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ILLVSTRISSIMO AC R E VER ENDISS IM O DOMINO, 

D. GEORGIO D'AVBVSSON,< 

ECOMITIBVS DE LA FVEILLADE, 
Archiepifcopo ac Principi Ebreduncnfi, 

TORQVATO REGIORVM ORDINVM 

Commcndatori , Rcgifque ChrilfranilTimi 
apjad Regcm Catholicum Ordinario 
Legato. 

IDERER haud immcrito fufllucre cuipam 
non Untm alicuim temerttatUyARCHiTRJE- 
svl Illvstrissime,^/^/ Opufculo mco 
ExceUentia Tu£ merttis nimtum quantttm 
tmpari , t prafixo ipfim nomine prettum 0* 
clhmauoncm quaro : nifi y qua iUim humani- , 
'oj huncfoctum nafcentem excepit t ca crimen 
a me omne amouerct j & fuo iure lucem alt~ 
quam repcterct ab co r cui totam tribmfiet. Etfi enimLiber ifleple- 
nam <-uUimamquc dectfiomm cim quaflionu continerc wtdcatur 3 qux 
omnibtu haclenm Mathematicu nobilijfima multarum contcntionum 
VaUflra tanto antefutt , crttque in poflcrum ( agit enim de celcbcr- 
rimd iUd figura circularu rcdutltonc in aliam reSiu lineu conflantcm) 
adhtcviam aperiat expeditijfimam eandemque & tmiffimam & 
iucundi[ftmam , ad perfcclam ifiim Myfletij euulgationem hac ta- 
men quantacunque , non Videbam effc ciufmodi , qua dignumtanto- 
Fatrecinio hbrum ejficercnt , nifimiht vokntm tUtm eximia , duplicem 
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necefittatem impofuijfet \ boc tempore , boc Wominu stuijicia 
emitteitdi. Stc emmtpfe mecumreputabam % nonvu!gare aliqtttdei 
ojferendum , cui pridem ^aUia, ornatas Europa pene tota t conferuau 
gloriam detultffet , quemque periculofijftmo tempore turbarum im- 
minentium , qutetis defenfe fitsjexijjet autorem. §u& ctim dico , non 
ejl quod werear , ne interdtclum Dedicationts i(itus offutum cor- 
rupijfe mea ipsd intempefltud declaratione midear , obtetlos dc- 
mandatione feuerd, a Modeflid Tudtuarum laudum euulgationi obi- 
ces perfrcgtficbaccnim fi tacerem y loquerenturIndigena qui vident, 
pradicarent Exteri qut audtunt , Vrbes denique tpfieac domus 'quas 
etiam fenfus ifte afficit> non filerent. In quonon oportet meam efie 
ynius deteriorem condittanem quam ommum ; cum fit in me 
qudm in cateris , loqncndi materta major , eandem non ejfe cum ca- 
terii libertatem. Efl animtts tamen , etiam illi Modefiia tua fatis- 
facere ex parte faltem : (i enim de Laudibus Tuis dtcam , o>/ non 
tam ex meo tUa qudm ex omnium ore auditura fit ExceUentia Tua, 
crimenque adeo tfiud qualecunque mcum , confecrati ^verius qudm 
l/iolatt filentij futurum fit, 

T>uo funt qua in ExceUentia Tua mertto nemo non fufiicit ; Do- 
firina r vtde\icet fcientiarum omnium complexione cumulata , non 
minori cum laude coniunfla Polttica admmislrattonis : Huic acce- 
dtt fecundum , ntbtlo qudm primitm mirabtle minus, Habtlitas illa 
naturalts ad res ita diuerfas , ^vifque ingentj admirabtlts, qtta per 
yfum comparata in adultis , felicms in ExceUentta Tua , tngenita 
iam d primis annts adoleuif. Et doBrina quidtm fpecimen fane 
quam tUuflri(pmum , nobtle iUud Europa Lycaum Sorbona tum t vu 
dit , cum omnibus erudttionis exploratifftma decoratum tnfigmbus, 
ad aeterorum culturam emifit. Nam ecce conttnuo facra conuccati 
Cleri Comttta tn remm fuarum Promotorem delegerunt , tn quo quam 
fcciffent fapicnter, probauit non ita multo pofl euentus : Audtta enim 
Vox.efltua flue tn pnuato confejfu, citm deltberandum fttit , fiue in 

ppbl^cum disjutandum } tantdomntum admiratione & plauju, yt 
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fi facundia sjeffetur , nihil eloquentius ; fi rationum pcndera , 
nihil neruofttu \ fi <-uis acumen , nihil fubtilius ejfe afftrmarent: 
adeo nthil humantorum literarum (fiendorem fitus Tbilofopbictu detri- 
uerat , nihil Oratorita nitor , majeslati Saptentis cfftciebat. Ita cum 
7{egi 7{egitfque Minislris fuppltcandum ejfet , Vnm omnium es m- 
uentm qut Regie diceres : quod eft a Te perfeclum eo cum effenfu 
audientts AuU Cleri delegantis , yt iam tum cogitare fterque ca- 
perit , quid facere pojfes eueSius ad Ecclejiafttcas Dignttates , qui 
EcdeftaHica muniatanta cum dignitate obires. Neque diuitm <ve\ 
mertto tuo Clerm , vel Cleri optatis Rex optimm y ^vel Reguvolun- 
tati occafto defuit. Cum enim lUuslriJJimum Archtepifcopum GuiU 
lelmum d'Hugues fatonon immaturo \Uo quidem , acerbij/imo tamen t 
Ebredunenft Ecdtft* fubtraxiftet inopportuna mors :• in eius locum 
deftgnauerat l\egia> Majefias Eptfcopum Vapincenfem Artuftum de 
Lyonne, qutfacultate ftngulari & non dtfttmiii virtutum prafian- 
tta,priorts defiderium lenire facile pojfet : fedVir optimm , cum 
erga gregem Jibi commiJSum tenerrtmo affueretur amore \ ncc fupc- 
rioris gradusjplcndore , nec r v'Ja > opulentiorii fortuna accefttone ad- 
duct fvnquam potuit , vt ab eo auelleretur : quo faflum eft , vt Jine 
mora , commumque omnium plaufu ad Metropolitanam €breduncn- 
fem Ecdeftam regendam promoueretur iam tum de Scclejia bene 
merittu (jeorgtm Aubuffomtu s utritm , netum quidcm jegem de- 
mandatum afjeclfu fuo recreandi sjatiumnouo paslori conccffum eft: 
nam^cum Cleri Galltcani Comitia gencralia cor.uocandt tempm infta- 
rety qutbtu Comitiis te oportcret mtereffc ; non interfuifit folitm , quod 
erat ojftcij , fe d, quod ftngularis omvium dc te tudiuj futt , etiam pr*- 
fuiflt rna cttm Archiprtfuie Ttytnrenji f£) Eptfcopo Matifconenft ; 
quo utroque e njtuis interea fuH&ta , mirum , quanta negotiorum 
moles in Te Vnum incubuit , cui fuftinenda ita Te non modo parcm fed 
fuperiorem etiam praHitisli , tv gratianon rvulgares ab r vniuerfo 
coetu dccreta ttbi fuerht @jr ampltj/imu njerbis habita. Atque ex eo 
tam benegeslo munere , non mediocrem Tu& in rebm grauif K s 
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gertndis itfduftrU opinionem concitafit tum apud ornnes , tum maxt- 
me apud Regem folerttfimum @r attentum adomnia , wt tam tum 
operd tud vti , cum res ferrct , medttaretur. 

Inde , qud f£ n>oluptate tud & (j r *gu tu f Ittitid Metropolim 
tuam inuififii ? Qudcurd Dioecefim lujlrafii ? Quam falutanbus de- 
cretts uel labantem Dtfiiplinam firmaflt , W erextfit iacentem? 
Qttam fingulari fiudto Diutnum vbique cultum promouifit ? fid tcct 
iterum m Aulam rtuocarist adeo tt plures trahebant ad fefe quem 
plurtbm baud imparem ftitbant. ibi cthberrimam tUamcoram Regt 
de fingularibus ctrtamtnibm orationem babuifii , qud oratione AV 
btlmm familtatum fiabilita pax , @r recrudefcens toties fanguinis 
GaUtci cicatrix obdufJa. Inde ad grauiora T\eipubl\ca conucrfi&s 
n>ulnera , docutfit quas inimicitias fufcipere > qua beUa gerere , qut- 
bufium bofltbus congredi gloriofitm ejfet bomini GaUtco , citm detra- 
cldlarud lanfinium oflemiifii f y> ajjlatos Vonttficto fulmine ramos t 
bonis al ficuritatam , malts ad ignominiam fuo in trunco dtgnus 
Arbtter indtcafli. 

Bxcepit bat curas ltaltca Legatio , ita tecum femper agentehNu- 
mine vt ex onertonta, ex Honore Honos perpetud ferte nafientnr. 
ln qua Legatione dubium eft , fatufecerifne Regi rnagu , an Italta 
Vrtncipibiu. Certe Venetm ( qua in Vrbt mora tua lon^iorfutt) 
tanta cum dignitate patrij nominugloria fflendorique per te confuU 
tum efiyVt omritbusperindtcarus, Regi quidem de Htsjanicd Ugatio- 
ne cogaandi occafionem dederis , Senatut vero tottus Europa celeber- 
rimoy ampltjfima quaque tibi defertndi. Detulerunt enim ( inter- 
cedenttbus licet altarum Natiomtm Legatts non paucts ) merttum wt 
SxctlltntU nomtnTua Dignitati (ribueretur , nrtqut Itceret munert 
Legait fungentem , Epomide fupparoqut penulatum apparere. ldque 
concejfum non alio fuafort quam Tt,qui in amphfftma frequentifimi 
Stnatus Corona , ita Tuam totiufque r i\egrit caufam patrio illorum 
egifli fermone } ipt quiaudirent uerba> ritbilmagu ltali(€\ qui res 
ferpenderent 9 mbil magfs GaUice dici pofft pradtcarenu Loqutbatur 

iterum. 



iterumin Curia Graca Cicero Hgmantu , tdem qui Roma fuerat ; nifi 
quod ille , indigena in alnna regione ftflt inftta, peregrini ftbi n>i~ 
debantur. h 

Deerat hocvnum Aubuffonia familia decm ; vt quam olim Rbo- 
dia Crux in Maiortbm tuu extuleratiGaBicaiam Torquatorum Equi- 
tum in te nobilitaret. Ftrmxuit iUa pridem Ancborata Crux tua flu- 
Buantem Rbodum Petro Aubujfonio magno Rhodtorum Squitum Ma- 
giftro t qui grauijjimam formidatifitmi Mahometu proceUam Vt forti- 
terexeepit, ita feliciterdiftulit. Ornautt eadem Infulas Lemouicenfis^ 
Qarcajfonenfes , TuUenfes in totidem Prajultbus , quos fxcundtffima 
virorum tUuJlrtum familia in Ecclefia^vtilitatem emifit. Eadem lUa t 
duobm fratrtbus alterum Leonem Aubujfonium Prafetlum caslrts 
%egiu in *Belgio fortiter dimicantem , plumbeaque glande trajecTum 
in tpfoglorU portuad fitmma quaqueyVelu expanfis nauigantemfixit: 
altferum pari fortitudine , Franctfcum Comitem de la FueiUade tam 
altc firmiterque Regu in animo (iabtliuit , nuUa *vt tempeslate aueUi % 
nulloturbine difcutt pcjfevideatur. Crucem hanc> inquam, Jacru pro- 
fanifque Lauru coronatam fupererat hoc unum y njt puriores SancTi 
Spiritm radijgloriojius iUuHrarent. ^ 
^ Merito igitur fub aufpiciu tanti Hominu librum dtcar edere in 
Utcem> quifulgentijftmo islo radiatiTorquu fplendore lucefiet: hunc 
tquis oculu afokitnt GaUi t in quotam amabtlemreperient poteniif- 
fima- tejjeram ClienteU : Uait excipient , in cuim fronte mtritijfimi de 
fe Legati prafixum nomen legent : Hifpani ampletlentur , quem pru- 
dentifiimo pene ruptifcederu Conciliatori x dijfdij Anglici pactfico 
VroxeneUi \mot£ rvnie fuu dedtcatum ijSi fcient. Sic enimRegi 
CdtholicOi probata Tua wirtm eff, *vt % quod hacTenm Legatorum ne- 
mini contigerat , in omnia Majorum Htijani* iura vocareru , quatt- 
quam hoc te folum ^Majorem putat , quod & honorando Htsjano 
Nomini magu obligatum , & ornando GaUico tutandoqut aptiorem 
crtdis. Ita tntm te geru nJbiqut , njtyficut antt dixeras Italtce , poffis 
etiam cum libuerit , HiSfamce loqut , ita exteris placert , Vt tuts 
nedt/pliceaj. ' . ■ Hac 



gerendis indufiria opinionem concitafit tum apud omnes , tum maxi- 
me apud Regem folertifiimum attentum adomnia , ut iam tum 
operd tud vti , cum res ferrct , medttaretur. 

bide , qud f*> n>oluptate tud & Cjngu tui latittd Metropolim 
tuam inuififii f Qudcurd Dioecefim [ufirafiif Quam falutaribus de~ 
cretts <vel labantem Dtfitplinam firmafit , W erexifii iacentem? 
Qjtkm fingulari fiudto Diutnum vbique cultum promoufit ? fid ecct 
iterum tn Aulam rtuocaru> adeo te plures trahebant ad fefe cjuem 
plurtbtis baud imparem fiiebant. ibi ceUberrimam tUam coram Regg 
de fingularibus certamtnibus orationem habuifii , qud orattone No- 
btltum famtltatum flabtltta pax , @r recrudefiens toties fangmnu 
GaUici ctcatrix obducla. lnde ad grauiora T{eipublica conuerfns 
n>ulnera> docuifiiquas iritmicitias fufcipere , qua beUa gerere , qut- 
bufium hofitbus congredi gloriofum ejfet homini GaUico 9 (um deira- 
cldlarud lanfcnium ofiendtfit,^ afflatos Vonttficio fulmine ramos t 
bonis ad ficuritatam , malis ad ignominiam fuo in trunco dtgnus 
Arbiter indtcaflt. 

Bxcepit bas curas Italtca Legaito , ita tecum femper agente Nu- 
mine vt ex onere onus , ex Honore Honos perpetud ferie nafcerctur, 
bt qud Legatione dubtum efi , fatufecerifne Regi magts , an Itali* 
Vrincipibus. Certe Venettts ( qua tn yrbe mora tua longior fuit ) 
tanta cum dignitate patrij nomtnis gloria jflendorique per te conful- 
tum efi t vt omritbuspcrindecarusy Regi quidem de Htsjanicd Legatio- 
ne cogitandi occafionem dederis y Senatut vero tottus Europa celeber- 
rimo t ampltffima qutque tibi defertndi. Detulerunt entm ( inter- 
cedenttbus licet altarum Nationum Legatss non paucis ) meritum ntt 
SxceUentia nomenTua Dignitati fribueretur , rvtqueliccret munere 
Legati fungentew, Epomtde fupparoque penulatum apparere. ldque 
conceffum nonalio fuafore quam Te,qui in amphffima frequentifi»mi 
Senatus Corona , itaTuam totiufqut r fygnt caufam patrio illorum 
egifii fermone ,vt quiaudirent uerba^ nihilmagis ltaltce\ qut res 
ferpenderent irithtl magss GaUtce dici poffe pradtcarcnt* Loquebatur 
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iterumin Curia Gr.ua Cicero Ttymantu , idemqui Roma futrAt y nifi 
quod tUe , indigena in alhna regione^iflt m fu.% , peregrini fibi *vi* 
debantur. 

^Deerat boc vnum Aubuffonia familia decm ; vt quarn oltm Rbo- 
dia Cruxin Maiortbus tuis extu[eratJ3ahcatam Torquatorum Equi- 
tttm in tt nobilitaret. Ftrmauit iUa pridem Ancborata Crux tua flu- 
Siuantem Rbodum Petro Aubujfonio magno Rbodtorum Squitum Ma- 
giflro t qui grauijfimam formidatifiimi Mabometu proceUam vt forti- 
terexcepit) ita feliciter dtfpulit. Ornautt eadem Infulas Lemouicenfis^ 
Qarcajfonenfes , TuUenfes in totidem Prajultbus , quos foecundtjfima 
virorum tUufirium familia in Ecclefia <z>ttlitatem emifit. Eadem tUa e 
duobus fratribus alterum Leonem Aubujfonium Prafeftum caslru 
T{egiu in Hclgto foritter dimicantem , plumbeaque glande trajeSium 
in tpfogloria portu ad fumma quaque t velu expanfis nauigantem fixit: 
alferum pari fortitudine, Franctfcum Comitem de la FueiUade tam 
alie firmiterque Regu in animo fiabtliutt , nulla *vt tempeflate aueUi % 
nulioturbine dtfcuit poffevideatur. Crucem hanc, inquam t facru pro- 
fanifque Lauru coronatam fupererat hoc njnum> ut puriores Sancli 
Spiritus radij ^loriofius iUufirarent. 

Merito igitur fub aufpiciu tanti Homints librum dicar edere in 
luce?/j y qui fulgentiffimo iilo radiatiTorquu fplendore lucefcct: bunc 
aquu oculu afpicient GaUt,in quotam amabtlemreperient potenitf- 
fima tejferam CitenteU : Italiexcipitnt , incuius fronte meritijfimt dt 
fe Legati prafixum nomen legent: Hifpani ampleclentur , quem pru- 
dentifiimo pene ruptifcederu Conciltatori x f£ dijfidij Anglici pacifico 
Proxeneta > tmo t£ <z>ni e fuu dedicatum tfit fcitnt. Sic tnirn Regi 
Catholtcotprobata Tua nttrtus tsl, *vt % quod baclemu Legatorum nt- 
mini conitgerat , in omnia Majorum Hiffania iura vocareru , quan- 
quam boc te folum JMajortrn putas , quod @r bonorando Hifpano 
Nomim magu obligatum , & ornando GaUtco tntandoque aptiortm 
credii. Ita enim te geru r vbiqut , ut^ficut ante dixeras Italtce , pojfis 
etiam ctim hbuerit , Htsjanice loqui , ita txitru placere , Vt tuu 
nt dijflictas. ' Hac 



Uac me & alia fiper aliu occurrentia longius raperent , nifi me 
finem aliquando facere opurteret irritanda Modrftia. lgu£ tamen 
caufa nibil uetabit , quomintu me propalam profitear infimtu Excel- 
lentU Tu*> Beneficiu deuinHum £r ornatum Ojfitius. Qua m re 
iniuria nibil facio Modeftit tanu , dum confulo pudori mto , qui nuU 
Iwforet, mfiexammodicivellem. 



EXCELLENTI^ TVA. 



Humillimus & obfcquentiffimus fcruus 

VlNCINTIVS LlOTAVDVS, 

eSocictate Iesy. 



?r*fatio 



Pr&fatio ad Lettorem Gwnetram. 

Vm illam (Lector j£ c^v r s s i m e ^ cclcbcr- 
rimam circuli Quadraturam a clarillimo Geomc- 
triarluminc R. P. Gregorio a fan6to Vincemio 
Socictatis noftrx non vulgari rcs Geomerricai 
tra&andi rationc excogitatam ,a fcriptoribus ncc paucis, 
ncc imperitis, nec parcis lucubrationibus a primo ipfocius 
parru omncm in partcm vcrfatam, & cxcuflam ccrnis:tibi 
rortafle lubeac cogitatio, cam ncc co , quo par cit , plaufu, 
ncc ca,qua: eius Authori tam bene dc Geomerria mcrito dc- 
bcrur > obfcruantialplxccpram ciTc. At longc efle fcito alium 
Authoris ipfius fcnfum candido Gcomctra iane dignifli- 
mum. Hiccnim , vt rcfcrt Alphonfus dc Sarafa in Pra:fa- 
tioncconfirmationis Quadraturarum , nullum a Gcometriac 
culcoribusin fc confcrri poflc telcacur acccptius officium, 
cjuam fi ca omnia, quae in cius opctc minus probanda ipfis 
vidcbuntur , fcripto potius ediro , quam priuatis vcl Epifto- 
lis , vel fcrmonibusp.oponeic djgnencur : vcpoce qui fi vc- 
ritatis, cui foli itudct,ratio lubeacur j fui latis racioncm 
habcriccnfeat. Ncc vero Gcomctrar, quo apud fc loco fint 
tum Author,tum cius Tctragonifmi , teftimonium cxhi- 
bcrc poflunt illufttius \ quam, cum polthabitis cxceris , quo- 
rum vixpoiTitiniri numcrus, horum tantiim contrmplatio- 
ncm vtluisvigiliisdigniflimamtota animi contcntionc fu- 
fccperunt. Illi itaquc pra: cxtcris & Authori vcritatis folius 
ftabilicndx , vt rcculi , promouendxquc Geomctria: cupi- 

c difliino 




dillimo cumulatius facisfcciflc , & toti Mathefeos Academix 
impcnfiusconfuluifTevidentunquieas, quxin hac materia 
iibi occurrcrc difficultatcs (occurriflc autcm ncc paucas, 
hec lcucs ncccflceft, cumin Conicis,&Rationibus , Ratio- 
numquc Proportionibus , quibus nihil in Mathematicis ab- 
ftrufius, tota verfctur ) in lucem omnibus contcmplandas 
expofue>e , vt fcilicctomniacontroucrfix capita pcr otium 
pcrpcndcndi cuilibct copia fiat;ac tandc in totius Gcomctrix 
cmolumentum non mcdiocrc communibus omnium votis, 
quod hactenusdcfideratur,litcmcxxquo dcfinkndi facultas 
prxbcatur. Atqueca fane fuit, cum primum harum Qua- 
draturarum pix cxteris infignium Examcn iliud a mc ali- 
quotanteanniscditum meditaii cccpi,animi mci fcnten- 
tia: nec vcro nunc alia fubeft , cum hanc ciufdcm Examinis 
confiimationcm ac promotioncm inftituo. Cuius ncccf- 
fario mcundx hxc data eft occafio. 

Gcometra non in poftrcmis numcr^dus Franc. Xaucrius 
Aynfcom Gregorij a ian&o Vinccntio Auditor,in Huius 
Qoadraturarum deftnfionem, vt grati erga tantum Prxcc- 
ptorcm animi offi.ium poftulabat , opus cdidit Gcometri- 
cum cruditione non vulgari rcfcrtiflimum , illam fcilicet 
Qu>draturarum Gcomctricam expofitionem ac dedu&io- 
ncm. In qua& dc Rationibus,acProportionibus quxdam 
accuratc tradidit, & ambiguarum ahquot Prxceptoris fui 
Propofitionumex cius mente,aut etiam orc intcrpretatio- 
nem inftituit : quibus viam fibi pararet ad ea rcfcilenda; qux 
adid vfquc temporis aduersus hafce Quadraturas a vatiis 
fcriptoiibusobicctafuc:ant. Inter qux,ea qux in iifdem 
Quadraturisineaiumdem Examinc a mc pcrftringi conti- 
gerat, minin c indigna, qux a fe perpcnderentur , ei vifa 
fucrc , co prxlcrtim nominc , qu6d Quadraruias oirncs 
( q-iod ncmo ahus prxftucrat ) complcxus ruiiTcm , & ad 

Arithmctices 



Arithmctices Iudicium, quonullum sequlus, nullum manifc- 
ftiusin huiufmodi concrouerfiis adiri poccft , prouocaflem. 
Cum ccce'Gcomccraeaiiquocnon impcriti,quorumconfuccu- 
dinc farailiaricer vci lolco , inccrrogationc non inexpcccacaa 
mc fcifcicantujtquid dc hac Quadracurarumnoua deductio- 
nc,ac confirmacione fcntircm, fcncicndumquc putarem?Num 
viderccur hanc Tecragonifmi racioncm ica candem Ibbili- 
cam , vc omne fublacum fic iliam aliquando impugnandi 
argumencum : Huic ego minimc aliena? , & a neceflariis pro- 
fcdtae pctitioninon pocuiabfque noca violatx amicicix non 
facisfacere ; nec in hac, quz mihi cum vericace communis 
caufa forec , prxuaricandum cenfui , prxfcrcim cum mcn- 
ccmfuper hacquxftionc perpaucis apcrire Iiccrcc. Hoc cr- 
go vnum , idemque variis fcifcicancibus refponfum dedi. 
Qued quia cocius huius opufculi argumencum concincc , 
ipsiimque perfe folumcuilibccj qui breuicate dclc&ccur, vcl 
otio careac, faccre facis poteft,ilIud hic cibi obiter cxhi- 
bco. 

Aio icaque R. P. Francifcum Aynfcomnec pauca, nec le- 
uia de Racionibus tn fua illa Quadracurarum Expoficione paf- 
fim rcculiflc Aio eundcm fcripcorcs non nullos in Racio- 
num doctrina pcrcgrinos , qui cx inanibus Principiis fuis 
Thcoremaca non pauca Grcgorij a fando Vinc. vcrillima la- 
bcfaccarcconabantur, pro mcriciscaftigafle. Sed iis omif- 
fis , quorum ncc tucndam, ncc impugnandam caufam fufce* 
pi ; fufficiac hic eorum mcminiflc , dc quibus non bcnc mihi 
cum illo conuenic. 

In primis crgoaflcronullameliori confirmacionc ,ca qux 
in Examinc aducrsus hafce Quadraturas a mc obie&a funt, 
ftabiliri pocuifle , quam hac ipsa earum dcdu&ionc , data- 
que ad allacas a me difficulcaces ab eius Auchorc refponfionc. 
Etenimncmofibifacilcnon pcrfuadcac nihil tum ab ipfo 
. ... c x ' huius 



huius Cyclomctria: Authorc , tum ab eius intcrprctc &Tau- 
torc in hac Apologia on>iiTum : quod aliquid roboris ad ho- 
icc Tctragonifmos tucndum habcrc vidcrctur. At quid m ca 
dcfcnfionc allatum fit nouiprxtcr ca,qua: ab ipfomct Autho- 
rcadducta fuerant, quxquc in Examinc rcic^ram, mc cqui- 
dcm plane fugit. Et vcro ad primam Quadraturam quod 
attinct, 

Obicci pnm6 Prop.47.Sc fequentibus Libri r. Examinis, 
abfolutam non fuiiTc Quadraturam illam ab cius Authorc 
Gregono a lancto Vinc Prop.44. Lib. 10. Opcris Gcom. co 
quod tertiam Rationcm duorum quorumdamfolidcrum ad 
hunc Tccragonifmum omnino necelTariam ncc dcfinicric 
ipfccicata illaProp.nec vnde , aut qua via nofci pc(Tct,ex- 
pofuerit. Hanc igitur Rationem exhibcndi onus incumbc- 
bat Quadraturae huius fautori, fi obicctioni a mc adducla: 
fatisfodtum veller. An autcm illam cxhibuifTe cenfendus eft 
cumpag.104, cx fpatiis quibufiam Hyperboluis , qua: ab 
ipfoCycIometraprimum obferuata funt,hoc cft,cx tcnc- 
bris totius Geomctrix denfiiTimis dcduci polTc aiTcrit?Cur 
non dciuxit ipfe ? Cur alrcri dcducendam commificTi vcla fc 
vcl ab ipfo Authorc ad cxitum perductum fuuTe hunc Tetra- 
gonifmum fuaderc vtllct. Nac jIIc, qui di&am Rationem cx- 
hibucrit, Auchor Quadraturx , iurc diciturjnon itcmi qui 
cxhiberi poflc tantum pronunciarit. 

Obicci lecundo contra candem primam Quadraturam, 
eandem iliam tertiam Rationemad Rationem ad Tctrago- 
nifmum nec.eiTariam iuxtacitatam Prop. 44. Lib. 10. Opcris 
Gcom. cx duabus prioribus Rationibus habcri non poiTc , co 
quod prima fccundae, & fccunda tcrtiac ncque fit acquemulti- 
plex, ncquexque multiplicata, Iicct fingula: partialcs ratio- 
ncs hanc xquemultiplicitatem, auc jcqucmultiplicationcm 
obfcrucnc. Scd huiufraodi Rationc» partialcs oftcndi 
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Prop-50.Iib-i.Exam. iuxta fcnfum ab Alphonfo dc Sarafa 
mconfirmationibus Quadraturarum vfurpatum (qui haud 
dudieipfiusCyclometraefcnfus cft)planecfTcinutiIcs ad illam 
tcrtiam Rationem obtincndam. Ergo( conclufi cgo citatis 
locis) nulloin fcnfu tcrtia illa cxpctita Ratio poteft obtinc- 
ri > nullus cnim prxtcr mcmoratos fcnfus alius cxcogitari pe- 
tcft. Ergo ncc ca mcthodo Quadratura potcft inueniri. 
Huic obie&ioni qui occurrit Quadraturarum intcrprctcs? 
Aic Authoris mcnccm , cam nunquam fuiflc ; vt volucrit pri- 
mam Rationem efle xquc-multiplicatam fecuncbe , ac fe- 
cundaarque mulciplicata cft cercixiadeo vcame>qui in co 
fcnfu Tctragonifmum hunc labem paci demonftraui ; n.c im- 
petitus q. idem, ncdumlaefus fuericTetragonifmus huiufmo- 
di.At mirorabcominimcfuiiTcobfcruatum,cumfacilepo(ret 
obfcruari ; mc tcrtiam illam Rationcm ad Quadraturam 
hanc ncccflariam obtincri non pofle demonftrauific , iuxta 
fenfum quemlibct i acpra:fertim iuxta fcnfum aequc-multi- 
plicationisab Alphonio dc Sarafa ab Authorisorecxccptum. 
Ex quo quidcm Rcfponfo patct non tantum nihil pondcris 
ex ratiocinationcmea detractum, fcd ctiamcidem addicum 

- 

non parum. 

Obicci tandcm tcrtio ciraca Prop.50. ad calccm (quo nul- 
lum fortaflc ad rcm aptius Argumcntum vidcatur ) fi minus 
bcncaflecutus fum fcnfum, quo aflerit Author vnam ratio- 
ncm aliam contincre , & ex duabus notis tcrtiam innotcfccrc 
(quanquamqui non fucrimaflecutus,cum nullum omiferim) 
adeoque hanc primam Quadraturam minime abfolutam 
pcrpcram pronunciarim : cccc citato loco Quarftioncm innu^- 
mcrispropoluifcruatisjcondicionibusomnibus a Cyclometra 
rcquificis, in quaab ipfo exigcbam,vt tcrtiam Rationcm 
ignotam ex duabus datis iuxta fuum fenfum , nouamque mc- 
thodum cxhiberct* Nunquid igitur huius Cyclomctriar Pro- 
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pugnatoris munus non erat , fi cius vcritatcmprobatam vcl- 
lct , huiufmodi Quacftioni fatisfacerc ? ne vllam quidcm cius 
mcntioncm fccit : quod nullus inaduertentia: mtcrprctis fo- 
lcrtiflimi tribuat,fcd fumma: cam quasftionem folucndidiffi- 
cultati,aut omnimoda: impoflibilitaci. Vndc conftct vcl 
cx hoc vno Capitc id mco huius primae Quadraturx Exami- 
ni Refponfum , non tantiim illud non impcccrc j fcd non 
mcdiocritcr confirmarc, ac promoucrc. Nunc codcm quoad 
rcliquas Quadraturas idcm prjeftarc dcclaratum pcrgo. 

Ad fccundam Quadracuram , ciquc affines duas fequcn- 
tcs velut a fe dcmonftratum fupponit carum Artifcx can- 
dcm. cfle Proportioncm duarum Rarionum ; quas folida qua- 
tuor ex dirccto planorum quorumdam parabolicorum du- 
Ctu genita obferuant : quz eft aliarum duarurn Rationum, 
quas habent alia quatuor folida cx iifdcm planis in fc fub- 
alternc ductis procrcata,vt cxpofui Lib. 3.Exam. Pro. 9. 
AtcuidentcroflendiProp.16. & 17. variis Epilogifmis duas 
illas Proportiones nullatenus cflc xquales. Occurric iam 
Quadraturarum Propugnator Franc. Aynfcom pag. 143. 
allerens varios , eofquc valdc ina:quales Epilogifmos nafci 
pofle cx codcm plano in fe ducto iuxta variam ductuum ra- 
tionemjidquc fufiori dcclarat indu£tionc,fcd minimc nc- 
ceflaria. Id cnim quis negat, aut ignorat ? Illud vnum dc- 
clarandum fucrat ( cuius nc meminit quidcm ) mc cx variis, 
qui iniri polTunt , ciufdcmplani du<5tibus dcbito non vfum 
tuifle ad folida conflanda , qua: numcris cxhibucram dcbito 
autcm vfum mc fuiflc , prartcr quam quod cuidentcr con- 
ftat loco citato Examinis , cx ipfomet colligitur Prop. 6. 
*pag. L48. Vbi eadcm ipfa folida ad Quadraturam fuam ab- 
(blucndam illaipsa mca mcthodo cftormat : quod eum miror 
non obfcruafle. 

Ad hxc, Efto > cadem fic quatuor illarum Rationum Pro- 
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portio : Cur idcm Qpadrarurarum Patronus filentio prancr- 
mifit Propofitioncm meara i8.Lib.3. Examinis hac in con- 
troucrfia fummi momcnti ? In qua apertiflime dcmonftraui 
cx nota Rationum Porportione Rationcs ipfas ( quod ad has 
Quadraturas omnino neccflarium eft ) nullatenus innotcfcc- 
rc poflc. Ciim crgo harc duo a mc addudta Argumcnta ad- 
ucrsus fccundam,casterafque duas infequcntcs Quadraturas 
carum fautor , vcl non mcmincrit , vt fecundum., vcl , vt pri- 
mum, fuaetiam authoritatc comprobaritrquid grauius ad 
fentcntiam aducrfus eas a me latam confirmandam , & pro- 
moucndam defidcrari poteft? 

Adeamporro , quam quafi nouam idem Quadraturarum 
intcrprcscxponit Partc 3. Quadraturas fccundse Prop. 8. & 
(cquontibus, quod attinct : cumiifdcm fundamentis, quibus 
Quadratura fecunda proxime difcufla nitatur , vt patet cx 
Propofitionc 9. pag.i 57. quid de ca , ctfi nullo alio defcctu 
( quod minimc concedo ) laborarct , ftatucndum fit , mani- 
feftumeft. 

Prartet has ad Tetragonifmos pcrtinentes difficultatcs > 
aliam nonlcucm circa Angulorum naturarn, adduxi Lib. t. 
Examinis Prop.zj. aduerfus fcntcntiam cximij Cydomctria; 
Authoris, qui prxter morem ( Antiquiratis cnim fe prarbct 
paflim obferuantiflimum) omifla vctcrum Gcomctrarum, 
Gcometriae in ptimis parentis Euclidis, Aurhoritatc Angu- 
los quofcunquc omni pcnitus Quantitatis iure carere afle- 
ruit:ne, inquit , fcfe ipfa dcftruant Geomctrica Principia: 
quod confccuturum probarc nicitur pctito ex Angulis con- 
tingcn r ix Argumento. At prarter quam quod incommodum 
tain infignc tot,tamqi fagaciaGeomcrriarLumina latcrc ha- 
ftcnus potuificcrcdcndum non cftj Argumcnrum illud fatis 
cuidcicr irrtrcgiflc mihi vidcor citato ioco,vbi Angulos Qja- 
titatis quiac vcra: fpecic non cfle tocefliinon co tamenomme 

omni 



omni Quantitatis iurc excidere contendi , & apertc demon- 
ftraui:cuiusProbationis mex robur haud vllo modo con- 
cuflit Quadraturatum fautor, & interprcsrcumcap z.dcNa- 
turaRationum Prop. i. & fequennbus ,nihil nifi fufiorem 
Prxccptorisfuifcntentix expofitionem afTcrat nulla,vt vi- 
derc eft > ratiocinationis mex fa&a mcntione ; aut vlla , quod 
maximc oportcbat , inftituta oppugnationc : Vndc conftat 
hoc ctiam Examinis mci caput non Icuiter confirmari ac pro- 
moucri. 

Prxrereundanon cft htc illa,cum maximi fit momcntij 
quxmc inter,& R. P. Grcgorium intcrcedit controuecfia 
circa Rationum , ac Proportionum dcnominatorcs. AfTcruc- 
rat ille Lib.8. Defin.r. opcris Geom. Rationis cuiufuis folita- 
ric fumptx , &abfque omni ad altcram Rationcm rclatione 
nullum dari pofTcdcnominatorcm. AfTerui ego Lib. i.Exa- 
minisparte t, Propofitionis t. cius gencris Rationis fic loli- 
tarie fumptx vcrum d"ari denominatorcm : quem vero lauda- 
tus Author denominatorcm ftatuitmihil aliud efte contendi, 
quamdenominatorem Propofitionis, quxinrerduas Rario- 
nes interccdi^: quod cuidenter dcmonftrafte mihi vidcor: 
atque ita vifum Quadraturarum fautonmihi pcrfuadet cius 
dc hac contcntione filcntium , quod in non leucm fententix 
mex confirmationem nemonon mcrito interprctctur. Im- 
probat vcr6 idem, quod citato loco Aflcrt 3 . ftatui , nempe 
in Quantitarc continua cuiufuis fpcciei ; fiuc ca fit fupcrficics, 
fiuc Corpus ;Rationem Dcnommatores cflc duarum linca- 
rum rc&arum fimilcm Rationem. Vult cnim ( quod probaf- 
fedebuit) duasiupcrflcies , aut folida diio,non minus aptc 
dcnominatoris munerc fungi, quam re&as duas lincas. Qnod 
ncmo , qui dcnominatoris notionem percepcrit , ipfi concef- 
furus cft. Cum cnim Rationis ahcuius Denominator, fit 
RatioomniumRacionumciufdcmfpeciei notnTima ; hoc fa- 



ncmuncrcfungiaptiuspoflTuntnuIlac dux quantitates fimi- 
lcm Rationcm cum dcnominata obferuates,quam dua: recte 
linca:, quippc quas fimpliciflima: funt ,ncc duplici dimcn- 
fionc, vt fupcrficics ; aut triplici , vt folida , conftant ; vndc 
impcditiorcm nafci nccefTe cft earum cognitioncm. Et vcro 
quis non videathunc fcmpct fuifle Gcomctrarum omnium 
fenfum : cum Rationcs aliter nunquam cxprimant , quam 
duabus rc&is Iincisfimilcm Rationcm obfcruantibus. Quid 
Exempla profcram, cum paflim obuia fint, ctiam apud Opc- 
ris Gcometrici Authorcmadeoque ipfummct illius Quadra- 
turarum Interprctcm ? 

Haec fuit Gcomctris quibufdam , qui , vc initio monui, 
mcamcirca dcfcnfioncm Quadraturarum a Do&iflimo P. 
Franc. Aynfcom contra mcum carum Examcn fufccptam, 
fcntcntiam cxpctierant, priuatim data Rcfponfio. Quam, 
vtcuilibct,ita ipfis cumulate fatisfa&uram ccnfebam. Ac 
mca me longe ferellit fpcs. Eccc cnim illi ipfi > quorum vo- 
tis videbarftudiofiflimc obfecutus, vrgere me, ctiam quam 
anre , vehcmcntius cccpcrunt ; vc hoc ipfum , quod fupcr 
hac diflcrtatione grauiflima a me rcfponfum tulcrant perpau- 
ci, publici iuris faccrem :nc, inquicbantj vcritati , cuius 
dcclarandx caufa Examcn horum Tctragonifmorum pri- 
mum fufceperam , nunc officerct filcntium mcum poft ciuf- 
dcm Examinis impugnationcm : quas apud nonnullos vel 
minus hoc in gencrc cxcrcitatos , vcl leuius illam rjcrpcn- 
dcntcs, ipfum vocarctin dubium. Quanquam vcro latam 
in co cxaminc fentcntiam , cius fcrenda: Rationum momen- 
ta,vc cx ha&enus .rclatis patct, cuidentiflima co pcriculo 
vacarc mihj pcrfuadcant: ncfas tamcn duxi data cx animo 
neccflariorum monita non audirc. 

Quarc opufculum hoc mcditari tum cccpi: quofupcrius 
objtcr annotacanon paulo copiofius, enucleatius, clariuf- 
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quc complexus fum , vt aliquacum dignitate in fucem prj> 
dire , & maioriLe&orismei , cui impcnse ftudco,cum vo- 
Iuptate , & concipiendi facultatc luftrari poflet. Illud porro 
paulo tardius tibi exhibcri ne mircrc. Tardius ad mc pcruc- 
nitillaR. P. Francifci Aynfcom Geomctrica Quadraturarum 
dcdu&io : moranifi tardiore ad Arrificc fatis tardo occur- 
rcntes minimc Icues difflculcates perfpici , & explicari potue- 
re:adde Typographorum pro more procmftinationcs ; fcd 
quod longiorcs traxit moras fpes fuic, quam Alphonfus de 
Sarafa in confirmationibus huius Quadraturas, tum inpra> 
fationc ad Lcclorcm, tum ad calccm Corollarij dccimi 
dedit , fore vc Do&iflimus ipfe harum Quadraturarum 
Author eandem materiam planiori , fufionque explicatione 
profequerctur :ex quanon parumlucis tantis difficultatibus 
acccflurum fpcrari fas crat ; qua peropportune vti poflcm ad 
poftrcmarn tandcm carum dchnitionem conftituendam : fe d 
tiactenus huiufmodi cxpoficionc xgcrrime fanc carco , ncc 
nifi inuicusca non obcenca hanc lucubrationcm , qux moras 
nequit longiorcs paci , in luccm cmirco: cuius rudcm hanc 
dcfignacioncm primum accipc. 

Tnbus omnino Libris opufculum hoc complexus fum. 
Duo priores circa mocam meum inccr Examcn Quadracura- 
rum,& carum Geomecricam dedu&ionem a Franc.Aynfcom. 
inftitutam , fere coti verfantur. Tertius data, quam r cferam, 
occafione iis cft adiun&us. PrimusLiber intrcs partcs diui- 
ditur. Prima primam Quadraturam , variaquc Lcmmata 
cum ad cam , tum ad rcliquas clarc pcrcipiendas nrceflaria 
comple&itur. Secunda in fccundx Quadrmira? , duariim- 
quc rcliquarum difcuffionc vcrfatur. Tcrtiaillam quafi no- 
uam Quadratura: mcthodum a Quadraturarum intcrprcte 
propofitam cxpendit. Liber fecundus ad candcm quidcm 
controuallampcrtinct , fcd qua: circa Angulorum naturam 
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folum vcriatur, ac praefertim Anguli cornicularis imeconrin- 
gcntix:qui rcccntioribus aliquot Gcometris non obfcuri 
alioqui nominis occafioncm prcbuit de omni Angulorum 
gcncrc alitcr & fcntiendi & loquendi , quam Geomctrise Pa- 
rcns, ommTquc ab eo hadtcnus Gcomctrarumfchola vcl fcn- 
fcrit vcll©cutafit;im6&qua;darn nobiliflimx huius difci- 
plinar inconcufla fundamcnta conuellcndi i fcd immerito, 
vt contra Vallifium agens,apcrteibi fumoftenfurus. 

His acccfljt Libcr Tcrtius, qui in perantiqua illa Dinoftra-' 
tasaQuadratrice contcmplanda totus vcrfatur. Quanquam 
vcio tanta cumprxccdentibus eiusconncxio non appareatj 
omni tamen non omnino carct : cum , perindc vt illa , ad cir- 
culi Tetragonifmum diucrsa licct rationc pcrtincat : ad Cy- 
clomathiam ccrte fpe&at , quam vcrfamus. Mc porio ad 
huiuscurux Linea? facultatesperfcrutandas vel maxime pcr- 
mouit alianon abfimilis recentius excogitata Linca, quam 
cius AuthoribusCycloidcmpIacuit vocitarc-.dc qua cum ma- 
ximi nominis aliquot Gcometrar , in quibus haud in poftrc- 
mis numerandus vidctur Antonius Lalouera noftcr , mira fa- 
nc demonftrent : genium libuit tcntarc mcum , & an aliquid 
flmile , quod crucrcm , in calateret , inquirerc. Ncc me ca- 
pti confiiij pcenituit deinccps: liquidem eam facultacum tam 
infignium fontcm cfTccomperi •, vt Cycloidemnon fblum dc 
antiquitatceiconcedcrc;fcdctiamdcdignitatcvix cum ca 
contcndere mcrito videatur,praTertim cum illam,vt fuo loco 
conftabic, velut Parcntcm dcbcat agnofccre. Quid quod do- 
tibus infignioribus cum cclebcrrima illa Helicc Archimedara 
communibus potiatur? Quarc Librum hunctcrtium Gcomc- 
ttisnon ingratum forc conrldo,hoc etiam reliquis duobus> 
forrafTc gratiorcm j quod plana, nullifquc diflcnationum fa- 
lcbris im^>cdita methodo tradatur. 

Nc quid dcmum ,'quodarquo Lectori mco obcfle poflic 
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omitcam:monco non potuiflc Typographiam mc longius 
abfcntc in lapfus aliquot nonincurrerc-.grauiorcs ad calccm 
rcftitutos inucnics ; lcuiorcsipfa pcr fc folcrtiatua rcftituct 
cum intcr lcgcndum occurrcnt. Figura: fingulis paginis , in 
quibus dc his agitur, apponi non potuerc non finc aliauo in- 
commodo tuo : cui occurrcnt facilc carum tabelk aliquot 
fuo loco anncxa: ; quac, cum fcrct ncceflitas, cxplicari & con- 
fulipoflint. Vale&Fauc. 
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LIBER PRIMVS- 

LIBRI PRIMI 

PARS PRIMA. 
M O N I T V M. 

FFE R T initio Ltbri 10. cptrisfni Gcometrici 
Geometra in primU Clarus Ji. P. Grcgorius a 
S.Vtncentio Societ. nojlr* propofitiones altquot 
maiorU , quam primX fronte appareat, ad cam, 
quam inftituit, T rtragonifmimcthednm pcnde- 
ris ac momenti. Ac pr* c&teris infignes vidcntur 
Jcptima, oiiaua, duodecima : vnde ,vt at- 
tendenti patct , ems circa ^uadraturas omnes 
ratiocinatio pctitttrvniuerjk. Harum porro fun- 
damcntumfnnt JVttinta.dr Scxta: qttas tampaucU complexus eft /audatttt 
Anthor > vt ex tanta breuitatc nonnift caligo in reliquas illas fcquentcs 
deriuari potuerit tam denfi ; vt nec Authoris ipfius cxpofttio in fcho/iU 
rropofitiotiii fexta , & otfana ; ncc eius docltjfiint intcrpretU P.IranciCi 
Ayijcom in fua ^uadraturarum dcduclicne c/ucidatio ita potucrit alficr- 
gere ; quin nebulis adhuc JatU crajfis offuft vtdcantttr dicla propcftioncs. 
guarum citm U ftt , vt iam m*nui , in quatutrillas ab Authore concinnatas 
Jguadraturas infinxut \vt eoprscifo , prxtidi cjr iffas ncccffc Jit:expedit 
eas hic paulo accuratiits expenderc , prsfcrtim cum a me in examine ipfo 
Sluadrw.urx, intaUx fuerint pratcrmiffx ; quippe cui a/ixnjn decrant dtf- 
ficu/tatcs proponend^ : quaipfas £h*adraturas prexime cjr cominits petertnt: 
quod tttnc ad inftitutum fatU fore vifumfuit. Nunc vero cum ccnfiimattio 
atm , promotionemquc corum aggrcdiar , qu£ in exam.tic a me funt al/ata- 
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Z/^r /. Confirmatum , 



»f ^«/^ ,fi fas fuerit , omittam fufer ha£ materia * me rurfus aliquand* 
tracfandum { alix fortajfe aliis cccurrent ) citatas frofofitiones in dtfcnjfio- 
nsm voco : adquam frauia aliqnotviam fiernent. 

PROPOSITIO I. Tbeorema. 




SI rationis cuiufuis AB rertalm inucrcantur, vc fiatir .\ 
r; 



ratio B A. Dico rationemarquaiicatis inccr hafcc duas ra- 
tioncs A B , & B A mcdiam cflc proporcionalcm. 
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VemonHratio. 




Statuacur incer duas illas racJoncs 
A B 8c B A racio xqualicatis A A, fiue 
B B : cuius fcilicct termini finc inccr 

'fe xqualcs , xquales autcmTmt wrl»^* 
miuis vcl A, vel B ipfarum racionum, vc fchema refcrc. Quibus 
pofuis. Racio A B ad rationem xqualitacis A A ica fc habet , vc fc 
habec reciproce confequcns A racionis xqualicacis AA ad con-"SL 
fcqucntcm B rationis A B per Prop. 8. Lib.i. Exam. Quadraturar.ifc'.. 
Duarum enim rationum A B Sc A A xquales funtanteccdcntes. Rur-lj^ » 
fus , cum duarum rationum A A > 5c B A confequentcs fmc xqualcs: 1 
ica fe habebic ratio xqualitaris a A ad rattoncm ba, vt (c habec an- 
ccccdens a ad anteccdcntcm b perProp. 7. Lib.i. Ex.im. Quadrar. ' - 
Scd vt a ad B ita (c habcrc oftenfa eft ratio a b ad racioncm a A.Ergo 
itacftratio A B ad rationemAA, ,vcratio a a ad rationcm ba. 
Ergo ratio a a xqualitatis mcdia eft proporcionalis intcr raciones ^ 
a B 8c b a : quarum hxc illius ccrminos inuertit. Quod eodem. 
fere modo probare licerct aflumpta altera ratione xqualitatis BB. 
Quarc fi rationis cuiufuis A B termini , &c. Quod crat prolundum. 

^yfliter idetn frobatur. I 
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Eodcm aflumpto fchcmatc fi 
ratio a B ducacur inrationcm b a , 
iuxca Propof. 16. Lib. 1. Exam. 
Quadr. gignqcur per hanc muki- 
plicationcm ratio xqualicatis C D. At duda in fe ratione xqualitatis 
a a , gignitur etiam ratio xqualitatis E F , boc eft , ratio xqualis 
Tationi CDcx rationc ab in ratioaem b a ducH genitx* crgo pcr 

Prop. 
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Prop. i^.Lib. 6. Elcm. (cur cnim ca propofuio relatiuiscttam quani 
tatibus non conucniar ? ) hae trcs rctatiux quantitates, fiue ratioii V - 
funt continue proportionalcs. Quod crat alitcr probandum. 

PROPOSITIO II. Thcirma. 

SI duarum rationum A B , C D arquales confequentes B &: 
Dhabcntium termini inueriantur : vt flanc duaj aliarra- 
tioncs B A „DC 

Dicoduasrationcs A B, C D proportionales eiTe duabus 
rationibusDC , B A reciprocc, hocdl,ita ciTe ABadCD, 
vtviciflim DCcft adBA. 

DcmonHrntio. 

Ratio a B ad rationcm C D , cu- 
ius confcquens D arqualis eft con- 
fequenti B ex fuppofitione , ita fe 
habet vt Antccedcns a ad Antccc- 
dentcm C per Prop.7. Lib. X. Exam.Quadr.Rursus, ratioD Cad 
rationem B A , cuius Anteccdens D asqualis cft Atueccdcnti B , ita fe 
habet vt confcqucns a fe habet ad confcquentcm C perProp8. 
Lib. 1. Exam. Quadr. led vt A adC, itacft ratio a b adrationem 
C D , vt oftenfum cft. Ergo ita cft ratio a b ad rationcm C D, vc 
rcciproce ratio D C cft ad rationem B A. ac proindc. Si duarum ra- 
tionum,&c. Quod cratdcmonftrandum. 

K^Aliter idcm frobatur. 
Tam ratio A B du<fla in rationem B A 3 quam ratio C D dudra in 
rationem D C producit rarioncm acqualitatis per prop. antcceden- 
tcm. Cumeadcm quantitas fiat ex ratione a BinrationcmB Adufta, 
qua: fit cx ratione C D dutfta in rationem D C : ita crit per Prop. 1 6, 
Lib.6. Elem. prima quantitas a b ad fccundamC D , vt tcrtia D C 
ad quartam b a. Quod crat probandum. 

PROPOSITIO III. Thcorema. 

SI rationis A D ad B F Antcccdcns A D augcaiur addita 
quanticatc quapiam D C. 

Dico rationem fa&i Antcccdcntis ACadcundem con- 

A 1 fcquentcm 
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fc^uentem BF, xcmalcm e(Te duabus partialibus rationibus - 

AD adBF,&DCad B F. 

Demonjlratio. 

Dux rationes A D ad BF , & 
D C ad BF cundern na&se confe- 
quentcm BF in racionem vnicam . 
A C ad B F per veram racionum 
additionem coalcfcunt addicis ea- 
rum Antcccdcntibus AD ScDC , eoJemquc fcruato confequcn- 
tc BF, vt oftcndi Prop. 10. Lib. i. Exam. Quadrar. vcl Prop. ij. 
Li b.4. Inftitut. Arithm. Dua: crgo rationcs A D ad B F , & D C ad 
BF partcs funt ,quibus tota ratio AC ad BF conftituitur , iifdem- 
que iimul fumptis acqtialis cft. Quarc. St ad racionis A D ad B F &c. 
Quod crac probandum. 

Scholium. 

Iuucrk hic quidpiam obfcruare ad quardam alia non abfimilia, 
o^ux fequuntur , elucidanda non inucile. Nimirum duobus modis 
fpe&ari pofle quanciracem D C appoficara adrationis Ancecedcntcm 
AD, vt obferuari iubet Author in primis clarus operis Gcom. in 
fcholio Propofitionis 6. Lib. 1 o. primo quidem modo ita vt ccnfcarui 
DC abfbluta, & pratcise fecundum fe abfque omni ad confcqucn- 
cem*BF > vel alium quemcunquc terminum comparacione , licei 
totu* deindc Ancecedens AD cx duabus quantitat&ui A D , 
conflatusadconfcquentem 8 F referatur. Velita, vt eadcmquanti 
tas CD refcrri cenfeacur ad ettndem confcqUencera BF rationis 
prioris A C ad BF : quo fcnfu non tam quantitas C D ad Atucce- 
dentcm A C apponi ; qu&m ratid C D ad BF, addi ad racioncm A C . 
adBF concipitur j recleque dici poteft. , vc loquicur cicatus AUthdfc 
tumsn boc ,^flftftffii1iis fimilibus cafibus, quorum infra recurr< 
mencio , rationem tbtam cotius Anteccdentis A C ad B F , efTe r j 
tionem A D ad B F , & C D ad B F » ex his cnim duabus pcr verJ[ 
acdtfcnonftratiue ftabilitam Additionem totalis illa ratio A C ad 
confttfui probatur t.quo fit vt identica non fit harc Propofitio. R*jji$4 
totiui A Cad B F ejir/tuo AD ad B F, & ratio D C ad BF. Ac ver6 
fi ouantitas D C abfoluta fupponatur $ vix idcntitatis vitio carebic 
cadem illa cnuntiano. Quod cnim difcrimcn inccr fubie&um 8C 
pr^diwttlmpropofidonishuiusbbferuari poteft, vt identica non fic. 
Ratio totiui quantiratii AC ad quantitateprBF * efi ratio qaanti- 
tatit A D cum a^uantitate D C ad ^uantitatem BW - ? numquid idem 
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plane eft: , eandcmque mcnci ingcncrat fpecicm , fiuc dixeris, 
Totaquantitas , AC> fiue quantitas ADcum quantttate DC? Vndc 
patccquo fcnfu in hac Prop. addi velim quancitaccm D C ad Ancecc- 
dencem A D : co fciiicec, vc ipfa cciam quanciras DC fumatur rclaci- 
uciSc veluc Ancecedens rationis D C ad B F > vc potius rationes A D 
ad B F , 5c DC ad B F , quam iimplices quantitatcs A D , DC addi 
cenlcantur. 

Obfcrua fecundo rationcm A C ad AD> proportioncm cflc ratio- 
num diurum A C ad B F , & A D ad BF, vt confht cx Prop.7.Lib.i. 
Lxam. Quadrar. hoccft,ratio AC ad BF icafe habct ad racionem 
/> Dad B F, vcquaiititas A C fe habct ad quantitatem A D. Similiter, 
racio D C ad A C Proportio cric rationis D C ad BF { qux eft cxcef- 
fus, quo rario AC ad B F fuperat rationem A D ad B F ) ad rationcra 
A C ad B F. Idcm dicicode racionibus D C ad AD,& At> ad D C. 
Id porrovcrum cftpropcer candem rationem, quxcumque quanti- 
f as fl ): ltatuacur conlcqucns communis harum racionum ; adco vc 
ratio.verbi gratia, DC ad AC lit proportio cxcciriis , quo ratio 
qu.euis maior , cuius Anceccdens fit AC, rationem minorem Antc- 
cedentis A D iupcrac.Nccex co percclliquifquam dcbet: nuilaenim 
efttatio, cutus Anccccdens non poflic clfe AC iuxta euidens ilJud 
Axioma. gutltbct quantitas ad aliam quampiam quantitatem candem 
pittjl b.ibcre rattonem \ quam quxdam data quantttas habet ad aliam 
datam quantitatcm. Quod idcm , ac iftud lonac Trtbus datis quanti- 
tatibus quartam licct proporttonalem tnuenire. Eaautcm quarca quan- 
cicas cricBF conlcqucns rationis > cuius Antccedens cric AC, ccr- 
cia daca quancitas. Quamquam crgo rationum Antcccdcntes A C, 
AD,DC iidem fempcr fmt , & candcm exhibeant rationem 
inter lc comparaci ; qux Proportio effc racionum accedcntc quo- 
piam conlequentc BF confticucarum : varix camen futurai funt 
rationes pro vario polito confequente BF- Ita vc , etfi Proportio 
AC ad AD, vcl ad DC eadcm fempcr retincacur , caque nota 
fit : nifi camen notus ftatuacur conlequens BF communis raiio- 
num A C ad B F A D ad B F , &c. nihil ex data Proportionc ratio- 
num colligi potelt , vndc ipfx rationcs innotcfcanr, vndc in Exa- 
mine Qiiadrac. Lib.3. Propof 77.argumentum deduxi grauilfimun^ 
quo noux Quadraturx labefactari vtfx func. Atquc ha*c , qux 
apeitlllima (unt, luc obferuafle proderic ad alia paulG jjnpedttiora 
ddjtum paraturaplaniorem. • 
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PROPOSITIO IV. Tbeorema. 

Ilfdem pofitis. Addita fcilicet quantitateDC ad rationis 
A D ad B F Antcccdcntcm A D : fi confequcns B F fccctur 
in Eilmifiter vt A C fccatur in D. 

Dico rationcm AD ad BE excedere rationcm A D ad 
BF,rationcDCadBF. 

Demonftratio. 

Cum BF & AC fimilitcr fc- 
ccntur in D & E : ratio A D ad 
BE jcqualis cric rationi AC ad 
BF. Scd ratio AC ad BF cxccdic 
rationcm A D ad BF racionc D C 

adBF. Ergo ctiam ratio ADad 

B E excedit rationcm A D ad BF 
rationc DCad BF. Quod crac probandum. 

CorolUrium. 

Hinc colligasduarum ratiooum ad eundcm confequentem redu- 
ularum Additioncm iniri poflc fcruato altcrius Antecedente, & dimi- 
nuto confcqucnteiuxta Proportionemdacarumracionum. Vt fi dux 
rationesADad BF,&DCad BF proponanturaddendarrduobus 
id modis abfolui potcric : priore , fi duos Antcccdentcs AD , D C 
addidcris , fa&oque Anteccdcnw A C cundcm aflignaucris confc- 
qucntem B F. Altcro , fi fiat vc vtcrquc Antcccdcns A C ad AD , ita 
confcqucns BF ad B E : cric cnim ratio A D ad B E arqualis ratio- 

niACadBE. fc tffrH 

Eodcm modo a rationc A D ad B E fubducctur ratio D C ad B E: 
fifiat vc Anceccdens AD ad Antcccdcncem DC rationis fubtra^ 
hcndaE } ita confcqucns communis BEadBFj&BF ftatuatur con- 
fcquens rationis , cuius Antcccdcns fic AD : eric harc ratio , ca qua: 
rcIinquiturfubduftarationcDCad BEaracionc ADad BE. Pro- 
l^tur. Nam cum cx hypothcfi conftruclionis ita fit A D ad D C , vc 
BE^dEF 5 iiacritACadBF,vtAD adBE. jufiarationc A£ 
ad B Fdcmaipr ratio D C ad B F j rcliqua fit ratio AD ad B F iuxta 
communcm Tsjjpcraftionis modum Prop. i a.Lib. i. Exam. Quadrat. 
dcmonirratum. 
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PROPOSITIO V. Tbcorcma. 

I ad rationis A C ad B E confequcntcm B E quardam ad- 
da-tur quantitas EF: fccecur auccm Antccedens ACin 
D fimilitcr vt tota quantita* B F fc&a cft in E, 

Dico rationem A C ad B E cxccderc racionem A C ad B F 
racione DCadBE. 

DmonftrAtio. 
J 

Ratio A C ad B E cxcedic rationem A D ad B E ratione D C ad 
B E pcr Piop. 3. & eius fcholium. At ratio A D ad BE aiqualis cft 
r.uioni A C ad BF. Ergo ratio A C ad B E exccdit ratiouem AC ad 
B F rationc D C ad B E. Quare. Si ad rationis A C ad B £ confequcn- 
tcm , &c. Q^uod erat demonftrandum. 

Stholium. 

Ex cadcm Propofitionis huius fuppofitione fequitur ctiam ratio- 
ncm A C ad E F cxcedcre rationcm A C ad B F rationc A D ad E F. 
Nam ratio AC ad BF acquaiis cft rationi DC ad E F. Sed ratio 
A C ad E F fupcrat rationem D C ad E F ratione A D ad E F. Ergo 
ctiam ratio A C ad E F fupcrat rationem A C ad B F eadcm rationc 
ADadEF. 

PROPOSITIO VI. Tbcorcma. 

SI ad rationis AC ad BE confequenccm BE addatur 
quantitas quarpiam EF : fccctur \tcro Antcccdens AC 
in D , vt coca quancicas B F fccatur in E. 

Dico proportioncm racionis D C ad B E ( qux cft cxceflus 
racionis ACad BE fupra rationem AC ad BF,aut ADad 
BE)ad rationcm AC adBE, cifc rationcm EF ad BE. 
Pioportioncm autcm ciufdcm racionis DC ad BE ad ra- 
tioncm A C ad B E c(Tc rationcm E F ad B E. Ac dcniquc 
Inucrtcndo. Proportioncm rationis AC ad BE ad ratio- 
ncm D C ad B E efic racioncm B F ad £ F. 
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Demonitrntio. 

Prima AflTertionis pars pro- 
bacur. Proportio rationis DCad 
B E ad rationcm A D ad B E cft 
ratio Anccccdcntium D C ad 
AD pcr Prop. 7. Lib. 1. Exam. 
Quadrat. cum fit idem vtriuf- 
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que rationis confcqucns BE. Sed per Prop.5. ratio DC ad BEcft 
exceflus , quo ratio A C ad B E fuperat rationcm A C ad B F. Ergo 
ratio DC ad ADeft Proportio rationis,qua rario A C ad B E fupcrat 
racionem A C ad BF, ad rationcm ipfam A C ad BF. Scd vt D C ad 
A D ita eft E F ad B E,'Ergo ratio EF ad B£ Proportioctiam cft ra- 
tionis DCadBEad rationem A C ad B F. 

Secunda pars, quod ratio EF ad BF fit Proportio rationis DC 
ad B E ad rationem A C ad B E cft ctiam euidentiflima. Cum ratio- 
num DCadBE,&ACadBE idem fit confcquens B£ 5 carum 
Proportio ratio crit D C ad A C per Prop. 7. Lib. 1 . Exam. Quadrat. 
Scd vt DCad AC ita cftEFadBF. Ergo ratio EF ad BF Propor- 
tioctiam eft rationis D C ad B E ad rationem A C ad BE. 

Tcrtiadenique pars eodem modoconftatj Nam rationis AC ad 
B E ad rationem D C ad B E eiufdcm cofequentis Proportio, cft ratio 
AC ad DC Anteccdentium per Prop.7. Lib. 1 . Examipis Quadrar. 
Scd vt AC adDCiitaeftex hypothcfi B F, ad E,F. Ergo ctiam ra- 
tioB F ad E F eft Proportio rationis A C ad BE ad rationem D C 
ad B E. Quare fi ad rationis A C adB E &C. Quod crat probandum. 



PROPOSITIO 1 



ema. 



PRopofitioncsquinca & fcxtaLibii lo.opcris Geomcti 
vno fcnfu vcrx , aicerofalfa? dici dcbcnc. 

Expofith & Demonflratib. «i&L 
Pcrceirncrc aliquot ,^fgue minime rudcs Gcomctras h*dux 
Authdris Cyclomctriscgrauiffimi Propofitiones. Qui eas non&fji- 
tatis tantiim nomine coridcmnarunt 5 (cd co etiam , quod iriftr^c 
nonooofbtiSre vtdercntur i«afdem explofcrunt , vnique cum.cis 
nouam Tetragonifmi perratiorics diffimiles inftitucridi methodumi 
cuiusinhifcc Propofitioinibus fondamencaiaci r iiecralso,ccnfcrcnu 
Quamcandcmcenfuram fanc grauifliraam rerendi, anfamcuifibet 
darct vcrus , U vfurpari folitus vcrborum fcnfus , quibus ab Authorc 
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conccptae funt j nifi •bftaret mentis fuae tum Aurhoris declaratio in 
fcholiispropofitionum lextx & o&auae fadta,tum eius Interprctum 
Alphonfi deSaraza , &Franci(ci Aynfcom fuisinelucidacionibus cx- 
potitio. Ea camcniHorumcura,ecfi nonlcuis, haud ita omnem ab 
his abfterfic caliginem(adcoeadenfaeft) vt nulla reliqua videatur 
fupercfle :quamlocus hicvtcxecutiam omnino poftulat. Quod non 
alia' rationctacilius prxftari poceft , quam fi vtramque illam propofi- 
tionem, ciufquc probationem cx ipfomct Authore proferam primum, 
acdeinceps perpendam. En itaque priorem Auchorisvcrbis,meo au- 
tcm fchcmatc cxpreflam. 

Sit ratio AC ad quamats quantitatern S F dinifam in E. Dico quod ra- 
tio ACadBE excedit rationem A C ad B f rattone E Fad B E. Id pro- 
bat Author dcmonftrationc huiufmodi. 

Ratio A C ad B E ad rationem A Cad B F, ^quatar rationi B F ad B E 
ad reAioncm B.E ad BE: Sed ratio B F ad BE fuperat rationem B E ad 
B E , ratione E F ad B E ; Igitur ratio AC ad BE juperat etiam rationem 
ACai BF ratione EF ad B E. 

Habes propofitioncm illam quintam Libri i o. oper. Geom. habcs 
&eius probacionem : vcramque , fi verbis ftandum efle cenfeas , fal- 
fitatis, vtramqueobfcuritatisdenfiflimaecondemnaturus.Ad propofi- 
tioncm quidem quod attinet.Qui veruefle poteft rationem A CadBE 
excedere rationem AC ad B F ratione E F ad IE? Nunquid euidcntif- 
fime probatum eft a mc Prop. 5 . lupcriore , fi antecedens A C fimili- 
ter in D diuidatur , vc conlequem diuilus cft in E > rationcm A C ad 
B E cxcedcre rationem A C ad B F , ratione D C ad B E ? Harc au- 
tcm ratio DC ad BE haud quaqnam atqualis efle potcft rationi 
EF ad B E > eofolo excepto cafu , inquoquantitates A C & BF ,at- 
quc adco DC & E F , vtpocc ipfis A C & B F proportionales , arqua- 
lescfle contigcrit :Tunc enim pcr Prop. 7. Lib. j. Elem. arqualiunl 
D C & E F ad eandcm B E ratioeadem futura eft , adeoque ipia cciam 
racioEF ad BE, cxccflliserit rationis AC ad BE fupra rationcm 
A C ad B F. At , fi injequalcs fuerint D C & E F , vt inacquales eflc 
neceflc cft pofitis A C & BF inaequalibus ; dici nullo modo potcft 
r.uio E F ad B E , cfle cxccflus rationis A C ad BE fupra rationcm 
A C ad B F. Haec circa ipfam propofitioncm objici mcrico pofltint. 
Quid circa cius probationem ? Accipe. 

Major Propofitio fyllogifmi quo fuam Aflertioncm probat Author, 
fic habet. Ratto A C ad B E ad ratioriem AC adBF aquatur rationi B F 
ad B £. Siftamus. Qiiis horum vcrborum fit icnfus , mihi nullo modo 

B conftar: 
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conftatmeque enim quemquam de rationibus, aut rationumPropor- 
tionibus a^entem naftus fum aliquando, qui eo loquendi modo vtere- 
tur.Ec vero quid concipias,dum aflcricur./ta//o AC ad BEad rationem 
A Cad B Fcomparata, ejfe jtqua/is rationi B FadB E ftmpltci ejr abfolutjt? 
An noneciam hxcipfa racioBF adBE ad aliam rationem comparari 
debuerac,vc homogeneorum Iex dcfiderare videtur ? Aneadem racio 
A C ad B E, qux eft relacionis fundamcncum, per hanc rclacioncm ad 
racionem A C ad B F tanquam tcrminum, vel augctur, vel minuitur j 
vt peraugmcntum huiufmodi vcl decrcmentum , arqualis fiat rationi 
illiBF ad BE ? Nondcbuit Vir docliffimus ( bona dicamcum cius 
venia ) omiflb vfurpari folitoloqucndi modo , cra&acionis difficillima: 
tenebras nouis verborum tencbris, non finc Lectorumdifpcndio cu- 
mulare. Vcrum dcmus fummo Gcomecrar, quod alij ciuldem ordinis 
viri fibi olim conccfliim ccnfuere ; vc fcilicecfublimioru difciplinarum 
myfteria , nccuilibct obuia proponerentur,fed idoneistantumearnm 
cultoribus , rncthodo auguftiori , tcnuique verborum habica racione 
exhibercm > quo dctcrrcrcncur inepciores , folcrciorcs acccndcrcnrur 
ad eorumpcrfcrutationcm. Quamfifupcr citata propofitione infli- 
fuere velimus, haud acgreadmodum Authorislcnfum aiTequcmur. 

Age. Ratio , inquir , A C ad B E ad rationem A C ad B F efl xqualis 
ratiom B F ad B E ad rationem BE ad B E. Vis nofle verum , & ad 
mcntcm Authoris accommodatum fcnfum ? Ita hanc propofitioncm 
vnica addita voce enunciato. Ratio rationis A C ad B E ad rationem 
A Cad B F xquatur rationi rationis BF ad B E ad rationem BE ad BE. 
Vel proprio vtcns vocabulo fic fare. Proportio rationis A Cad BE ad 
rattonem ACadB F xquatur proportioni rationis B F ad B F. ad rattonem 
BEad BE. Vel hoc etiam modo loquere. Rattones A C ad BE, rjr 
ACad B F froportioonales funt rationtbtu B Fad B E , & BE ad B E. 
Aut dcnique dic.vt fe habet ratio A C ad B E ad rationem AC adBF y 
ita fe habet ratto B F ad BE , ad rationem BE ad BE. Hi fiquidem 
omnes Ioquendi modi idem plane fignificanc , 8t fcnfum exprimunc 
verum,5c ad mcncem, vc rcor , Auchoris. Nam proportio rationis 
A C adB E ad rationem A Cad BF, ciim idem fit vtriufque Ante- 
cedensAC, eftratioreciproce huiusconfcquentis BF ad illius con- 
fequentcm B E , pcr Prcp. 8. Lib.i.Exam. Quadrat. fcd per7.eu.1f- 
dem , Eadem ratio B F ad B E cft cciam proporcio racionis 13 F ad B E 
ad rationem B E , ad B E , cum idem fic vtriufquc rationis huius con- 
fcqucnvBE. Vcracrgo, pcrfpicua , &euidenseftfic expofitafupe- 
rioris fyllogifmi maior propofitio. Quid iam dc ciufdem minore 

Propofitio 
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Propoficione Ccu Aflumptionc diccndum , Inquiramus. 

Afliimptio illa lic habet. Scd ra- 
tto B Fad B E fufcrat rationem B E 
ad BE> rattoae EFad BE. Vcra 
cft, 6c euidens (ecundum fc fpe- 
&aca hxc propofitio , ciim cnim 
duarum rationum BF ad B E , & 
BE ad BE idem fit confequcns 
BE :earumproportioeric racio Ancccedencis BF ad Antecedentem 
B E. Ec conuercendo. Ratio E F (quxquancicaseftexcefljus, quo An- 
ceccdensBF fuperac Antecedentem B E ) ad B E eric proportio racio- 
nis E F ad B E ( qux ratio cft exceflus , quo racio B F ad B E fuperac 
rationem B E ad BE ) adrationem B E ad B E. Vera , inquam , eft 
hxc propoficio per fe fpedaca. Ac , quis eiusicum fyllogifmi maiore 
propofitionc connexionem ad cius vim neceflariam agnofcercqucac? 
Maioris illius cermini func raciones ipfx proporcionalcs , atquc adeo 
incerle comparacx:acvero Afliimpcionis huius termini abfoluti func, 
& fecundum fc fumpci, raciones fciliccc fimplices abfqnc omni ad 
alias rationes relacionc : qux vero abibluci cum rclaciuo conueniencia 
incercedcre poteft ? 

Hxc, qux probacioncm Propoficionis illius Quincx Lib. i o. opcr. 
Geom.condemnarc videncur , illis coniuncla, quibus inicio propofi- 
cioncm ipfam imptignaui , ponderis farisgrauisad cam pljnerejicicn- 
dam cuipiam videri poflinc. Vcrum non co fpc&ac hxc a me inica 
difpucacio: abficvccanco Geomecrx quidpiamexcidifle cenfcamhac 
inmareria non omnino obfcuriflima ,quod ralficacis argui poflic,fi 
camennonex vcrborum,quibus viirur, vfurpari folita fignificacione, 
lcd ex eius menre pcrpendacur : vc vcl hinc conftec , cum cxceris non 
loqui ,quamcumcxterisnonfencire,incerdum efle periculofius. Sed 
eofpecrac in primis, vc harum propoficionum vcricasccntbris non 
carens , fic cxcuffa fulgeat fplcndidius. lam ergo fenfum propoficio- 
nishuius cum cx ipfo Auchore , cum ex eius incerpretibus cradicura 
cxcipiamus. 

Stt ratio A C ( habcc propoficioquinca, dcqua agirur) adquantita- 
tem B F diuifam inE. Btco , inquic Auchor, quod ratto AC ad 'BE , ex- 
ctdit rationem A Cad H F , ratione EE ad BE. 

Iamfupra oflcndi, fi huius aflcrcionis verba provc fonant, acci- 
piancur,faliam efle. Nequc enim racio E F ad BE ,eft cxccfliis racio- 
nis AC ad BE fupraracionem ACadBF,fedratioDCadBE.Quo 
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crgofcnfu ratioEF ad B E , cxccfltis dici potcft rationis AC ad B E 
fupra racioncm A C ad B F ? Accipc ab ipfomct Authore, qui in fcho- 
lio propofitionis lexta: mentem fuam apcrit in hax verba. Ajfertt tta- 
que, in<^vh y qumtafrofofitio,qubdrAtio % ACad BE excedat rationem A V C 
ad *B F ratione E F ad B E , non qualicunque ; fed ratione EFadBE rela- 
ta ad rationem EFadBE. Etfic efi fenfus ; ratio excejfus , quo ratio 4 C 
ad^BE, fuferat rattonem ACad *B F{ qui exceffus efi ratio EFad BE) 
debtt conferri cum fold ratione H Ffd B E. Nam ratio B F ad*BE illa §f % 
qua fuferat rationem *BEad BE ratione EFad^B E. Hxc Author , a 
quibus nondiferepanceius interpretum cxpofitiones. 

Vultergo rationemEF adBE,quam afleriteflcexceflum ratio- 
»is A C ad B E fupra rationcra A C ad B F , rcfcrri debere ad aliam 
rationem , nempe ad rationem B F ad B E. At ratio E F ad B E rela- 
taad rationcmBF ad BE , proportioncm generac : hoc eft rationem 
rationis E F ad B E ad rationem BFad BE. Vndc noua cmergit dif- 
ficultas: cuius Anthdr, emiquc intcrpretcs nc mentionem quidcm 
fcccrunr. Ql|ienim contipi poteft , vt ratio fimplex & abfoluta A C 
ad BE , rationem itcm fimplicem &abfoluram A C ad BF fupercc 
ratione EF adBE comparata CumrationcBF ad BE, fiue propor- 
\ tiane duarum rationum EFadBE,&BFadBE? Nunquidduarum 
quantitatum inxqjjalium differentiaeiufdemcum illis debct cfle ge- 
ncris ? relatiuum autemcum abfoluto non poflunt genere conucnirc. 
Ad haec. Si t atio E F a4 B E relata ad rationem B F ad B E , hoc cft , fl 
harumdu.mim rationum proporcio , eft exceflus , quqtatio A C ad 
B E (tipcrai raeioncm A*C ad BF : nccefle cft proportWncm illam 
arqualem-cflrc rarioni DC adBE. Nam ratio haecD C ad BE , illa 
cft;^.Frop.J.oflt:ndi,quaratio ACadRElfiSfcrat rationcm AC 
adJJ F. Ac rurfus, quac aequalitas intcrccdetc potcft intcr rclatiuum . 
Stapfolutum ? His difficultatibus minime (ane contcmnendisoccur- 
refc poterant vel Author,,vcl HJtcrprctes : fi qucmadmodum racionis 
^ C ad B E exceflum flipra raiiohem A C ad B F , relatiuum eflc di- 
kcmnt,itaetiamip(asrationesrelatiuaseflc afleruiflent. Haccflim 
aflumpta hypotheil % nihil yerius ipfa propofitione , nihil eius proba- 
tione clarius. Hancergo, vttotam diflertationcm circa propofitioncm 
illam Quintadj L^>ri*iolOpcr. Gcom. infticutam opcatocum euentu 
tandcm.cohcludamus , in huc modum enuncio. 

Sitfatio A Cad quantttatem B F diuifant in E. Duorfuad prcpcrtio ratio- 
nis, qua ratio A Cad B E fuferat rattonem A Cmf^tr ad rattonemiffam 
A CadBE,fit*quatisfryorti<mir*ttmsM&a&JlE adratitmem&Ssd 

BE 



Et Promotum cxamtn OuadraturA. i j 

BE Iam propo fitionis huius fic conccptx probatioucm inftitue hoc 
eodcm rere modo 3 quoiamfupra inftitutacft, Proportio rationisDC 
ad B E,ad rationcm A C ad B E,eft ratio D C ad A C per Prorj.y.Lib. 
i -Exam. Quadrat. vtriufque enim huius racionis idcm eft conlequcns 
B E.Scd vc D C ad A C> ita eft E F ad BF, fertx fiquidem funt A C,& 
BFfimilicer in D & E cx fuppofitione. Ergo ratio E F ad BF, propor- 
tioctiam eft rationis D C ad B E ad rationem A C ad B E. Scd ratio 
DC ad BE perProp. 5. cft exceflusrationis, quo ratio A C ad B E 
fupcrat rationem A C ad B F > Ergo ratio EF ad B F eft proportio ra- 
tionis , qua ratio A C ad B E excedit rationem A C ad B F , ad ratio- 
nem ipfam A C ad B E. Sed illa cadcmmet ratio E F ad B F eftctiain 
proportio rationis E F ad B E ad ratione B F ad B E per Prop.7. Lib. 1 . 
Exam. Quadrac. confequens cnim BE vtrique communis cft; Ergo 
proportio rationis , qua ratio ACad BE fuperat rationem ACad 
BF , ad rationcm A C ad B E xqualis cft proportioni rationis L F ad 
BEadrationcmBFad BE. Quod eracprobandum. 

Ex his patet quam plann.Sc aper- 
ta fit tam propoficio , quam tius 
probatio , fi aptisad capcum vcrbis 
enuncictur. Atquc haclenus de 
Prop.5. fatis, nunc ad Prop. fcxtam 
acccdo. 

Nonminushxc Sexra propofitto 
Libri 10. Opcr. Gcom. eiufque probatio, quam proxime expofita 
Quinca.obfcuritatc verborumlaborat j dum vel alicno ab ipsa corum 
inlcicutione fenfu adhibcntnr , vel eorum aliquot, quxad expofitio- 
ncm forcnt omnino ncccftaria, dcfcctu. Vcriim cx iis quxadPro- 
pofitionisQuincx clucidationcm allata funt,facile, cumpariarcie 
iinc, fexca hxcinnoccfccc. Siccrgohabct cx verbis Authoris,mco- 
que cnunciata fchcmate. 

Data fit raJto AC ad quamuts altam quantitatem B V diuifam in E. Di- 
co, inquic, rattoncm AC ad B E xaunrt rationt AC ad BL, mtnus ratione 
E Ead A C. 

Vel clarius , & ad prxcedentispropofirioniscnunciationcm magis 
appofice yDico rationem A CadBE cxccdcre rationem ACadBE^ ratione 
E Ead A C. 

Conftat in primis aJiter , quam ipfa fonct , incelligcndam efle hanc 
propoficioncm , atque adeo velutfalfam ex Grammacicorum placicis, 
iuxta qux loqui nos dcca ,rei jciendam. Qui enim verum efle poccft 

B 3 ratio 



I A 8 D 4 C 
| 1 { 

B 6 E 3 F 
, . 1 1 



— 1 

w 

1 4 Liber I. Confirmatum , 

racioncm E F ad A C , rationcm cfle illam , qua ratio A C ad B E cx - 
cedit rationem AC ad BF : ciim illa hanc exccdat rationc D C ad 
B E pcr Prop 5 . huius. An cadcm poteft efle ratio DCadBE,&EF 
ad A C ? occurrit Author , eiuiquc Intcrprctcs , qui vna aflerunc ra- 
• tioncm E F ad A C abfolutam non eflb , lcd refpe&iuam ad rationem 
BF ad A C. Hucditficulcaces recurrunc , quas circa Prop. Quintam 
occurrerunt. Verumrccurrit ctiam earum folutio ,qua; per fc pate- 
bit, fi aptaad mentcm Authoris, verborumquc fignificationcm fiac 
propofitionis enunciatio inhunc modum. " 

Sitr.it u< A C adquamuis aliam quantitatem B Fdtuifam in E. Dico,quod 
tnportio rattonts tllius , qud ratio A C ad H E fuperat rationem A C ad • *' 
£ F i quas ratio , fe&a A C m D, vt in E fccla cft B F ,cft D C ad B E) 
ad rationem ACadn E efi cadem cum proporttone rattonU E F ad A C ad , 
rattoncm H Fad AC. 

Euidens ac plana eft propoflcionis huius, verbis ad mcntcm Autho- • * 
ris accommodatis cxpreflx dcmonftratio. Oftcnfum fiquidcm cft in 
Expofitions Propoflcionis Quintx nupcr allata^ proportioncm ratio- 
nis D C ad B E ( qua ratio A C ad B E fupcrat rationcm A C ad B F * i 
psr Prop.5. ) ad rationem A C ad BE , efle rationem E Fad BF. Sed* 
proporciorationisEF ad A C ad rationemBF ad AC ,cft ctiam ratio 
E F ad B F. Ergo propoi tio rationis D C ad B E ad rationcm A C ad 
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BEcadcmeftcumproportionerationisEFad AC adratiOnem BF k * 
lcrac probandum. 
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ad AC- Quodcrac probw. 

Ex quibus manifcftum euadit quomodo quantitas BE cadcm fic 
pars quantitatis B F , qux pars eft ratio A C ad B F , rationis A C ad 
B E. Qjomodo itemcadcm pars fit quantitas E F eiuidemquantitatis 
BFjqu.tpars cft ratio DC adBE(qux per Prop.5. eft cxccfllis ra- x* 
tionis AC ad B E fupra rationcm A C ad BF ) rationis A C ad BE.- • V v 
Eft enim ratio E F ad B F illarum rationum racio.qua: proporrio dici- 
tur 5 ita vt iuxtarationcm E F ad B F , dcnominetur rationum D C ad ^,* 
Bh,&ACadBE, habicudo. Quod aliud non eft , quam quod aflc- 
rcre voluitCyclomctria: Author Prop.5. Libri ic. Oper.Geom- qui- « * 
bufcumque vcrbis , provt libuit , vfus flt. ■ I 

Eodem porro iure cadcm ratio E F ad BF dcnominabit habicudi*- » 
nem rationis EF ad A C , ad rationcm B F ad A C i qux cft ipfa pro- »* ^ . 
nofitio Authoris (cxtaiqua aliud nihil intendit vel proponere , vcl * . * - 
probarc (etfl vcrbisidvix cxplicct jquam rationcs duasEF ad AC, • -• 
B F ad A C , duabus D C ad B E , A C ad B E , eflc proportionalcs.At- 
t ' qucha:cfuntomnia)qux ad harumduarum PropoficionumQuintae 
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& Sextx Libri i o. Opcr. Gcom. explanationem occurrerunt condu- 
ccntia : quibus non ncmini fortaflc fatis faclwnfucrit. Ad alias aliquoc 
generis eiuflem propofitionesexponendas nuncpergo. 

PROPOSITIO VIII. Theorema. 

• * ■ 

X TVnquid vera efl: Propofitio Septima Libri 1 o. Opcr. 
1^1 Gcometrici ? Non fanc vcra,£ verba fpectcs Authoris; 
fi mentcm» veriiTima. Vix tamcn idcntitatis vitio carcrc vi- 
dctur. 

Exfofitio ejr Demonltratio. 

Quxnam igiturcftea propofi- 
tio, vt quxde ca hicaireruntur, 
quo iure allcrantur conftarc po£ 
fir ? En ipfam ad vcrbum meo 
fchcmati accommodatam. 

Sit rationis A C ad T? F , eonfe- 
quens B F , dtuifus in E. Dico ratis- 
nem AC ad totam 3 F eandem ejfe cum ratione ACad BE,& ratione 
AC ad EF. Hxccft propoficio. En demonftrationcmciufdcm Au- 
thoris. 

Efiratio A Cad*B Faqualis rationi A Cad B F mulciatd ratione E F ttd 
A Cper 6. huius. Sed ratio A C adlt E ,tjr A Cad E F, acjualis etiam efi 
rationi A Cad BE diminuttt per rationem EFad AC^ iuxta iam dttfa in 
jcholio fracedente. Igitur ratio A C ad totam *B F efi eadetticum ratione 
A CadnE fimul cum rattone ACadEF. . 

Ex dictis proximecircaPropofuionem Quintam, & Scxtam Libri 
io.Oper.Gcom. planior fict aditus ad mentem Authoris percipicn- 
dam circa eius propofuionem 7. huc adductam , Sc eiufdem probatio- 
nem , licet a verbis longe. alicnam, vtramque percurro , ficexpono 
vnaque aflertionis mex partes fingulas veras eflc dcmonftro. Statuta 
itaque hypothefi quod rationis AC jad BF, confequens B F fececur 
in E , ratio A Cad totam B F , inquit Cyclornetra , eadem efi cum ratio- 
ne A C ad*BE , fjr A C ad EF\ Vcl,vt alias Ioquitur >ratio A C ad 
B F confiituitur exrationtbus A C ad B F r tjr A C ad E F; Vcl , vc non 
femel pronunciac , ratio A C ad B F continet rationes A C adBE ,ejr 
ACadEF. 

Quo loqucndi modo, quis nonftatim concipiat Authorcm vellc 
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rationcm ACadBF conftare , fiuc conftitui ex duabus rationibus 
ACad BE,& AC ad EF tanquam veris tc homogcncis partibus; 
vcl rationem A C ad B F contincre raciones ACadBE>&ACad 
EF,velut totumcontinetpartcspropriedidas,&.pofuiuas ? Atlongc 
alius , ne dicam planeoppofitus, eft Authorisfcrilus. Ratiofiquidem 
A C ad B E maior eft , quam ratio AC ad BF > diciquc vere poteft 
cam contincrc tanquam partcm , 6c ex ca velut parte conftitui. Afte- 
ritcrgo Cyclomctra, vtin fcholioPropol. 6. indicat, rationem AC 
adBF, diciconftituicxrationibus AC adBE , & ACad EFrficuc 
[ inucrfis terminis huius rationis) re&e dicerecur racio BF ad AC 
confticuiexduabus rationibus BE ad AC, &EF ad A C. At pacc 
canci viri dixero , longc alitcr ratiohic BF ad AC conftituitur ex 
rationibus BEadAC&EFadAC; quam conftituatur ratio A C 
ad B F ex rationibus A C ad B E , & A C ad E F. llatio enim B F ad 
A C, rationcscontinct BE ad A C , & EF ad AC tanquam partcs * 
proprie di&as, & cx cis conftituitur ; quia verc ambx in vnam ratio- 
nemBF.ul AC pcrvcram additionem colliguncur; quar abioluicur 
additis Antccedcntibus BE &: £F, vt fiat Anteccdens nouusBF, cui 
cribuatnridem confequcns AC. At vcro , ci)mduarum rationum 
ACadBE,&ACadE F , confcqucntes BE , & EF adduntur, fi- 
mulque additicidem Antcccdcnti A C aflignantur, ratio gcnita AC 
ad B F , non conftitui , vcl coalcicerc , vel componi dici potcft,abfquc 
3bnfu vcrborum Lcctoriiqucdeceptionc , ex rationibus A C ad B E, 
& A C ad E F > fed potiiis alterutra , vt A C ad B E per alteram A C 
ad EF deftrui, rcfolui, minuiquc dici dcbct j & quidcm fecundum ra- 
tioncm E F 3d B E rclatam ad ratiorxm BF ad B E ; vt Authoris de 
rinit propofitioquinta fupcrius explicata ; vel vt vult iexra , fccun- 4 
dum rationcm E F ad A C rclatam ad rationcm B F ad A C ; aut fc- 
cundum earum vtrarumquc propoi tionem , qua: eft ratio E F ad BF. 
Hic enim ratio cft tam Anteccdcntis EF rationis E F ad BE , ad' • 
Antcccdcntem BF rationis BF ad B E ; quam rationis EF ad A C,& 
rationis BF ad AC, vtpatet : vtrarumque enim harum rationum 
iidcm funt Antcccdcntes E F &. B F : quorum ratio, eft proportio ea- 
rum pcrProp.^.Lib. 1 . Exam.Quadrat. Sicuc Scaliarum quarumcum- 
quc rationum , quarum idem ftatuatur coniequens quicumque, An- 
tcccdentcs ver6 fint E F , & B F. Admittenda ergo non eft vt vera, 
propofitio illa fcptima Lib. i o. Oper. Geom. fi iola attendatur vcrbo- 
nim , quibus exprimitur , propria fignificatio : Admitienda autem 
erit vc veriffima , fi , vt par eft , habcatur racio mentis Authoris. Qui 
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dum afleric rationcm A C ad totam B F , eflc racionem A C ad B E, &; 
A C ad E F i nihil aliud ipfc , nihil aliud cius incerprctcs figniricari 
volunc , qii£im racioncm A C ad B E per acccflum , non qiWdcm ra- 
cionis AC ad EF ( fic cnim intelligcrccur racionumaddiiio, quod 
Jonge longius iidcm fcmpcr ,quocies fcrt occafio , rcjiciunc ) fcd pcr 
acceflum quantitacis EF prxcise & ablolucc ad confcquencem B E» 
racionis A C ad B E. Quo fic , vc eadcm ratio A C ad B E minuatur 
iuxtarationcm , proxime memoracam ,quam habec E F ad B F : ica 
vccx racionc AC ad BE , pcr additionem quanticacis EF ad confc- 
qucncem B E , fubcrahatur racioquxdam , quac ica fehabeat ad racio- 
nem ipfam A C ad BE , vc EF fc habcc ad BF : Qux quidem ratio 
fubcracca alia non eft in hoc mco fchemace , quam raiio D C ad 
BE , ex fuppoficionc quod AC fimiliter fecetur in D , vc fecatur 
B F in E. Hxc enim racio DC ad B E ica fc habec ad rationem A C 
ad B E , vc D C cft ad A C per Prop. 7. Lib. x . Exam. Quadrac. hoc 
eft, vt E F ad B F , fiue vt ratio E F ad B E , c(t ad racioncm BF ad 
B E i auc eciam vc ratio E F ad A C ad rationcm B F ad A C , vt afle- 
ritur Prop.5. & (J.opcris Geom. nuper Prop.6. explicata : & , fi ea- 
dem ratio fubducatur a rationc A C ad B E , rcliqua fic racio AD ad 
B Ej quxaequaliseft rationi AC ad BFgenitx pcr additioncra quan- 
tatis E F ( qux materialiter tancum cft confequens racionis A C ad 
ad E F , vcipfemcc Author fupponic ) ad B E conlequencem rationis 
A C ad B E. Ex iis pacec quam longe ablic a nacurali , viurpau,]ue 
lolico fenfu Aflercionis huius feptimx Libri 1 o. Oper.Geom. qua di- 
cicur ratio A C ad totatn B F rjfe ratio AC ad BE ,6" 4 Cad £ F , vel. 
ex hts ambabus conjlitut , vel eas continere \ Scnlus Authoris : dum hic 
fenfus(ubcradioncm,& diminucionem innuic; ille vero Addicionera, 
& augmcncum proprie &L aperce fignificac. Ciara ergo eftprior Pro- 
poficionis huius pars. 

Necminus aperta clt pars eiuf- 
dem poicerior , qua alfeiui Pj opo- 
licioncm illam fepcimam Lib. 10. 
Oper. Gcom.iuxca icnium Aucho- 
ris proxime cxpoficum accepcacn, 
idemicatis vitium , acquc adco in- 
vciiicacis nocam erTugere vix poiie. 
Cum enimciacoloco aileritur ab Authore, rationcm AC adcotam 
B F , cflc rationem AC ad BE,8cACadEFi alccrura e duobus 
admiccac neceflc cft. Aut cnim vulc harum duaxum racionum A C ad 
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B E , A C ad E F confequentcs B E & E F , vc diftinftos , nullicjuc 
quancitatis vnionc coniun&os confidcrarijaut certfc coniunctos fimul 
concipi dcbcre. Non primum j fic enim, quod ipfe reijcit , aflcreret, 
ncmperationem A C ad BF , xquiualere duabus rationiBus partiali- 
bus ACadBE,&.ACadEF, rationcm totalem A C ad BF pcr ad- 
ditioncm intcgrantibus , & veroid falfum oftenfum eft. i^utcerc£ 
vult { quod idem alTeric , 6: non femel inculcat , faepiufque rt^etunt 
eiusalias cicatiintcrpreccs)duos illos confcqucnccs B E &C'EFvt*ni- 
tos fymi debere , & quancitatem E F tanquam abfolutam appohi ad 
confequcncem B E racionis A C ad B E , pcr quam appoficioncpi fiat 
racio A C ad BF. At quacro , quid difcriminis incer fubiecr,um j & 
prxdicatum huius enunciationis obferuari poteft ? Ratio A C ad to- 
tam BF eft ratio A C ad BE auctamquantitatc £F ?Nunquid toca 
BF cadem plane eftcum quancicate BE &. fimulEF?Quamconce- 
pcionem animo ingerit pracdicacum hoc, ratio A C ad BEcum E F, a 
iubic&i huius > ratio A C ad totam BF, concepcionc diuerfam ? Ergo 
idem per idcm enunciat,ur indi&a propofitione j quod alTerui. . 

Conrirmatur idcncicus jllc propofitiohis eiufdem fcnfus euidcntif- 
fimeex probatione ipsa Auchoris , qux planc idcnticacft j fic enim 
habec. 

Ratio ACad BF acfuatis ejl rationi A Cad BE multfat* ratione E F 
ad A Cper 6.huius, hoc eft, provt ipfc Author intclligit , vt Prop.7. cx 
ipfomec declaraui , mulccacx racionc EF ad AC rclaca ad racionem 
B F ad A C i Neque enim ratio E F ad A C fubtrahitur a ratione A C 
adBE, vtratio ACad B F , auc ei atqualis ADad BE relinquatun 
fed fubtrahitur ratio D C ad B E , vt citato Ioco oftendi , qux ica fc 
habecad racioncm A C ad B E I vt ratioE F ad AC fe habet ad ratio- 
nem B F ad A C. Hxceftmaior fyllogifmi Propoficio , haec eius cxpo- 
fitio. Minor autem iic nabet. 

SedratioAC adBE, &ACadEF> etiam aqualis ejl rationi A Cad 
B E diminutd per rattonem EFad A Ciuxta iam difta in fcholio praceden- 
te. Atfcholiumiiludaliudnihil eftquam ipfamccProp.6. qua: in eo 
fufius ab ipfi> Authore explicatur , vtexeius mcntc retuli Prop.7. fu- 
periorc. Vult fciliccc rationem A C ad B E , cuius confec«ncns B E 
augcatur pcr appofitionem quantitatis EF , qux cft materialitercon- 
fequens rationis A C ad EF ( nequcenim formaliterhabetur vlla ra- 
tio rationis illius A C ad EF , cum cius confcqucris E F additul- ad 
•confcqnentem BE ) vuIc,inquam,racionem ACaeTB E pcraddicio- 
ncin quantitatisEF ad confcquentcm B E , Vt fiatnoua ratio A C ad 
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B F i xqualcm efle racioni A C ad B E , mul&atit rationc E F ad A C, 
rclaca ad rationcm B F ad A C : vcl mulccatx iuxta rationem E F ad 
B F > qux eft proportio , vt fupra expofui , rationis E F ad A C ad ra- 
cionem B F ad A C. Nihil crgo aliud hxc AiTumpcioconcincc.quam 
ciuldcm fyllogifmi Propoficio Maior : eademque[prxtcrca eft vcriuf- 
quchuius Propofitionis probatio, ipfa fcilicet Propofitio6. Lib.io. 
Opcr.Gcora. adMaioris probationcm citata > 8c ciufdem Propofitio- 
nis (J.fcholium Aflumptionem probans:quod aliudnoneft quam ipfa 
Propofitio 6. clarius explicata. Cum igitur & Propofitionis ipfius fub- 
icctum idem efle cum prxdicato oftcnfum fit , & eadcm Propoficio 
6. Libri ro.Oper. Gcometrici tam ad maiorem fyllogifmi propofitio- 
ncm probandam afllimacur, quam ad Aflumpcioncm ; quodnam pro- 
pofitionis illius feptimx Libri i o. Opcr, Gcom. idcntitatis Argumcn- 
tum apertius habcri poteft ? Certum itaque, ac fixum efto;propoficio- 
ncm illam vcram quidem non efle i fi , quibusexprimitur vcrbis,con- 
cipiatur i vcridimam autcm,fi fenfus attcndatur Authoris : fed ita 
verirfimam dici debcrci vt continuo identica, adeoquc inutilisdici 
dcbeat. Quod hac propofitione declarandum crat. 

Ccrollarium non leue. 

Imo tam grauc , qu^m quod in 
hac materia grauiflimura reperirc 
eft. Colligitur enim ex hac mea 
propofitionc o&aua, qua Propo- 
fitioncm7. Lib. 10. Oper. Gcom. 
Idcnticatis vitio laborare mihi vi- 
deor cuidcntcr oftenduTe , ab ea 
labe immuncm minime futuram Propofitioncm o&auam eiufdem 
Libri lo.Oper.Geom.vtpocequx ex illa probctur,auc eciara (quod 
amplius cft ) ad candcm rcducacur, vc mox apcriam. Cum auccm ca 
Propofitio ottaua , fic vclut primum , cui tota harum Quadraturarum 
moles incutnbit, fundamentum j nx illx omncsin pcriculo iam inde 
verfantur non lcui. Quod ne cemere afleri vidcacur , cn illam Pro- 
poficionem , eiufquc probacioncm Authoris ipfius vcrbis raco fche- 
mati accommodacis expreflam. 

Sintrationis ACad B Ftermini tam antecedens^quam confequens diuijt, 
ille in D, hic in E. Dico rationem ACadB F eandem cjfe cum ratione A D 
ad B E , D Cad B £ i & A D ad E F , DCadEF. Quod fic per Propo- 
fitionem fuam 7.dcmonftrat. Ratio ADad BE addita rationi D Cad 
BE, aqualis efl ratiom ACadBE fer Frof. 114. de Profort. Item ratio 

C 2 AD 




i o Ltber L Confirmatwn , 

A D adE F,&D CadEF fer candem Prof. aqualu eji rationi A C ad 
EF. Itaque , cum ratto ACnd.BE vna cum ratione A C ad E F aqualis 
fitrattcnt totius A C ad tctam BF fer Prof. 7. fatet ratiencm A C ad 
£ F*quari quatuorratiomhus A D ad B L , D C ad B E , cjr A D ad EF, 

D C*d E F. 

Admirtcndum fane cft duas rationcs AD ad BE , DC adBE 
xqualescfle pcrcitatam Prop.i 1 4. dc Proport. vel pcr Prop.7.Exami- 
nis mci Quadrat. rationi A C ad B E : ficut & duas A D ad E F , oc 
D C ad E F , xquales rationi A C ad E F. Fit enim vtrobique duarum 
ratiunum eundem coufcqucntcm babcntium vcra additio additis 
Anccccdcntibus.At vero,cum iuxta7.Prop.Lib.10.Oper.Geom.aCTe- 
ritur haicc duas rationes ACadBE,&ACad EF aequales eflera- 
tioni AC ad liFj carcuus »d verum ctfe admitti debct,quatenus 
identica cft illa Propofitio , fi ex ienfu Authoris intclligatur , vt inrclli- 
gi pareft :hiccninimeruseftcafusillius citatae Propofitionis fcptima* 
Authoris , quam hac Propoiitionc 8. expofui. Vnumtamenhic ad- 
huc moneudum duco , poflc fcilicet qucmpiam , nifi aduertat , hallu- 
cinari-.eoquod eodcm modo,iifdemque verbis vratur Author,dum 
ait rationcs partiales ADadBE,CDadBEjautADad EF,CD 
ad E F, eandcm eiTc rationem cum rationc totali AC adEB,auttotali 
A C ad E F, fiueex illisconftitui,quod iuxtapropriam,& vfurpari foli- 
tam vocum iignificationemeft veriflimum:ac,cum ait partiales rario- 
nes A C ad B E,& A Q ad E F eandcm cfle rationem cum totali ratione 
A C ad B Fjquod vcrfi efle nequit iuxta verba fed tantum iuxta men- 
tem, fcnfumque ciufdem Authoris , eiufquc Interprctum iuxraquos, 
& quidem verk, per acccflum rationis A C ad E F , ad rationcm A C 
ad BE , additis confcqucntibus BE , 8c EF , vt fiat ratio ciufdcm 
Antecedentis AC adconflatum confcquentcm BF, minuitur ratio 
A C ad B E > &,quemadmodum expofui , &. euidcnter demonftraui, 
idcntica ftatuitur Propofitio, dum afleritur totius Antecedentis AC 
ad totum confequentemBF cfll* rationes AC ad BE, & AC ad E F. 

Cumergoea fit Propofitionis oiftauarLibri io.Oper. Geom.caufa,. 
vteam identitatis vitio, nonfccusquam feptimamcondemnari ne- 
ceflc fit:quid de Prop.i l.eiufdem Lib.io.cuius robur ex illa S.totum 
hauritur, ccnfendum fit, facile poteft quilibct xftimarc. Quanta 
vcro fit huiustotius Quadraturarum methodi ab 4 hac Propofitione 1 z. 
depcndcntia ncmincm latere poteft prxter eum,qui nc priraoquidem 
intuitu hanc Geometrae . doctiflimi tra&ationem delibarit. Huius 
fiquidcm Propofitionis mentiopafljmitaoccurrit, vix vt vlla Propo- 

£tio- 
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fitioea carcat, aut carcre poflitr vt illa hic omitti non debeat , tum 
vt labes , quam ineam ex Prop.7.& 8-deriuariaflernr, agnofcatur: 
tum vt raciltus ,cum opusfuerit ( opus autem erit farpius ) confulatur. 
Enitaque eamex Authore aflumptam , & inTcriem Propofitionum 
mcarum adfcitam. 

PROPOSITIO IX. Theorema. 

Slnt quatuor ordincs quinquc continue proportionalium 
quancitatum ABCDE, FGHIK, LMNOP, 
QRSTV ; quarum *Uimx E K , P V , finc acqualcs. 

Dico rationcm diiarum primarum quantitacum A', F, 
duorum priorum ordinum , ad duas duorum pofteriorum 
ordinum quantitates L,Q,totics contincrc rationcm dua- 
rum tertiarum C, H, ad duas tcrtiasN, S ; quotics harc ipfa 
ratio duarum tcrtiarum C, H, ad duas tcrtias N, S, continct 
rationcm duarum quartarum D, I, ad duas quartas O s T. 

' Ratio A cum F ad 

— i - — ■ ' # 

L, Q, arquatur ranoni 
Aad L, AadQs&F 
adL,Fad QperProp. 
8.' Sirailiter. Ratio 
quantitatum C, H ad 
N, S arquatur rationi 
Cad N,CadSj&H 
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I, ad O cum T aequatur rationi D ad O, D ad T, & I ad O, I ad T. 
Ergo, quoties rationes A L, A Q^ F L , F Q^continent rationes C N, 
C S5 H N, H S ! & quotics hac eontinent rationes D O, D T; I O, I Tt 
Toties continct etiam ratio totalis AF ad LQ, rationem C H ad 
N S : & harc ipfa rationem D I,*ad O T. Sed per Prop.27. ProgrefT. 
ratio AL continct per multiplicationcm bis rationemC Nihoceft:, 
illa eft huius duplicaca : & ratio CN continet bis pcr multiplicatio- 
nctn rationem C O : ratio quoquc A Q continet bis per multiplica. 
tioncm ratiouem C S : U haec bis rationcm D T, atquc iu dc rcliquis 

C 5 Ergo, 



iL LiberJ Confirmatttm , 

Ergo quoties ratio quantitatum A F ad LQ^continet rationem quan- 
titatum C H ad N S : toties haec ipfa ratio quantitatum C H ad N S, 
continet rationem quantitacum DI ad O T. Quod ruit demon- 
ftrandum. " 

Cum Propofitio haec ciufque demonftratio ea fic, vt nupcr raonui, 
cx qua pra: cxteris harum omriium Quadraturarum conftrudio a:fti- 
mari dcbet > qua:dam circa eara obferuarc neccfle eft,quat non parum 
lucis toti huic traclationi funt allatura. 

Prim6quidcm occurrit attcndendum. Cura totum eius roburac 
momenturaex Prop.8. hauriacur,vc cx cius demonftratione patet, 
in qua o&aua illa Propofitio adducicur > eaque non dubio, vt oftenfum 
eft, idcntitatis vitio laboret : pacctquanti faciendum illud fir. Identi- 
tas certe Propofitionis alicuius , vt nemo non nouit , inutilitacisargu- 
mentura cft manifeftiflimum. 

Secundo. Non mediocriter iuueric bic obiter oblcruafle,, qua racio- 
nc docVuTimus Georactra quadrupliccm iliam Tecragonifmi metho- 
dum,dcquaLibroio. diflcric , huius opc Propofitionis fuac u- hac 
Prop. a mc rccicatae inftitucrit , promoucrit , perfeciflc*quc fe femerir. 
Hac ergovia inftitit. Propofitioncmhanc, vniucrfalcm velut thefira 
ad hypothefim rationum , quasfoHdaquardam partialia vnura quod- 
damfolidum fimul vnitaconflant,,rcuocauic. OWeruauiclcilicec , & 
quidem acutiflime , partialia folida quinque continuc proportionalia 
omni multitudinc numerofiora , ( qua: exhauftionibus infcruirent) 
corumquc primam quaotitatcm in otnnibus ordinibus cfic xqualcm: 
cumex ipfis fimul additisfoltda totalia conflari ,qua: ad alia iterfl tota- 
lia fblida ex alhs parcialibu* iblidis genica rcferri poflenc. Aflumamus 
quatuor iHosordincs-<juinqucquautitatum proportionalium fchcma- 
tis fuperioris» quatuor clte ordines folidorum partialium ; quorum 
duo priores fimul , fimul item duo pofteriores addantur additis folidis 
^V» (ibiquc corrcfpondencibus iuxta Propofitionis hypothc- 
acc inucftigauicac determinauit Author (blertifljmus, quan- 
irem duorum priorum folidorura totaiium vtriufque ordinis : 
nempc folidttotalis A F, Sc totalii LQj Quorum illud ex partialibus 
A & F i iftud cx partialibusL, & Q^vnitisconflatur:quancicacem 
item duorum totalium folidorumC H , NS- Hacautem folidojum 
quantitatecognita, nota contihuo cuafic corumdcm folidorum ra- 



cio A F ad L O, & C H & N S. ^jMf- 
Hiseoufqwc ab cximio Cyclomecra accuratiflime promotis, fu- 

percrac 
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pcrcrat tertia ratio folidi D I ad O T inueftiganda : qux fi obtineretui , 
ipfe primus Quadraturx abfolutx modus ( ad rcliquas enim quicl- 
piamjprxterea haud admodum difHcile defidcratur ) conftareteui- 
dcnter. Hancporro rationera tcrtiam DI adOT aflecutus fibivi- 
fuseft Author ( atque vtinam , vt prxleterebat argumcntam , ita 
comprobaflet rci vcritas)vbi demonftrauit primas omncs rationes 
partiales A ad L, A ad Li F ad L, F ad Q^toties pcr multiplicationcni 
contincre fecundas partialcs C ad N, C ad S, & H ad N, H ad Sj 
quoties hxiplx fecundx continent tcrtias D ad O, D ad T, 6c I ad O, 
1 ad T : fiuc , vt in fpccic loquar , vbi dcmonflrauit primas fccunda- 
rum, fecundasautem tertiarum cflc duplicatasiacdeinde notas efle 
totalcs quantitates, qux tum ex primaium , tum cx fecundarum 
parrialium tcrmiriis additis gcncrantur , atque adeo rationcs tum 
primarum ad primas , tum lccundarum ad iccundas totalium ad 
totales i ac dcmum harum duarum rationum habitudinem , fiue 
proportioncm. Hxc , inquam , omnia poftquam demonftrauit 
circaprimas & fccundas rationcs , tum partiaics, rum totales : nihf 
vcrofimilius vidcbatur , quam fecundas totales ad totales tcrtias 
ita lc habcre , vt primx le habcnt ad lccundas : cum partialcs 
lecundas ad tcrtias partiales eodem modo fe habcrc certum fit,vt 
primx fe habent ad fecundas 5 fint nimirum fccundae tettiarum 
duplicatx, vt duplicatx lunt primx fecundarum. Atquehac vfum 
ratiocinationc Cyclometram fubtiliflimum ad dcriniendam ter- 
tiam illam rarioncm totalcm D I ad O T , qux dcfidei abatur ad pi i- 
mam fuam Qaadraturatn abfolucndam , conftat cxdemonftratione 
Propofitioni 44-Libri 1 c.Opcr.Gcom. quam concludit in tisec verba 
Cum not* fi»t prima cr fecunda ratio , totalcs fcilicet (chematis mci 
A F ad L & C H ad N S. Notum quoque e(l quottes prtma fecundam 
conttneat > ac propterea notttm qnoque cft quoties fecunda contincat tertiam. 
Itaque,cum fecunda ratio CHad NS, nota ftt i etiam nota ertt ratto tertia 
D IadOT. jgucderat , \nc\u'n^demonflrandum. Dcmonlttandum fiqui- 
dem erat, quod citata Prop. illa 44. aflercbatur 5 nimirum , mtam effe 
rattonem tertiam D I adOT. Qitodcuidentcrprobatumcflefcnfit ex 
co,qu6dnotum forct rationem primam toties contincre fecundam, 
quotics fccunda contineret tcrtiam i notxquoprxtcrca forent prima 
& fecunda ratio. His cnim pofitis tcrtiam rationem ismorari non 
pofle ratuseft ; vtpotequx forcttertia duabus primx &fccundxno- 
tisproportionalis , cuius dctcrminandx modo nihil notius cfle fcirct: 
fiuc volucrit £fuam cnim mentem fuper hac re non apcruit , quod 
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oprandum erat ) primain rationem totics contincre fecundam pcr 
mulciplicicatem , quotics fccimda pcr multipticitatcm cominet ter- 
tiam , quo in fcnfu duabus primx Sc fccundx notis tcrtia ratio pro- 
portionalis cflct adiungenda : fiuc intcnderit primam contincrc fe- 
cundam toties per multiplicacionem , quoties fccunda concinet ter- 
ciam ; hoc cnim in fenfu nondeeft ctiam ars ex duabus notis racioni- 
bus tcrtiam ignotam inuenicndi , vt imc in Examine Quadrar. in- 
, cft. Vt mirari (acis non poflim P.Aynfcom afleruifle,non modo 

non Ixdi Quadracu- 
ram primam Autho- 
ris i icd nc pcti qui- 
dem,dum quxfica dc- 
finitaque eft racio cer- 
cia , cuius fecunda fo- 
rec fiue xquemulci- 
plex, fiue xquemulti- 
plicata , ac prima fe- 
-cundx , vt a me prx- 
ftitura eft Lib.2. Exam. Quadrat. Afleruifle item ,tertiam illam ratio- 
nem ignotam , notam cuaderc non pofle nifi per fpacia hypcrbolica, 
hoc eft , per cocius Geomecrix occultiflima myfteria : adeoque afler- 
uifle , quodmads mirere , Auchorem fuum, quem incerprecacur, fua 
illa Prop.44. Libri 1 o. pronunciafle quidpiam, fuaquc argumencacio- 
nc demonftracumaffirmafle , quod minime dcmonftracumcfleeon- 
ftarec > cum nufquam fpaciorum hypcrbolicorum mencio vllainca 
dcmonftracionc ab co facca fic, finequibus idprxftari non poflec: 
quod victonon leuifummojpeomecrx non immcrito vertcretur. Scd 
hxc obicer ex daca occafione hlc veiitandi tanriim gratia dicla finc, 
quibus plura in han<; tffBl <uo loco acccflura iunc. Ex histamen non 
leuicer quod hic agitur, confirmatur ; Propofitionem fcilicct 1 2. Libri 
10. Oper.Geom. hacmea Prop.p. repctitam haud quaquam vtilem 
eflc ad Quadraturas tum omncs , tum maximc ad primam ; cum per 
cam finc ipatiorum hyperbolicorum opc innocefccrc non poflit iuxta 
docciflimi incerprccis (enicnciam , certiaratio adeam omninonecef- 
laria. Sed prx cxtcris grauem Propofitionis illius defeclum arguit, 
qu6d inueftigacatertiailla ratio, cuius fecunda fit autxqucmultiplcx, 
aut xqucmultiplicaia; vc fecundxmultiplex eft,aut multiplicata ratio 
prima ; Quadracuram exhibeat sl vera longiflime alienam ,vt Libro 2. 
E xam.Quadr.oftenfum eft>ruriufquc deinceps confirmaodum veniet. 
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Memtnipautb ante j netdum firtajfe tibiexcideritfotitrum quorum- 
dam hyperbolicorum 5 quorum oj>e afferit doflijfwus interpres, acpropugna- 
gnator harum guadraturarum P.Franc. Aynfcom reperiri tertiamratto- 
ncmad Jhtadraturam primdm , ejr necejfartam , & fujficienrcm.. gnod. 
An, & quomodo verum , falfumve fit , citm hoc opufculo expendcndnm , & 
declarandum fufccpcrim ; nonpojfum , necdebeo , non aUqutddc fpatiis hu- 
iufmodi prius dclibare \ vt abjolutior, tibique {mi Lcclor bcneuole , cui 
impensejiudeo ) ejr vtiltor , ejrgratior , faciliorque tota hxc tratlatio ex- 
hibeatur. guanquam entm omnia , qux ad Hyperbolam pertinent , edquc 
in primis fpatia accurate profccutus ftt ApoUonius alter R. P. Gregorius * 
S. Vimentto : ^uia tamen breuior ob tantam materU fylttam obfcuriorquc 
non raro coacJut ejl ejfe ; aut quia cius opcrU tibi non fuppctet facultas , aut 
illud confulendi voluntas:ea huc adducam omnia, ex ipfo tamen haufta, qu.t 
adtotam hanc dijfertationemnonleuis apud Geometra* momenti p/ane ejr 
perjptcue exponendam& intelltgendam conferre videbuntur. Ageitaque. 

PROPOSITIO X. Defimtio. 

. . . • . * « 

SPatiahypcrbolica dicunrur mixta: quardam fupcrfkies 
planar quadrilatera: : qua: Hyperbola, ciufquc altai A 
fympcoto,&duabus lincisalrtri Alymptoto parallelliscom- 
prehcnduntur. 

Expofitio. 

Sit Hyperbola E F G, cuius Afympcoti fintdua: rccla: Iineae A B, 
A H. Vni vcr6 Afymptoto , vc Afymptoto A H , parallelx ducantur 
rectae dux qua:uis linea: E C, FD. Figura|mixta quadritatcra EC 
DF, duabus hifce lineis parallclis lineaque hyperbolica EF, 6c 
rc&a CD (qua: pars cft alterius Afymptoti ) intcrccpca j dicitur 
fpatium Hyperbolichm. Ecfi cnim aliae innumcra: fuperficics dari 
poflint , qua: eodem iure fpacia dici qucan: hypcrbolica , quxjhyper- 
bola , aliifquc rc&is lineis circumlcribuntur > iisramen (olis fuperti- 
cicbus quas dcfignaui , hoc nomen ab corum primo iuuentore fag.i* 
ciffimo attribucum eft , & ab eius intcrprecibus duobus P. Alphonfo 
de Saraza, & P. Aynfcom obferuatum , obferuarique a nobis par eft. [ 

•» ■ ■ 
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PROPOSITIO. XI. Tbeoremd, 

Slnt Hyperbolx cuiufuis Afymptoci dua? A B , A H : qua- 
rum alceri j vt A H, ponancur parallelac C E, D F : & N O, 
B G : c]U2c fpatia hyperbolica imercipiant CEFD,NOGB. 

Dico,quam multij lex elt fpatium CEFD, fpatij NOGB; 
tam efle multiplicatam rationem linea: C E ad lineam DF, 
ratijnis lincae N Oad Iincam B C v ^i^0^^^hi^ %s0% : 

Mxfofitio., ■ 3^f>* r ' 
Hxc eft propofitio omnium fbrta0e, qux ha&enus vel ab antiquis, 
vel a recentioribus Geometris de hyperbolademonftrata: funt,cele- 
berrima : quam Author operis Geometrici mira fagacitate , vt plera- 
que alia, obferuauit,demonftrauitcjue Lib.7. Prop. 115. ciuique varia 
accidentia fcquentibus aliquot Propofitionibus profecutus eft, iifdem- 
que exponcndis egregia naiiata eft opera tum a R. P. Alphonfo de 
Sarafa in Confirmationibus Quadratrtum a R.; P. Aynfcom in fua 
Quadraturarum Geometrica dedu&ione : quos maioris fufiorifque 
dodrina: gratia confulere iuuerir. Hlc ego canon omittamquac ad 
inftitutum neceflaria videbuntur. Itaque iuxta allatam Propofitio- 
ncm j^i fpatium C F ( ita fpatium C E F D dcfigno , ita rcliqua defi- 
gnctturus fum ) duplex fuerit fpatij alterius N G : pro ccrto habeto 
rationem lineae C E ad lineam alteram parallelam D F , cum qufi fpa- 
tiumCF intercjudit , cftc duplicatam rationis , quam habet hnea 
N O a 1 Eincao) <»ppolit.:m B G parallclam : quibus Iineis altcrum fpa- 
tium N G clauditur. Quod adeo vniucrfaliter aiTeritur , & probatur 
loco citato ab eximio G^ometra, vt nuDa fit rationis NO ad BG 
quoad fpeciem (quodmirum eft ) determinatio. Potcrit fcilicet harc 
ratioNO ad BG elle dupla,tnpla, quadrupla, &c. Ratio autcm 
C E ad D F cuiulcunquc rationis N O ad B G erit duplicata, vt duplae» 
tripla? ,quadruplaf, &c. Quod tamen ita verum efic intellige , vt alia 
& alia duo fpatia , quorum vnum fit alterius duplum , alioque & alio 
toco, fitiive fumi dcbeant j dum rationisduplac,triplac,quadruplx,&c. 
duplicata ratio ftatuitur in lineis parallelis fpatia abicindentilus. 
Quodautcmdcduplicat^ratione,quam fpatium fpatij duplum cx- 
riibet,dcelaratum cft : idcmde rriplicata , quadrupbcata , quintuplt* 
cata , &c. ajflcri debet 5 quam fpatium fpatij aiteriustriplum, quadru- 
plum, quimuplum,&c. determinare nacumcft. , . OSt* QJt* 

Porro 
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Porro obferuatione hic maximc dignum eft fpatiailla duo,quorum 
vnumalteriuseftduplum,triplum, &c. racioncmquc altcrius dupli- 
catam , triplicatam', &c. continent : ita afliimi poflc , vt &. non com- 
municantia fint { cuiulmodi aflumpca funt fpatia duo C O , &NG) 
& communicantia ,qualia forcnt fpatia duo D G & NG ) quorum 
illud fi hulus duplum fuppouatur > ratio DF ad BG , duplicata erit 
rationis N O ad eandem B G ; fi triplum , crit triplicata , 8cc. Vniuer- 
falis cnim eft apud Authorem citato loco dcmonftratio : quam , quia 
ex variis conclufionibus colligitur , quas practer inftitutum rorec ex- 
plicarc , prxtermitto. Satis enim cft ad ea quae inferiusdifputaturus 
fum , fi ipfa tancum Propoficio allata concipiatur , eiiilquc veritas 
ftipponatur. 

PROPOSITIO XII. Theorema. 

SI fpacia aliquot Hyperbolica fuerint dcinceps xqualia: 
linea: parallelxca intcrripientes, dcinceps ctiam rutura: 
funt continue proportionales. 

Expojirio & Demonjirfttio. 



H 



Sint fpatia CF, 

DO,NG,deinceps 
xqualia.aflericur Ii- 
neas parallclas ca 
fpatia intercluden- 
tes , cfle continuc 
proportionales , li- 
neas nimirum C E, 
DF, NO, B G. 
Quod ex prqceden- 
tis Propofitionis ve- 
ritate fuppolica fc- 
quitur cuidcntcr. 
Nam fi fpatia duo 

DO, NG funtarqualia: crit fpatiumDG duplum fpacij NG. Ergo 
ratio rccftae DFadre&amBG,duplicacacftrationisNO adeandem 
B G. Quo fit, vt trcs lineac D F , N O, B G , finc continuc proportio- 
nales. Ratiofcilicet D F ad B G, duas rationcs aequales D F ad N O, 
& N O ad BG continet. Eodem modo quia fpatium C F fupponicur 
a:quale duobus figillatim fpatiis D O, N G : cric fpatium C G triplum 
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fpatij N G. Ergoratlo linex C E ad lineam B G criplicata eft racionis 
N O ad B G : Scd racionis eiufdem N O ad B G , oftcnfa iam eft racio 
D F ad B G , duplicaca. Frgo per Elcm. linex C E, D F, N O, B G r 
func concinue proporcionales. Quod idem de pluribus racionibus 
oftcndi facile poceft, quocquot fucrint adiuncla deincep», & concinue 
fpatia xqualia. 

Scholium. 

Quod fi duo fpacia,quorum vnum duplumforecalterius, miniro& 
fbrenccommunicantia,nec cadcm linea, qux confequenscommunis 
forer ambarum racionum, clauderenturi cuiufmodi eft in hoc Paradi- ' 
gmacelineaB G : Tuncracioquidcm vnaforccakeriusduplicaca, Ccd 
lincxcontinuc proportionalcs ncquaquam clTc poflenc: nulla cnim 
lincacommuni conneclerencur,qux prioris rationis confequenscflet, 
eademquc poftcrioris racionis antcccdens, vc ad rationum continui- 
tarcm requiricur. Idem efto dc pluribus fpaciis non communicanti- 
bus, linearumque caintcrcipiencium racionibus iudicium. 

PROPOSITIO XIII. iheorema. 

SI fpariorum arqualium continuo fibiadh arrclccnriurh ali- 
quod in fpatia duo per lineam parallclam rcliquis ea con- 
ditionefecccuf , vt fpatia facta fint commcnnjrabilia : noua 
potcrit fcries c^onrinu^proporrion llium lincarurh fpatia hy- 
pcr bolka intcrcipientium conftitui > cuius nouar fcriciparrcs 
quardam fmt priorcs Jincac coniinucproportionales. Hoccft, 
noua ferics continueproportionalium gcncrabitur, in qua 
omncs linear priorem feriem conltituentes locuirV-qucndam 
ebuncbu nt. . ■*» 

Expojitio cr Demonftrario. 
In eoriem fchcmatc, ciulque hypothefi xqualium crium fpaciorutn 
C F, D O, N G, (ccctur, vcl fe&um fupponatur fpacium D O per li- 
ncam S R reliquis , fiuc Afymptoto A H parallclam, ica vc coramen- 
furabilcs finc faftx parces D R, S O. Sic verbi gratia fectum in duas 
partcs xquales. Quo pofito , reliqua duo fpatia CF, NG poccrunt 
in duo xqualia fpaciapcrinde fecari > ita vc habcantur fcx fpaciaxqua- 
lia. Acproindc Iinexeafpatiaincercipienccs,cruntcontinuc propor- 
cionalcs > in earumque feric rcpcricncur priorcs Iinex C E» D F> N O, 
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Et Promotum Examen Quadratur/t. 2. 9 

BG conftiturce. Eadcm futura eft ratio quomodocumque fccetur 
fpat;um D (^, vcl aliud cx illis aliquod , modo fint faftae partes tum 
iriKr f c, tum toti fpatio,quod diuiditur , commcnfurabilcs. Hoc cnim 
cafu pofito fpatia omnia & fingula in partcs jequalcs fecare liccbitper 
lincas Afympcoto parailelas ope menfurjc communis > feriemque con- 
tinue proportionalium Iinearum conftitucre , in qua omncs lincx 
ill.x , quibus fpatia prima diuiia continebantur , locum fibi vindica- 
bunt : illarumquc feries pars crit ferici de nouo conftitutar, vt aflerit 
hxc Propofttio. 

Scholmm. 

.Hic duoobferua*" 
tione maxime di- 
gna funt, vnum ad 
inftitutum apprime 
facit : altcrum iu- 
cundum magisLe- 
clori , quam mihi 
neceflarium ex oc- 
cafionc attingam. 
Primum eft..Duas 
hic cocurrcrc Pro- 
greflionesquantita- 
tum , gcncre qui- 
dem diucrfas , offi- 
cium tamen infignc fibi mutuo prxftarc folitas. Altcra cft Progrcf- 
fioGcomctrica, Aricjimecica altcra. Gcomctrica, vt declaratum eft, 
confticukur perlincas illas j^fympcoco altcri parallelas , qujc fpatia hy- 
perbolica xqiialia intcrdudunt , vt funtlincx CE, DF, NO, BG 
continue proporcionalcs. Arithmetica vero progreflio fit per fpatia 
ipfa hyperbolica , ^am fc acquali fempcr exccflu fuperant. Spatium 
cnim DG;duplumcft fpatij N G> ciufdem vcro triplum cft fpatium 
CG: acquc ita dcinccps alia fpatia fequcntia forent illius quadru- 
plum,quintuplum , &c provt lincx fpaciacum linea B G claudences, 
ad ipfam B G rationerri habcrcntquadruplicatam,quintuplicatam,&c. 
tationis linea: N O ad B G, vt cxplicatum cft. 

Secundum, cuius memini,caput eft. Si aliquod fpatium , vt D O, 
pcr iineam S R reliquisparallelamdiuidatur in partes commenfurabi- 
ks x vt D R, S O, progrcflio potcrit inftitui aliqua , in cuius fcric rcpc- 
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ricturlinea SR.Inuenta cnim duorum partialium fpatiorum com- 
mcnfurabiUum D R, S O, menfura communi maxima , vel ctiam non 
maxima iuxta methodum a R.P. Alphonfo de Sarafa traditam in 
ConfirmationibusQiiadrat.diuidi poterit per menfuram illam cbrtt- 
muncm tam fpatium DR , quam fpatium SO in partes tum incer 
^•c , tum parcibus alterius fpatij xquales > atque adc6 fpatiumtotum 
D O ita fec*tum cric in partes xquales , vt recta S R, fit vna aliqua li- 
neacarum pcr quas diuiditur. Scd facta huiufmodi diuifioue fpatij 
D 0> reclx orancs linex diuidcnccs,quarum cxtrcmx funt D F, N O, 
quxdamautem intermcdia cft ipfa linca S R> funt omnes continu& 
proportionales : atquc adc6 Gcomccricam Progrefljonem confti- 
tuuntpcr Prop.i i. huius. At vero, fi reccaS R, diuidat fpatium D O 
inyduo fpatia D R, S O, incommenfurabilia ; nulla vnquam diuifione 
diuidi potcrit fpatium D O in partes xquales , ita vt aliqua diuifio 
pr jecise cadac in reccam illam S R. Nee mirum } cum alioqui fequcrc- 
tur contra fuppofitioncm , fpacia D R, SO cflc comraenfurabiJia. 
Vnde prxtcrea fequitur eandcm Kneam S R, vd quamcunquealiara, 
quafpaciumDO in partcsincommcnfurabilesdiuidatur , excludiab 
omni prorfus Progremonc Gcomctrica : cuius tcrmini primus & vlci- 
mus fint dux lincx D F, N O fpatium D O intcrcludcntcs. 

Monttum. , ^^.'icqxax 

H* funt Jpatiorum Hyptrbolieorum prt cateris tnfignts facultatts accura- 
ttomnino a Summo Gtomttra tarum primo obfcruatort expofiu Libro 7. 
Prop. ixycr aliquot altis. Etfi enim alia qujtdam r ad ta fpatiaptrtintntia 
tum ab ipfo Authorc , citato loco , fum a P. Alphonfo in Confirmationibus 
guadrat. tum a P.Aynfcpm mdtduftiont guadraturarum ajftrri vidtan* 
tur : ta tamen omnta tx&fife conutnkntia fant mirabtli deducuntnnq^a 
intcr fpatia Hyperbolica , & iineas quibus tpfa abfcinduntur ,intcrcedit: 
vt fctltcet tammulttpltx ftt fpatium fpatij alteritss s quam multiplicata efi 
ratio lintarum fpatium illud claudtntium , rationis linearum quibus hoc 
Abfanditur. . Vnde prtterta ftquatur duarum feft comitantium Progrejfo- 
ftftg* » Geomttrica tjr Arithmetic*. Jgtt* cttm numerorum ttrmtnis 
tt foltant txpUcari : non parum lucis ad obfcuriora illa HyptrboU 
1 tx hit fptro accejfurum ,fi apta fiat horum ad illa appltcatio. gupd 
i/i fequtntibus praftare conabor. 

>*%r, ' .. . :• 
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PROPOSITIO XIV. Problema. 

» , * * • 

RogrefTioncm Gcometricam vna cum Arithmctica Pro- 
greflione illius cxponentc componcrc. 

Conjtruftio. 

■' Infticuatur feries numero- 
rumdeinceps cominuc lccun- 
dum quamcunque rationem, 
vt hic duplam , proportiona- 
Iium A,B,C,8cc.huicfubfcri- 
batur ferics numerorum com- 
munis 1,1,3, &c. itatamcn, vt 
termino primo A Progrcffionis Geometricx refpondcat nihili nota o, 
liue zero j fecundo vcr6 termino B refpondeac vnitas-H } tertio bina- 
rius K,&c. Haec fciiesG, H,K,8cceft Arithmctica Progreflio vul- 
garis fiue communis :cuius cermini eodem cxce(Tu,qui eft vnitas, 
fefe fuperanc Qux prx caeteris Progreffionibus Arichmccicis ( aliac 
enimper alias difrcrencias vntcatemaiores, aucetiam minores, fiue 
fradas infticui poflenc ) Exponcns Gcometricx Progrcflionis dici 
meric&confueuic obmuldplex , quod e*ga illam munus exercec , vt 
mox expono. Hic ambas illas Progrefliones compofuifle , earumque 
terminos fibi refpondcntes fuo quemque loco ailignaflc fur/iciat. 
Quod facicndum proponcbacur. 

'PROPOSITIO XV. .Vroblema. 

MVlrrplex Arithmcticjc ProgieiTionis vulgaris Progrcf- 
fiom Georiierricjc, appofitae munus exponendumnt. 

Conjtrutfh & Demonjfratio. 

Primum, quo numerorum vulgaris Progreffio erga Gcomctricam 
Progtrffionemfungitur, munuscft. Vc quilibetiliius tcrminuscuili- 
bct huius cermino refpondens definiat quoc rationcs aprimo ad hunc 
vfque termihum conftitutse fint. Vt , cerminus K 3. demonftrat a pri- 
mo termino A vfque ad terminum D 8 , rcfpondentem termino K, 
reperiri tres rationesaequales : nempe A ad B, B ad C, 8c C ad D. Vei 
inuertcndo > trcs , D ad C , C ad B, & B ad A. Eodcmmodo tcrminus 

, H,tcrmino 
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H,termino B,appoficus oftendic vnicamefle racionem, fcilicct B ad 
A, intcr primum terminum A, 8c terminum ipfum AB. Primus vero 
tcrminus G ( qtii efto ) rcfpondens tcrmino A, indicat nullam confti- 
tutamadhuc efle rationcm. 

Secundum munus cx prar- 
ccdentc nafcitur , eft autcm 
huiufmodi. Tcrminus quilibec 
Arithmetica; Progrcflionisde- 
clarat quoties ratio termini 
refpondentis ad primum ter- 
minum , multiplicatafitratio- 
nisillius,quam obfcruat Progreffio Geometrica. Vt terminis K 3 ad- 
haerens tcrmino D , dcraonftrat rationem eiufdem terminiD, ad 
primumterminum A,( 8 ad i ) triplicatam cfle rationis B ad A , vcl 
C ad B, &c. per quam extenditur Progrelfio Geometrica , qux in hoc 
Paradigmate eft ratio dupla. Eodem modo tcrminus H termino B 
affixus indicacrationcm B ad A fimplicem cfTc , nulloquc modomul- 
tiplicatamjeo quod nullus intcrcipiatur terminus intcr B,& A\in 
Progrcffione Geometrica\ Nec vero termini Progreffionts Atithme- 
ticat in eo tantum cafu, cum tcrminiProgreflionis Geomccricarad 
primum eius terminum A referuntur, oftcndunt quoties ratie termir 
ni cuiufcunque aflumpti ad primum terminum A , multipHcata cft 
rationis progreffiuae , pcr quam fcilicet Progrefliopropagatur ; fed 
etiam , cttm cerrninus afTumptus ad alium qucmlibet a primodiuer-- 
fum comparatur. Ecce cnim , ratio tcrmini F ad tcrminum C, tripli- 
cataeft rationis Dad C pro|reffiua* , perquam Progrcflio concinua- 
tur: quod ex co mncroefcj|?.<irtiod tcrminus N 5 Progrcflionis Arich- 
mccicsc , tettatno*F^'^^widens , exccdicterminum K 2, termino 
C 4retponde,nifc#-cribus vnitatibus,fiuetribusdifFerenciis , perquas 
Progreffioexienditur j quibus differentiis tribus dcclaratur tres ra- 
~ las interccdere intcr teiminos racionis F ad C. Atquc 
lemF ad C, componi cx tribus rationibus interpofitis^quae 
incxquales inter fe j ratio etf illis compofita FadC, ericvnius 
alicuius illarum triplicata,vt in ExamirieQuadraturarLibri.Prop.14. 
& in Inftitutionibus Arithmeticis Lib-4.Prop. 1 9. vbi rationumcom- 
pofitio cxplicatur , oftendi. Nec huius eft obfcura ratio : quot enim 
differentia: coaceruantur ad Progreflionem Arithmeticam conftruen- 
dam j tot termini ftacuuntur in Progreffione Geometrica v illis refpon- 
dcntesquorum finguli ad proxime pofitos rcferuntur i totidemquc 
. ' . rationcs 
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. fationes xquales conftituunt. Vnde obiter obferucs qtiamcunquc 
Arichmeticam Progreftionem pcr aliam differcntiam , quam vnita- 
tem,propagatam,codcm muncrc crga tcrminos Goometricx Progref- 
fionis fungipoflc : quot cnim diffcrcntix coaccruabuntur ad termi- 
.nos Arithmcticx Progrcflionis conftitucndos ; cot ctiam coaccrua- 
bunturracioncsxquales in Progreflionc Geomctrica vfque adtcrmi- 
numrefpondentemcerminoProgrcflionis Arithmcticx cx differcn- 
tiarum collcdione gcnito. Quod ecfi vcrum fit , ncc ad diccnda in- 
vtile futurura j nulla tamen ad hoc munus aptior cft Arithraetica 
Progreflio, quam vulgatis i qux pcr vnicacem cxtcnditur. Ipfx cnim 
vnitatcs , quibus conftant ciustermini , produntftatim perle quocus 
fic in tali Progrcflione quilibct tcrminus : atquc adco in Geomecrica", 
quoties ratio rcrmini rcfpondentis ad primum tctminum, multipli- 
cata fit rationis progrcfliux. Idemquc compcndium habctur, quando 
non primus tcrminus, fed alius ( vt obieruatum cft ) ftatuitur rationis 
multiplicatx confequens in Progreflione Geomctricrt Vt in aliato 
fupcrius excmplo, ratiotcrmini F 3Z, ad terminura C4, oftcnfa cft 
tripiicaca rationis progrcfliux : qux triplicacio ftatim innocefcic ope 
numcri 3 , qui habetur fubdudo terraino K 1, i tcrmino N 5 Progrcf- 
fionis Arithmeticx. Oftcndit cnim tres rationcs xqualcs inccr tcrmi- 
nos C & F interccdtrc , ficut trcs diffcrcncix ( quatfunttres vnitaces) 
ihtercedunt in vulgari Arithmetica" Progrcffione inter K 1 8c N y, 
qui refpondcnt terminis C 6c F,coruraque funt cxppncnces. 

Tcrtium raunus Arithmcti- 
cx Progreflioniserga cam fo- 
lam Progreflioncm Geometri- 
cam cxcrcetur, qux ah vnitatc 
initium ducit. Qualiseftfupe- 
riusallata,&hic rcpctita. Eft 
autcmhuiufmodi. Siduotcr- 
mini Progreflionisdictx Geometricx in (c ducantur, produccnc tcr- 
minpra quendam ciufdcm Progrcflionis , vt colligitur cx Prop. 11. 
Lib.p. Eucl. cuius quotus fit in ca Progreflionc locus, innotcfcct , fi 
duotermini Progreflionis Arithmcticx tcrrainis illisin fc du&is rcf- 
pondentcs, fimul addantur : faclus enim numerus indicabit locum 
gcnitf cx multiplicatione tcrraini , adcoquc ipfius erit exponcns in 
Arithmecidl Progreflione. Ecce. Ducis terminum C 4, in D 8, gcnc- 
rasF 3 1 : qui pcr citatam Prop. Elcm. cftquifpiam tcrminus ciufdcra 
Prpgrcflionis Gcomctricx. Quotus tandcm ? Addc fimul tcrminos 

E K 1 
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K 2 & L3 Progreflionis Arichmeticx,qui rcfpondcmterminisC£c 
Dmultiplic^tisi fiecnumcrus N $> qui oftendic faCcumcx multiplica- 
tione terminum F 32, quintum locum a prirao A fibi vendicarc io 
Geometrica Progreflione > & ( quod obleruatione dignura eft ) tan- 
tum diftabit ab aiterutro fcfe multiplicantium terminorum ) quantum 
alter diftat a primo tcrmino A Progreflionis. Diftat crrim tcrmiuus 
F 3 2 atermino D 8 multiplicato, vno gradu E intcrmcdio : ficutvno 
intcrmedio gradu B terminus multipiicansC diftata primo terraino 
A. VelF 3 2 diftat duobus gradibus a termino C, ficut altcr tcrminus 
D diftatduobus gradibus a primo terminoA. Ncc aliud contingec 
fi tcrminus quifpiam in fe ducatur. Ducacur cnim tcrminus C 4 in 
fe-. fietterminus E 1 6 incadem feric j cuius locum demonftrabit ter- 
minus M 4 progreflionis Arithmcticx , qui generatur per addicionem 
tcrmini K 2, terminoC 4in feduclorcfpondentis, ad feipfum.Huius 
pono conuenientix intcr terminos Geometricx Progrcflionis multi- 
plicatos, &. additos Progreflionis Arithmeticx tcrminos , aperta eft 
caufa. Cum in allato cxcmplo tcrminus C4 raultipjiicauic D 8,&. 
produxit F 3 1 : Multiplicans C eandem habet rationemad vnitatcm 
( quxexfuppofitionccft ipfe primus terminus Aprogreflionis)quam 
terminus productus F habet ad terminum D 8 multiplicatum pcr 
Prop. 28. Lib.i. Inftitut. Arithm. Sed racio Cad A componitur ex 
duabusracionibusxqnalibusCadB,&BadA. Ergoetiam ratio' 4 Fad 
D componetur cx iildem racionibus : acque ade6 , cum tcrminus F 
pcr citatam Prop.i 1. Lib.9. Elem. rcpcriatur infcric Progrcflionis, 
dux eruntrationes xquales, & inter fe, & duabus rationibus C B, B A 
nter terminos F & D. Quodcum ita fit , cum tcrminus K z Progrcf- 
fionis Aiichmeticx numerec rationes,qux incer C &. A intercedunt, 
vtexdidis paulo ante conftat j idem etiam terminus K numerabit ra-» 
tiones interF & D intercedentcs. Ergo fi K 2 addatur ad tcrminum 
L 3,qui numerat rationes intcrD, cui apponitur, & priraum termi- 
num A, tiet N 5 > qui numerabit rationcs , qux intcrccduut inter tcr- 
minum F 32, & primum terminum A :atque ica ccrminus N 5, ex 
additionc K 2 & L 3 conflatus , oftendcc quocus fic ccrminus F 3 x in 
ferie cerminorum Progreflioncm Geomccricara ab vnicace inchoacam 
confticuencium. \ . 

Cxcerum, vt proxime oftcnfum eft addicionem cerminorum Pro- 
greflionis Arithmcticxcomitari multiplicationem tcrminorum Geo- 
metricx Progrcflionis : eodem modo oftendi potcft fubcra&ionem 
illorumcomicarihorLundiuiiioncm. Diuidc terminum F 3 2 pcrD 8; 
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fict C 4,qui in ferie Progreflionis reperitur: eiufque locusdefigna- 
bitur, fi a termino N 5 dcmatur L 3, vt reliquus fiat K 2, qui debetnr 
termtno C4ex diuifioncgenito. Quodpatctpcrdefinitionemdiui- 
fionis,quam Lib.i. Piop.40. Inftitut. Arithm. expofui. Itacnimcft 
terminusdiuifus Faddiuidentcm D, ficuttcrminusC pcr diuifionem 
gciiitus ad vnitatem A ( qux ex fuppofitionc cft prinuis Progrcflionis 
tcrminus.) Ratiocrgo C ad A tot rationibuscomponitur i quorconi- 
ponitur ratioF ad D- Cutn ergotCrminus N 5 numeret rationcs intcr 
* F & A iritcrcepras j numeret autcm L intcrceptas intcr D, & eandcm 
vnitatcm A : Si L 3 dematura terminoNsi neceflario relinquetur 
numcrus rawonum inter F & D interccptarum j qui idcm cft , vt pro- 
xime dictum eft , cum numero rationum , qux inter C ex diuifionc 
genitum, & candem vnitatem A repcriuntur. Redleigitur tcrminus 
K,qui fubductoL atcrmino N reliquus fit,dcterminatlocum qucm 
in Progreffione Gcometrica occuparc dcbct tcrminus C, qui ex diuU 
fione tcrmini F per terminum D producitur. 

| Ex his rqticT proxime dccla- - 
A B C D E FJ ratafunt ad mutuum illud offi-" 

ciura tertium Progreffionum 
Gcomctricjc & Arithmctiex 
pertincntia , fequitur cuidenter 
terminum quemlibct Progref- 
fionis Arithmeticx, alterius tcr- 
mini eiuftiem Progreffionis tam efle multiplicem ( fimaior ad mino- 
rcm comparetur )quam cft multiplicataratio intcr tcrminosProgref- 
fiohisGeometricx,terminis Arithmeticx progrcffionis refpondentes 
intcrccpta , ad rationcm progreffiuam , per quam progreffio cxtcndi- 
tur, vt tcrminus Mduplcx cft tcrmini K. Ratio ergo termini E ad C, 
duplicata eft rationis progreffiux , & itade cxteris. Qoiod ipfum 
planius fortaflc proponctur , fi dicatur diffcrcmia , qu& duo quilibet 
termirii Progreflionis Arithmeticx interfcdifcrepant, efle tam multi- 
p|cx numcri progreffiui ; quam rationis progrcffiux multiplicata eft 
ratio terminorum Progrcffionis Geometricx terminis Arithmeticx 
rcfpondentium. Sic vides rationem termini F 3 1 ad tcrminum C 4, 
triplicatam cfle rationis progrcffiux ; ficut differentia3,qux inter 
terminos N 5 & K 1 refpondentcs terroinis F&C interccdit , triplex 
elVnumeri perqucm Arithmetica progreflio extenditur , qui hic eft 
Vnitas. Sicctiamum multiplicataeft ratio terminiFad immcdiatum 
tcrminum E , rationis progreffiux j quam multiplcx cft diffcrcntia 
V E 1 intcr 
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3 6 Liber I. Confirmatum , 

inter refpondcntes termSnos N & M, nuroeri progreflwi : illa cnim 
diffcremia eft vnitas, ficut & vnitas cft numcrusprogrefliuus : quofic 
vt ratio F ad E fit fimplex, & non nifi improprie muhiplicata dicatur 
rationis progrefliuae ; ciim ratioF ad E ci fit arqualis. 

Eft &. aliud quoddam officium, quod Arithmetica Progrcflio prae<- 
ftat Gcomctrioc , cum huiustcrmini finguli dcnominatione quadam 
afficiuntur, aloco, quem m progreflione occupant, petita : vtcum cius 
quiipiam terminus dicitur radix } alius , Quadratus j Cubus , aliusj 
Qundrato-quadratus , Superfolidus,&c.quosexponunttcrrainiPro- 
grclfionis Arithmeticae communium numcrorum. Vcrum hac noftra 
in re locum non habet munus huiufmodi ; vt de eo nulla amplior 
facienda fit mcntio. Declarandum ver6 nunc demum cft quam aptc 
fpatiis hyperbolicis conucniant tria illa Progreflionis Arithmeticx 
munera \ quibus crga rationes Progrcflionis Geomctricx funguntur 
illius tcrminij vt tandcm duplicis huius opc progrcflionis planior fiat, 
ac familiarior rccondita illa hyperbolicorum tra&atio ad Cyelomctri* 
huius difcuflioncm neccflaria. Sititaque. 

■ * * ■ 

PROPOSITIO XVI. Theorma. 

OMnimodacft fpatiorum hypcrbolicorumcum Progrcf- 
fione Geomctrica , & cius Exponcntc Arithmetica 
Symbolizatio. 

Expofitioejr Dcmonflrttio. 

Non alia melius probationc conftarc potcft propoficionis huius 
veritas,quameprum,quaefpatiis hypcrbohcis , &vtriqne di&ae pro- 
greflioni conucnire fupcrius declaratum eft , collationc. Ob oculot 
igitur rcponeSchcmaPropofitione i o.delineatum ad fpatiahyperbo- 
lica pcrtincns. Scd practer ca , quae dicK Prop. & fcquentibus dcda- 
rata funt ; qualia funt in primis , liueas C E, D F, N O, B G. efle con- 
tinue proportionales, dum fpatia C F, D O, N G fupponuntur acqua- 
lia : moneo etiam lincas A B , A N , A D, AC clle Droportionales 
continue,quodeximius Geomctra noftcr citatis fupra propoficioni- 
bus demonftrat. Ncc tantum hafcc lincas continuc cfle proportiona- 
l?s oftcnditunvcrumetiamin eadem ratione proporcionalescfle cum 
lincis C E, D F, N Q, B G paraUclis alteri Afymptoto A Hi Afympto- 
tum autem A B fecantibus. Eft cnim redlangulum A B G, vt acutif- 
flfflc ab codem dcmonftratur , aequalc rectangulo A N O > aut etiam 
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fingulis ADF, ACE, cxterifque quibufcumquc huiufmodi. Ergo 
pcrProp. 1 6.Lib.6.Elem. ica eft A B prima ad A N fecundam } vc N O 
tertia ad B G quarcam. His hic annotatis , qux fuperius , cum Iocus 
non exigeret, omifla fuerant } Con^rucntia illa & affinitas Spatiorum 
hvperbolicorum cumduplici progrcfllonefacile dedarabitur. Nam 

Primooftensucft 

jj . Prop.i z.poficisfpa- 

tiis CF,DO, NG 
xqualibus , lincas 
C E,DF,NO,BG, 
efle proportionales 
concinu^i ficucecia 
proxime oftcnfuni 
eft concinue pro- 
portionales cflc li- 
neas AB, AN,AD 
A C, in cadcm ra- 
cioue. Similiccr in 
Progreflione Arith- 
mecica ex eo quod 
dirFerecia cermino- 
ru N,M,L, K,H,G, 
( qua: cft vnitas ) 
aequalisfcmpcr eft; 
fequitur rationes F 
ad E, E ad D, &c. 
inter tcrminos Geomctricae Progrcflionis , efle xqualcs j atquc ade& 
tcrminos iiIos,F, E, D Bcc.cSe continue proportionalcs. 

Sccundo.Quam multiplex eft fpatium C G, fpatij N Gi tam multi- 
plicata cft ratio lineje C E ad B G, racionis NO ad candcm B G , vt 
Prop. 1 1. declaratum cft : ficut cnim triplex ponitur fpatium CG 
fpati j N G} ita ctiam ratio linear C E ad lincam B G, triplicatacft ratio- 
nis lineae N O ad candcm B G. Vcl , ex paulo ante annotatis , racio li- 
nea: A B ad A C triplicata eft rationis lineac A N ad eandcm A C : 
funt cnim ambx illae linearum Progrefliones Gcometricae , acqua- 
Us , vt dixi , rationis progrefliuar. At fimiliter in Progrcflione 
Arithmecica } quia verbi gratia" , tcrminus L 3 tres continct difFcren- 
tias terminorum, fiuctres numerosprogrefliuos(qui in hoc Paradi- 
matc funt trcs vnitatcs) dcmonftratracionem D8 ad A 1 eflc tripii- 

catam 
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catam rationis progrefliux , pcr quam extenditur progrcflio,qualis eft 
xatio B i ad A i, vcl G ad B, aut alia quxlibet,cum fint omnesxqua- 
les. Atque hoccft munus illud Arithmeticx ProgreflionisergaPro- 
greffionem Geomctricain , quod Propofitionc 15. fecundo loco cx- 
plicatum cli Vndc ctiam conftat rationcm F 3 1 ad C 4 efle eodem 
modo triplicatam rationis D adC,e6 quod tcrminus N 5 tribus dif- 
ferentiis ( qux hic funt vnitaccs ) exccdat termiuum K 2 refpondcn- 
tem tetmino C Progreflionis Geometricx. Idcm de duplicata ratio- 
ne , quadruplicata, &c. dicendum eft. 

Tertio declaratum cft Prop.i 5. tcrtium, illudqute fingularc munus, 
quod Arithmetica progreflio erga Gcometricam ab vnitatc inchoa- 
tam exercet , in eo fitum cfle : vt multiplicatis duobus quibufiibct 
Geomctricx Progreflionis terminis ( ex qua multiplicatione tcrmi- 
nus gignitur in eadem fcric reponendus per Prop.i 1. Lib.p.Elem.) 
Jocus defignctur gcniti tcrmini in cadera Progreflione Geomctrica: 
dum duotcrmini Arithmeticx Progrcflionis duobus terminis Geo- 
metricx multiplicatis refpondentes , fimul adduntur. Velcontra. Si 
tcrminus Gcometricx Progreflionispcraliumdiuidatur ( quadiuifio- 
nc nafcitur ferminus quifpiam eiufHcm progreflionis)locusinnotef- 
catci dcbitus, fi terminus ProgreflionU Arithmeticx termino diui- 
denti Progreflionis Geometricx refpondcns , fubducatura termino, 
qui multiplieato refpondct. Ita vt vcrum fcmper fit, quod vulgo aflc- 
riturj Additio Progreffionis Arithmeticae refpoodet multiplicationi 
Progreflionis Geometricx, & fubtraftio diuifioni. Vt fi C i multi- 
pHcct D 8 fit F 3 ljCuiuslocusN 5 habeturadditisterminis K t & L3. 
Similiter, diuifo termino F 3 2 per D 8 nafeitutC 45 culus locus in ea- 
dcm ferfc determinaturfubduclio L 3 itcrmino N 5, vt fiat K 1. Atin 
hocipfb miraeft harumduarum progreflionum continux quantitatis, 
cumiiiHcm ad difcretam pertinentibus confenfio i fi modo re&e con- 
cipiaturmethodus, quahxc multiplicatio&diuifiofieridcbet. Qu* 
Vt nateuidentror, prxter haclcnusobferuatahxc infuper attendc. 

Cu.m terminus quiipiam Gcometricx Progreflionis alterum multi- 
plicatj vt cum B i multipIicatC4,& producitur D 8: cenfenda eft 
ratio B ad A vnitatcm , multiplicare rationcmC ad A,gigneVeque 
rationem D ad AiVtetf Prop.x4- Lib.i. Exam. conftat : atque ita ter- 
minusL 3 progreffior^ ATitfamcticx , qui coalefcit ex additionc tcr- 
minorum H & K demonftrat non tantiim quem locum in fcrie occu* 
pct terminus D j fcd ctiam quotics ratio D ad A multiplicet rationcm 
progrcffiuam B ad A,vcl C ad B&c. vthfeetun triplicare dcdarat. 

Pari 





• 


f E 




• 














.- . 






K 


O 


1 










**•«.... S 
| 



C D S N 



B 



£/ Promotum Examen Quadratur*. 3 9 

Pari omnino modo , ciira in Progrcffione Geometrica quam confti- 
cuunt lii-ea: C£,DF,NO,BG terminus N O mulcipiicac alter um 
tcrminum, vcrbi gratia D Fi cenfcnda eft ratioNO ad B G ra ulcipli- 
care racionem DF ad BG. Qux muiciplicatio , vc ftacim ap criam, 

abfoluicur j fi fiac vc 

H | : rationis NO ad 

B G mulciplicancis 
confcquensBG.ad 
AncccedctemNOi 
Icarationis DF, ad 
B G mifitiplicaca: 
AntecedcnsDFad 
alium terminum , 
vt C E : qui ftatua- 
tur Auceecdens ra- 
cionis per multi- 
plicacioncm produ- 
ftze j cuius confe- 
qucns fit rationum 
mulciplicataru con- 
fcquens B G. Quod 
fi ita fe habec ( vc 
fe verehabct)ha- 
rum duarunxratio- 
numNO ad BG, 
lc DF ad BG mulciplicatio : nunquid manifcftifsimum eft, ad- 
dito fpacio NG ( quod cermtni NO.fic BG rationis muiciplican- 
tisintercipiunt) ad fpacium D G terminis D F, B G rationis multi- 
phcatac intercepcum , conftitui fpacium C G ad ractonera C E ad 
BG per mulciplicactonem produclam pcrtinens j eoque fpacio C G 
quod criplex eit fpacij N G , dccerminari locum , qucm occupac in 
fcrie progrefllonis cerminus CE , nempe cercium a cermino NO; 
& fimul definiri quocies racio C G mulciplicaca fic racionis pro^rcf- 
fiurc N O ad B G, cfie nimirum criplicacam. Qu6d fi ratio DF ad 
BGfupponerctureflemuitipIicans,ratiovcr6NOadBG muItiplU • 
cata .- cadem rano ECad BG iuxta traditam multiplicationis mctho- 
dum pioduccreturiidemquc-fpatiumC Gex fpatiis ad rationes fcfc 
mulciplicantespcrtinentibusfimul addicis conflarctur. Fierctenim vt 
B G confequens rationis DFad BG multiplicanris ad ipfius Antccc- . 
. .. dentcm 
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dem D F i itaN O Anteccdens rationis N O ad B G mulciplicatae ad 
C E , qui ftatuatur Antecedcns rationis C E ad B G per mulciplica- 
tionem productae : addico autem fpatio D G ad fpatium N G, confla r ? 
tur fpacium C G (duo fiquidcm fpatia D G , U C O non pbflunt nogi> 
eflearqualia pcr Prpp.n. cum, ita fitex conftructione CFa^ftCv 
vt D F eft ad B G ) quo > vc prius , definitur tam locus tcrmini^Cc' jr^ 
ferie Progrcflionis , quam quoties ratio C E ad B G multiplicet Vacio- 
nem N O ad B G progrcfsiuam, aut D F ad N O, aut aliam quamrtbct 
tcrminis immediatis conftitucam. Quae omnia, vc perfpicis , appnme . 
conueniunc cum omnibus , quae progrefsioni numerorum duplici, 
Geometricae vidclicet,& Arichmccicae conucnircdcdaratafuntg^ 1 
Rcftat , vt dcmonftrctur rationem C E ad B G eo , quo traditum 
cft , modo determinacam , cam efle,qux per multiplicationem doa- 
rum rationum DFadBG,&NOadBG producitunvc paulo ante, 
medemonftraturumfpopondi, Itaquc, cumcxconftructionc, vteft^, 
confcquensBG rationismulciplicancis NO ad BG, ad fuum Antc- 
ccdentcm NOj ita fit rationis D F ad B G multiplicatx Antecedcns 
D F ad cerminum C E : eric racio C E ad D F , xqualis raciorrf N O 
ad B G. Ergoratio C E ad B G componicur cx duabus racionibus fefc 
multiplicancibus C E ad D F ( fiue N O ad B G ) 6c D F ad B G : qux 
cft vcra rationum multiplicacio, vc conftac cx iis qux Lib.t. Exam. 
Quadrat. Prop.ij. &Lib.4- Prop. 17. Inftitut. Arithm. docui. Nec 
alia forct dcmonftratio , fl ratio D F ad B G, ftacueretur mulciplicans, 
racio vero N O ad B G, multipiicaca,&. fietcc , vt B G confequensra- 
tionis DF ad BG multiplicantis ad fuum Anteccdcntem DF 5 ita 
NO Anccccdcns racionis NO adBG mulciplicacxad CE. Rurfus 
cnim forcc racio CE ad BG compofita cx racionibus C E ad.NO 
( flucDFad B G ) 8c I^OadBG j qux crant mutuo mulciplicandx. 

Acque eadent hapedemonftracio rationum multiplicationi difcrccae 
quancicatis pcrbclfe conucnit : vt vidcas nec hanc fymbolizationem 
defiderart inffcr fpatia hyperbolica , & Progrcfsiones numcrorum 
Gcpnwt*icas cum fuis Exponencibus Progrefsionibus Arithmeticis 
conjun&as Si enim in fchematc fupcriori dux rationcs B ad A & C 
ad A mulciplicandx finc i fi fiac, vtmulciplicancis Bad A, confequcns 
A ad Anteccdentem Bi ica multiplicacae C ad A Antcccdcas C, ad 
tcrminum D : fict ratio D ad A, qux producitur per multiplicacio- 
nemdacarum racionum. Racio cnim D ad Acompanicur cx racioni- 
bus D ad C ( fiuc B ad A ) &. C ad A ; quae compoficio rationum dua- 
rum B ad A, & C ad A, vcra cft mulciplicatio , v*cx citaiis paulo ante. 

locis 
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Iocisconftat. Idemvero tcrminus D obtineretur etiam, fi fierec vc 
rationis C A confequens A ad fuum Antecedentcm C j ita alterius 
rationis B A, Ancecedens B ad terminum D. Rurfus enim ratio D ad 
A componerctur ex rationibus multiplicatis D ad B ( fiue C ad A ) U 
B adA. Quemautemlocum inferic progrefsionis Gcometricx ob- 
tincattcrminus D,dcmonftrat additio duorum terminorum H & K, 
refpondcntium cerminisB &. C Piogrefsionis Geomctricx. Fitenim 
ex illa additione terminus L 35 cjuo lignificacur & terminum D icr- 
tcrtiumeflTe a primo A, & rationem D ad A ciTe triplicatam rationis 
progrcifiuae B ad A. 

Porro iuucricob- 

; fc ruaire doctiflimu 

Cyclometrix Au- 
thorcmProp. 115. 
& aliis aliquot , ra- 
tionc C Ead B G 
allcrcrc multiplica- 
tacflc rationisDF 
ad BGjquod mul- 
tiplicationi proprie 
diftcjninimecoue. 
nit:heccnim rcqui- 
rit,vt ratio, quacal- 
tcrius dicitur mul- 
tiplicata , altcra ali- 
quoticsprccisc pcr 
multiplicationcm 
contineat , vt dici 
polTit illiusduplica- 
ta,triplicata,&c.Ac 
ratio C E ad B G 
racionis DF ad BG non poteftefTcduplicara, mulcoqueminus tripli- 
catatforec cnim fpatium C G duplcx fpatij D Cquodeftcotrafuppo- 
fitioncmjciim fiteiustantum fefqui-akcrum. Vultergocitatus Autnor 
rationcm C E ad B G, rationis D F ad B G tantum cfle compofitam. 
Eodem modo, cum ait fpatium C G multiplex eifc fpatij D Gj haud 
quaquam dc multiplicitate proprie dicta , qux fpatium in alccro ali- 
quoties prarcise contincri defiderat , intclligi poteft : fcd dc alia mul- 
tiplicatc impropria , qua: impropria: rationum multiplicationi ref- 
pondct. F Dccla 
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Dcclaratumcft hadenus, quomodo in fpatiis hyperbolicis addicio 
fpatiorum hypcrbolicorum relpondcac multiplicationi rationum,quas 
obfcruanc linex parallclx fpatia illa ablcindenccs : quemadmodum in 
quantitatis difcretx Progreffione Geomctrica multiplicationi eius 
terminorum, vcl rationum rcfpondet Additio tcrminorum Progref- 
fionis Arithmcticae Gcomctricam exponentis. Nunc vt omnimoda 
illa fymbolizatiofpatiorum hyperbolicorum cum dictis Progreffioni- 
busoftcndatur :dcclarandum reftat quomodo in fpatiis hyperbolicis, 
rationum diuifioni rclpondcat fubtradio fpatiorum > non feciisquain 
in Progreflionibus contingit. Quod paucis abfolui poteft ex di&is de 
multiplicationc cv additione, cumdiuifo &fubtra&io, opcrationes 
tantum fint carum inuerfa:. Incodcm itaque fchcmatc diuidenda fic 
ratio linex C E ad B G pcr rationem linex N O ad eandem B G fiat 
vt anteccdensN O rationis diuidentis ad ciufdem rationis confequen- 
tcm B G : itaantcccdcns C E rationis diuidendx C E ad B G ad li- 
neam D F.Erit ratioD F ad BG ,eaquxcx diuifione nafcitur .-illiuf- 
que taim multiplicata crit ratio diuidenda C E ad B G > quam eft mul- 
tiplex fpatiumC G fpatij D G : atque adeo dempto fpatio C F cx to- 
to fpatio C G , reliquum fit fpatium D G lineis D F , B G ,quarum 
ratio per diuifioncmgenitaeft, interccptum : eoque dcterminatur 
locus lincx DF in terie lincarum continue proportionalium C E, 
DF, N O , B G. Similitcr , fi eadem ratioC E ad B G diuideretur. 
pcr rationcm D F ad B G : ficret vc D F ad B G 3 ita C E ad N O > ra- 
tioque N O adB G pcr diuifioncm produceretur > & fpatioDG 
demptoex fpatio totoCG > remanerctfpatium N G ( funtenim fpa- 
tia D G , & C O , ficuc etiam N G, & C F arqualia ex fuppofita con- 
ftruclionc ). Quod autcm ratio D F ad B G nafcatur cx diuifionc ra- 
tionis C E ad B G pu rationem N O ad B G > vel ratio N O ad B G, 
exdiuifione ciuldcm rationisCE adBGpcr rationcmD FadBG: 
velcxeo patct, quod oppofita & inuerfa operatio multiplicationis 
adhibcatur : loluicenimdiuifio ,quod multiplicatio componit : idem- 
quc probari poteft ex prop. 14. lib. i . Exam.quadrat. vel Prop.z5>.lib.4. 
Inft. Arichm. Qiiam vcro harc confona fint diuifioni &. fubtradioni 
terminorum progrdrjonisgeometricx,eiulque Exponentis Arichme- 
cicae , eonftat : fi enim in frpius rcpetito paradigmate diuidatur tcr- 
minus D perterminum C , vclpotiiis ratio D A pcr rationem C A > 
gignetur ratioD A : Quod fi a tcrmino L progreflionis Arithmeticae, 
qui rcfpondet tcrmino D piogrclfionis geometricx diuifo , dematur 
tcrminus K refpondens tcrminoC diuidenci ; rclinquetur tcrmiuus 
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H > qui refpondet termino B pcr diuifionem gcnito. An non igitur 
apparet euidentiffime quoad hoc etiam caput omnimoda fymboliza- 
tio inter progreffionem numerorum geomctricam , eiufque expo- 
nentemprogreffionem Arithmeticam j 8c rationes iincarum Afym- 
ptoto parallelarum , -fpatiaquehyperbolica abeifdcm lineis intcrce- 
pta?;Sedde hac fymbolizatione iatis j quae eo nomine facicndaeft 
plurimi , quod eiusope ad numcros perfe apertos & euidentes trans- 
ferri poffinc quaecunque dc hypcrbolicis fpatiis abftrufiffimis , in qui- 
buslatct, Quadraturx huius fundamentum , traduntur tum ab ipfo 
cyclomctrix Authore , tum ab eius interpretibus & fautoribus. 
*ol^M«2Wo , Kfy frh: . tr; . . - S . 

PROPOSITIO XVII. Theorema. 

SI duarum , vel plurium progreflionum Arithmcticarum 
homologi tcrmini addantur , dico cx ca Additione nafci 
Arithmeticam progrcflioncm. 

Expofitio & Dtmonjlrath. 
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Sint progrcffioncs dux Arithmeticx A,B, 
C, D : E,F,G,H j fiue idcm fit exceffus.quo 
vtriufqueterminidifFerutjfiuediucrfusHo- 
mologique termini fimul addaturjvt fiat fe- 
rics numerorumK,L,M,Nioftcndedum eft 



nem.Iddemonftrauit R.P.Greg.lib.dc Pro- 
greff.Prop. i p.in Quantitate continua,quod 
codcm fere modo in difcreti declarabitur. 
Sit P 1, difTcrentia terminorum primx progreffionis: at R 2, differen- 
tia terminorum progreffionis fecundx E, F, &c. Qux ambx differen- 
tix fimul additx producantS 3. oftendo hanc cflc diffcreutiam vni- 
cam , qua numcri K, L, 8cc. intcr fc difcrcpant s adcoquc hofce nume- 
rosconftitucre Arithmeticam progreffionem. Quod patcr.Nam par- 
tes B,F, fimul fumptx eodemcxceffu differunt apartibus A,E, fi- 
mul fumptis , hoc cft L a K 5 quo figillatim fumptac : partes enim om- 
ncs fimul fumptx toti funt xquales. ErgoL fuperatK exccffu P 1 , 5c 
cxcelTu R i,hoc eftexccffu S 3.Similitcr,oftedctur Mi 2 cxccdcre tcr- 
minum L «j.codcm exceffu S 3.8C ficdc cxteris terminis.Quare feries 
numeroruKjL occ.cft progreffio Arichmecica.Quodcrat oftendendu. 

F x PROPO 
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PROPOSITIO XVIII. Problem*. 

Flguram defignemus omnia primx Quadratura: ab eius 
Authorc cxpofitxc fundamentacontincntem. 

Exfofitto. 

C A "£ 
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B D 



Quemadmodum cenfcrcs alicnum , mi Lc&or > fi omnia ,qux ad 
huiusQuadratura: dcclarationem , vcl abeius Auchorc pcrerudito, 
vcl ctiam a me in ciufdcm Quadraturx Examine allata funt , hic rcpe- 
tercm : ita,opinor , molefte terrcs j fi ca omitterem, qux ad pcrcipien- 
da , qux agitantur , neceflaria funt. Quid enim vtilitatis , quid vo- 
luptatisex illius difputationis contcmplationc hauriatur : cuius fun- 
damenta,capitaque prxcipua minimfc prxfto fint } aliilque cx opc- 
ribus vel careas , vel qux xgre confulas, fint repctcnda ? Quod nc 
incurratur incommodum j me.4que hxc cxercitatio ab omnibus fic 
parata , quibus ipfa fibi conftet : fequcntibus aliquot propofitionibu.% 
vel cx libro i o. Oper. Geom. vcl ex Examine meo Quadraturx de~ 
fumptis , viam parabo ad totius controuerfix tum ftatumtumcom- 
pofitionem percipicndum : brcuitatis tamen mcmor a prolixioribus 
demonftrationibus , qux locis proximc citatis habentur , abftincbo. 
Hicigiturprimum fchema defigno , vnicum fciedeinceps vfurpan- 
dum.Quod ita habet. 

Duobusdefcriptis Quadratis xqualibus A F, A D larerc commu- 
ni A B coramiffis j quatuor femi-parabolx intra ipfa dcfcribantur: 

quarum 
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quarum binx fibi obuerfx verticcm habcanc ad Ajfefcque inD inter- 
ieccnt : binx item fibiobuerfx verticcm ad B conftituanc , rurfufque 
ad pun&umC punclo B e diamctro oppofitum concurrant. Dux 
priores func A P D, A 1 D : dux poftcriorcs func BLC.BHC. Para- 
bolx A PD axtseft ipfum Quadratorum communc latus A Bi idem- 
que axiseft alterius ParabolxBLC priori APD fubcontrarie po- 
ficx. Axis vero Parabolx A I D eft A E : at axis Parabolx B H C, 
qux Parabolx AID fubconcrarie ponicur, eft B F. iixeo dcmum 
quod binx Parabolx in A &. D, binx item in B U C concurrant ; &c 
duarum (ubconcraric pofitarum axis fit A Bjaliarumaucem axesfinc 
duo Quadracorum lateraAE,B F : fcquitur eas omnes Parabolas 
xqualescfTc, carumquc lacerarc&a ,clle xqualia inter fe,xqualia 
vero Quadratorum latcri A B, vcl alij cuilibcc laterum. Quod 
oftcndo. 

Du&is Quadratorum diametris A O D, B K C , cum Angulus 
B A D ad Axcm A B, verticemque A, Paraboli A P D conftitutus, 
fit femi-rcdus: retta A D Parabolam A P D fecansin D, vndedu- 
citur ad Axcmordinatim applicata D Bjlatus re&um defignacxqua- 
lc cam applicatx B D, quam abfcilTx axis patri B A, vc Lib. 3. 
Prop.j.Exam. Quadrac,docui.Ecxlem modo oftcndam Lacus rccrum 
Parabolx BLC eflc xquale Axi BA:eodcm etiam Lacusre&um 
Parabola: A I D cius Axi A £ ablcilfo ab A pplicara D E , & Parabolx 
B H C, abfciiTo Axi BF ab Applicaca C F, cttc xquale. Eftcnim 
AngulusE A D, fieuc&. AngulusF B C,lemi-rc&us advcrcicem 2 £c 
ad Axem A F, B F conftitutus : & ad Axem a pun&is D & C, inqui- 
bus fecantur Parabolx a lineis A D, B C, du&x applicata: D t , C I'. 
Poiito dcmum rc&o Latcre Parabolarum A Bscarumque Axibus 
conftitucis : Parabolx ipixeo ficu ,qui aifignatuseft ,intra ( .^ii.idrau 
ilU doo facile dcfcribi pinerunc aliquocoium modo qui plurimi ha- 
bcntur Librode Parabolii inOperc Geom. vcl quos tradidi in Ifago- 
ge adConica Prop. 41. Atque hxc eft pattium Schemacis fxpiu> 
dcinceps mcmorandi pi xcipuarum defignacio rcltquie, qux in eo ccr- 
nuntur , linex , fuo quxquc loco & ccmporc adhibcbuntur. 
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PROPOSITIO XIX. Tbeorem*. 

INScHemate proxime conftituto ducatur recla quxlibcc 
M G N ad Axem A B perpcndicularis in G : qux Parabo- 
las quarum vcrccx cft B, fcccc in L & H j Parabolas vero, 
quarum vcrtex cft A, fecct in I & P : Lateta demum Quadra- 
torum in M & N, eorumque diametros in K &: O. 

Dico tam tres lincas G M, G K, G Hjquam tres G M, G L, 
G K eflTcconcinue proportionalcs. Item in alccroQuadrato 
ram tres G N,G O.GI; quam tics G N, G P, G O continuc 
ctiam proportionalcs cflTe. 

Demonftratio. 




Quod crcs G M, G K, G H s & tres G N, G O, G I > ( quando fe~ 
canturParabolae AID, BHCquarum Axesfunt AE & BFjfint 
conrinue'proportionales,aflerit Cyclometra Prop. i6. Lib. lo.Oper. 
Gcom. Propofitione vero fequcnri 27. idem aflcritde lineis GM, 
G L, G K i & G N, G P, G 0,dum fecantur Parabok A P D, B L 
C } quarum Axiseft A B. Vtriufquc porro Aflertionis probationcm 
ex Libro dcParabola repetendam aic , illliis quidem Prop. <>7.huius 
autem Prop 4z.quamtuconfuIcibidem>nehinc,fi eam adduxcro, 
longius abire cogar. Ad Inftitutum (aris eft hanc inter tcrnas & cernas 
illas lincascontinuarn Analogiamre&e concepifTe' 

Corollfirium. 
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Corollnrium. 

In codem Schcmace. Siintcr G K, G H mcdia proportionalis fta- 
tuatur G r, Sc inter G O, G I mcdia G A. 

Dico tam quinque lineas G M, G L, G K,Gr,GHi quam quin- 
que G N, G P,G 0,G a,G Ieflccontinue proportionales. 

Demonjlratio. 

LineaGKpcr Propofitionem Antccedcntcm eft mcdia propor- 
tionalis intcr G M &• G H : Eft autcm pcr candcrh Prop. G L mcdia 
proportionalisinter G M6c G K. Ergo ratioG MadG Kin duas ra- 
tiones acqualcs diuiditur per lincam G L, Scd ratio G K ad G H, 
quarxqualis cft rationi GM ad G K,diuiditur etiaminduas arqua- 
les raciones perlineam G rmediam proportionalcm interGK,GH 
conftitucam. Ergo xquales func rationes GKad&Gr&Grad 
G H, rationibus G M ad G L, &. G L ad G K. Ergo continue pro- 
portionales funt di&x lincx , G M, G L, G K, G r, G H. Eodcm 
modo probabuntur quinque lineac G N, G P, G O, G A> G I in con- 
tinua cfle Analogia. Si igitur intcr G K, G H &c. Quod crac demon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO XX. Theorcma. 

Slnt duac feries quotcunquc linearum continue proportio- 
nalium ; licct vtriufque lcriei ratio fit fpccic diucrfa. 
Dico rc&angula homologis duabus lincis comprehcnfa, 
cflc ctiam continuc pi oportionalia. 

Dcmonftratio. 

Sint duxferies quinquc li- 
ncarum,verbi gracia, continuc 
proportioualium A,B,C, D,E; 
&F, G, H,I, K, licecharra- 
cioncm obferuent ab iJlarum 
rationc diucrfam. Probanda 
funt reclangula lincis homologis A SC F,B & G, &ccomprehcni;i, 
cfleetiam continueproportionalia. Hanc proponic& demoftrac Geo- 
rnetra Libro deProgreff Prop. 58. dc duplicifcrie trium lincarum 
proportionalium : fed cius dcmonftratioad quoccunque lineascxtcn- 
di poccft.Eft aucem ciufmodi. Racio rc&anguli AjFadrcctan^uIum 

& B,G 
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B, G pcr Prop. 13. Lib. 6. Elem. componicur ex ratione A ad B, Stra- 
tione F ad G : ratio aiuem re&anguli B G ad rc&angulum C H 
componiturex ratione B ad Cj & G adH;qux arqualesfunt rationi- 
bus A ad B, & F ad G.Ergo ratio re&anguli B, G ad re&angulum C, 

H, xqualis cft rationi reclanguli A, F, ad re&angulutn B, G, rationes 
fiquidcm cx eifdcm rationibus compofuaj , funt acquales. Eodem 
modooftendcturratiorectanguliC, H, ad reftangulum D, I, com- 
poni ex iifdcm rationibus , ex quibus componitur ratio re&anguli 
B, Gad reclangulum CHiatquc acqualiselfc rationi ipfius re&an- 
guli B G ad reclangulum C H : Sc ita deinceps quotquot extiterint 
termini, oftendetur ratio reftangulorum terminis homologisconten- 
torum , e{Tc fempcr a:qualis , hoc eft , re&angula huiufmodi erunt 
continue proportionaiia. Quod erat probandum. 

Coroliarium. 

Cum ergo in fchemate fuperiori tam quinque lineae G M, G L, G 
K,G r , G H j quamquinqueGN, G P, G 0,G A,G 1 fint conti- 
nue proportionales , vt di&um eft :erunt ctiam quinquc rectangula 
lincis homologis comprehcnfa continue proportionalia per hanc 
Propofuioncm}rc<ftangulafciIicctMGN,LGP,KG 0,r Ga.HG 

I . Quod ciim ita fit,quaecunqueducaturlinea MGN, & quouisin 
punclo G, Axem fecet : hinc vlterius ftabilitur fcquens Propofirio^ 

PROPOSITIO XXI. Thmrn*. 

IN codcm fchcmatc,alrcfa quacunque lineaM G N a prio- 
rc diuersaad axcm pcrpendtcijlaritcr du&a: qua? vt prior,. 
diuidatur tamadkqajn axis. vcrfus Mj quamad dcxtram. 
vcrftis N,in quinquclineas proporrionalcs concinueab cif- 
dcm tam curuis quam rectis lincis: ficnt ctiam in ca , vc in 
piiorc, rcctangula quinquc proportionalia continucMG 
N, L GP,&c. Id ftabilium clt. Vcrum hoc pofito. 

Dico rcdangulum K GOad alterum re&angulum k G 
O.rationcm habcrc duplicatam rationis j quam ha.bct rc- 
ttangulum L G P ad altcrum rcctangulum L G P : ciufdem 
vcr6 rationis L G P ad L G P ; r r iplicata erit ratiorc&anguli 
f G Aadalcerum rc&angulum r G A. Ac deniquc , eiafdcm 

rationis 
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racionis L G P ad L G P, Quadruplicata crit ratio re&anguli 
H G I ad altcrum raftangulum H G I. • 

Dcmcnftrntio. 

Cum quinquc fint cotninue proporcionalia rcctangula tam prio- 
ra M G N> L G P, K G O, r G A, H G I ; quam poftcriora quinquc 
eiufHcm nominis& ordinis j fint. ver6 ctiam duo prima reclangula 
MGN, vndcfumicinitium vtraquc feries re&angulorum , xqualia: 
hincfequitur perProp. 27. Libri dc ProgreiT. veram cflehancPro- 
pofirionem. Duo fcilicet redangula K GO, cerciaa duobus primis 
MGNjhabenc racionem duplicatam rationis duorum rcdangulo- 
rumLGP fccundorum ab iHdcm primis M GN cum proxime fc- 
quencia duo r G a, triplicatam. Ac denique duo H G I, eiufHcm 
L G P ad L G P,quadruplicatam.Conftac crgo vcritas Propofirionis. 

CorolUrium. 

Exeodem fundamento, cuiTheorcmaproximnm niticur, quod 
eft citata Propoficio 17. dc Progrerfionibus jfequicureciam rc&an- 
gulum HG I ad alcerum redtangulum H G I,habere rationcm du- 
plicatam rationis , quam habet reclangulum K G O ad alcerum re- 
tl angulu m K G Q. Sunt enim i n vtraque linea M G N, tam trcs li- 
ncx M G, K G, H G } quam trcs N G, O G, I G, proportionales con- 
tinue. Ergo etiam pcr Propof. 10. proportionalia funt continue 
tria rcctangula MGN,KGO, HGI. Cum crg6 duo prima rectan- 
gula vtriufquc lineac M G N ( ncmpe reccangula M G N ) fint xqua- 
liajduo rcctangula HG I habebunc per cicatam Propoficionem ij. 
Progreit rationem duplicacam racionis , quam habcncduo rcccangu- 
la K G O fccunda , fiuc primis proxima. Quod cciam ex eo manire- 
ftumcft, qu6d ratio rcctangulorum duorum H G I oftenfa fit qua- 
druplicata rationi duorum re&angulorum LGP: quorum rationis 
duplicatacft ratio reclangulorum duorum K G O. 

PROPOSITIO XXII. Theorem*. 

► 

SI kncs omncs MGN, pcr omnia Axeos A B pun&a G 
duciconcipiantur : re&angula illaquinquccontinue pro- 
portionalia pcr Prop. 10. quae in finguiis lincis M G N, con- 
ftituuntur i folida quinquc cfTormant : qux ex quinquc fu- 

G perficicbus 
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perficicbus ad Axcm A B cerminacis in alias quinquc fu- 

pcrficics ad cundem Axcm ccrminacas du&is gcncrantur. 

■ 

Exfoftio dr Dmonjlrath. 

Hxc Propofitio fola eget cxpoficionc , vt cius vcritas paceat euL 
. dcntcr fuppofita igitur du&us plani in planum natura & definitionej 
quamegregie fuo more expofuit , & ad varias Geomctricas fpecula- 
tiones lubtiliffimas adhibuitQuadraturx Author : & ipfc ,quantum 
fatis erat ,dcclaraui in Examine Quadrac. Lib. i. Prop. 1 1. Suppofi- 
to,inquam , quodplanuminalterum planum eidcm communiccr- 
mino adhxrens duci dicaciir s cum omnes illius linex per omniatcr- 
• mini communis pun&a du&x pcr totidem lincas altcrius piani 
flucre concipiuntur quoquo modo fublimes eodem per motum 
fcmpcr feruato fitu : Theorcma hoc oculis ipfis intiicndum pro- 
pono. 

Primoicaque , fi concipiatur linca vnaaliqua G M crigi perpcn- 
diculariter in G, eoque feruato fitu pcr lineam m G N in plano Qua- 
drato A D iaccntcm fluere donec ad vlcimumeiuspun&um Nper- 
uencrit, haud dubie re&angulum MGN , Sc quidem quadratum 
defcripferit. Quod fi eodem modo linex omncs G M per omnia pun- 
cl:a Axis A B du&x ( quibusdux linexcxtremx , A C,B F percxtre- 
mapun&a A & B tranfcuntesdebcntannumerari ) per omnesiineas 
G N fluant: omnia Quadrata planadcfcribcnt} quibus folidum ex 
duclu plani Quadrati A F in planum quadratum A D genitum 
conftat j folidumque ipfum( quod Cubus eft ) conftitucre concipien- 
cur: non quod quadrarisillis planis indiuifibilibus foiis folidumcon- 
ftari poflic, vt aliquicontra faniorem Philofophiam fibi perfuadent: 
fed itadicitur ex i!U«&»rici , quemadmodum dici folet planura , vcr- 
bi gratia , A F cotilbre lineis re&is parallclis G M per omnia punda 
rectx linex A B du&is; & rc&a ipfa A B conftare pun&is omnibus 
fuisi non quod fola Indiuifibilia fine partibus quantitatis intcrpola- 
tis iltatn componant , fed quia nihilnifi pun&um, Indiuifibile ine£ 
poflic figillatim aflignari & determinari, non aucem pars aiiqua cerca, 
qbxalias plures infinicas nonconcineac, Sccxquibus noncompona- 
tur. Ica igicur Solidum ex Quadraco A F in Quadrarum A D du&o 
genicum , dicicur conftare Quadracis infinitis, qua fingulx linex 
GM inG N du&x efFormanc , vt parces ctiam quantitatis Iicec in- 
determinate medix intcr Quadraca fingula intcrcipiancur. Sed de 
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his fufius diflerendi non eft Iocus cum h3c fufticiat Solidorum , de qui- 
bus agitur,generacionem per duclumlincarum, omiflis parcibus,redte 
conciperc. Atque hoc Solidum eft primum illorum quinquc, quse hic 
veniunt attendenda. 

Sccundum Solidum eft , quod conftac re&angulis L G P, dudci* 
Cnimlineis omnibus G L in lineas omhes G P fingulisin fingulas, 
fiunt re&angula S quibus conftare dici debec Solidum ex fuperficic 
Parabolica A B L C in Parabolicam alceramfuperficiem B A P D fub- 
alterne poficam du&aconftitutum. Quodnon alia egec cxpoficionc, 
quam ea , quse proximeallataeft ad Solidi primi gcneracionem con- 
cipiendam. 

Tertium Solidum fit ex re&angulis KGO: quae , fi omniafu- 
mancur,effbrmanc Solidum ,quodex TrianguloB AC in Triangu- 
lum AB Dfub-alcernumdu&o confticuicur. Patctexdiftis ,Corporis 
iilius procreatio. 

Quarcum Solidum conflatur ex re&angulis r G A : quorum lacus 
vnnm rGcft mcdia proportionalis inter duas GK&GH: alterum 
G Aeftmediaicem proportionalisintcrduasG O, G I. Cacceriim So- 
lidum huiufmodi , irregulari quadam fupcrficic circunfcripta lincis 
re&is A B, A C » reliquae, qux ducuntur , & curua, quae per puncta r 
in fingulislineisG M inuencaagicur du&ajinalteraitem irregularem 
fuperficiem fub-alternamjquam cum lincis re&is B A, B Dj curua per 
a cranficns concinct , gcneracur. Quod quidem Solidum ad Quadra- 
curamhanc,de quaagicur, nihilrere confert : conferttamen aliquid 
ad ordinem quinquc illorum Solidorum rec"ce ftacuendum:quo ftacu- 
to nulla vlccrius eiusmentio faciendavenit. 

Quintum & vltimum Solidum conftat re&angulis H G I j & oricur 
ex du&uirregularis fuperficiei ( quam duac te&x linex A B, A C, & 
curaaParabohca C H B circumfcribunc ( in fub-alccrnam itcm irre- 
gularem fupcrficiem rettis B A, B Di & Parabola A I D comprehcn- 
iam.Cuius Solidi generatio ex omntbus re&angulis H G I eodem mo- 
do fehabet,quoproduclio vcl Solidi primiex Quadrato A F inQua- 
dracum A D du&ogenicijvel reliquorum cx affignacis fuperficiebus in 
fub-alcerhas du&is procreacorum. 

Ex quibus ica declaracis , conftat quomodo cx quinque reclangulis 
iI!isMGN,LGP,KG O, rGA,H GI concinue proporcionalibus 
efrormentur quinquc folida j & ex quibus fupcrficicbus infubaltcr- . 
nasduah cnafcantur. Quod erat propofitum. 

G t Coroflsrwm. 

" \ 



5,2. Ltber LConfirmatum % 

CorolUrium. 

Conftat , hacc qninquc folida , quorum fingula proxime detertni- 
naui, totidcm re&angulisconftari.Nam lineac omnesM G N, quacad 
omnia Axis AB puncta ducuntur, contincnt latcra reftangulorum 
quinque j quorum vnumquodque pertirm^d vnumquodque Solido- 
rum quinquc. Quot ergorcctangulis conftabic vnum aliquod eorum 
Solidorum } tot rc&angulisreliqua conftare ncccjQTe eft. Quod fiea 
Solidaplano fcccntur aliquo , ad quod axis A B fit perpendicularis, 
qualcforet planum fuperlinea M G perpendicularitcr crcctum ad 
planum fubicctum A F , fiue bafim : communem Solidorumrpartcs 
omnium Solidorum ab co plano abfciiTac, pari numcro re<ftangulo* 
rutn proptcr eandcm rationcm conftabunc.Nam lincar omnes,quac ad 
axis pariis A G, vcl G B abfciflac puncta ducipoftunt , rcftangula 
quinque fingula: contincnt:quorum vnumquodque fibi vendicant fin- 
gula illaquinque Solida.Adh.cc conftat Solidum primum quantitates 
contincre, rcctangula fcilicct , vcl quantitatibus conftare : quarum 
fingula: eandcm rationem habeant ad fingulas quantitatcs , quas con- 
cinct , vcl quibus conftac Solidum fecundum j quam habcnt hac quan- 
titatcsS olidum fecundumconftituentes ad c|uantitates ,quibuscon- 
ftituitur Solidum tertium ; & fic deinccps de quarto , &quinto Soli- 
dodicendum eft. Cumenim rectangulorumquinquclatcracontineac 
lincaquaclibet M G N ad axcm pcrpcndicularis jeaque reclangula 
fintcontinue proportionalia:re<ftc dicetur Solidum primum contincre 
rcctangula^quac ad rectangula quibus conftat Solidum fecundum,ean- 
dcm racionemhabent j quam haxre&angula obferuanc,ad rcdangula 
Solidumtertium confticuehtia.Eifi alioqui vniusrectangulorumquin- 
que (criei racio , fpccie differat a ratione , quam aliaquarlibct feries 
quinque rectangulorum obfcruat. Quod non tantum Solidis intcgris 
conucnitj fed ctiam eorum partibus, quac planis ablcinduncur ad 
axem A Brectis, vt propcereandem rationem manifcftumeft. 

PROPOSITIO XXIII. ProbUma. 

PAraboIam defcribcrc pcr pundh A & B eiufdcm fchc- 
matis rranfcuntcm : cuius larus re&um Sic A B ; Axis vc- • 
ro Ciz tecta 11 V bifecans in R pcrpcndiculariccripfam AB. 



Co» 




Conjlruftio. 

In recla R V,qux Axis Parabolae defcribcndx fupponitur i fuma- 
tur R Z aequalis femifli rccla: R A, fiuc quartx parti totius lateris rccli. 
A B. Tum pofito punfto Z vcrtice Parabolx, dcfcribatur ipfa Para- 
bola pcr tria pun&a A, Z, B t quod abfoluetur aliquo cx traditis modis 
vclab Authore Cycloroetrix Libro dc Parab. vel a Mydorgio, vcl 
ab aliispaffim. Dico Parabolx fic defcriptx Latus rc&umcflc AB. 

Demonjlratio. 

Cum in defcripta Parabola , pofita fit fagitta R Z xquali fcmifli 
ordinatim Applicatx A R : crunt tres lincx A B, A R, R Z continufc 
proportionales.Eft fiquidcm A B dupla Applicarx A R ; hxc vcro ex 
conftruclione eft dupla fagitrx RZ. Ergo Quadracum Applicatx 
A Rcft xquale re&angulo , fagicta R Z & Hnea A B comprehcnfo 
Scd idem Quadratum applicatx A R eft xquale re&angulo , quod 
fagitta RZ & Latusrc&um Parabolx AZB comprehcndunt , pcr 
Prop. u.Lib. i.ApoIIonij crgoeiufdem Parabolx Lacus rc&um cffc 
A B.Parabolam igicurdefcripfimus per A & B tranfeuntera , cuius 
Latus rectum fic AB. Quod eratfacicnduaa. 

PROPOSITIO XXIV. Tborema. 

SOlidum , qnod ^encracur ex du&u trianguli mixci rec"tis 
A B,AC oclinea Parabolica C H B comprehenfi, in 
triangulum mixcum priori fub alternum re&is B A, B D, 
& UneaParabolicaAID comprchcnfum : arquale cft Soli- 
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do 5 quod gcncracur cx fegmento Parabolico A Z, B com- 

prchenfo linca Parabolica A Z B, & re&a A B, in fcipfum 

du&o. 

DemonftrAtio. 

Huius Thcorematis fubtiliflimi vcritas demonftratur ab eiuspri- 
mo inuentore Cyclomctra noftro Lib. i o. Opcr. Gcom. Prop. 42. Ad 
cuius probationem, cum plura requirantur ,quam hoc noftrumin- 
ftiiutum ferat : Ipfum confulc , cum libuerit : hic fatis cft, vt Propofi- 

tum conceperis , memorixque commendes;nec omittas quae in fcho- 
lioPropofitionisfcqucntis z^.obferuo. 

CoroIUrium. 

Exea, quam nunquam fatis laudatus Author, afFert Propofitio- 
nis huius dcmonftrationc colligitur, du&as duas quaflibctlincasad 
Axem A B perpendicularcs ( cuiufmodi funt MG N>VRZ)ab- 
fcinderc ex fegmcnto Parabolico AZB, portionem quandamGQ^ 
ZR:quae in fc ducla Solidum gcncrat azquale Solido,quod portio 
mixti trianguli A C H H B, ab eifdem lineis parallelis M G N, V 
R Z intercepta , fi ducatur in portionem alterius mixti trianguli 
A D I I A, ab eifdcm parallclis interccptam ( qux cft G I Z R ) 
gcnerat. Eadcm enim demonftratio partibus quibuflibet a qui- 
buflibet fluabus paralleli , interceptis , xque ac toti fegmcnto A Z B 
conucnit. 

PROPOSITIO XXV. Tbeorema. 

SI in eodcm fchcmate centro R pcr A & B femi-circulus 
defcribatur A V B : femi-cylindrus fupcr hac femi-circu- 
Jari bafc A V B cre&us ad altitudincm Latcris rctti A B 
Parabolarum, xqualis cric Solido : quod ex fuperficie Para- 
boJica Jincis rc&isAC> A B, & linea Parabolica CLLB 
comprehensa in fubaltcrnam Parabolicam fuperficiem lincis 
rcdtis B A, B D, & linca Parabolic^ A P P D comprc hcnfam 
duft&gcncratur. 
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Demonjtratio. 

HaccmiraPropofmo , vt patequa aliquid cjrcularc inaliamnon 
circularcm figuram transfbrmatum eft , quod ha&cnus Gcometria 
non praeftiterat : Demonftratur ab eodem per iufigni Geometra Lib. 
io. Oper. Gcom. Prop.45. & 5 i.quam prolixaratiocinationumferie 
ab eocollc&amhicomittere cogimunfola contcnti.quod fufficit,Pro- 
pofitione allata: videtamcn fcholium. 

Corollarium. 

Hicaliquid ei non abfimilcquod prxccdentis Propofitionis corol- 
lario obferuaui , notandum venit. Nimirum fi in Diagrammate duas 
qunccunque lineac parallelac ad Axem A B ducantur pcrpendicula- 
rcs ( cuiufmodi funt M G N, L V R P ) quibus intcrcipiaturqujedam 
fuperficies tam circularis , vt G S V R > quam Parabolica G L L R, 
& G P PRfubalterne pofita. Erit Cylindraceumfolidumfuperbafe 
mixta G S V Rad altitudinem Lateris rccti A B ere&um, aequale So- 
lido ; quod fit , fi ducatur mixta fupcrficies G L L R in mixtam fub 
alternam fuperficiem G P P R.Eadem enim eft partium quarumcun- 
quc hoc modo interceptarum probatio , qux eft totius femi-cylindri, 
totiufque Solidi ex femi- parabolis fubaltcrnis in fe du&is gcncrati. 

Scholium. 

Oftcndi Lib.3.Prop4.Exam.Quadrat. pofitis quibufcunque arqua- 
libus Parabolis fitu uibalterno adiacentibus axi, etfi Axis pars AB 
inter Parabolarum verticesA&B interccpta, non fitlatus redumj 
vt hic latus reftum eflc fupponitur : Si circa Axis partem illam imcr 
vcrticcs interceptam fcrat-circulus A V B dcfcribatur j & ad eius 

diamctrum 
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diametrum A B perpendicularis quxuis linea vc G M> ducatur fcmi- 
circulumfecarLs in S > Parabolas vero in L & P.His inquarn,poficis 
offendi ita cfle G S ad G L, vt eft G P ad latus rcirum , quod cft hjc 
A B. Ergo re&angulum , quod rccla G S, & Latere rcfto A B con- 
tinetur , eft acquale rc&angulo duabus lineis ordinatim applicatis 
G L, G P contento. Cum crgo, vt fupcriiis expofui ,omnia reftan- 
gula L G P conftituam Solidum > quod cx Parabola A C L B in Para- 
bolam B DP A fubalternam duc"ta generatur : etiam redangulaom- 
nia Hncis reftis G S & Latere recto A B contcuta, Solidumcon- 
flabunt priori folido xquale : conflant autem fcmi cylindrum , cuius 
bafis eft femi-circulus A V B, & altitudo Latus rectum A B. 

In hunc omnino modum , fi oftenfa fuerit rccra quxlibct G Q i 
Parabola A Z B abfcifla ,effe mcdia proportionalis inter lincasG H, 
G I a Parabolis B H C, A I D obuerfis abfciflas , vt mcdiam eflc dc- 
monftrat Cyclometra loco citato Prop. 14. conftat fcgmcntum Pa- 
rabolicum in fe du<flum , Solidum gencrarc xqualc Solido , quod 
fit ex Parabolis illis in fcmutuo du&is,e6quod Quadrata omnium 
linearum GQjconflent Solidum ex fegmento Parabolico AZ B in 
fe dudlo gcnicum : rectangula veroomnia H G I fingula fingulis illis 
Quadraris aequalia conftituant Solidum exdictis obuerfis Parabolis 
in ie mutu6 duc"tis procreatum. 

PROPOSITIO XXVI. Theorema. 

]N codcm Diagrammatc , diuifo Axc A B in quatuor partcs 
xqualcs in pun&is G, R, G : pcr quae lineac ducantur ad 
Axcm perpcndicularcs G M, R V, G M, Parabolam quidcm 
AZ B fecantcs in QjZ,X,teaas vcrcYA D,B C, in 0,& K, K. 

Dico Solidum cx portionc Parabolica A R Z in fc du&a 
genitum,notas cflc quantitatis tam continux, quam difcrctar. 
Solidum itcm , quod fit cx mixta figura lincis rc&is G Q, G 
X, & G G, lineaque Parabolica Q Z X comprchcnfa, in fcip- 
fam du&a>in iifdem notum cft quantitatious : nccnon So- 
lidum natum ex trapezio A C V R dudto in triangulum A R 
O. Ac dcniquc Solidum cx trapezio G K K G in trapczium 
G O O G du&o procrcatum. 

2)cmo» 
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«v Vemonfh*tio. 

Perperam hicrepctarur methodus,quam inExaminc Quadratu- 
rac Lib. l.adhibui ad horum quatuor corporum quantitatem tam cou- 
tinuamquam difcretara inucftigandam , cumprxfto habeatur opuf- 
culum illud. Quarc hk foium Epilogifmos reteram , quibus eorum 
quantitas definita cft j vtparatior habeaturjcum in fequentibus ea 
fuerit opus. v 

Primum ergo Solidum ex portionc Parabolica A R. Z in in fe ud- 
cta genitum , fi circuli radius ponatur i , crit iuxta Propofitioncm 3 f . 
Lib.i.Examinis tt . 

Secundum Solidum cx figura mixta quadrilatera G QZ X G 
infcductagcnitum iuxta Scholium Propofuionis 50. Examinis eft 

Tertium autem Solidum , quod ex trapezio A C V R in trian- 
gulum A aO du&ogcneratur, cft -7 vt habctur codem Lib. z.Exa- 
rninis Prop. 46. 

Quartum deniquc folidum ex trapezio G K K G in trapeziuni 
GOOG pereandem Prop.46. eft Atque his numeris ita dc- 
termjnatis , non rautum horum corporum ad inuicem collatorum 
ratio i fed ctiam rationum prbportio facUfc innorefcct ad eundem corir 
fcquentem reuocatis rationibus. 

Et vcro , Solidi primi -j T ad Solidum fecundum jr, ratio ea- 
dcmeft in Tntegris ,qua: cft numeri 1 18 ad 103 5 fifracti rcducantur 
primumad eandem denomin3tionem , tum reductorumterminiad 
rninimos reuoccntur : folique Numeratores ixSoc 103 , expunctis 
denorninatofibus tanquam inutilibus ( ciim ipfi Numeratores foli ra- 
tioneUpi exprirdailt^faaorum eiufdem denominationi* ) retineantur. 
Qu^eldeWmethotJorertii Solidiad Quartumratiohifceterminis 
i4&33determinatur. 

PROPOSITfO XXVII. Ptoblema. 

Vlam aperiamas , qaar cximius Geomctra ad fuam cisculi 
Quadraturam primam perucnirc conatur. 
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A. «C AR.H «» AIZR. vel,ex AKZ w ARZ 

B. «HGGH in IGGI. veL, ex QG G X in QG G X 

C. AC VRm ARO 

D. t* GKKG m GOOG 

E. ex A CLR /» APPR. vel Cylin. fiper AKV 

F. «■ GLLG « GPPG. vel Cyli». fiperGST G 



Hxc Propofitio omnino neceflaria eft : vt planiusdeinde pateat 
quidin eaQ*uadratura probandum.quidpeijciendum vidcatur.Quod 
porr6 prxftandum hlc cftjoperaac^audadeomagna ex di&is hacle-. 
nusabibluetur. Ac in primis iupponatur , quod proxima PropoGtio- 
neinfbiito Diagrammace noftro impcratum eft.Nimirum, cenfca- 
tur Axis A B in quatuor partes zquales diuidi in pun&is G, R v G> 
per qua: pun&a agantur lineac G M, R V,G L ad axem perpendicp- 
lares, & fecantes in hoc fchcmate fparlas lineas , tam re&as , quam 
curuas Parabolicas , in punctis fuo chara&ere inuftis , vt fchema re- 
fert. Scd priusad vitandam totcharaclerum moleftam repetitionem; 
expedic Solidorum,de quibu s agendum eft vnumquodque vnicoeha- 
ractere infigniri : quo deiude appellctur.Itaque. 

Primum Solidum ex portionc Parabolica A RZ iniedu&ageni- 
tum , vocetur A. Solidum fecundum ex mixta quadrilatera ngura* 
G QX Ginfc item ducH procreatum , dicarur B. At tertium, '< 
ex f rapczio A C V R dudo in Triangulum A R.O nafcuur,d 

ir 
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nabitur characlere C.Quartum autem ex Trape2io G K K G in Tra- 
peziumGOOG, chara&cre D.Solidum quintum fit exmixtarl- 
gura quadrilatera ACLR in adiaccntem Parabolicam portionem 
A P R j diceturque E. Sextumdcnique, quod ex mixto planoqua- 
drilatero G L L G in mixtum quadrilaterum G P P G du&o naicitur, 
charadcre F infignictur.Quia vcro per Corollarium &. fcholium Pro- 
pofitionis 15, conftat Solidum quintum ex plano mixto A C L R in 
planum parabolicum A P R dufto natum ajquale efle Cylindraceo: 
cuiusbafis eft circuli Quadrans AR.V, altitudovcro Latusreftum 
A B. Hoc etiam poterit , E, vocitari : ficut dici poterit , F, Cylindra- 
ccum, cuius altkudo eft eadem A B , bafij vcro eft mixta figura qua- 
drilatera GS VTG : cftcnim Cylindraceum hoc per citatum Co- 
roll. aequale Solido fcxto proxime defignato. Vt autem hae defigna- 
tiones horum fcx Solidorum , de quibus crcbrior futura cftmen- 
tio,ocuiis facilius, cum opus rucrit , occurrant-.cn tibi cum fche- 
matcfynopfim j in qua , qua: fufiusdeterminatafunt, vnicointuitu 
ccrnere poffis. 

His ita paratisecce ratiocinationem docliflimi Geometrae. Si nofci 
pofTiintduocorpora quintum E &fcxtumF, qucmadmodum nota 
fint ( vt oftcndi prarccdcnte Prop. 16 ) quatuor rcJiQuacorpara. A, B, 
C, D. Latcre non poterit ratio , quam Soiidum E haDci ad Solidum F. 
CumautemSolidumEaequale fit Cylindraceo > cuiusbafiscftcirculi 
QuadransARV altitudo veroAB Latusrcctum Parabolarum : 8c 
Solidum F acquale Cylindraceo, cuiuseadem eftaltitudo AB,bafis 
autem figura quadrilatera G S V T( quod expofui in fcholio Propofi- 
tionis 15. ) nota perinde crit ratio Cylindracei fuper Qu^adrante 
A R V ereeti ad Cyiindraccum eiufdcm altitudinis fupcrplano mix- 
toGSTG erc&um. Scd, quae ratioeft Cylindracei iliiusad iftud, 
eadem eft ratio bafeos A R V ad bafim G S T G per Prop. 1 1 .Lib.i x. 
Eucl. Ergo etiam nota erit ratiocirculi Quadrantis ARVadmix- 
tum pJanum quadrilacerum G S T G. Quo pofito (equitur circuli 
Quadratura. Nam duftis rcftis R S, R T : Scftor R S T arquale crit 
fe&ori R S A i vterque enim fextans cft circuli >eo quod rc&aRG 
pofita fit femiflis femidiametri R A : ac proptcrea fit finus arcus 
S V Graduum^o i cuiufiiupids cftarcusST. Dempto igitur fcclorc 
R S T ex figura Quadrilatera mixta G S T G j vt ex ca relinquantur 
duo aequalia triangula R G S, R G T : dempto autem ex Quadrantc 
RAVfedorc RASjvc rcliquus fiat feclor R S V. Tunc compara- 
&icnrhicfcaorR S V cumduobuscriangulis R G S,RG T ihoceft, 
. H x curuilineum 
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curuilincum quidpiam cum re&ilinco > notaque crit ratio eorum,- 
pratterquod ad Quadraturam nihil defideratur. Atquc hxc cft fcries 
totius ratiocinationis , qua Cyclometra intentum colligitifi quo- 
modo portit rationcm exhibcre Solidi E ad Solidutn F, Perpenden- 
dum igitur reftat An , &quomodoab co id abfoluatur : quod lequenti 
Prop. excquor. 

PROPOSITIO XXVIII. Problema. 

EAdtm rcpctita hypothefl expendamus An nota Cit ra- 
tio Solidi E ad Solidum F: fiuc ratio circuli Quadrantis 
A R V ad mixtum Quadrilaterum G S T G ad Quadratu- 
ram nccciTaria. 

Expojitio. 

C A E 
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colligicur, in Examen voccncur i vc quoad fasfueric, res nonparurn 
oblcura clariflime explicetur s proponenda eft , 8c acccndenda Aucho- 
ris Propoficio44. Libro 10. Oper. Geom. incafiquidem cocum laeec 
Recragonifmi huius myfterium. Sicigicur adverbum fonaclimod& 
charaderes indices , quibus cx cabella luperiore dcfumpcis , vtor i cx- 
ceperis ) cicaca Propoficio appoficead hypochefim mei fchcmacis. 

Dico ( inquic ) Solidum E ad Soltdum F, notam habere rattonem. Id ica 
probzi.Oftenfum efl Prop. 43 . oporis Geom. nctam ejfe rationem Solidt A ad 
Solidum B.fimiltter Demonflratumefl Prop.eddem notam effe rationem Soit- 
di C ad Soiidum D. 

Hanc vcramque racioncm nocam exhibui in numeris Lib. 1. Exa- 
minisQuadrac. vnde cos ad Propofuioncm ztf.fuperiorcm reculicum 
pergic Cyclomecra. 

Demonflratum autem efl Prcp. ^o.rationem Soitdi A ad Solidum B toties 
continere rattonem Solidi C ad Sotidum D;quoties hsic ratio Soltdi Cad So- 
lidum D continet rationem Soitdt E ad Solidum F. 

Grauior arqueacoblcurior, quamprima froncc appareat , in hac 
oracione Iacec difficulcas, accuratius in fequencibusdifcucicnda.Incc- 
rim obferuafle nunc fatis efto , eo cancum nomine dici pofle rationem 
Solidt A ad Soitdum B toties contincre rationem Solidi Cad Solidum Dsquo- 
ties hdc ratio continet rationem Soitdi E ad Solidum F ( qua: eft illa , quse 
inquiritur ignoca racio ) qu6d raciones parciales cerminorum , quibus 
Solidum A conflacur } ad cerminos , quibus Solidum B conflacur : fint 
cotics mulciplicacx rationum partialium , quas habent termini Soli- 
dum C confticuences , ad ccrminos , quibusconfticuicurSolidum D, 
finguli ad fingulos: quocies ha: rationespartialcs terminorum fingu- 
lorum ad fingulos j multiplicatx funtrationum partialium , quas cer- 
mini Solidum E confticucntes habenc ad terminos ,quibus Solidum F 
conftituicur hoc enimfolumex Prop. 34&40. Opcr. Gcom.quarci- 
tantur,colligi potcft ; non autem rationcm totalem A ad B toties con- 
tincre per multiplicacioncm raiionem tocalem CadDjquocies hxc 
cotalem racionem E ad F. hocenim falfum eft ipfoeciam iudice,huius 
Chiadracurxfaucorc R.P. Aynfcon.oftcndiq* (uperius Prop.^.fed hxc 
nunc obiter cx occafione vcrborum,quibus Author vfus eft,vt ad plu- 
ra in hanc rcm infcrius dicenda viam parcm redco ad Cyclomecram. 

Igitur , cttmnot.t fint rationes ,prima Solidi A ad Soitdum B, ejr fecunda 
Solidi Cad Soltdum D.notum quoque efl quotiesprima conttneat fccundam. 
Acpropterea notum quoquc eft quoties fectmda C ad D contineat tertiamE 
ad F. Itaqne , citm fccund* ratto CadD notn fit\etiam mta crit ratio tcrtia 
^jjffifk* H 5 £ *.l 
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Ead T. guoderat Demonflrandum. Haccetiam nundeuiter perftrmgo. 
tfotafunt rationes prtma A ad S t ejr fecunda Cad D. Nihil vcrius : cas 
cnim numeris expreflas cx Libro ». Examinis nuper retuli ad Propo- 
fitioncm i6. Notum quoqut efl quoties prima tontineat feeundam. Hoc 
etiam veriflimum eft : poteftenim Proportio earum facile rcpcriri , fi 
de fimplici contincntia haec vcrba intelligi vclit Author : vcl fi dc con- 
tinentia per multiplicationcm quarftio fit 5 haud ita latct cam conti- 
nentiam inueftigandi methodus , vt obtineri non poflit. Ncque vero 
hxc nulla continentia: illiusratto , aut mcntio habenda eft : de qua in ■ 
telligitur Propofitto 8. Lib. lo.Oper. Gcom. quam cxpofui Prop. 8. 
ciim ratiofccunda Solidi C ad Solidum D terminis iuis totalibuscon- 
ftituatur > qui nullo mcdo partes funt, velut Propofitio illa exigit, 
tcrminorum rationis primat Solidi A ad Solidum B. Quar demum fe- 
quuntur vcrba , in quibus totius ratiocinationishuiusconclufio,imo 
Quadraturx totiusvelveritas velfulfita 1 conditalatetjhaud iraobuiam 
2c planam admittunt cxpofiiionem. Sic enim habcnt. Acproptereano- 
tum quoque cfl quoties fecunda ratio CadD conttnc.it tcrtiam E ad f.Cum 
trgoprima ratio A ad B lecundam Cad D contincat vel fimpliciter, 
vel permurtiplicationcm,nccalio vllo modo , vtattigi, illa poflithanc 
contincrc : etiam ciim fecunda ratio C ad D totiescontincre tcrtiam 
EadF dicitur,quotics primacontinct fccundam ; intclligi debetfe- 
cundamtotiescontinerc tcrtiam vel fimplrciter , vel pcr multiplica- 
tionem* At ncutro modofecunda continet tertiam : non fimplicirerj 
quia fic ratio E ad F foret duabus A ad B, & C ad E tertia proportio- 
nalis : non pcr multiplicationcm i quia fcqueretur fccundam tam ciTe 
multiplicatam tcrtiae , quam multiplicata cft prima fecundat. Quod 
▼trumque , ipfis ctiam non confcntientibus modo , (ed etiam confir- 
mantibui Quadraturxfaotoribus,falfum eft. Scdhxcobitcr adAu- 
thoris vcrborum Paraphrafim rantiim , etfi momcnto non carcant, 
adduela funto fufior enim de eadem Propofitione , eiufquc tenfu 
habcndacft Difputatio : qua: ex diclis haclcnus ( huccnim collimant 
x>mnia ) planiflima , vt fpero, nec iniucunda futura cft quam hinc 
ordioi. 

PROPOSITIO XXIX. Thettremt^^' 

RAtio i!Ia tcrtia > de qua a&um cft Prop.proxima,SoIidi 
E, ad Solidum F : quar cadem oftcnfa eft Prop. 17. cum 
lationc circuli Quadrantis ARV ad mwtum Quadrilatc- 

tcrum 
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rum G S T G : ab Authorc Cyclometriae non cft definita , ncc 
cam inucftigandiars cft tradita : atquc adc6 ncc circuii Qua- 
dratura ad cxitum pcrdufta. 

Monitum. 

Cum hac Profofitio vnica feri fit ad Examenreuocanda : vt cx eiusfer- 
fpeiJd veritate , vel falfitate Its tandem tota de hac celcbcrimA circult 
^uadratura cx aquo maturoque confilio comfonatur cum aliquo ( quod 
vnum nobis tam Ajfertoribm quam Aggrejforibus inhac controuerfid fro- 
fofitum efi ) rei GeometrictEmolumento : qutcunquc *d cam fiabilicndam 
vel confirmandam occurrerint Argumenta , fiue ea iam alias in Examinc 
adduxerim* cumfolutione hactenus carere mthi videantur $ fiueex eo mcnti 
oborta fuerint } cunc7a minorc fortajfe numero quam fondere frofonam, 
vnoqueintuitucontemflatkda ocultsjubifciam. guorum hocefio frimum. 

Demonfiratio Prima 

Ea eft apud Geomecras confticuca & hactenusobferuaca lex , ncc 
aliasab infigni Cyclomecranoftro violata } nihil vccanquamGeomc- 
cricum agnofcacur s quod auc per fe veluc Principium nocum oon fit» 
auc cuidenci Demonftratione nonfuerit ftabilicum. Abfurdamewmefl> 
Serenusinquit, Geometras de ProbUmatc Geometrico , qualc iftud eft» 
finc Demonfiratione qutdquam affirmarc. Hoc ergo cnm ita fit , tarrk 
quaero ,quando, quove loco operis amplifiimi Gcomctrici ab cius 
Authoremenrio facta fic methodi }qua ratiocerciaE adFexdatisA 
ad B , 6c C ad D colligi poffit } quam eo maior crac exponendi ncccf- 
fitas, quod ca ratio E ad F ncc tertia eflc potficduabus dacis A ad B, 
6c Cad Dproportionaiis ; nec ciusconcedatur cocics mulciplicaca (e- 
cunda Cad D > quoties prima A ad B fccundx C ad D multiplicata 
cft : prxcer quemdupliceminodum rationem ignoiam ex duabusno- 
tis inucftigandi , alius apud Gcomctras eft inaudicus :Ilie igitur,fi 
quis eft,abeodebec cxponi priufquamcirculi a fe abfolutam Quadra* 
turam pronunciet. Quod Argumencum vnicum fimplicitTinium,vc 
patct , &c maxim^ obuium abunde fufficic , vt conftet euidenter quan- 
tocum fundamcnto aficruerim rationem iUam cerciam E ad F , fine 
quaadexitum pcrducr Quadratura hac mechodo nulllaceuus poceft, 
nonefledefinitam,ac proindc ncc inuencam Quadracuraoi. Quod 
crac Demonftrandum. 

Quanquam vcro hac fimplici obie&ione proximedcclara^ j qu6d 
feilicec nufquam reperiatur cxpofitameehodus cerciamracioncm de- 
; r. cemiiiunii 
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terminandi > lis tota planc confe<fta fit : ea tamen , qux tanto Geomc- 
trx merito debctur ,obferuantia fa&um eft, vt eius verbis ( quod 
Archimcdi vix conccdatur ) non omnisfit fides abrogata : fcd varix 
finttentatx vix,quibus, fiquo modopoflet,eorum clucefcerct vc- 
ritas ; pateretque,quo fenfu tantus Author ratioium illam tertiam 
notam cx lccundx cognitionccrrici afleruerit vcrum incafsum hacle- 
nus,vt hoc ctiam cx capite confirmeturconcepta de ea Aflcrtione 
vcldubitatio , vellata condemnationis fentcntia. 

DemonHratto fecunda. 
Secundum hoc Argumentum priori futurumcft pcrfimile, & ex 
^odcm loco pctitum. Dumcnim egregiushuius Quadraturxfautor 
R.P. Aynfcom mcrito quxri cerncret a pererudito eius Authore Prx- 
ccptorefuo, qua tandem methodotertiam illam rationem E adFcx 
duabus rationibus notis A ad B & C ad D, colligeret : non potuiticiim 
cius partcs, quas fufccperat huncrctragonifmum exponendi, tucn- 
diquc , id prx cxteris exigcrcnt , huic quxftioni non refpondere. 
Quam rcfponfionem vt facilius , & accuratius dcinceps perpenda- 
mus , prxftat hanc eius verbis prius referre. Hxc igitur habct( meis 
tamen feruatis charactcribus indicibus)dum Propofitionera 44. Lib 
lO.Opcr.Gcomctrici pag.i o^.quamexpendimus, intcrprctatur. 

Fer Scholium prdcedens , inquit, ratio fecunda Cad D, tam multtpitca- 
ta eft rationis terti.t E ad ¥ quamratio plani hypcrboliciX. ( planahxc hy- 
pcrbolica fuis characteribus appellat iuxtafujaraDiagramma ,quohic 
non egco j ad planum T multtplex eftrafionitplmt hyp^rbolici Tad pU- 
num Z. fSed mtum eft ( horum prx cxrcris vcrborum memor c(io)cum 
facile deduci pojfit ex proprietatibmfpatiormn hypefbolicorum , qttas Au- 
thor Ltb. 6. accurate Demonftrauiiytfusmttultiptex fttratio plani hyper- 
bolici X ad planum LnpirboitcumT, rationis plani hyperbolicil ad planum 
hyperbolicum Z. Igitnr &notq0*fi qnam multipltcata fit ratio Solidt Cad 
SoIidumD, ratioms Soitdum T. Notaeft autem ratio SoltdtC 

*J So lidum D : i<ptt^^!i» eft rstio Solidi E sd Soltdum T. guod trat 
Demonftrands^t^B^mi \% concludit, inhac guadrstur» primsnonpro- 
eedo,quod ftabUits hse propofttiont , omnino ftbt illa conftet. 

Veriusdici nihil poteft quam ftabilita hac Propofitionc 44. Lib.io. 
Oper^^ran.Quadrat . r.un primam , de qua fola nunc fcrmo hahctur} 
f^cM^arc , abfolutamque exhiberi , vt Prop. i7.declaraui. At non 
rainus verum , vt ex cadem Propofitione conftat , cenferi debet, 
eitndcm quadraturam laberaclari j fi quo modocitatam Propofitio- 
ncm iilam 44.in dilcrimcn vocari contingat : vt vocari rcucra vidctur 

multis 
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fnultis nominibus } quae in orationc Patris Aynfcom proxime relat£ 
concinencur : qiiibus omnibqs in alium locum reje&is vnicum intenm 
propono ex verbisillis, quae iam tum, cum amc rccitarencur, prx cac- 
teris obferuanda monui , qux ita (bnant. 

Sed notum efi ( cum fttcilc deduci pojjit ex proprictutibut jpattorum hy- 
fcrbolicorum , quts AuthorLib.6. Accuratedemon/lrtuit ) quummultiplex 
jitrutio, ejrc. Non egeo pluribus. 

Accuratiffimesfateor,teft6rquc,defpatiis hyperboticis nunquam 
fatis laudatus huius .Quadraturae Author in maximum Geomctria: 
cmolumcntumquam plurima , caquc inauditademonftrauic. Nihilo- 
minus an facilius dcdu&um iri aquopiam cenfere debuic Quadratu- 
xx Incerpres illud , finc quo ftare Quadratura non potcft , quam k 
feipfo dedu&um fuiflec, aut faltem locus & propoficio , cum tam mul- 
tis de hyperbolicishuiufinodi fpatiis agatur in Opcre Geom.fuiucc 
dcfignata ? Dcinde , Quid in Conicis tam planum ac faciie repcriri, 
cuipiamfuitaliquandopcrfuafumi vtexpofuioncnonegereccnfcre- 
tur ? ea fime femper fuit Geomecrarum fencentia ratione crebraque 
experientia comprobata inConicis nihit vulgare , nihil nifi maxirac 
abftrufum , nthil tam fiuilc , quod cxpofitione non egeat , contineri. 

Quod cum in hac materia femper verum fit i tum maxime in his 
fpatiorum hyperbolicorum proprietatibus veriflimum licetexperiri: 
cum earum mcntio nulla apud qucmquam alium quam apud cxi- 
mium hunc Gcomctram reperiatur folita fua brcuitate , nec fine ob- 
fcuricace breuitacem comitancehaec vc caecera proponentem. Ad harc. 
Cura dcQuadraturae Authorc non leuitcrquefti fuiflent Gcomctrx 
(fubqueftum me fanein Examine non poflum difficeri , necpotuic 
Cyctometriathuius Interprctem latcre ) quod Prop.44.recirata fupe- 
rius , abfolute & abfquc omni alia* citatione , Sc confecutionis notitia 1 
praruia tertiara itlam rationem E ad F notamaflcruiflec • mirum iurc 
videacur inccrprcrem hac ineadcm ipsacausa parium , auc etiam gra- 
uiorum ( priorum fcilicec aduersus Authorcm qucrctarum non igna- 
rum )expoftulationudifcrimen minimedeclinaflerdumgcneratiqua- 
dam ad fpatia illa hyperbotica appellatione vfus , rcm de qua ageba- 
tur, quxque difficulcacis caputcrati pronunciauit facilem , vt * 
etuouit cproprtcttttibm Jjfttiorum Hlorum nullo negotto deduci poffet. De- 
buiflecipfe, vt inccrprctis muncrc cumulate fungerctur,concIufio- 
nem ad rainimum vfque apicem deduccre , & explicare. Quod prae- 
fticum cum non fic : Quadratura non ab Authore , non ab interprecc 
abfoluta, fed a Lcdorc Geomctra' abfolucnda dici dcbct. Quodcrac 
dcmanftrandum. 

^ I Confir 
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Confirmatur euidcntcr proxima rariocinatio mea. Vixquifquam 
fibi pcrfuadcbit aliquando cximium Gydomctria* Authorem, cum 
in illa facpius memorara Propofitione 44. Lib. i o. Opcr. Geofn. con- 
cludit. Ergo nota ijl tertia ratio ( quar eft ratio folidi E ad (oliduxn F) 
voluifle tertiam illam rationem per fpatiahypcrbolica notam ftcri. Si 
enim ciusca mensfuiflet : quid, qua:fo,obftabat quo minuseamdua- 
bus tantum addiris voculis in hunc modum cxprefliflet- Ergohotaejl 
tertia ratio per Jpatia hyperbolica? Ncc tantum obftabat nihil verum, 
nc alioqui Lcdorcm rodcrc vidcretur (quod dc virodocliflimo iuxta 
ac optimo alicnum eft fufpicari ) vt animi flii fcnfum ita apcriret; 
fuadebat,im6 cogcbat rci grauitas. Quid cnim tototamamplo in 
operc Gcometrico grauius quam ca concluiio, ex qua proxime &. 
immediatecolligidebcat,quai vnapropoGtacft,circuli Quadratura^ 
Atquehancfententiammcam confirmat nonleuiter j qu&d*eximius 
Gyclomctra fpatiorum hyperbolicorum mentioncm nullam fadat aut 
Libro 1 o. Operis fui Geomctrici , vbi Quadraturas exponit cx Infti- 
tuto , aut Libro 6. vbi fpatiailla , corumque mirabiles facultates accu- 
ratiflimeprofequituTi non vtiquc prxcipuam Sc ad fcopum fibi pro- 
pofitum apprimc vtilcm ac maxime neceflariam practermiflurus , 
fi quar fuiflet ab eo obferuata huiufmodi. Scd ncquc dcinceps atter 
tanti Auditor Prxceptoris R.P. Alphonfusde Sarafa corum fpatioium 
v(quam meminit infolidiflirru illa refponfionc >quam aducrfus Mer- 
fCnni cenfuram confcripfit : in qua de fpatiis faypcrbolicis egit tam 
copiost i vt nihil prseterea defiderari poflc videatur. Qui crgo facul- 
ttwhaec prx cxteris infignis , & ad rucndam , quod agcbat , Circuli 
Quadraturam tanti pondcris ac momenti ipfum efFugerit ? Atque ex 
his cuidenter conftarc ccnfeo praeter Authoris Quadratura: mentem 
fpatiorum hyperbolicorum mcntionem hic ficri > nouamqoe potius 
Tetragonifmi abfbluendi methodum fabricarc , quamabeofabrica- 
ram tueri velle > dum exiUis facile deduct afleritur cognitio tertiac illius 
rationis ad Quadraturam omnino neccflaria. Ac proindc, nifi dcdu- 
catur,aut dcduci pofle faltem demonftrctur eadem illa ratio j imrae- 
rito dicatur adcxitum pcrducram eflc Quadraturam. 

Demonjlratio tertia. 

Etfiduplici proximaargumentatione conftct euidentiflime ( quid 
cnimconftcteuidcntius,quam, cumdc facto agitur , non fa&um iure 
cenferi & pronunciari : finufquam fa&umcomperiaturi necfaclum, 
fedferi facile pojfe oratio fa&um Anerentium affirmet ? ) abfblutam 
Quadratgram neque ab Authorc ipfiuscxhibitam \ ncqueabAutho- 
ris interpretc promotamnifi accedat tertix ifliustamfjcpe rncmoratic 

rationis 
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rationisE adF firma, luifque cerminis exprcfta confticucio. Quia 
camcn quod ftuilc ficri pojfe affcmur , canquam fadum admictifortaf- 
fc podic : iuuac expendere quam facile ex fpatiis hyperbolicis ccrciarn 
ilJam rationcm deducere pocucric R.P. Aynfcom : quod equidein 
prarftarc adeo difficile mihi vifumcit i vt inter impoflibilia reponi 
ccnfeam. Quod fi oftendero ( vt me fpcro euidenter olfcenfurum) 
non lcui probacione patebit iamcertio vericasallacx propoficionis. 

Primo igitur in memoriam reuocanda eft mira illa iymbolifacio 
fupcrius Prop. 1 6. explicata j quac intcr fpatia hypcrbolica, & rationcs 
linearum fpatia illaabfcindentium } &. inter Progrefliones Arithme 
ricasProgreflionefquc Gcomccricas apte debicoqueordinc compofi- 
tas intcrcedit : 6c fi quiddeiit buic loconeceflTarium , dc nouo fuper- 
addendum. Cum ergo ranta lic , vt citata Prop. oftenfum eft inter 
fpatia hyperbolica & dupliccm numerorum diclam Progreflionem 
affinitas : omifliscanciiper fpatiisillis minus tricis numeros aiTuraamus 
nobis magis familiarcs ac notos. Sint itaque quatuor Progreflioncs 
pcr rationes fpecie diuerfas cxcenfx : quarum primi ccrmini finc 
arquales , quinque autcm finc earumdcm cermini , vchoc in fchemacc 
ccrnicur ; ac fingulis carum terminis apponancur debiti ccrmini 
ArichmecicscommunisProgreflionis. Iam , fi conferamus ccrminos 
primx ProgreiTionis Geomerricx A,B,C 8cc. cum ccrminis Progref- 
lioniscercixL, M,N &c. homologos cum homologis : conftac per 
Prop. 10. Lib. 8. Elcm. rationcmC ad N efle duplicatam rarionisD 
ad O : & eiufdem rationis D ad O rationem B ad M efle triplicacam ■> 
Quadruplicatam autcm eiufdem etfc rationem A ad L hanc autcm ra- 
tionum , quastermini Progreflionii A ,B,C&c. habent ad terminos 
homologos Progreflionis L,M,N&c. multipiicacioncm dcfignnnc 
apciflimc ccrmini Arithmeticx Progreflionis finguiis appofiti. Eccc 
enim ratio C ad N eftduplicata rationisD ad O i quocharadere id de- 
fignetur aptiore quam vtriquc tcrmino tam C quam Nadhaftentc 
tcrmino i. Arithmecicx Progrcflionis. Idem in tciplicata , quadrupli- 
cata &c. obferuare , & intueri Jicct. Adeovc idem terminus z. Arith- 
meticx ProgreflioniscerminoC Progrcflionis Geotnccricx appofitus, 
non folumficExponensmulciplicacionis, quaracioC ad E mulcipli- 
catrationemDadEccrminiseiufdem Progreflionis conftitutam , vt 
Prop. 1 5. docui : fed ctiam mukiplicationis i qua racioC ad Nmulci- 
plicac racioncm Dad O cxprcflTamccrminishomoIogisProgrcfiionum 
diuerfarum. Idem dicitode racioriibus, quas habenc cermini homolo- 
gi duarum quarumcunque Progreflionum Geomccricarum ab eodcm 
primo cermino inchoacaruai. 

I i Quibus 
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claratts. Si plu- 
rium Progreflio- 
num ab eodem 
primo cermino 
inchoatarum ho- 
mologi termini 
fimul addancur* 
ficque additi ad 
cerminos homo- 
logos cocidem 
aliarum Progrcf- 
fionumabeodem 
priorum primo 
termino coepta- 
rutn conferantur. 

Vc in fchcmate ccrmini duarum Progreflionum A, B, C &c. & F, G , 
H &c. homologiaddiciconfcrripofTuntcumccrminishomoiogisdua- 
rum Progreflionum L M N &c. Q^R , S &c. fimul additis. Tunc ,11 
fimul etiam addantur Exponcntes cermini Progreflionis Arithmecicac, 
Jlngnliscerminis Geomccricarum Progrcflionum affixi , vc addicos ii> 
fchemacclicecintucri 1 haud quaquara indicabunc huiufmodi ccrmini 
mulciplicationem rationum ccrminis Progrefltonum Geomecricarum 
addicis conftitucarum , veiuc indicabant cum fimptices raciones cer- 
minis Progrcfsionis vnius fimplicis ad cetminos alcerras fimplicis Pro- 
grefsionis relacis conftitaebancur. Quod quidcm in hoc Paradigmace 
pcr fe pacec. Racio autem apcrta eft. Termini fiquidcm Progrc&o- 
num diucrfarumRCf rationes fpecicdiucrfas propagacarum fimul ad- 

iruabant , rationcs confundunt , & in alias longi 
itant : At terminiExponcntes,fiuctermini Arithmc- 
)gre(sionis homologi ad diuerfas Progrefsioncs Geometricas 
pertincntcs , (1 fimul addanturjfemper Progrcfsioncm Arithmcticam, 
cuiustermini xquali fcmpcr exceflu crefcunc ,conftituunt, vtProp. 
17. demonftraui poft IpiumQuadracurae Auchorem Prop. 19. Libro 
progreiT Qux ArichmeticaProgrcfsioperaddicionemde nouoge* 
nica, non minus aptaeft adexponendammultipHcationemrationum, 
quas ccrmini Geomctricx Progrefsionis obfcruant 5 quam ipfa fim- 
plex vulgarisProgrefsio Arithmctica. Etenira iafchemate , Progrc£ 
iionis Arithmeticx 8, 6, 4, 2, o, ex Additione duarum Progrc&ionum 
v ulgariu nf genitac , tcrminus 4 non m i nus conft a t duabus dij&rcntiis > 
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pcrquaromalteram,quaeeft 2, Progrefsioextcndicuri quam termi- 
nus x vulgarisProgrefsionisnumerorum 4,3,2,1,0 : nec minos apcus 
illefiicritadindicandam rationero duplicacamintcrcerminos Progref- 
fionisGeometricae , quam ifte ; efto cxprefsius duplicarionem iTlam 
racionumindicechicccrminus i,quam illc^. VcfuperiusProp. 15.de- 
claraui r quam ad maiorcm horum euidenciam confule. 

Hicdcmum obfcruari debcc , racioncs,quas inter fc habcnt termi- 
nihomologi duarum Progrefsionum Geometricarum , qualcs func 
Progrcfsioncs A,B,C &c. & L, M, N, &c. qua: continuae non funt i 
continuari poflc , & Progrcfsionem vnicam Geomctricam conftitue- 
re aliis quidem termiriis , tamen aequiualentibus cxpreftam. Vc , in 
proxime appellacisduabus Progreflionibus , rario termini C ad N du- 
plicata eft, vc ex Elcmcncis oftendi fupcrius , racionis D ad O i & ratio 
Bad M cftciufdem D ad O criplicaca : & ficdeinceps difparatis , nec 
communi cerminoconncxisracionibus. Verum , fi fiat Vc O 4ad D x, 
ica D 2 ad 1 i & rurfus , vt D 1 ad 1 , ica 1 ad ; & vc 1 ad , L ica-f- ad 
~r &c. habebitur Progrefsio Geometrica ~ , , 1 , 2 , 4 j entque ra- 
tio 1 ad4, duplicata rationis D 2ad04:cuius racionis duplicaca cft 
C 4adN 16. Ratiovero -f ad 4 cft triplicara ciufdem racioriis D 2 ad 
O 4, vt ciufdcm triplicata cftB 8 ad M 64. & ita de czreris fequen- 
tium cerminorum rationibus , earumque mulciplicacionc diccndum 
eft. Exhisfirmitcr,&quantumfertrationumnatura, apertcconfti- 
tutis , hanc colligo ratiocinationem. 

Rcfumaturfchema fuperius allatumj in quo quatuor Progrcfsio- 
nesquinque numerorum proportionalium habentur , primiquc fin- 
gularum cerroini funt aequalcs : fingulis aucem Progrcfsionibus illis 
Geometricis totidem appofitae func Progrcfsicmes Arithmeticae , co 
qui Prop. 14. explicatus eft , ordinc : quarum termini exponunt multi- 
plicattonem rationum i quae inter tcrminos tam eiufdem Progrcfsio- 
nis , quam diuerfac , rcperiuntur : vt in fupcrioribus dcclaratum cft i 
quarhicprae mencisoculis a ftudiofo Le&ore habcri peruelim tunc 
plane certiorillumhis,quaefubiungo , afienfum vltro praebiturum. 
Addancur terminihomologitamduaruro Progrefsionuro A,B,C&c. 
F, G, H,&c. quam duarum L, M, N &c. Q,R,S &c. Addancur eciam 
termini homologi duarum Progrcfsionum Arithmcticarum terminis 
froguhs Progrcfsionum Geomecricarum appofici , vt ad calccm fche- 
^kcernitur. In primis , certum eftrationemtocalem A F 97, ad E 
kfjf onftare duabus racionibus partialibus A 16 ad £ 1 i & F 8 1 adK 
rum illa eft duplicaca rattonis C 4 ad E 1 i hxc vero duplicata 
usH? adK 1. nccminus ccrcum eft rationem totalcm C H 
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1 3 ad E K x conftare duabus partialifcus rationibus C 4 ad E i & I 3 
adK 1 iuxta Prop. 8. Lib. 1 o. operis Geom. quam Prop. 8. expofui 
quarum ilia rurius duplicata cft rationis D i ad E 1 > hxc yero 
duplicata rationis I3 ad K 1. Idetn dictum puta de poftcrioribus 
Gcometricis duabus Progrcfl. L , M , N &cc. Q^R , S &c. ccr- 
tum vcro cft neque rationcm totalem A F ad E K , duplicatam 
eflc rationis totalis G H ad E K : nequc rationem totaicm C H 
ad E K , duplicatam totalis rationis D 1 ad E K. Vnde porro ha- 
bctur hacc ccrtitudo ? attigi fuperivts : fed hoc ipfum ex P. franc. 
Aynfcom nunc prxftat audirero quld , inquit in fcholio Propofitionis 
40. Lib. 1 o. Oper. Gcom. quam interprctatur, amnei rnttcnes parttales • 
diuerfit fimt fime dtjfimilcs. Ncquc alia ratio afFerri debct, cur in fccundo 
cafu ( in quotcrmini rationum ad diucrfas fpectant Progrefciones ) ra- 
tiototalis AF 97.adLQJ8i duplicata non fit rationis totalis C H 13 
ad NS41 : velratiototalisCH 13 adN S41 nonfrt duplicata totalis 
rationis D 1 5 ad O T 9 : quamuis rationes partiales A ad L 8c F ad Q_, 
duplicatx fmt rationum partialium C ad N & H adS , fmgulac fingu- 
larum : 8c partialcs hac C ad NficH ad S fingulac fingularum D ad O 
& Iad T fint ctiam duplicatae. Imode hoc folocafu loquitur citatus 
Author. Sunt fcilicet rationcs partialcs difsimilcs : quarum proinde 
termini iimuladditipriorem,quamhabebanthabitudinem, mutuanc 
contra quam contingcrct, fi rationes fimiles inter fcforcnt, vtdeduci- 
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fciKcet quoad quancjtatem Hwneti , ^quoad habicudincm excefsus 
lipn iftutantur. Ita vides tefiiljilum 8 conflatum ex Addjtione duo- 
rum terroinorum 4 6t 4 termiuis A U F adhacrcntiumifi ad termir 
nifm 4 referatur , qui ex Additis duobus terminis a& z ad ccrminos 
G & H Progrcffionum Geomecricarum pcrtinentibus genitjus eft| 
nonminiis apteindicare duplicacionem rationum, quam indicarcnt 
duo fimpliccs termini 4& z fimplicibus terminis A & C , aut F &. H 
adhxrenccs :cam enim 8exced«4duabus differenciis fuae Progrcf-^ 
fionis 8,4,oquam 4cxcedit 1 ,diffcrenciis duabus Progreflionis fua: 
4, z, o Illa fiquidcm progreflio crcfcit differcncia fiuc cxceffu perpe- 
tuo4 i hxc autemexceilu z. Quoeodem iurcterminus^cxtcrminis 
duobus 2 & z , qui adhacrentterminis C 8c H Gcomctricarum Pro- 
greflionum, genitus relacus ad z ex 1 & 1 genitum non minusbene dc- 
clarat rationem, verbi gratia, C ad £ dupTicatam efle rationis D ad E ; 
quam ccrminus z termino Geomctrico C affixus , fi ad 1 rermino 
GcometrieoD affixumreferacur : fit cnim eriam hic duplex Progtef- 
fio Arithmetica ncmpe 4, z, o : U z , 1 , o. llla crcfcit pcr nuraeium 
progrdrluum % s hacc vcro pcr r : terminus autem 4, non fecus quam 
z , duobus conftar numeris progrefliuis j ac proinde xquc apte ac z , 
duplicationem ratiomim deciarat co modo-, quo di&um cft. 

Quac cum ita fint. Si tam multiplicataeft tocalis primaratio AF ad 
LQ^racionisfccimdac GHadNS: quam mulciplex eft terminus8 
terminis rationis AF ad LQ affixus , tcrmini 4 ad racionem CH ad 
NSpcrtinencis: acdcinceps ,ficammultiplicata eftcocalisratiofecun- 
da CH ad NS, rationis certiac D I ad OT : quam multiplcx cft ccrmi- 
nus 4 Exponcns fecundac rationis , rationis tertiac exponcntis cermini 
i.Cumcerminus 8 duplex fic termini 4.hic verc» duplcx ccrmini z : 
aflerend u m fbret rationem primam A F adL Qjluplicatam cffe racio- 
nisfecundac C Had N S : hanc autem C H ad N S dupticatam rationis 
tertixDIadOT, Vel etiam( vteandcm ratiocinationcm ad aice- 
rum cafura, tuquo rationes ciufdcm Progrefiionis comparantur ) ratio 
tocalis prima A £ ad E K , dupiicaca foret rationis fecundx GHad 
E K : harc ver6 C H ad E K , duplicata tertiae racionis D 1 ad E K. 
Quodin primis tanquam a veritatc alicniflfrnum , & Quadraturac 
Auchorisfenccncia: contrarium ,tum paffim in fua Quadrarurarum 
deduclione j tum prxfertim cum ad mcura primac huiDs Quadracurac 
Examen,&adHugcniEreiafim rcfpondcc ; longe longius rciicicP 
Ayhfcom : idcmque ance ipfum reiccerat P. Alphonfus dc Sarafa. 
Ncc mirum fia iam pcrfoicacibus Gcoroecris reiiciacur : cum non 
taritiSmrdpcrfc felfum cffe \ vcrum cciara hanc Quadracnram,quam 
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tucbantur , penitus labefa&ari , fi id admitteretur , Ipfos non latuerit. 
At falfum hoc , &. abfurdum ex quo alio Principio profc&um cft ntfi 
ex eo,quod adfpatia hyperbolica prouocarit Quadraturac Intcrprcs 
P Aynfcom ?Quatcunque enimde duplici numcrorum Progrefsionc, 
Gcometrica fcilicet , fic eius Exponente Arithmetica Iric declaraca , 
probataque funt s cadcm , vt Prop. 1 6. oftendi , dc dupiici Progrcfsio- 
nc, quamfpatiahypcrbolicaobfcruant, dicidebent. ♦ 
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£n\%\t\itvt faciteperproprietates fpatiorum hyperbolicorum quas Att- 
thor guadratur* accurate Ltb. 6. demonjirauit notum ncbis fiat , quam 
multtplex ftt /pattum hyperboltcum fecundum fpattj tertij , atque adeo 
{quodhincdcducitcitatusQuadracura: Interprcs) quam fitratio fe. 
cundaCadDnota{ tabcllam Propofitionis 17. confule ) multtpltcata 
tertia , qua inquiritur , rationit EadF? talc fcilicct per has proprictatcs 
fpatiorum hyperbolicorum nobis innotcfcitfpaciumtertiumhyperbo- 
licum , vt cius duplcx neccfTario fit fpatium fccundum , quemadmo- 
dum euidenter dcmonftraui opc Progrefsionis Arithmetiar , quam 
ob/cruantfpatia ipfahypcrbolica : quo fitcx mcntc ciufdem Intcrprc- 
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tis in fcholio Propofitionis 40. Libri 10. Oper. Gcom. apcrte dcclara- 
ca, vt concra eiufdcm tncnccm cicacis nupcr locis non minus aperce 
dcclaracam, Sc contra apcrcam vcritaccm, ratio fecunda C ad D nota , 
duplicata fu racionis terciac E ad F : vndc 6c hxc ipfa tam facile , quam 
falso innoteicat , 8c falfam , qux cx ea ratione tercia fequicur , Qua- 
draturam praebcac. Pcrpcramigicur, ncc fine quadam, vc lupra attigi, 
CXceHenciflimi Authoris fui nota ad (patia illahyperbolica , £c admul- 
tiplicicaccm quae mulciplicacionis racionum vcrus eft chara&cr , nos 
ablegauit Quadracurac Interprcs j vcexponerec quo fcnfu Auchor af- 
feruerit Prop. 44 notam ejfe rationem tertiam E ad Fex eo quod notaftt 
fetunda Cad D. Qutare conftat Propofitionis allata: veritas hac ctiam 
ccrtia dcmonftratione. 

Confirmati » tertia huiu* demonjlratioms. 
Totum huius cerciae demonftracionis momencum cx eo pendet : 
quodomnes cermini homologi omnium Progrcflionum parcialium 
ArichmccicarumProgrefliones Geomecricas parciales Exponencium 
fimul addici , Progreflioncm cocalem Arichmccicam confticuanc, vc 
Prop. i7.oftendi,ciufdem racioniscura parcialiqualibcc Progreflione, 
& xquc apcam, ac ipfam , ad Exponendum Progreflioncm quamli- 
bec Geomecricam. Ac ver6, cerminr homologi parcialium Progrcflio- 
num Gcometricarum , fi fimuladdantur ,ncquaquam Progrclfioncm 
totalemGeomctricamconfticuant.coquodomnes parciales Progref- 
fioncs illa* Geomctricx diflimili rationc progrefliuaconftcnt. Vndc 
fequirur , quod conclufi abfurdum contra Quadrarura: Inrcrprctem 
aflcrcntem rationem fecundam C ad D notam,tam efle multiplicatam 
rationis ccrciaeE adF ignota: i. quammultiplexeft cerminus Arichmc- 
ticac Progreflionis totalts cxponcns rationem fccundam C ad D , tcr- 
mini ciuldcm Progrcflionis j qui exponit rationcm tocalem tcrtiam E 
ad F. hinc enim collegi( quod ablurdum eft ) rationem fecundam C 
ad D duplicatam t-fle rationis tertiae E ad F , co quod tcrminus Pro- 
grcflionis Arithmcticsc totalis Exponcns fecundam rationcm C ad D, 
fit duplexcermiutExponcntis rationcm tcrtiam E adF. ha:c cft cota 
fuperior ratiocinatio mca: contia quam non ncmo fortafle obiiciac 
R. P. Aynfcom Authoris Quadraturae cxeiusmcnte&orclntcrprc- 
teminftholio Propofuionis40. Libri 10. Oper. Gcom. difcrtimmi 
aflerere tcrmiro partialcs homologos Arithmeticx Progrefsionis 
(quamfpatia hyperboticaobfcruant ) fimul additos non candcm, aut 
aliameiuldem n.mirac Progrefsioncm Arithmcticam continuarc ( dc 
haccnim folacius vcrba pofllint intclligi , cum dc fpatiis hypcrboli- 
cisloquatur , qux cam conllituunc ; non auccm dc Gconwrica j quac 
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inccr nncasfpariaintcrcipicBCcsrrepcritWP) f^^-^^ 9 'lNN!^ji^| 
jw* ptrtialesfknt diaerfn. Quod fi ita«fi i vt aliter clFc , >fend«£' 
tantorumGeoraecrarura Authoritas i dici non poted tcri^^liiwHrr, 
dus Progrefsionibus Arithmericas cire duplcx ternaini cej^^logrc^ 
fionisciufdera 5 atqucadeoneque ratiofecundaOad Ddi< 
racionis tertiac E adF s ac proinde ex AiTcrtbocIli^p^^ 
illud, quodcx ea deducebant , non colligi/'Obiici«^et«ttt 
quifpiam non fatisapertam efle conuenicntiam illam , OuW? 
mcros progrefiionis Arithmcticae , 6t Geomctricac 5 & rpatiarh| 
bolica Iineafque proportionales , quibus clauduntur , mt<fc' 
proprcrcaomnidubitacionc non vacctca,quam pernumerosijffftf 
demonftratio. 

Huicduplici^obicclioni paucis poteft fatisficfi : Pritfri V|i 
quod vcrifsiraum eft , afleruero , laccrc mc quo rundamchto 
P. Aynfcom pronunciaric non tamcflemulcipliccmtermmXjm fccun^ . 
dumtotalcracocalistcrminicertijiquamcft multiplicata racio totalis v 
fecundaC ad D,rationis tcm.v E ad F : illudenim ncquc apud Ipfum > 
nequc apud Authorcm vfpiam rcpcrias explicatum. At quo E'go ni- 
xuscontrariumpronunciarim j ncc mc latuit , nec Le&orem Gcome- 
tratn latere pafTus fum : euidcntcr fiquidcm demonftraui Prop. 17. 
Arithmeticarum quotcunqucProgreflionum tcrrainis homologis ad- 
ditis nouam crcari Progre flioncm Arichmeticam ad c adcm muhia om- 
nia cxercenda «que aptam , quibusfingnlx Progrc ffiones fungurifccnv 
Poftcrioci aticem obiecVioni aimuUte (atisfaclum cc-nfebit quifcmis . 
pcrpenderit fymboli rationesquas intcr ipatia hyperbolica , "& Pro- 
~ >ncs Geometricam &: Aritfemc»camobfitrUitui Sed , vc hatc ita, 
£nt : nihilominus ad rcm pct fettori ttihff obfeuram illuftrandam , ft*--' 
perW^mquc dcmonftr^^ifec^rdborandam prima ipfa ratiocini- 
. rionis mea; Principia^i(|SstS|^INJipaul6 fu fi uslion fuCritinntile. 

Jlefumatur itaqocDfagramma fuperius Prop. 18. delincatum. 
Oftenfuma^j^l^^yclomecra docui Prop. 10. duclam quamlibet 
Jincam M GN^d axem A B perpendicularcm icafecari a Parabofts, 
aliifquctcais Jineis, vt ibidem exponitunvc quinque (emper habeart- 
tur itt<ftan£;u!a continue proportionalia. Nimirum H GI, 
K GG , L G P,M G N , ita vt Progrc flionem GeometricamyiJii&Ciiri- 
quc ducaturlinea M G N,rc<ftangulaillaqainquc fempcr cotfftitUantj 
varia tamen femperque diflimilj ratione Progrefliua propagatsUrr ab 
codcm redangulooirmibusprogre^IionibusCommutiiimcmpc reehm- 
gulo MGN. Mwpftrro Pragrcffionibus^mnibtJs Gcomccrictsjiia?- 
r u ra qeingoe rcftangulorum totidcm Prbgtt^Eoncs Arichmetic*& 
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eodem termino inchoatx refpondere concipipoirunt : quarum hoceft 
niunus, vtGeomctricasexponant , vt Prop. 1 5. declaraui. lam vero 
liomnium illarum ProgrelTioDumGeometricarum rermini homologi» 
iiue re&anguia eiu&iem in fua Progrcflione ordinis 8c loci, fimul coa- 
lefccre concipiantnr : nafccntur &: rormabunturlblida quinquecx du- 
cTuquinque diucrfarum fupcrficierum , quas citato loco diftinxi , in 
alia^ quinquc ibidem ctiam definiias ( hic patcre me Indiuilibilibus 
brcuitatis eausa vtijococxhauftionum, qux longiorem & implicatio- 
rcm cxiguntratiocinationem ,prx(eitim cum hxc Indiuifibiliaadcas 
hoc in cafofacilc reduci poflinc ) hxc autcm folida quinque ncqua- 
quamipoiTunt elTe continue proportionalia , vcl Gcomctricam Pro- 
greflionem conftituerejeoquod fingulx ProgrelTioncsdiflimili omnes 
rationc progrcfiius extcndantur ; qua tationum continuationcm tur- 
bai i neccljc clr. At vero , fi Progrcflionum Arithmeticarum tcrmini 
horr.ologi coalefcant per Additionem > procreabitur Progrefllo Arith- 
mctica ciufdem naturx., iifdcmquemuneribusfungendixque capax, 
ac (mgulaiKsquxlibct ArithmeticaProgrefsio, vt fupradeclaraturo eft 
apertilsime peruumcros, vbibina» cv binas Progrci%iones tam Geo- 
metricasquam Arithmcticasadditisterminis homologis in vnamcon- 
flauimus. # 

Hxc ita ciim fint : reclangulum quodlibet H G I (fiuc Quadratum 
GQjrecltrangulo HGI xquale declaratu Prop.15.Jad rcclangulum pri- 
mum MGN.dupiicata habetrationc rationis cius, quamhabet reclan- 
gulum KGO ad idemct rccTagulum primuMGN 5c rectangulu KGO 
ad rcclangulum MGN,dupIicatam racionisrcctarguli LGPad re&an- 
gul iin M G N. tic;o inProgrclMonc Arithmetica terminusadhxrcns 
rcctangulo H G I duplcx cft termini adhxrentis rectangulo K GO: 
hic verorurUisduplcxcfrtcimini recTangulo LGP adhxrcmis. Si- 
militer. Si quinquc illa rcciangula proportionalia continue, ad alia 
quinque recTangulacontinue itcm proportionaliaconferantur , qux 
ex akeriublincxM GNfegmentis efFormantur ( quicftcafus fccun- 
dusfupcrius cxpofitus) ratio redanguli HGIad altcrum rc&angu- 
lumH G I ,eftduplicatarationisrectanguli KGOadalterum rccTan- 
golum KGO: fichxc ratioKGO ad KGO eft duplicata rationis re- 
clanguli LG P, ad alterum rcciangulum L G P. In Progrcfi-ionibus 
autcjxi Arithmcticisterminus vtcrquc reelangulis duobus H G I ap- 
pofitus,duplexerittermini vtriufque duobus redangulis KG O ap- 
pofiti : 8c hic rurfus vterquc tcrminus , duplex termini vtriuique vtri- 
quc rcftangulo LG P dcbiti , \ i fupcriusdcclaraui. In vtroqueporro 
cafu cx rexTanguuUiomologisfimul fumptis(quacautione Indiuifibi- 
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libus vtor , nuqerexpofui ) fiuotvariafo.ida:qux eandetn non obfcr- 
uani racionum , quas habcnt inter fe, multiplicationem i quam reaan- 
cula fingula , cx quibus coakicrunt, oblcruant. Attamen tcrmini ho- 1 
mologi Arithmctic* Progrefsionis reaahgulis fingulis commuc pro- 
portionalibusadhxrentes, fi fimul addantur, Progrcfsionem Anthmc- 
ticamciufdemcumfingulis partialibus Progrcfsionibus naturx 6t ra- 
cultatis conftieuunt. Hinc fit vt tcrminustotalis , Arithracticx totalis 
Progrcfsionis ita mnltiplcx non fit altcrius tcrmini totalis ad candcm * 
Proercfsioncm totalcm pertinenm: vt ratio Solidi ad aliud fohdum , 
multiplicataeftrationis alterius folidiad alrcrum folidum. Vei ratio- 
folidi A ad foiidum B , non cft duplicata rationis folidi Gad fohdum D \ 
( confulc horum folidorum tabcllam ad Propofitionem i7.expofitam) 
& lamen tcrminus Arithmeticx Progrcfsionis totalis priorem rationem 
A ad B cxponcns , fiue potius adhxrens, duplcx cft cermrai poftcrio- 
ris , rationem pofteriorcm C ad D Exponcntis. 
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His ( quxcertifsima funt , 8c, quoad fas cft , plana & cuidcntia ) 
pofuis; cum Quadraturx Inccrprcs in fcholio illo Propofkionis 40. 
* Opcr. -* 
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Oper.Geom.concipipofleaflcratfpatia hypcrbolica , ita compofita 
cx partialibus fpatiis , fluc in partialiafpatia ita diuifa j vt compofita 
funt folida ex re&angulis , vel in re&angula , refoluta : afleratque in- 
fuper rationcm interduas reclasfpatiumhyperbolicum abfciudcntes, 
tameflemultiplicatamrationisaltcriusinter alias duas reclas exiftcn- 
tis ; quam mulriplex eft fpatium abillis abfciiTum, fpatij ab iftis abfuf. 
fi i hoc eft , vt vno fere concludim verbo, aflcrat in fpatiis hypcrbo- 
licis eafdcm rationes cotales efle intcrlincas re&asfparia intcrcipicn- 
tcs j qux reperiuntur inter folida illa fuperiora cx reclangulis gtnera- 
tas fpatia vcroipfaalincis rcdis intcrcepta qux ex fpatiis partialibu.s 
P rogrcfsioncs partialcs Arithmeticas obfcruantibus componuntur, 
rationum illarum multiplicationcm pcr eam, cmam inter fe obfcruant, 
multiplicitatemdcfignare : concludcndumeflc neceflario fcquitur cx 
co qu6d fpatium primum fit fpatij fecundi duplex , 8c hoc duplcx 
tcrtij j rationem primam folidi A adfolidum B, eflcduplicaramracio- 
nis iecundx folidi C adfolidum D i &: hanc , duplicatamtcrrix E ad F. 
Sed hxcrationum inter folida illaduplicatio ab ipfo Inccrprccc rciic:- 
tur, meritoque reiici dcbet. Ergooc idem reiiccre dcbuit fpatia hy- 
perbolica i non autcm aflerere pcr earum proprietatcs factlc dcduci 
quam fit multtplex Jpatium jccundum fi*tu tertif j atquc adco , quam fit 
ratto jccund.% multtpltcata tcrtia, adeoquc ipfam tertiam , vnde tetragonif 
mw abjoluttur , notamejfe. Patctergo cx hoc ctiam capite Propofitio- 
nis mex veritas. 

Confirmatur fecundo tcrtia hxcallatademonftratio. Si , vt a Qua- 
draturx huiuslntcrprete afleritur fcholio non femel iam citato non 
tam multiplex eft fpatium hyperbolicum fccundum fpatij tercijiquam 
multiplex eft primum fccundi i vnde confequatur , vt ratio fccunda C 
ad D non fittcrtix rationis E adFtam multiplicata i quam prima A ad 
B multiplicataeft fecundx C ad D : Quid ad tcrtiam rationcm E ad F 
cognofcendam ncccflarium ab eodcm fupponitur rationcm primam 
Aad B prius cognolci ? fublata enim illaprimx rationisoc fecundx» 
fccundx itcm & tcrtix tum xquemultiplicitace tum xquc-multiplica- 
tio ne i quid reftatconnexionis intcr ptimam & tcrtiam > vt pcr cam 
connexioncm , fiue dependentiam ex primx cognitionc erui poflit 
coenitio tertix ? Nequc cnim minus verum futurum cft , quod ab.co 
afleritur , etfi nulla primx rationis mentiofiat, rationem fccundam 
tam cfle multiplicatam tertixjqu^m fpatium hypcrbolicum fccun- 
d um foatij tertij multiplcx eft. Adc6 vt fcntiam tcrtiam illam ratio- 
n cm folidi E ad folidum F, non alitcr rcperiri pofle , quam prima Soli- 
d i A adfolidumB , U fecunda folidiC adfolidumD repcrtx funt j re- 
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pertis fcilicct fingulorumcorum Solidorum quantitatibus > quibus dc- 
finitis corum curporum habitudo mutua dcfiniatur. Sicut crgo , ctft 
notum fuppon miripatium hypcrbolicum primum tam eiTemultiplcx 

fpatij fecundi quam mnlciplicaca eft ratio Sohdi primi A ad Soiidum 
fecjLindum B, racionisSolid. tcrtij Cad iolidum quavtum D joportuic 
tanu n ipfa Solidatenium C ad quarcum D inucftigare cx Principiis 

qu.rquc [tiis propriis nulia habita rationc cognitionis Solidi ptimi A oC 
fecundi B, vcl corrm rationis , ita ctiameodcm iurc vt habearur cog- 
nitiofolidi quinti E cv folidi fcxtiF, vel eoium rationis j ccjfi notum 
ficfpatium hypcibolicum fecundumcam efle multiplex tertij jquam 
r.icio fccunda C ad D multiplicata cfi: ractonis tcrtiar E ad F j rcpc- 
i •icndt;m critcan\ iolidum quintum quam lcxtum cx propriis Princi- 
piisj vnde notafiat ratiocorum , qux cft ratio tcrtia E ad F. Quarc, 
quanro magisfpatiorum hypcrbolicorum facultatcs in rcliquis (ufpi- 
cienda: videntur i ita in hoc cafu , tantomagisfufpecta: dcbcnt habc- 
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n ,ncctamfaciiccxcisdcduci poflc ,quam multiplex ficfpacium hy- 
peibohcum iecundum ipatij ccrcrj ; vt ipfam deduclioncm ab/oluere 
nondebucritCyclomctrixhuiusfautor R. P.Aynlcom, fifaltiam vel- 
letPreceptorisdiihancQuadraturam; ' Dtmm/lr* 
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fismonftratio quarta. 
Rctuliiuperius ratiocinationem , qua cximius Gyclomttra vfiis «([ 
ad probacionem. Propofitionis fdjc 44. Lib. -io. Opcr. Gcom. in qna 
atfciit nocam eileillam , de qua controuettitur, tertiim r&rionern E ad 
F : obiterquequ.edam anriotaui : quac dirficultatem patitintur non me> 
diocrem , dubiamque produnt prima: huius Qoadratura: me.chodum. 
Sed ca rursus hicex Inftiiuto , vc locus cxigit, pondcranda (iint accu- 
ratius > vcomnia, quss huic Quadratut a: aducriari mihi vtfa funt, 
vnum in locum congeram j quocorum momcntum clarius cluccfcar, 
dum plura iimul ad eandem probationcm concurrunt Argumenra. 
Prima quidem huius Propofitionis mea: 29 , cuius probacionem pro- 
fcquor , demonftrationc dcclaraui quomodo in co defkerer Authoris 
Qu.idratutac Argumcntacio, qua citatam Propoficioncm 44probac j 
quod conclufio Propofitioni minimc fa:i 5 faccrct, ncc notam cxhibc- 
rectcrtiam rationem , quam notam eilc Propofitio aflercret , quam 
fentcntiammeam aperte comprobat Quadratura:lnterpre.s,dum non 
aliter notam ficri pofle aitdi&am rationcm terciam E ad F , qu.im opc 
fpatiorum hyperbolicorum 5 quorum nulla ad hanc lationcnv cggno- 
fccndam non tantum applicatio ; fcd nc mcntio quidcm vipiam ab 
Authorc faclafuiflct, vt demonitrationc fccundacxpofui. Nimc vero 
omifsa 1 . Argumcntationis conclufioue , Argumcntationis tpiius con- 
lextumclarc, vc Egoquidem opinor , oftcndo confhrc fibi non pofle, 
foluique totum j fi admittatur Propofitionum, quibus conflruitur , In 
terprctatio a duobusearum commentatorihus P. Alphonfoa Sarafa , 
& P. Francifco Aynfcom adducla. Qiiod non leuc fucrit alicuius in 
hacQuadratura commiiTidcfuc\us Argumentum. Sic igitur habcnt 
< (cruatis Iudicibus Characleribus mcis in rabciladefignatis ) Autho- 
ris Propofitioncs 3 fic Imerpretum c rcgione pofica paraphraiis j fic 
ad calcemnotac in vcrumquc me.T. Itaque oboculos poiito diagram- 
u-utc,fimulquc tabcllacx eopetita i ea accipc. 

Authoris tcxtus. I»terj>retum Paraphrajis. 

ofienfum efl notam ejfe rationcm Soitdi A Eadcm eft,quoad hoc, 
ad Solidum B.fimiliterdemonjiratum ejinctam Interpretum tum icnten- 
efje raticnem Sclidt Cad Solidum D tia , tum oratio 

| Nota?. 
Vtrumquc illam rationem notam cfle accuratiffime probauit Au- 
thorProp.43.quamcandcmnumeriscxprclTiProp. 16. cx Quadra- 
tura: Examinc rcpctitis. 

Texcus. ParafhraJIs. 
J)emcnjiratum au- Demonftracum cit rationcm primam A ad B 
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tem eji raiionem pri- rationibus partialihusconfticui iuxca Proo 8 
^AadBtotiescon- Lib. ia Oper. Geom. ( hanc fose expbiiii' 
ttnere fecundam C ai Prop. 8 > cocies mulciplicatis. racionum paYtia- 
D: quottes fecunda C l.umracionem fecundamC ad Diuxcaeandcm 
adDconttncttcrtiam Prop 8. confticucntium.quot.es hs racioncs 
EadFpcr Propofi- pamales .rationcm fecundam conftitucnces. 
tioncm 4 o. Lib. 10. mulciplicacx func rationum parciajium rario^ 
Oper Gcom. ncm terciam EadF iuxca Prop. 8. confticuen- 

tiam. 

Nou. 

Longc quidcm ab ip>& Authoris fenccncia Interpretum cxpoficio 
al.ena videtur. Vcrum , c&m eam Authoris menccm fuiflc ecftcs finr 
e.us orc edorti , «quumque fit Infignium Gcomctrarum vcrba „ 
acquiorcm fcmpcr parcem afliimi j Ita poflbnc Audicorum vcrba cum 
Prxcepton.so.at.oncconciliari i vcabhac non cam d.fparaca , quam 
pr.malpcc.cvidecur iliafinr. Volunc fciliccc Inccrprctcs , raciones 
omnes partiales , quibus ratio cocalis AadB conftituicur iuxca Prao g. 
coc.cscont.ncrcpermultiplicacionemracioncs partiales , quas coiici' 
«icc , fiue qu.bus conft.tukur racio cocalis fecunda C ad D : quocies fa« 
parcales racionem fecundam CadD confticucnccs, multiplicata: fu * 
rac.onum part.al.um rac.onem tcrtiam E adFconfticuencium. Auchor 
verocumcitatiProp.8. aflerueric rationes partiales omnes ,quibus 
conftituuiicur rationcs cotaies, AB, CD, EF , efic ipfaf mc t cocaics ra- 
t.onesj idconuria parcalram rationum facK mentionc prouunciauie 
non hncoblcuntacc, racionem priraam AB corics concincre fccun 
damC D quot.eihxcconcincctertiamEF. Atquc hxcquidcm vcr 
borumdiflonantiumconciliatio.vt vcra &abfoluta,admitci dcbere 
v.dcrctur : fi , quam appofucre Intcrpretcs, vocem illam ( permulttplt» 
cattonem)cnundm0» fuas addidifTcc , dixifletque rationem primain 
B totlcs concmcrc per multiplieationem fecundam CD : quocics harc 
permulttpltcattoncm concinet ccrciam EF. Acque hac cautione adhibi- 
ta, nulla v.detur aptior fententiarum verbis cam diflbnantium concor- 
duiftabil.r. Vcrum.nonfugitGcomctras eximios ex eo fcnfu reli- 
qua , qu* lcquuncur pcndi dcbcre : perperam fiquidem , nec fincLc. 
ftorumfraudc.difpcndiojuc eidem cnunciacioni iifdemquc verbis 
exprcfo vnus acque alcer a priori diucrfus fcnfus pro arbirrio tribue- 
tetttr j quod a tanus virisalicniffimura eft. 

Hk porro quxfierim ( nequc enim mihi ipfemec hoc in dubio fatis- 
faccre potu. ) nunqmd cuam ratio ABprima tocalis in rationcs parcia- 
ics nonpoteft d.ftnbu, per variascius tcrminorumicdiones (licenim 

iuxta 
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iuxta Propoficionem 8. Lib. io.Oper.Gcom. 8c Expoficionema mc 
allatam Prop. S.raciones partialcs generantur cx tocali , cui fimul 
fumpta: fint xqualcs ) vt hat , vel omncs , vef (altem aliquae non fint ita 
multiplicaca: rationum partialium fingulx fingularum , qux rationem 
(ecundim C Dconrtituunt > vc multiplicata: crunc hae partialcs ratio- 
ncm (ecundam conftituentes rationum partialium rationem tertiam 
E F conftituentium ? Id enim fi quo modo fieri poceft , autprimse aut 
fecunda: /fiuctertine racionis terminis alitcr 8c alitcr diuifis : haud 
quaquamdici potericprima ratiototlcs pcr multtpluttionem conrinerc 
fecundam , quotics fccunda tertiam per multiplieaticncm continec : 
imo tunc non minori iurcdicetur prima ratio noncontinerc fecun- 
dam , Sc fecundanon contincre certiam. Quare vcomnisdubitatio 
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t-caius ne minimum quidem Gcomccria pacicur ) prxcindacur : hic 
c ximiis Geomccris primum probandum incumberet raciones parcia- 
fc$ rationcmcotalem primam conilicuentcs non poffe non continerc 
totics pcrmultiplicationem ratioucs partiales , quibus ratio lecunda 
totalis conftituitur : quotics hx rationem fecundam confticuenccs , 
multiplicatjc funt rationum partialium certiam rationcm conftituen- 
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rium. Sed pergendum deinccps iuxta allatam paulo ante cont inen- 

tiae cxpofitioncra. 

Tcxcus. Pmrafhrafis. 
tgitur cum prim* Igiturcum prima& fccunda ratio A B & 
ejr Jecmda ratio A B, C D notae fint : notum quoque eft ., quoties 
& C D nota fint ( fer rationes partiales rationcm primam A B cour; 

. Lib. 1 o.Ofer. ftituentes ( inhareo fiatuta , vocis huius , conti* 
Ceom. ) notum quoque nentix , exfofitioni ) multipiicatac finc ratio* 
efi quoties frima A B num partialium rationcm fecundam CD con* 
conttneat Jecundam C fticuentium : ac proindc notum quoquc quo- 
D. Ac ideo notum quo> ties rationes partialcs rationcm fecundam C D 
que , quoties fecumda confticuences, mulciplicacx finc racionum par- 
contineat tertiamEF. tialium rationem tcrtiam E F conftituentium. 

Nou. 

Non aliam potcft admittcrc vox hxc ( continerc ) fignificationem 
quam qux in proxime prxccdentibus notis ftabilita cft , & in hac pa- 
raphrafi cx Intcrpretum mcnte concinnataexprimitur : nc , ( quod 
ineptum, nugacoriumquc furec ) in cademferfc fcnccntia,cadem voce 
iu plurcs fenfus ad arbitrium abuti licerec. Adde ( quod hic eft maio- 
ris momenti ) vitiofam fbrc Argumcntationem totam > fi erafdem ter- 
mini figmficatioinPrxmiiTisdiucrfaforet: nequecnirhtunccrcs tan- 
tutn tecminos, vcforma fyllogifticaexigit^contincrct^ nifi raatcriati- 
tcr ) Arguraentacio , fed plures. Ac , fi hoc in hunc modum euitaucris 
periculum , aliud non leuius incurrendum cft. Quid enfrn opus cft 
primam & fecundam rarionemjmasnotam haberi } vt ex ca cognitio. 
nc coliigatur , vt vult AurhorisKXttisquotics prima ratio contineat 
fecundam , & jecuoda tertiam :'fi ita intelligenda fic contincntia illa, ' 
vt velit Cyciometra primam rationem continere fecundam totics, 
quotiesfccunda continct tertiam, eo tantum fenfu , vt aflerat rationc 
partiaJcsracibnem primam conftitucntes , toties continerc per multi 
piicationem rationes parcialcs , quibus ratio fecunda conftituiturt, 
quotiespcrtnultiplicationem partialcs rationes conftituentcs- fccurj^ 
dam , concincnt rationcs partialcs rationem tcrtiam conftitucntcs. 
Vcl , vc clarius in fpecie loquamur > Quid opus eft primx & fecundx 
rationis A B, & C D cognitionc j vt colligatur rationcs pattiafes , <)oi- 
busconftat ratio prima tocalis ABjdupIicatasefTe rationum 
fmgulas fingularum ,quibus conftat ratio fecunda C T 
partiales rationcm fecundamconftituentcs , ctTc dupltt 
partialium fingulas fingularum rationem tcrtiam E F conftituentiurn> 
Nunquidcft idnoiumajueomncm wtiomttn duarum prim*»ft> 

cund* 
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cundar cognicioncm? Probauit fane Quadraturc Aucnor Prop. 4». 
Lib. 1 o. Oper. Gcom. racionem primam totiescontinere fecuodam , 
quoties fecundaconcinec ccrriamance qu_m Propoficione 43. often- 
dcrccduasracionesprimamgr. fccundam infua" fpecie noras e£fe , ne- 
que ex hac cognitionc illam collcgit. Aliud ergo aliquid voluk Authoc 
fignificare quam notum fieri , racionesparciales priraas , cLTe duplica- 
tas rationum partialium fecundarum &c fecundas , duplicaras certia- 
rum : vel in genere, rationcs partiales primas , toticscfFc ruultiplicatas 
rationum fccundarum j quoties fccundx terciarutn mukiplicacx func. 
Aliud , iuquam , voluit Auchor ; citm , vc habec adductus textus , ait, 
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Cwafrima drfecunJa rutio J S f> CD noujtnt j notum quoque ejf quo~ 
ttes priwacootweat fecuttdam 5 ac promde mtum attoque , quottes fecundm 
cotutneai terttAm. Quid vcrotandcm his vcrbis indicare voluit Exi- 
mius Gcomctra ? huic quacittoni minime mihi incurobitad rcm mc.vn 
vcfatisf_ciam : cumiTiihiad Inflimcumfatbfit , vtoftenderim fcnfus 
diucrlos vnius eiiifdvmque Propofitionisin concextu Argumcncatio- 
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nis , quaPropofitionem44.probac Author,aflumi cumablpfo, *um 
ab cius Intcrprctibus : ncque ctiameidemcumillis pianc conucnire. 
Vnde Argumentum non lcue dcducicur, quo cota hxc Quadratura ta 
dubium reuoceturj meaque Propofitio hac quarta ticmonftrationc 
confirmctur. Quae vt euidentior adhuc fiatj rcliquam probationem 
Propoficionisillius44. profequor. 

Textus. 

Jtaque , cum fecunda ratio CD nota fit : etiam tertia E F mta erit* 
^uoderat demonfirandum . 

Nota. 

Nullahicopus eft ad hanc conclofioncm Auchoris cxponcndam 
Intcrprccum paraphrafi: ncquccnimaliam abhac diuerlam allaturi 
fnnt condufionem j cum ipfa fic , vc par cft , probanda Propofrtio 44. 
Vcrumtamen, cum aflerat P. Aynicom ad hoc, vc cercia illa racio E 
ad F nota fit , ncceirariaefle fpatia hyperbolica } dcquibus in hac tota 
Argumentationc , vcl alio vfpiam loco apud Authorem , vt fupra mo- 
nui , nullahabeturmentio : vix cuipiam fuadeatur hanc ratiocinacio- 
nem , quaPropofitio citata probaridcbei, omni defcdus fufpicione 
carerc. Quodfufficit ad Propofitionis , quam ftabilio, manifeftam 
demonftrationcm , &: quidem iam quarram. 

Scholium. 

Adduci vix vnquam potui , v* crcdcrcm (ummum Gcometrihi 
Quadraturx huius Authorem fua Yatiocinatione , qua Propofi- 
tionem 44. qua ratio tcrtia E F nota aflericur , demonftrat j non om- 
niacomplcxum cflc , quac neceflaria arbitrabatur ad ipfam fuamde- 
monftrationem fuis omnibus numcris abfolutam exhibendum ; prx- 
fertimcum cx e& vnaimmediateipficolligenda forct tanto molimine 
quaefita Quadratura : adedvtnon nifi acgre Intcrpreti acquiefcam 
aflerenti practer ea , quac ab Authore hic ftatuta funt , ad fpatia hyper- 
bolica rccurrendum eflc : vt veritas citatae Propofitionis 44. pacefcat. 
Vt autcm cui fundamento nitacur hic fenfus meus, appareac , planum- 
que fiac (quodtotihuic diflertacioni non parum lucis impertietur) 
vnde labcndi occafio nata fit , breuiter eandem repcco raciocint- 
tioncm. ' : v>< 

Quoties prima ratio AB continet fecundam CD : toties fecund* conti- 
net tertiam E F. Sednotum efi quoties prima A B continet fecundam CDs ' 
Ergo notum efi quoties fecunda continet tertiamE F. Maiorem probat Au* 
thor pcr Prop.40.Lib. 10. Oper.Geom, minoremvcroper Prop. 43. / 
qua conftat rationcs primam & fccundam notas efle : quibus notis la- 
tcrc non potcft j quotics prima contineat fecundam ex co ( fi mo- 
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Uomalor veraeft) norura euadic quotics (ecundacontincat terciam. 

IfMue , lum fecund* nota fit j etiam tertia E Fnot* erit. gucd erat de- 
monftrsndum. 

Euidcntifilmaefthaeccolle&io , ipfiqueadeo Propofitio 44.pro- 
banda : ft admicracur maior illa ,quam exPropof. 40. dcmonftrac A«- 
thor. Sicnim fecundaCD notaeft , notumque praeterea quoties fc- 
cunda haec contineat tertiam EF > fiue contincntia illa intcliig.mir 
fimpliciter pcr multiplicitacem , fiuc per multiplicarioncm ; nora tieri 
poteft ipfa certiaracio EF. fienimfecundaracioconcincrc dicaturter- ' 
tiam, ficuc & prima fecundam pcr multiplicitatem : crit tcrciaratio E 
F , tertia proporcionalis duabus prirax 8c fccundas : cuius inuefttgan- 
da: mechodus habccurin Examinc Quadrat. Lib. 1. Piop. 16. Ac fi* 
contincncia Inttlligacur pcr multiplicationem : ctiam tcrtia ratio cx 
nocis prima &. fecunda iuxta continentiam illam nota ficti potcft, 
iuxca methodum a metraditam Lib. z.Prop.47- cicaciExaminis jetfi 
minus eaprobacafuerit P. Francifco Aynlcom ob vfurpatam a ntc 
rationis, \oco Proportionis voccm : quod ipfi non adco nouum , ncc in- 
foiitum videri debucrat : ciim aliis apud omnes,apud non paucos cciani 
num, nec non interdum in Opere Geomctrico bafce duas voces idem 
fignificarc , ac pro eodem accipi ab Ipfo potcrat obfcruari. Quia vc\h • 
( vtrouis fcnfu , fiue pcr mutiiplicationcm , fiuc per multiplicitatem 
rcperiacurcertiaillaratioE F ) exca deducta Quadratura vitiofaeft , 
& a vero aberrat, vtin Exaroine oftendi > neccilario concludi debct 
veram non eflc primam illam totius Argumentattonis maiorem Pro- 
pofitionem(reliqujeenimverioresc{Tencqueunt ) nimirum , Quo- 
tics prima.ratio A B continct fecundam C D : totics fecunda C D 
contincttertiamEF. Quareaccurareperpcndi debec Propoficio illa 
40. vnde maiorcm, dc qua agicur, deducic Auchor. 

Afleroitaquc veramnon vidcriPropofitionera4o.Quid ita ; quia, 
cumineaconcludacur rationem primam totics contincre fecundara. 
quoties fecunda continet tcrtiam , exeo quod Propofitione praece- 
dente 3<..eiufquc Coroll.oftcndiflec Author rationes omncs pqrtia- 
lesrationem primam folidi A ad folidum Bconftituentes iuxta Pra- 
pofitionem8 Lib. 10. Opcr.Geom.quamexpofuiProp. 8. toties con- 
tincre per mulciplicacionem rationes omnes partiales, & quidem fin- 
guJas fingulas ,quibusconftituhur ratto fecunda Solidi C adSolidum 
D:quoties ha: pat tiales rationem C ad D confticucntes , coptincnt 
pcr multiplicationcm rationcs partiales i quibusconftituitur tctria ra,- 
tio Solidi E ad Solidum F : Verum autem efle nequeat , Ipfis etiam il- 
lud ipfum aflcrentibus Quadratura: huius Propugnatoribus j vt ratio- . _ 
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nes coralcs ita fc habeant » vt fc habcnt intcr fc rationes partiales , qui- 
bustocales fingula; iuxtaillam Propofitionem $. conftituuntur > vtfu- 
ra dcclaratum eft i hinc randem fequitnr , vt omni fundamento,pro- 
acioncque dcfticuacur maior illa Argumcntationis Propofitio. ^uo- 
ties primaratio A B conttnet fecundam CD: tottes fecunda CD continet 
tcrtiamE F. 

Vcrum. Ecfifalfa rcuera fichic Propoficio : veritatistamcnfpcciem 
praefe fcrc cam fplcndidam , vcmentis acicm quamcunque firnuflimam 
pcrftringendi capax fit. Ciim cnim rationes llngula: primam racio- 
ncm AB conftitucnces , ica fe habcant ad racionesfingulas ,quibus 
confticuicur fecuuda racio C ad D : ba: ver6 fingulx parciales racio- 
ncin fccundam conftitucnccs , ita rurfus fc habcanc ad fingulas ratio- 
ncs , quibus confticuitur ccrcia racio E ad F > lunc cnim cam primaz le- 
cundarum, quam fccundxccrciarura fingulx fingularum acquc mul- 
riplicatx : Quis primo intuicu non facile fibi pcrfuadcac ; fi omncs ra- 
tioncs partiaies tam prim.x , quam lccunda: , & tectia: coalcfcanc iuxca 
Propoficionem S.Opcr. Gcom. vcl vchic nupcrexpolui ,collccli> lci- 
licetearum cerminis , rationcm cocalem ex primisparcialibus rationi- 
busconflatam , ad tocalemrationemex fecundispartialibus genitam, 
eandem haberc habitudincm , qtum habec totalis haec racio ad ratio- 
ncm totalem tcrtiam quam pattialcs ccrcix conftituunc iuxca citacanj 
illam Prop. 8. Acque hac veiifimilicudine capcum Geomccram cxi- 
raium maltm diccrc , dum rationem illamcctciam EF notameflefic 
promniciauit , & probare conatus cft > eundemquc ratiocinatione fui 
perfcclc c^abfoluteabfqucomni ad fpatia illa hyperbolica perfugio, 
iilam nocamcflc arbicratum fuifle,quam fuilTc ratura cafpatia ad fuain 
adhuc neccflariaeiTedemonftrationcm. Sicenimdum fentio , erga 
virum docliflimum arquior vidcri dcbcam , cuivnius tantum lapsiis 
excufatione non omnino indigni, vt paulo ancc obleruaui , labcm cri- 
bno : quamfi afiererem , ab eo in illa Prop.44.6t plus propofitum 
quam probacum vellec 5 & Lectorem eo amandatum , quo aditus ncc 
paccrcc, nec patcre poflcc , nequc in menccm illum cencandi cogicatio 
aiiquando vcnirct : vc func illa fxpius mcmorata hypcrbolica fpatia. 

DemonJIratio QutntM. 

Quam hicallacurus huu Propoficionis mcac probacioncm , haud 
quaquamaliasdemonftrationisnomine appellandamccnfniflem. Scd, 
cunun Examine Q^iadracurxeadem fic a me propofita quarftio Lib. 
2. Prop. 5o.eiufquc (olucioncmabcodaridcbcre j qui ccrciam jliam 
racioncm E ad F ad Quadracuramomnino neceflariam aflercret no- 
cam efle , conceptis verbis dcclaraucxim » eamquc a me cxpofci , ex- 
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pc&ariqueprofeflus fim : Quis iara squandoftrcnuus huius Quadra- 
t urx fautor, & Authoris Intcrpres R. P. Aynfcom pro fufccpto mu- 
ncrceamexhibcrc dcbucrat>ciusncquidem mcminerit , meminenc 
reliquorum a me obicdorum. Quis , inquam, iam filentium iilud, 
velquxftionem foluendi impoflibilicati vel fummx & riccdum fi b- 
aclxdirKcultatimeritononadicribat ? concludatque traditam didx il- 
lius rationis cerrix inueftigandx methodnm , fiue ca incatur ripcj fi \i- 
ciorumhypcrbolicorum , liuealioquouis modo , multo minus ;.d id 
( cumlongc fit propofita quxftionc difticilius )aptam cilc ? acrandcm 
huius mcx Propoficionisveritatem fatiseuidentcr cx eo dcmonitra 
tam non agnolcat ? Veriim , vt apcrtiiis conftet quodnam fit huius 
probationis momencum: obferuandumcft , ciim in omncm parccm 
animum cicato Examine conuertiflcm j vc qua tandem arte notam 
vellcc Author Quadracurx , tcrciam illam rationcm , aflcqucrcr ; nec 
quidquam occurriflec, cui cuco fentircm acquicfcendum ! id tandem 
cft a mc initum confilium. Qtixftione propofui ; in qua omnes condi 
tioncs,quas in tertix illiusrationisinucftigationc fupponit Cyclomc- 
tra, accurace obicruarcncur i iifque ieiuatis abeodem popoici , vt in 
cafu propofito fua illa artc , qux hatcenus mc latuitfet , tcrtiam ratio- 
nem ignotamapcriret ? Sunto , ( inquiebam ad calccm Propoiitionis 
50. Libri i. Exam. )dux rationes A ad B , Sc C ad D. vtriufque termi- 

nicxduobus partialibus terminis 
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fimul addicis nati funt : quorum 
finguli ccrminum A conriantcs,ad 
fingulos quibus conftat tcrminus 
B,rationcm habcnc totics mulci- 
plicatam; rationnmduarum fingulx fingularum j quas habent duc* 
termini terminum Cconftitucntes ,adduos terminos ,quibus conftat 
confequensccrminusD:quoties multiplicatx funt rationcs partialcs, 
rationem C ad Dconftitucntes , rationum partialium , quibus tertia 
ignota ratio E ad F conftituitur iuxta fenfum Propofitionis 8. Lib. ] o. 
Oper. Gcom. qnamProp. 8. pluribusexpofui. Addebamctiam(quod 
laborem non mcdiocriter lcuarc vidccur ) rationes duas partiales, 
quibus ronftat ptima ratiototalis A ad B , ita cfle multiplicatas ratio- 
numduarum partialium rationcm fccundam C ad D iuxta Prop. 8. 
confticucntium , vtillx fint harum duplicatx : ac proindc har ctiam 
fccundx , duplicatx fint rationnm duarum rationem tcrriam E adF 
conftitucntium. Quxrcbam igitur, vtmihi exhiberetur tertia ratioE 
totalis qux illa ipsa artc ( ne dicam faciliorc ) qua tcrtia ratioad Qua- 
draiuram neceflaria reperiri poflc, notaque eflc dkcbatur j poflet 

dcriniti, 



$ 8 Ltber L Confirmatum y 

definiri ,cutn vtrobique conditiones pares forenc. A.quo porro in 
Examine citaca Prop. 50. tcrtiam illam rationem exigebam ? A quo 
cxpeftabam ? ab Authore nimirum , fi difrkultatcs in Examinc prd- 
politas refponfione dignas cenfuiflct : auc cerce a quocunque, qui eius 
loco Quadracuram eius tucndam fufciperet : vc fufcepic canco Prxce- 
prorc dignidimusAudicorR. P.Aynfcom.Quidergo Is nonexhibuic, 
cum tam racile, vt aiTcrit , pcr fpatia hypcrbolica poflec cxhibcri ? 
Qnod Egoquidem Argumentum canci apud omnes ponderisfucurum 
rcor : vc Tecragonifmus noh ante fcclicem cxitum aflecutus ccnferi 
poflit, etlicxterxomncsdirhVultatcs folutx forenc, quam huicfucrit 
fatisfaclum :Quareex hocetiam manifeftacftPropoficionis mcx ve- 
ricas. Vc crac quinto demonftrandum. 

Anacefhalcofn. 

Vc qux paulo fufiiis ad prxcedentis Propofitionis probationcm 
proiecutus lum : paucioribus collccla vno lub afpeclu conrtituam; 
quo , cuius finc momeriti fimul vnica paceateuidentiijs : quo eciam dif 
ficultates, quas hoc Quadraturx gcnus patitur , &c facilius occurrant , 
qui eius pacrocinium de nouo rtacueric fufcipere ;cn vc fc habcant. 

Primo , oftendi Tcrtiam rationcm ad Tetragoni(mum necciTa- 
riam rainimc ab Authorc fuiflc exhibitam , vti exhiberi in terminis 
dcbuerac, vt ad exitum pcrdu«fta iure dici poflec Quadracura. Cur ca- 
mcn cxhibicam ecnfucrit Author perfolam , quaminiic raclocinatio- 
ncm ad probationcm Propofitionis ^.1x44. non inanis a me allata eft 
eonicftura in fcholiodemonftrationisquartx. 

Secundo , Demonftratum alTeruicandcm rationcm tcrtiam ccnfcri 
uon cxhibitam ab lnterprcte,eodcmquc faucorc huius Quadraturx : 
qui cius racionis cognitionem cx fpatiis hyperbolicisracile acduci poi- 
fe ,pronuuciarecontcntus5intcrminisipfamnondeduxir, vccx fuf- 
ccpto patrocinij munere poft impctitam a variishanc Quadraturam 
dcduccrclpfe maxime ccncbatur i fi abfolutam concedi vellcc Qua- 
draturam. 

Tercio, Euidentcroftendi non modd non racilctcrtiam illam ra- 
tionem cx fpatiis hyperbolicis innorcfcerepofle : Sed ne poflibilequi- 
dcm efle , vc co modo cognoicatur. Idemque dupliti confirmationc 
aperciflimaftabiliui. 

Quarco , Ex ratiocinationis , qua Author Prop. 44. demonftiat 
notam cfle ccrciam rationem,contextu iuxca Interprcris expofitio- 
ncm accepto, coilegi raciocinationcm cocamnucare , ncc fibi confta- 
repolsejcum continencix illius racionum , dc qua tot lites exorcx,fig- 
nificatioin ipfoalicer £t aliccr fumacur : Vnde collicur omnisconic- 

quen 
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quentiarum ad difcurfum neceflTaria connexio , Codepcndemia. 

Quinco denique, tertiam eandem rationcm a Quadraturx Incev . 
prcte minime notam factam cfie , nec etiam notam ncri potuiflcine- 
rito pronunciaui : eoquod Qurftioni fimili , -oronibiilquc (cruatis 
conditionibus a me innumcri s propofiex non tantum non fatisfece- 
lic t fedne eius meminerir quidem >ecil i quouis , qui eam rationem 
tertiam notam cfije contenderet , etiam atque etiam cxegiflcm in Ex a- 
miriis Propofitione 50. vc cam adducerec ; nequeeam Geometras , fi 
apud Ipfos faluum vcllet hunc Tetragonifmum , tatcre patcrctur. At- 
quecafcre funt capita ( alia Aliis fortalTc occurrent ) qux hanc pri- 
mam fummj Geomctrx R. P. Grcgprij a S. Vinccntio Quadraeuram 
indubium vocarc mihi vifa fune : cum fatis cuidenter Propofitioncm 
fuperiorcm , vndc toca bxc Quadratura pcndet » demonftrarc vi- 
deantuc. 

SchoUttm primum. 

Quod fi nihilo minus quemplam in poftcrum inceflat voluntas 
Quadraturam Kanc ex iifdcm Principiis vcltucndi , vclexponendi ; 
fuadeo vtquam fuperius obitcr indicaui femitam fequatur longe tum 
fimpliciorcm > tum compcndiofiorem : quam hxc prxftat paulo p!u- 
ribus ex Inftituto declarare. 

O ft e nfu m ieaq wj^^O^H^ip. quinque reftangula , qux cx fc- 
gmentis cuiufuis Hcex MGN Diagrammatis couftituuricur efle 
continue proporcionalia. Eafunt, vc memoriam eorum rcfricem» 
HGI ( fiue (^adratumlinexGQJrGa, KGO.LGP MGN. 
Ex his dcinde rcclangulis ( omiflbre&angulor G Aad hxc inutili) fo- 
lidFnafcuntur,, ex diuerfis fupcrficiebus in alias du&is, vt citata Prop. 
declaraturn cft. Ad hxccomparata funt tria folida ; qux cx planis ad 
axis A B fegmentum A R. adiacentibus dudis geuerahtur j ad alia tria 
(olida,qux generantur cx planis ad eiufdem axis AB fegmentum 
GG , fegmento A R xqualc cerminacis : fatl^ comparaeionc folido- 
rum homologorum > qux vnicochara&crc func fingula dcfignata ; ve 
tabella Prop. 17. conftrucca & hic repetita , reprxfcntat. Dcnique, 
oftenfum cft racionem folidi A adfolidum B rarionibus parrialibus 
conftituiduplicatis rationum partiatium rationcmC adDconftituen- 
tium : ficut&hx partialesrationcmC ad D conftituentcs ,duplicatx 
funt rationum partialium rationem eertiam EadF conftitucntium. 
Qux omnia cx citato loco , vbi fufius cxponnntur , rtpceita func. Iam 
vefo, ciim rationcsillxpareialc$>rationcsfint re&angulorum fibicor- 
rcfporidcntium duplicationem inter fe onlcruanecs : eade^mque rc- 
ttaogula cx fcgmentis vnim cuiufque lincx MGN inter fe collata, 
"$5%?.".' candcm 
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candera multiplicationcm fiuc duplicationemobferuent: rationesha- 
bebuntur totalesfolidorumcxillis proportionalibus re&angulisgent- 
torum, qux toties pcr multiplicationem alias totalcs contincbunt iuxta 
fcnfum Authoris Quadraturae j quotics hx continebunt tcrtias. Rem 
oboculos ih diagrammate conftituo. 




A. exC ARH m AIZR. vel,ex ARZ w ARZ 

B. ex HGGH in IGGI. vel 3 ex QG GX» QG G X 

C. ex AC VRw ARO 

D. «r GKKG m GOOG 

E. ex A C L R in APPR. vel Cylin. fuf>er kKV 

F. f .v G L LG.ii» G P P G. vel Cjlin. fufcr G STG 

! I 

Rettangula quinquc HGI,rG^,KGO,LGP,MGN funt 
continuc proportionalia. Ergo re#angulum K G O ad reclangulum 
MGN, rationem habetduplicatam rationisreftanguliLGP adidcm 
rectangulum MGN. Ratio vero redanguli rGa ad reclanguluro 
idcm MGN,crit triplicata rationis rccftanguli LGP ad idcm M G N. 
Dcnique , rettangulnm H G I rationcm habebit ad re&aagulura 
M GN, quadrupKcatamratioois, quamhabetrettangulumLGPad 
idem M G N > fiue -duplicatam rationis , quam habct re&angulura 
KGOadRcCt. MGN. Quxomniaconftantcxproprictatc Progrcf- 
fionis Geomeir:c£,quam obfcruant hxcquinquereclarrgulapropor- 
tionalix Cum crgo ,xiuaecunque xlucatur Jinea^lGW, camtatio- 
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num, quas rc&anguIaobfcruam,multiplicationem ficri concingat; 
fiantautemcxrc&angulisomnibus ad cadcm fcgmcnta iincarum M 
GN pcrcinentibus folida j quae ex fupcrficierxis ad cocum axcm A B 
cerminacis in alias fibi relpondentcs dudtis , gcnerantur : patcc ratio- 
nes foiidorum iliorum totalcs contincrc atias aliorum Solidorum iuxca 
dict.as multiplicationcs. Vc ratio Solidi quod fitcx fupcrficie mixta 
BACHduct.ainmixtam fupcrficicm ABDI fubalcerne politam * fiue 
Solidi,quod fit ex fegmeto Parabolico AQZXB in fc du&o(hoc cnim 
iili eflcscqualcdcclaratum eft Prop.i4.)adSofiduex QuadratoAF in 
Quadratum A Dduclogcnicum , rationibusconfticuicur partialibus 
tocics duplicatis racionum parcialiu; quibus conftict.icur racio Solidi ex 
triangulo rectangulo ABC in fubalccrnum BAD dudo geniti, ad So- 
licum cx Quadraco A F in Quadracum A D ducto genitum. Racio 
vcro hxc fccunda Solidi cx crianguiis fubaUemis nati , ad Solidum cx 
Quadratisortum conftituiturex rationibus partialibus > qux duplica- 
t.r funt rationum parcialium : quibus confticuicur racio totalis Solidi 
ex Parabolica fuperficie ACLBin Parabolicam fuperficiem fubalcer- 
nam B APDducta genici ad folidum cx Quadratis AF, AD infcdu&is 
gcnitum. 

Htc cum ita finr. Cum prima ratio totalis Solidi ex fcgmcnco Pa- 
rabolico A Z B in fe dufto gcnici , ad Solidum ex Quadrato A F in 

Quadracum AD du<fto genicum > 6c racio fecunda Solidi cx triangu- 
lo A BC intriangulum fubalccmum du&o procreatt adSolidum ex 
Quadratis A F , A D orcum notx finc : hauddubie, fi verafuiilent 
Principia abeximio Cyclometraconfticuca , noca haberetur cercia ra- 
tio Solidi ex parabola ACLB in Parabolam fubalcernam BAPD ducta 
geniti , ad Solidum cx Quadrato AFin Quadratum A D dufto pro- 
crcacum. Qu6d fi horum folidorumracio noca fieri poftec ; noca con- 
tiiuio forcc ratio fcmicirculi A V B ad Quadratum AF. Nam Soli- 
dumex Parabola ACLB in Parabolam fubalrernam B A P D , ajqualc 
cft femi cilyndro, cuius bafis cft femicirculus A V B j altitudo vcro 
cft AB, vtProp. i^.declaratum eft , Solidumverocx Quadracis or- 
t.nn , cft cubus-Iineatr A B :ergo eiufdem alticudinis cum (emi-cilyn- 
dro. Ergoitafc habcc fcmi cilyndrus adcubum, vc bafisfcmi-cilyndri 
nempe fcm i-circuhrs AVBad bafimcubi , fiue Quadratum AF. pcr 
Prop. ii. Lib. i 1. Elcm. 

Ex quibus coMigttnr , fi Ars haberi poflct , qua ex datis duabus ra- 
tionibustotalibusprima & fecnnda, pofitAVjne ilia rationum parcja- 
liumracionestoulcsconflantinm arque-multiplicatione , ratio tercia 
cocalis nota fierct : cunc cam artem vfui ruturam nontantumcum 

M 1 intcgrac 
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incegrac fnperficies ad totum axcm A B adiaccntcs, re&uqueduabus 
C£ , FD intcrceptae in fe mutuo ducunrur ; tertiaque ratio , qor uv 
quiritur , cfl ratio totius femicirculi A V B ad totum Quadratum AF» 
Terumetiam,fiducantur fupcrficicsduabusquibufuis lincis ad axcm 
perpendicularibus intcrccpt* ; cadcm cnim in vcroquecafu fierccde- 
monftrario. Vtduaisduabusparallelis MGN, MGN ; habcreturrtfe 
tio tcrtia mixtac quadrilaterx lupcrficiei G S V TG ad re&angulum 
G M cx duabus notis rationibus pritna & lecu nd a. Illa c i\ ratio Solidf 
ex fuperficie G QJKG in fe ducta geniti ad Solidumex re&angiuo 
G M in fe ducto gcnitum:haec vcro c ll ratio folidi ex trapezio GKKG 
in trapczium dudoprocreati, ad folidum rurfus cx re£rangulo % G M 
in fc dudo gcnitum.Et ita decaetcris rationibus, quasinccrfe ! ' 
folida, qua: cx fuperficicbus , quas duacquaclibec rc&x lincas ac" 
pcrpendiculares intcrcipiunt, in fc mucuo duftis gencrantur. 

Aiqueexhis, quod initioaflcrui , manifeftum eft. Quambreuior 
nempeforet, fimpliciorque methodus tcrtiam iilam rationem Igno- 
tara inueftigandi hoc modo inita , mcthodo a Quadraturx Auchorc 
tradita* : quam miror a tanto Gcomctra non obfcruatam fuiflc : fe> 
Lccloremquc fuum non mediocrifane labore , quem tam multiplcx 
planorumdu&uscreat;liberafl*et j nec nonplanius fortaflc comperif- 
fcc, quodinhac fua prima Quadraturafubcflctcrrandi pcriculum. 

Scoltum jetundum. 
Hactcnus facis multa a me huc adducla fum,quae latx in Quadra- 
turam primam Libro 1. Examinis fententix xquitatcm probare vi„ 
deantur. Aliquid tamcn adhuc non-nemo'fortafledcfideret,vtIishxc 
totacompofitaccnferi potTit. Qnid if!ud?*cfdiicetiis, quac a R. P. 
Aynfcom in rcfponfionc ad Examen ciufdem primx Quadraturxal- 
Jatafunt,quidpiam reponam. Itaque quamquam cx di&is egrcgio 
Quadraturx huius fautori cumufate fatisfieri queat ; paucis tamen 
plenius adhucfaciam /atis. 

ObferuauitR. p. Aynfcom, nccegoquidemdiflentio,quacccmtr» 
primam Authoris Quadraturam a me allata funt , ad tria potiflimum 
capita reuocari poffc. Ac primo quidcm afferotripliccm fcnfum >.quo 
vna ratioalteram continerc (quando Author hocloquendi modo vfus 
eft)dici potcft :quac recle intcUc&acontincnciafondamencumcftscui 
nititurtertiac illius ad Quadraturamcamneceflario raciontsinueftiga- 
tio. Ciim igitur aflcruit Author rationcm primam Solidi Aad Soli- 
dumB,tc>ticscontinercfccundamSolidi C ad Solidum D i quotics 
ha-ccontinettertiam Solidi E ad SohVium F( fiucQuao^rantis circuK 
iQuadrilatcrum-GS' 




t\7 




1 

DigitizedJay GgDgle 



Et Promotum Examen Quadratur*. $ $ 

pronunciaui. Senfus enimilliusPropofitionis,vcl eft vtdicantnrtres 
illat raciones continue proportionales fimpliciccr & abfolute , vel vc 
fint proporcionalcs fccundum mulciplicationem : icafcilicec , vc prtma 
ratio AB tocies fit multiplicata (ecundae C D, quotics haec mukiplica- 
ca cft cerciseEF.qui fenfus a priorcdiuerfifllmus eft , vt ex duplici 
continentiargencrc conftat , quod Lib. i. Examinis Prop. 14. cxpo- 
fui. Vcl denique ica dicatur prima ratio toties continerc fccundam, 
quoties haeccontinec tcrtiam i eo qu6d prima rationibus partialibus 
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conftituatur toties multiplicatis rationum partialiumrationem fecun. 
tfam conftituentium : quotics hx partiales rationem fecundamcon-- 
itituentes , multiplicatx funt racionum partialium rationem tcrtiam 
conftituentium , ita fcmper intellccta conftitutionc illa , vt fcrc Propo- 
fitio8.Libri 10 Oper. Gcora. Prop. 8. fuperiorc cxplicata. Quem 
Egotripliccm fcnfum continentia* rationum mutuac ex Ipfius Autho- 
ris Quadraturx verbis,quibus variis in locis vfus cft dum dc eSlo- 
qucrctur , ftudiose collcgi* vt quo tandcmcxillisintelligidebcret , 

■r M 3 venarcn 
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vcnarcr > cum Prop. 44. Ltb. 10. afferit racionem CtC[3rdzm£tfigk> 

concincrc ccrciam, quoticsprimaipfam fccundam concinec 
cnim fenfibus tribus vno aliquo intclligi neccffe eftjc&m nuUv 
agnolcac Ipfe , ncc Ipfi agnouerinc duo cius InccrprecesR. P. 
fusdc Sarala , &c R..P. Aynfcom , nec alius prarcer hos cxcogicavi _ 
vidcacur. Arqueboceft primumcx tribusillis Capicibus , quifcflpl 
ma; Quadracura: Examen meum concincri monuit R. P. Aynfonv^- 
Sccundum auccm Capuc in eo conftituic. ldemQuadratura: Inccr- 
pres, quod rciecerim canquam ablurdum { vt abfurdum vcrecf t ] 8c 
vcabfurdum Ipfcmcc rciicic) rationcmillam tcrtiam EadF,effcdua- 
bus racionibus A ad B, & C ad D ccrciam pioportionalcm : qu6t1 infa- 
pcr amplexus fim fccundum mutux rationum concincncix fenluro 
pauloantedcclaratum, quo aflcritur prima racio AadB, coctesetfe 
multiplicara ra:ionis fecundac C ad D i quocics hxc C ad D mulciplt* 
caia cftccrciat racionis E a*d F. huncfcnfumquomodo amplectarjtnox 
appaiebic. 

Tertium Caputnihil aliud concmct , qua^quoAau^eruerim ex ra- 
cionibusparcialibusarque-multiplicacis, quibus ratiooes crcs tocales 
AB, CD,Er conftictumtur.nihilcolligi, vndetcrtiaratioEF ignota 
cxduabus notis AB , & C D innorcfcere polfic. 

Adduo harc Capica paucis racio facis 6c icaquidcm ad pofterius. 
Nih.l verius, quam mcaflcruifle rationcs partialcs ,quibus trcs ratio- 
ncs A B , C D , EF confticunntur feruaca* fingularum ilia atquc-mulci- 
plkationcfupcriuscxplicataadcertiartrationcm EF iguotam inue> 
ltigaiidam inutiles plan.-c ciTc. C£m enim numero fint infinitse ; cum 
fint omnes diflimilcs , illas crat&ndrartem quis norit ? quis noflc po£ 
fu ? Ncc vero quidquam cx illis cotfegitlpfc Quadracura? Propugria- 
tor R. P. Aynfcom.quotertiabaccracio E F innorcfcac : quidpiamca- 
mcn cx his colligi poflc innuere videcur in rcfponfione ad huiusQiia- 
dracurs Examen a me Iaftitutum j fi modo applicentur ad hyperoo- 
licafpatia. At ,cumfpatia huiufraodi ad dicbt rationis coguitionem 
aflequendam planeineptademonftrarirafuperiu* i necleuicontciftu- 
raduclasoftcnd^rimiionfatisconft.ac an Ipfe Quadratanc-lM^jt 
dc hac corum fectrftate in Propoficionis 44. probationc quamaflfert , 
cogitarit i necdemum ab ciufdem Quadraturar fautore cogmtio fllius 
rarionisex iisdedu&a fit , fcd fneite deiuct pojfe tanrum arflerra; quod 
fa&tnmpoflibile cuidcnter.dcinde demonftratii : Quid tano^em 
adlnftic^m ex hnhifmodi partialiura rationttm xque-muktf* 
"cifci poflTe fpcrandum eft ? 
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CD totiescontinere terciam EF quotiesprima A B continet ipfara 
fecundam CD j id ncqucat itaintelligi , vttcrtiaratioE F fic duabus 
AB, &CD proportionaiis i neque etiam ex rationum parcialium 
xque multiplicatione tertiailla ratioEF deduci poflic : non mirum , 
flcontinuo aflerui contineritiam illam rationum ita ab Authorcne- 
ceffario intelligi , vtvclitrationem iecundamrocies elTc tcrtia; ig.n6qc 
mulciplicatam,quoties prima fccundxmulcipIicacaeft-Quod cr^c afie- 
rucaput , fi enim triplicitantum fenlu,vc cxpofui,conrinentiam iitam 
racionumincclligi neceiTeeft, duobuscuidencerexclufis ,quid rcftar, 
nifi vccertius neceflario admittatur , 6c iuxcaeum Authoris Propofi- 
tio cxpcndatur ? Quod fi cx co ctiam fenfu abfurdi aliquid concigcric 
f vt reuera contingeremihi videor oftendiuTe , ciim parccnacoci «tqua- 
iemeflecollegi Prop.48.Lib. 1. Examinis *)quid cunceuidcnciusefle 
poccft , quam huiufmodi Quadratura: mcthodum vicio non carere » 
cum quocunque modo inteTligatur Author ( quando fuam Ipfe mcn- 
tcm non expofuit ) aliquid fcmper abfurdi incurratnr ? 

Ncquc ver6 dcbuit cx eo quod fufius expcndillem an reucra ex 
tertia racione ica definira , vceiustoties multiplicaca forct iccunda, 
quotics fccnndam prima muliiplicaiTcc i cx co , inquam , non debinc 
R. P. Aynfcompronunciare Quadraturam hanca mcnon mod6 nou 
laefam ( quodequidemEgoex animo cupcrcm ) fcd ncperitam qut- 
dem,fiueriequidem ponderacam j cum Authoris fenfus longe alins 
fuerir. Fufius omnin6 , & plusquam dici poccft .opcrofius cxpendi ; 
<an tertia ratioillaper arque multiplicacioncm rationum totaUum re- 
pcrta,forct huiufmodijvt ex cadcduci tuto pofsct Quadmura. ;d 
cnim fi breuiiis tractacioncm cxpcdiri non patcretyr cot planorum 
dnccus ? cot cx duc\ibu5 ortorum foiidorum corr.p.ratio , vc candcin 
praecifar corum racioncs habcrcntur ? Quid fi is fcnfus vnicus , reliquis 
duobusob abfurda confequcntia reieftis , cenferi poterat Authoris: 
nunquid aceuratius pluribiifquc expendendus mihierat i Nec mc 
lateredicipocuic ille mutux rationum concinentix fcnfusj quo racio- 
ties partiales fingulae racionem primam conftiiuenccs, dicuntut cocies 
mulciplicacx fingularum rationum rationem fecundam confticucn- 
tium:quocics hae rationes mulciplicant rationes racioncm cerriam con- 
ilicuentes fecundum Prop. 8. Lib. 10. Opcr. Gc-om. quem Auchoris 
fcnfum fuifTe afferic cius Interpres : cinn cas partialesomncs rationcs, 
cariimquc aeque-multiplicationem aperte reiccerim Ipfomct Intcr- 
preccrefte j & adcalcemProp. 50. Lib. z.Examinis fubqueftusfim in 
R. P. Alphonfum dc Sarafaj quod poft admiflas rationcs iilas partia- 
lcsacque-multiplicatasj nonoftcndilTctiquomodo earum opc colligi 
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S>oflet cettia totalis ratio ignota. Me tamen latuiflfe fateor , idque non 
cmcl ha&enus confeflus fam , concinentiam illam racionum , fiuc 
cocalium \ quae prarter arquc multiplicationem earum exigic aequc- 
mulciplicicatem , qux opc fpaciorum hyperbolicorum dcfinitur j &ex 
ca racile deduci aic Quadraturar huius fautor tertiam rationem ad 
Quadratura; neceflariam. Sed hatc fpacia hypcrbolica iam fupra pli 
quam facis a me func agicaca, & longius , vtad hoc inutilia, amand 
Ad id porro, quod R.P.Aynfcomobiicitcontra Afscrtioncm, i_ 
dixi Prop. 47. Lib. 1. Exam. propofitis quantitatibus quinque A , B, 
C, D, E concinue Proporcionalibus j eilque vcluc Ancecedcncibuseo- 
dem confcquence G atcribuco , ficri rationcm A G duplicatam ratio- 
nis C G j hanc vero C G , duplicaram ctiam cfse rationis D G : oon- 
nihii reponendum viderur. Obiicic ergo falfum id efse j & ver6 de- 
monftrat. Vndecolligicfenccntiam a me Iacamconcrahancprimam 

Quadraruram arquam efsc non pofse. Ref- 
pondeo primo.Cum cximius Gcometra iam 
afscruifser mc a fcnfu Quadratux Auchoris 



A, B, C, D> E 
G , G, G ,G , G 



ab errafse j non pocuifse eum fi quid vitij in 
raciocinacionefecundum falfum fenfum infticuta commiflum fit } ex 
co oouum Argumcntum haurire , quo oftendat male impetitam cfle 
Quadraturam : ncque cnim illam vicium huiufmodi aliquo modo 
actmi;ic , cum in alieno fenfu raciocinacio toca vcrfccur. Refpondco fe- 
cundo caucius qnidem locucurum fuiiTe mc j fi non racioncm A G > 
racionisCGj 8crationcmC G.racionis DGduplicacam afleruifsem 
fed proporcionem rationum AG & EG duplicacam cfse pro* 
portionis racionum CG&EG : (icuc rurfus proporcioncm racio.- 
numCG & EG, duplicatam proportionis rationum D G 8c E G : 
&. ad eam fuppofltionctn terminos rationum , quas Epilogifmis rocisj 
detcrminaui , rcduxifsem fcopum a me intcntum afsccucuros , vr 
promptum forctdcclaratc : fcd quam prompcum , tam foict inutile, 
cum Quaeftionis ftatus longe alius ab huius Quadraturac intciprete 
meric conftitutus. Qui quam multas, quam graucs,& quam inau- 
ditasdifficultates patiatur , cx iislicet colligcrc: quas folius vcritatis 
afsequcndae ftudio , & nobiliiTimx difciplinx excolcndae cupiditate 
duclus haftenus cxpofui : coque animo in luccm edi patior ; tum vc 
Gcometris aliquod nominis non obfcuri id expofccntibu* morem ge,- 
ramjtum vt facilius qucmpiam aliquando fortafsc nancifcar primae 
huius ab Authore propofitac Quadraturx Afsertorcm(/i mintis Au- 
thor ipfe R. P. Gregorius , quem eximium fui cultorcm femper 
agnofct Gcoroetria,ndem prxftct cius nomine dacam a RP. Alphonfo 
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deSarafain confirmationibus Quadraturae) quicantarum difficulta- 
tum tcncbras difcuticndi ncgotium fufcipiat. Mcmincrit autem quif- 
quis illud fufceperic , fe ctiam atquc etiam rogatum j vt oranes, ne mi- 
nima quidem excepta , hafce difficultates expreflis vcrbis Ira , fi ras 
fuerit , dilToluati nihil vt ( Ctfi facillimum fit ) verdeduccndum , vel 
colligendum j fimuneri fuo fcciflc fatis cenferi velic, Le&ori com- 
mittat. 

Quod monitum non ad ca tantum , qua: primam Quadraturfttn 
fpectant , quam ha&enus profecutus fum , ncceflarium cft j fed iniis 
etiamjquaedcinccps de (ecunda , reliquifque duabus huic affinibus 
exponenda funt j eft obferuandum , vt exigit huius materiar, quaiti 
Geometricisgrauiornu!la,momentum. Caeterum, ea prxccdenti- 
bus brcuiora , vti fpcro, ptanioraque cs experturus» 
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In qua ad latam a me Itb. 3 . Examinis in fccun- 
dam, tertiam, ac quartam %^P. Gregory Qna- 
draturas fcntenttam Rcjponfo a R.T. branc. 
jiynfiom propofita , clarc dtluitur •, ebquc magis 
Sxamen tpfum- confirmatur , ac promouetur. 

PROPOSITIO XXX. Problema. 

CHEMA prarp.uemus ad fccund* Quadraturx difcuk 
/joncm accomodacum. 

Conjlrutfio. 

Aliud non potef\Diagramma ad Inftitutumparari aptius co , quod 
in ipfo Examinc ciufHem Quadratura: fccundx Lib. 3. defignatum 
eft. Ineofiquidcrnqbferuaripoterit facilius, fiquid inea difcuflionc 
forte pcccatum fitj & cx co faciliusad obiectam aR.P. Aynfcom dif- 
ficultatcm refpondcri. Sic igitur fcre citato Lib. 3.Exam.Propofitio« 
nibus aliquot, 8c prarfcrtim Prop. 9. Schemadcfignatum habetur. 

In refta quapiam linea A B , particulacdcfiniantur hanc intcr fc ra- 
tionem obferuantescenfeatur( nequc ad excmplum vt reipsa ita fit, 
opus eft) A I diuifa in partes 9 : quarum A E fit 16 i &A V 25 i at 
VB itcrumitf. TumcircaA BtanquamAxcm Parabola defcribatur 
PAOjCuius Latusre&um * fit particulavnaexpartibus?, fhquas 
diuifa intelligitur A I : cius autem vcrtex fit A. huic dcinde altera 
Parabolaobuerfadefignetur a:qualis ,ciu(HcmqucLatcrisrefti ,cuius 
vertex in pun&o B ftatuatur. Tcrtia dcnique dcfcribatur Parabola 
YIX cxteris aequalis , cuius idem fit Latus re&um , ru quod illis af- 
fignatum cft. Adhacc. Perpun&al.E, V lineae ordinatim ad axcm 
AppIicat*ducamurNID,SEF, P VO, TumfumptalM, asqua- 



s 
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Ii reftx I A, emkeatur cx verrice A re£U A M > qu* Angulum femi- 
re£lum in A cum axe A B conftituet, vt patct. Denique , diuisa* tota 
A B bifariam in C } ccntroC pcr A & B fcmicirculus AKRB defcri- 
batur : diuisa ctiam A I bifariam in H , ccntro H dcfcribatur fcmicir- 
culus A QI. Atquc hsec tota rcre cft fchematis deUncatio > quo im- 
poftcrum vtendum erit. 



Y A X 




B 



• PROPOSITIO XXXI. HProbl. 

EXponamus in fchcmate proxime dcfignato methodum, 
quamcximius Cyclometraad Quadraturam fuam fecun-; 
dam adhibuit. 

Expojttio. 

Ne ftatusquxftionis , quaue de re agatur , ce tuo cum faftidio fu- 
giat , hanc fecundamcirculi Quadrandimechodum in primis declara- 

N * ri 
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ri neccflc eft : quam licct vniuerfalitcr tradidcrit Author Prop. 77. 
Lih-r 0. Oper.Gcoraca tamen in dcfignato fchcmateeft contemplan- 
da > cum exco fit initura a me Examcn , vc Examinis a Quadraturx 
fautore aflumpca impugnatio. 

Itaque prxcer allatamprxcedenti Prop. dclincationcm ducinfupcr 
lineasduaiST,F Lconneccentes pun&ain quibus Parabolx obucrfx 
fecantur a duabus Applicatis SE F, P V O: Eritautemhxc vtraque 
linea, icqualis, &t parallela linex E V. Nam dux Applicatx E S, V T ; 
illa in Parabola S A F , hxc in Parabola T B L 5 funt xquales : c 6 quod 
ex conftruclionc fchemacis xqualicerdiftent afuoqua-que vcrcice in 
Parabolis xqualibus : func enim Axis fegmcnta A E, B V pofita xqua- 
Iia. Ergo pcr Prop. 33. Lib. 1. Elem.duxHnex S T , E V conne&cn- 
tes duas rectas E S , V T parallelas & xquales , xqualcs tc ipfx func & 
parallclx. Eodcm modo xquales & parallelx crunt inccr le dux E V, 
F L. Vcraqur porro S T, F L xqualiscric rc£x A I j cui cx conftru- 
llione xqualis eft E V. his pofitis. 

AfleritQtudraturx AuthorProp. 61. Lib. 10. Oper. Geom. fi du- 
catur in fc Parabola A I D , vtfiatSolidum ( quod A dcinceps appcl- 
Iaturusfum)c|ucacur autem & Parabolx portio F LO infe, vt fiac 
Solidum ( quod voco B ) tertio ducatur Parabolx portio F S P L in fe 
vnde nafcatur Solidum ( illud dicito C ) ac deniqueducaturin le Pa- 
rabola A I N > vnde formetur Solidum D. Rurfus. Si cxdcm fuperfi- 
cicsinfe ducantur fubaltemfc , vt alia fiant Solida quacuor: Solidum 
nimirum E ex Parabola A I D in fubakernam I A Y, fiue ( quod idcm 
cft ) in obucrfam A I X * 8c Solidum F ex portione F L Oin obuer- 
{am portioncm F L G : Solidum autem G ex portione F S P L in por- 
tioncm obuerfam F X T L : dcnique Solidum H cx Parabola A I N 
in fubaltern.im I A X velobuerfam I A Y. Aflerit , inquam , Author 
ciiato loco , Solida o&o ex quacuor du&ibus direclis , & quatuor fub- 
alternis genitaeam habcre incerfc habitudinem , vt proportio ratio- 
nis primi Solidi A ad fecundum B, ad rationem tertij Solidi C ad quar* 
tum D,cadem fitcum proportione rationisSohdi quinti E ad Solidum 
fextumF , adrationcm Solidi fetnimi G ad o&auum H. HxcSoIida 
mcmorix , &confufionis vitandxgratia in hacSynopfi deinccps in^ 
tcrdum confulenda intuerc. Scd infuper adde ptoportionem duarurn 
priorum rationum A B , CD vocandam impofterum KLjduarum 
ver6 pofteriorum , E F , G H efle nuncupandam M N : 8c harum 
proportionum proportionalitatem P-Q^ Ad huiusporro Aflertionis 
fux probationem Author non alio vcicur Prinefpio ; qoam quod -cx 
Propoficionc fua*. Lib. 1 o.coJligitur ,vt totaetus ratiocinatio apcrte 
dcclarac. SccundcV 
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Sccundo. Author Prop.63. & ^4-Lib. 10. modumattingic, quo 
folida illaquatuor A , B, C, D cx ductu orta dirccto in alia xqualia re- 
duci .poffint : quae reftilinea fint , adeoque tum ipfarum quantitas, 
tum ratio , nota fieri poflic. Quod vcrumque cumulate preftici Prop. 
ii. Lib. 3 . Examinb. Vbi ctiana rationumA B, C D proportioncm 

N } Tercvk 
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Tertio. Idem Author reliqua quatuor Solida E ,T ,G » H } quse 
oriunturexductu fubalccrnoearrjmdem fuperficierum , qux in lc di- • 
re&e duclx Solidaquatuor priora genuerant ; in alia commutari qui- 
dcm pofle indicac Prop. 68. Scd obiter & obfcuriflime. Ea cx cius 
mentc&ad fchema noftrum appofice commutaui Prop. 14. Lib. 3. 
Examinis : fingulorumquc quantitacemcxhibui,5c fimul rationcs EF, 
G H, rationumqueProportioncmM N. 

Quarco.concludicldem AuthorQuadraturam hanc fecundam da- 
ri ex co, qu6d oftendcric eandem ciXc proportionem K L duarum ra- 
tionum A B, C D, cum proporcione M N racionumduaruro EF, GH: 
Scprxterea , qu6d oftenderic quacuor priora Solida reduci pofTc ad 
Solida re&ilinea } pofteriora ver6 quatuor E ,F , G , H ad alia Solida 
curuilincaquidem , fed curuicace circulari. Hinc enim fic ( velut Ar- 
gumencacur ) vchabeatur noca racio cuiufpiam curuilinci ad re&ili- 
neum ; quam Le&ori inquirendamrclinquic non fine operacionc tam 
prohxa\mfficilique 5 vt mirum , nifi ftudiofiflimus quifque Geometra 
tanto labori fuperfcdeac , e6que ipfo in fufpicionem iam inducatur 
Tecragonifmumhunctantisobrutumtenebris , necab Authore ipfo 
difcuffis , occultocuipiamdefe&uiobnoxiumefle. Non parum Ego 
quidem mihi videor cancis difficultatibus acculifle lucis: cum Solida 
quatuorpofterioraE,F,G,H,inSolidaCylindraceacommuuripbue 
dcmonftraui Prop. 5. Lib. 3. exam. quorumalcicudo Lacus re&um fo- 
fct non fecus quam ldem Lacus re&um eft alcicudo Solidorum re- 
clilineortim , in qux Solida quatuorpriora A , B, C,D conuercuncur. 
Hinc enim fic vc raciones, racionumque proporcioncs , ]qux alioqui in 
Solidisilliso&oconfidcraridebcrenc} in ipfis eorum bafibus , longe , 
quam finc ipfa Solida, apcrcioribus } & ad Tccragpnifmum hunc , qui 
in planis fuperficiebus cocus vcrfacur , accommodacioribus pcrpendi 
queanc : cum perProp. 3 i.Lib. 1 i.Elem. & 1 i.Lib.ix. cadem fit ra- 
tio ptilmacum, &Cylindrorum , Cylindraceorumquc , quorumca- 
demcftaltitudo} qux bafium cft , quibus infiftunt. Qux cum ica 
fint : eadem eft iuxta Cyclometram racio Solidi A ad Solidum B, Sc ra- 
tio Solidi C ad Solidum D } qux eft bafis Solidi , in quod A conuerfum 
cft}adbafimSolidiexSolidoB profe&i. Idem dicicodc bafibus foli- 
dorum > in qux conuertuntus folida C & D : Idem etiam dc folido- 
rum-bafibus , qux in folidorum E, F , G , H ,locum fubftituuntur. Ica 
vt omifsaomni folidorum, &. ad ca fpeclantis racionis, rationumquc 
p roporcionis mcntione } rationum , proportionumque ad bafes illas 
^crtinemium habicudo debeat obfcruari. Iuxwrqux alferec Author 
Cyclometrix eandcm proportioncm efTe dustrum rationum bafium 
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folidorum, quxfolidis A,B 2cC , Dcx ductu (implici orcis fubftituta 
fynt i cum proportione duaruna rationum , quas incer fe habent bafes 
iolidorum i in quae conuerfa func folida E,F,G, H ex du<ftu fubaltcrno 
genita 1 hoc eft , arquales erunt proportioncs K L , & M N j iuxta Au- 
chorem i qui ex ea proporcionum illarum xqualitate Quadraturam 
colligi pofle cenfet. Habes ha&enui paucis Cyclomecrx menccm, 
quamin Examinepaulo fufiusprofccucusfum : ledhaccad Infticucum 
noftrum cumulace fufficiunt, qui rudemcancum aliquamcxpofitio- 
nem ftatusquaeftionisjne qua de re aeatur , quempiam fugiac , qui 
aliunde cius cognitionem minime hauicrit i hic affcrendam ccnfui. 

PROPOSITIO XXXII. Theorema. 

ADmicri nullo modo potcft quadratura c Principiis 
p»xccdcnti Propoficionc cxplicatis collc&a. 

Demonjlratio. 

Hxc Propoficioipfamec eft Propoficio 16. & i8.Lib. 3. Exami- 
nis Quadraturas : nec alias ad hanc ftabiliendam probaciones affero 
ab iisdiuerfasjcum firmiflima: finc ,quas ibidem adduci. Vnum illud 
hic tantum videndum eft. An fcilicet aliquid dcearum robore decra- 
ctumfueritconatu illo non cquidem leui ,qucm ftrcnuus huius Qua- 
draturae fautor R. P. Franc. Aynfcom exeruic. Verum , quo perlcru- 
cor accuratius , maturiufque perpendo, quae ab eo concra Propoficio- 
ncm 16. Lib. 3-Exam. citatam ( Propofitionis enim 18. pondcrislicec 
grauiflimi , ne mentionem quidem fecic ) allaca func i eo firmius fta- 
bilitamlicet intueri hancvcramquc Propofitionem meam: tantum- 
que abcft,vt a fententia dccedam vc nihil mihi magis tocam hanc 
Quadraturamin dubium vocarc vifum fic. Quod ne gracis di&um , 
fiftumque cenfeatur , rcmipfam mccum paulifper contemplari nc 
grauere. 

Quadraturamfuamfecundam, de quanuncagitur,cx co abfolui 
cenfcc Author } quod Propofitionc 61. oftenderit pronortionem KL 
rationum A B & C D (quarum termini nunc, vt paulo anteexpofui, 
ccnferi debent bafes folidorum aequalium folidis ex ductu fimplici pla- 
norum in fchcmate fuperiusdcfignatorum procreatis ) acqualcm efle 
proportioni M N duarum rationum E F , G H ( quarum etiam ter- 
mini bafes funt folidorum folidis ex du&u fubalcerno genitis fubftitu- 
torum.) Atduas illas proportioncs KL&MN inacquales efle cui- 
dcnrer produnt multipiices Epilogifmi in Examinc non finc cura , 
operaquc grauiflimi collccU Ex quibus quidaliud a rrjc ftatui potuic 

tum 
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tum in Examine Prop. 1 6. Lib. 3. cutn hac 3 1. quam totam Quadra- 
turam foli xqualitati proportionum K L, & M N nixam ftarc floji 

pofle. 

DeindePropofitione 1 8. Lib. 3. Exam^ alia 1 cuidcntiffima ratioci- 
natione oftendi , etfi Cyclomctrx concederetur dupliccm illampro- 
portionem KL, racionum A B, & C D } & proportioncm M N, ratio- 
num E F, 8c G H , xqualcm efle i non hinctamcn fecuturum , vc ra- 
tiones ipfx fpccificx innocclcerenc : cum raciones infinicx diuerfx 
fpccici poflinc cxhibertjquibustamen eadem compctat propoficio. 
Attamcn ad Quadraturam neceflarium omninoeft , vt ipfx rationcs 
E F, G H pVoportioncm^ndantcs cognofcantur : vt cx ipfarum ter- 
minis intcr fe comparatis quidpiam compcriatur rc£ilineum iquod 
ad curuilincum rationcm habcat notam, & eorum alterum in altcrius 
fbrmam poflic conucrti. 

Pofliim hic etiam Argumentum adhanc confirmandam Propofi- 
tioncm grauiflimumcx co dcducere quodCyclomctrix Author nanc 
xqualitatem proportionum KL&MN colligat ex Prop.fua 1 8. Lib. 
10. oerquam rationum fpccie diuerfarum termini varij adduntur : 
conflatamque rationcm , vtoftenfumeft fuperius, confofam, igno- 
timque exhibent , viamque ad eius cognitionem aflequendam prx- 
cludunt omnem. Quod fi cx Additione cerminorum ad rationcs fim- 
pliccs pcrtinentium percurbatio huiufmodi , confufioque rationum 
confcquatunquidin earumdem icaconrufarum rationum proportio- 
nibus euenturum ccnfcridebct ? 

Hxc fi vcra func : falfa cfle non poteft ncc mea hxc Propofitio,nec 
Propofitio 1 6. Lib. 3. Examinis , fiuc etiam Prop. 1 8. ciufclem Libri : 
adeoquc fecunda Authoris Quadratura in difcrimine verfatur apei- 
tiffimo. Vcriim , illamabeoliberaflcfibi vifus cft eius Propugnator 
R.P. Aynfcom in c& , quam ad citatam Propofitionem 16. Lib. 3. 
F.xaminis, refponfioncm exhibuit:qux hic primo rerercnda, tum 
pcrpendcnda cft j vt fnus vcritati , qux fola ab vtroque noftrum per- 
ueftigatur , faluus fit locus. In huncigiturmodum di&am Propofitio- 
nem 1 6. Lib.3. Exam. quxcum haccaccm eft,aggrediturin Refpon- 
fionibus quas ad Propofitioncm 3. Quadraturx fccundx Pag.141. 
attcxuit. 

Sejponfio R. P. Aynfcom ad Profofitionem 1 6. Libri yExammt 
guadrat. eiufque demmfirationem. 
Ratioeinatio P. Leotaudt ( ca cft, qux ex inxqualicatc proportionum 
concludit ) legitime contra Authorem Oferis Geom.ccncludtt :fim framif 
fispeccatumnmfit. Parro vbi, &m qupfeteatmfit , fidefyu* vnie ins- 

qualitas 
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qualitJJ illa proportionum KL&M Nfiue proportionalitatis P & gjrt* 
ftt,vt meltus tntelligatur. 
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Aduertendum efl , in quo ductus plani in planum , ex quo Author fua 
firmat Sotida, differat a multtpltcattone numeri per tmmerum , quo loc ofta- 
norum fup ponnntur, vt produtfus ex itlA numerus folidum exhibeat . Ntmi- 
rum in hoc dtffert : qttod Authoris duttut ita dependeatafgura & fitufta- 
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norum , quainuicem ducuntur 5 alterutro mutato , 4//W , mole diuer- 
fum apriorioriaturfo/tdum : Atverb , tjdem numeri quomodocunque inui- 
cem ducli , idem femper producant , quod exemp/it ftc ofiendo ejr primo qui* 
dem in eo dutfu,in quo eddem feruatk figurk jolus mutaturJitus.Efio trian- 
gulum A IM. ( Illud Ego infchemate noftro afligno ) hocducluminfe 
ordinate,prcducit pyramidem dup/ameius pyramidis , qua oriturex duclu 
eiufdem trianguli infe fuba/terne ducli. Sit ergo idem triangulum AI M 
rjfum: 



1 00 exprejfum: tunc ftuein fe ordinate , ftue fuba/terne ducatur , 
cumfttuseiusquantitatemnumero 100 exprejfam non muttt , eundem nu- 
merum femper producet. 

Alia ibidem Exempla fubiicit ad mutationcm tum fitus ,tum figu- 
r.r pcrrinentia: quibus hanc Soiidorum qux cx duclu planorum & 
numcrorum generantur j diuerfitatcm , & inarqualitatem oftendat : 
fcd plurtbus in rcclariflima i & qux aneminedu&us planorum , nu- 
merorumquc multiplicationis non omnino rudi in dubium reuocari 
poteft, opusnoneft:hancadmitto, ample&orque veritatem. Quid 
porro ex ea ita admifsa & fuppofita contra hanc meam Propofitio* 
ncm 16. Lib. 3. Examinisitem meam colligi poteft ? Enquid colligi 
ccnfeat. R. P. Aynfcom , dum in hxc verba fuam ad mcum illud Ar- 
gumcntum cx Inacqualitatc Proportionum K L 5c M N pctitum, Re£ 
ponfionem concludit. 

Secunda ejr maxima caufa injqualitatis primam cius caufam leuiter , 
pro co ac merctur,attigit > quam inanem euidenter in Examine often- 
di ) proportionum KL&MN; ftue termhorum P & £jroportionalttatis 
earum , efl , quod P. Leotaudus quantitates arearum , quibus conflant pU- 
na \ ex quorum duclu fua format corpora , tantitm conftderarit } numeroT- 
que>quibtuillasexpreJfcrat,infcipfos>ve/inaliosiuxta conftetas Arith- 
rnetica leges du*erit , nulld habita rationein plerifque figurx aut fttus p/a- 
norum : a quibm t.tmen ita dependet x^Authoris duiius> vt a/teruoro muts- 
fo altud plafte ejr mo/e diuerfm oriatur Solidum , vt ante dem^nfiraui. Vn- 
de mtrum non efi > quod tanta inxquaittas inter porportiones K L ejr MN> 
ftuc termtnos proporticrilttatis P ejr JHjreperiatur : citm in duclibm fer} 
Jingu/is , ex quibus oclo :lla folida nata funt , peccatum fit. Nihi/ igitttrem* 
tra guadraturas euicit P. Leotaudi Examen. 

Hxc citato Ioco R. P. Aynfcomnontam Quadraturae quam vcri- 
tatis tucndrc ftudio propofuit : quo ctiam vno du&um mc, ctiam at- 
qucctiamvelim inanimum inducant Geomctras, & Examen Qua- 
draturarum aliAs inftituiflci & nuncdcnuo eiufdcm Examinis con- 
firmationcs aducr^us obic&as difficultatcs fufccpiflc : vt fcilicct e tam 
obfcuris tot difficultatumtcncbris,quibushocdc circulo Quadrando 
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Problema omnium tocius Geometrix ccl ebcTimum obruicur, clariiis 
tandememicct, ficacandidis vei icacis culcoribus&c agnofcatui &c pro- 
pugnetur i fiuceaa partibus ftet Quadraturx ( quod votis omnibus 
cxoptarcm ) fiuc ab ea ( quod pertimcfco ; fitalicna : ld pono viden- 
dum nunc eft. 

Ac in primis quemadmodum huius Quadraturx fecundx Examcn 
Libro 3. a me initum, a R. P. Aynlcom non lc&um elTc affererc non 
pollum i lta , minime , auc valdcleuitcr efle pcrpcnfum , adducor vt 
crcdam Krtdam ctiam hanccontraEpilogifmosa mc aduetsu- Qjia- 
drattnan. collc&os rcfponfioncm > haud quaquam Quadiaturx Au- 
thori RP.G egorio fuiflepriusquam ederecur ,communuaiam adco 
faciiis &c expedua^ame , aquouis alio,qui Examinis mei Librumj. 
perlegitfet , relponfio danda videri poterat , vno quippefcre verbo 
comprehenfa. En iplam Nullaeft a me numcrorum inita multipli- 
catio mtotaPropofitionis 1 6. Libri 3. probationc , quxSolidiscx va- 
riorum planorum di ctu gcnitis apprime non conucniat , eorumquc 
veramquantitatcmnonexprimac. Quo proinde fiat , vt inxqualitas 
illa proporcionum KL&MN non numerorum mulciplicationi , fed 
ipfis Solidis , quorum rationcs candem non feruanc proportionem, 
accepta referendafic. Quod eo maiori cum libercaceaflerere mihi li- 
cct j quo magis cuilibct prxfto funt cabulx , quibus probari poflic Af- 
fertio mca : ncqueenim nifi his prolatis fidcm mihi adhibcri volo. 
Confulatquifquishac de rc ccrtior fieri expctierit , Epilogifmos cita- 
tolibro 3. Examinis amecollcdos, quibus Solidailla o&oexprimun. 
tur i Ipfc fibi non fine voluptate , vt fpcro , facisfaciurus cft. Arquc 
hxc, brcuislicct , Rclponfioobic&is aR. P. Aynfcom plus quam fatis 
debetfatisracere. Verum, vt Geomctram vcritatis ftudiofum, inhac 
prxfcrtim tam cclcbri , tamquc agicara matcria , omni laborc leuem j 
quem inexpendendisratiocinationibus mcis fufcipcreipfi incumbe. 
rct : 8c vt quxftionem hanc ica dii imam j vt nulla , fifas fuerit , in po- 
fterum deeadubitandi occafioreliqua fiat : vcftigia poftmodiim rur- 
fus tcramjquibus Libro 3. Examinis inftiti, numcrofquemcoscura 
SolidiscxducTu planorum gcnitisconfcram. Ad qux , antcquam v«- 
nio, lubct paucis vclitari. 

Ac primo. Mirari fatis nequeocrndico Gcomccrx R.P Francifco 
Aynfcom ,poftquam afleruiflet In duttibw fere ftngulti exquibw oclo 
illa Sclidanata funt , a me peccatumejfe , in mentem miniirc vcniflc 
illud Sereni Effatum cclebrc , quod Ipfe alias mcrfcnnianam illam 
Quadraturx cenfuram rcrcllcns, ad rcm apciflime propofuitj Nimi- 
rum Abfnrdum effe Gcomctras de Problemate Geometrico ftne Dcmonfira. 
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tione qwdqitAm *$m*r<. Ego quippc , cuius intercft , Alius quiuis 
Geomccra vcritacis ftudiofus exigcrc ab eo merico pofle vidcbamar : 
Vt illiusfcncentix fatis grauiscaufam apcriret : nc alioqui qusrm faci- 
lc pronunciata eft , tam facile rciiccrctur. Vnicum fatis crat Exem- 
plum > in quo vjcium aliquodobfcruarctur in Solidi conftitucioncm ir- 
repfifle 5 vc reliquorum omnium conftitutio damnarecur : & cx co 
inxqualitatemillamProportionum K L , M N, proficifci crcderctun 
acquc adeo Quadracura ex eo capite omni pericub vacare cen- 
ferctur. 

Secundo. An non dcbuit vc Quadracurx huius propugnatoris^ 
munus cgrcgic prxftarec R. P. Aynicom , vbi in Solidi alicuius eorum 
orto quantitacc pcr numeros exprimenda crrorcm comperiflcc j me- 
thodumexhibere-qua verinumeri obtincri poiTent , quibus iHud-cx- 
primi dcberer. Itno. Nonncipfarum proportionum K L & M N> auc 
terminorum proportionalitatis P, Qxqualicatem » vndcQuadracurx 
folidicasconftarcceuidcnter, numcris iuxtamethodum ame iniram, 
debuicexplicare. NihilcerceadhanccucndamQuadracuram afferri 
poterat eflicacius, ponderlfquc maioris : auc quod Geometrix cultori- 
bus fatisfaceret cumulatius j vt ad cam conuellcndam nihil cfficacius 
rcpcriri queat, quam numcrorum ilia Inxqualitas > quibus cxprimi 
dcclaraui proportioncs K L & M N , aut ctiam proportionaluacem 

Tcrtio. Cum Libro 1. Examinis , dum Quadraturam pnmam cx- 
pendercm, coc Solidorum , quxcx variorum planorum du&ugene- 
rancur, quancicacem numeris exhibucrim jquos non alicer, quam 
quos inhuius QuadraturxfccundxExaraineprotuli, a me definitos 
eflemanireftum eft : quid caufx tandemfuic, cur Quadracurx vcriuk 
quc Intcrpres &patronusR. P. Aynfcom noneodem Argumentoex 
numerorum Solida per duclum gcnita cxprimentium fallitatc dcdu- 
&o vfus cft ad primam illam Quadracuram ftabilicndam: quo ad 
hanc fccundam vti libuic > prxfcrtim ciim iciunafatis, frigidaquefo- 
rct , quam aflerr, refponfio adca ; qux a mc obiiciebamur contra prt- 
mam Quadracuram illam Argumcnta : quod nimirum Authoris icn- 
fum rninimefuiflcm aflccurus > aflecucus tamen omnesfuiflem , vt 
ipfe refcrc 5 cx quibus pcndi poteft illa prima Quadrandi methodus ? 
obfcruaucrk^rtaftcrneinprimxQuadraturx Examinc Solida fingu- 
Ja, qux ex planorum duAibus fanc multis 8c drfficilrbus oriuntur, 
Gcometrice prknum, cum Arithmecice exhrbuifle, vcramqueeorum 
quanciracem numeris^debicis decetminafle. At hxceius obferuatio ad 
Soiida ocbucrat extendi, qux ad Jiuius^adiaaiiaifccundaL^ifcuf- 
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/ionem a me propofita funt : cilm eadem plane methodo vtraquc fint 
numcris definita. Sed haec ad velitationcm faris , quam ponderc non 
carere aequus quilibet rcrum arftimator iudicabit. 

Acccdo nunc ad Propofitionis meae hic SUacte probationcm, fiuc 
Propofitionis 16. Lib. 3. ExaminismeiQuadrat.defcnfioncm , quam 
hoc locomc fufccpturum nuper fidcm dcdi. Hanc antcm , fic habc- 
to , non nifi inuitusaggrcdior. Quienimcam lubcns aggrediar jqu« 
ineo fita fic vniucrfa ; vt oftendam Geomctram cximium , cuius in 
mathcmaticis totafua Quadraturarum Gcomerrica dcductionc tam 
rara facultas elucct, pcrperam afferuiiTe numeros , quibus folida cx 
duccu planorum gcnita cxprefli, cum vcr.i corum lolidorum quantita- 
tc non conucnire ? leuiufquc, quam res fcrrct , tam Solidorunij quam 
ea cxprimentium numcrorum gencrationem pcrpendilVc ? ac dc- 
mum,quod afleruit, prolatib tabulis falfum eiTecompcrtum ? Vcrum 
in hoc Ego venia prx Ipfo dignus vi Jcar : cum mihi ea , qux protuli 
( fi ab iis flet vcritas ) conrra aggrcdientcm quemlibet tucntli ius com- 
petat nec aliud cxigam (quod nemo non cenfebk xquifl1mum)quam 
vt illa , Soiida numcris exprimendi methodus denuo in medkim ad- 
duftaj Scin a&umdenuo rcuocata , Paulo attcntius perpendatur: vc 
tandcm emcrgat tandiu quxfitahac in controucr fia veritas. 

In primis ergo fchema Prop. 30. dclincatum totius caufx ftatum 
compleccens rcfumendum eft : quod idcm cft fchema iuxta quod 
huius fecundx Quadraturx Examen Libro 3. Exam. inftitutum eft a 
mc i vndc fufior lingulorum , qux hic affcram , dcclaratio , fi fone 
cuipiam hxcfatisfaciam, haui iri potciit. • 

Primo crgo notx fupponi debent lincx aliquot : qux vel ex con- 
fbuftionc definitx funt , vel ex iis in conftruclionc definitis facilc dc- 
duci poflunt. Has omncs in appofua fynopfi intucrc. 
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V O pcrProp. Ti.Lib.i. Apoll. medialit proportionalis imcr A V ty, 
& Latus re&um * i . Simiiitcr E F media fit intcr A E 1 6 & idcm La* 
tus iji i. Idcmde Applicatal D cenfcto. Obferuapractercare&as AH, 
IH &c.fra&ionibus exprimi dccadicis , ficut & re&asCA, CK : Sicut 
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etiam fcmuTcs arcuum A QI, AKRB, fiue pars quarta totarum 
circuii pcrimctrorum > quae vtraque quantitasdcrinitur Prop. 1 o. Lib. 
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3 . Exam.pofita enim circuli diamctro i > perimeter cft 3 14 1 60 maior 
veraiveraautcm minor 3 1*41 59. Ergo pofiti diamctro A 1 9 , pcri- 
metcrcrit 28 17440, & i2ij4^i :huiusautemperimetritammaioris 
vera, quam verSminorisquartapars , ea ipfaeftquam tabclla refert. 
Nec aliterdcterminatacftquartaparsperimctiicirculi totius £ KRB,- 
cuius diamctcr cft A B 41. Atque hxfunt linex fere omnes : qua- 
rum aliquam mcntionem in fcquentibus fieri neceiTe erit j quas in 
citata Prop. 10. Lib. 3. Examinis paulo fufius dcterminatas reperies. 

Secundo. Pianorum aliquot definiio hic non poteft prxtcriri ex 
Prop. n.Lib. 3.Exam. defumpta proutharctabellarefcrt. 
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Paucis horum planorum gcnerationem expono,ne graue forte 
ducas citatum Examinis locum confulcre. 

Triangulum AI M 40 5'gignitur ducto latere A I9 in latcris I M 
femiflcm45'. 

Trapczium E ZYV 1 84 5' fit dudo latcre E Z 1 6 in latus E V 9 , & 
adgenitum i44additotriangulo A 1 M40 <j. 

Reclangulum E L 3 6 nafcitur cx E V 9 in E F 4. 

Parabolica portio FL O habetur , ficx tota Parabola V \ 0 166 
~ dematur Parabola S A F 85 -i- ( hx arex inucftigantur in Exa- 
minc ) vtreliquumfiatplanum mixtum S F O P 81 j cuius fcmif- 
fis40 — crit planum E F O V ( quod ctiam hk crat inueniendum ) a 
quofidematurReCtangulumE L 36, rcliquafiet portio Parabolica 

FL04-T- 

Scmicirculus AQJ,& Quadrilatcrum EKRV cum prohxam 
magis,quam difficilcmcxigant inucftigationem : prxftat cx cxaminc 
cam repeterc. 

Tertio. Fx dcfinita proxime tum Lincarum, tum Planorum in nu- 
meris quantitatc ad Solidorum quantitatcs in numeris item dcfinien- 
dasacccdo > ex quibus notis necrationcsnecrationum proportioncs, 
autproporcionum propouionalitates potcruntignorari. Atquchoc cft 

caput. 
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caput, in qno inter R.Pacrcm Aynfcom 8c mc non bcnc quoad omnit 
conuenit: conucniet, vt fpcro , optime priufquam ad illud manum 
excremam admouero : En primam admouco. Quacuor funt , vt fu- 
perius memini ,Solida i qux cx planoruradire&o fiuc ordinarodu&u 
ecnerantur } quatuor item cx ductu fubaltcrno procrcata. Singulis 
fuos fmgulosCharatteres ,quibus dignofcancur, addixi : vthic figurae 
3. adiuncr,acabelladeclarac. 

Itaquc Solidum A cx Parabolica porcione A I D in fcdireftedu&a 
genitum, cutn aequale fit prifmaci , cuius bafiseft triangulum A IM 
40 5' i altitudo vero latus rcctum 51 1 . vt Prop.30. dcclaraui : Si duca- 
tur Lacusrc&um 1 in bafim^o 5'ihabcbitur prifma illud numero 40 5' 
cxprclfum: cuiaequalccft tancum Solidumprimum A , fedeciam po- 
ftrcmum D. Acquc in hifce duobus folidis nihil occurrit difficulracis : 
tanco vero amplius in duobus , quae fequuutur , fccundo , & tertio. 

Sectmdtim vcro Solidum eft B , quod infc du&a portio Parabolica 
FLO producit. Illud autem in numcris cxhibui Prop. 1 1. Lib. 3. Exa- 
minis Quadraturac inhaxvcrba, qux fidcliter ad minimum apicem 
hic referoj vt patcac cuidcncer quo fundamcnco illic a mc cradica fo- 
lidorum cx duciibus Geomecricis orcorum ad numcros rcdudio a 
Quaiiracura: huius fautoi e improbata damnataquc fit. Conftat , aic- 
bam , necab ea fententia nunc abfifto , ex Prop. 6. ( Libri fcilicct 3. 
Examinis ) corpus orcum ex duccu Quadrilatcri E F O V in fc } xqua- 
lc cfle Solido , cnius bafis fit Trapczium E Z Y V , in hoc fchcmate } & 
altitudo, Latus Rcccum. Trapezitim aucem ex Prop. antecedentc 
( vndecimafcilicec Libri 3. Examinis, quam hfc num. 1. retuli )eft 
1 84 5' : Latus vero Re&um cft 1. Ergoiblidum cx huiufmodi bafi & 
altitudincconftans,eft 1 845'.Sed Solidum illud perProp. 199 de du- 
clibusin qua Author Propofuionem^. Libri z. Euclidis du&ibus ap- 
plicat } arquale cft Solidis huiufmodi. Ncmpc orto cx Re&angulo EL 
in fe dudo : orto cx Reftangulo codcm E L du<fto bis in fegmcnctim 
parabolicum FLO : orto deniquc ex eodcm fegmenco parabolico 
FLO ducto in fc. Solidum autcm cx Re&angulo E L in fe du&oge- 
nitum, eft parallclepipedum ,cuius bafis cft redcangulum ipfum E L 
numero 36 exprefllim } altitudo vero eft E F4. Sicrgo hi duonume- 
ri 36 Sc 4 , Si , inquam, hi duo numeri 56 & 4 ( quos vtinam R.P. 
Aynfcom paulo accuratiusannotaflet)ba(im&altitudincm didiPa* 
rallelepipedi exprimentes , in fe mulciplicentur > fict numcrus 144 cx- 
primcns foliditatem corporis illius parallclcpidi : quod cx. Plano rc- 
#angulo£L infeordinareduclo generatur fa&o motus initioa La- 
tcrcE V jcui infiftcrc Rcctangulum E L pcrpendicularircr ad altcrum 
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fubiectum Rccc. E L concipi debcc } motuque fecundum latera E F , 
V Lpergeme, donecad latus F L perucnerit. Acque hoc parallcte- 
pipedum , primum cft Soiidum: quodcx ducfcu gcnerari conringit 
numeruque inter fe du&is a me exprefliim cft : dc quo , ante quam ad 
rcliqua pergo , a Qiiadraturae Propugnatore pauca quasro. 

Quacro itaque primo a P. Aynicom num ccnfcac & admittat cx il- 
loordinatoduccu Rcccanguli E L in fc iuxca ficum paulo ancc dccla- 
racum, parallelepipcdum produci : cuius bafis fic Rcccangulum E L, & 
alticudo E F ? Admiccec omnino , cum ipfa prima a Prxcepcorc fuo R. 
P. Grcgorio allaca Propoficio Libro de du&ibus id euidcnter oftendat: 
nec rcs (it alioqui tam abftrufa j quin eam concipiac crium dierum 
Geomccrix Tyro. Quxro rurfus num ccnfcac 8c admittat Parallele- 
pipedi illiusQuantitatem rcaenumeriscxprimi.fi ciusbafis ELnu- 
mero3^recle cxprefla , ducatur in altitudincm E F numcro4 re&e 
itcmcxpreflamjacproindeeam quantitatem numero 144 ex multi- 
plicaiione numerorum 36 & 4procreato ? Quis, inquict,rcm tam 
daram, tamquctritam indubium rcuocct ? ita cenfea, ita admicto. 
Cenfcc igicur & admittit in hoc faltcm cafu a merecceclle dcfinitam 
pcr numerorum multiplicationcmquancitatem Parallelcpipedi} quod 
cx ductu Plani reclanguli EL in Jeipfum ordinatc ducitur : atque 
adeo facecur hunc ipfura cafum mioime comple&i noiuifle fua illa. 
fcncentia , qua pronunciauic induclibus ftre fmgulis , ex quibus otto ill* 
folida nata Junt, a me peccatum ejfe j nec vllam a me habitam rationem Ji~ 
tus , velfigura planorum qu.e in Jeducuntur. Sed prxtercalpfum fateii 
necefle cft ( concra quam longa illa, multiplicique indu&ionc fuaderc 
vidccur ) haudquaquam in hoc codcm cafua mc multiplicatum efle. 
numerorum jquoquancicasalcerius planortim , qux in lc ducuntur, 
cxprimicur , pcr numcrorum afteiius plani aream dcfignantem. Ne- 
que enim Reclanguli E L arcam 3 6 per alrcrSusRcctanguli E L arcam 
eandcm 3 6 multiplicaui } quo modo foliditas facti per ductum Paralle- 
Icpipcdi cxprimerctur hoc, numero 1196. Scd multiplicandam dixi 
arcam 36 Re&anguli EL, quod cft bafis Parallclcpipcdipcr ciufdem 
ParalIelcpipedialcitudinemEFquxeft4. Vndc nalcicur Parallclepi- 
pedifolidicas i44longe minor ntirncro illo 1 296 } cuiushic 144 nona, 
tancum pars cft. Huius crgo folidi area , quod primum ex du&u plani 
in planum nafci contigit } rc«fte per multiplicationcm numcri in numc- 
rum inueftigataeft. Vnde iam cuihbetfas fitaugurari , quid in folidis 
reliquis,quxperduccusgenerancur, numero exprimendisame prx- 
ftitumfic: ncque cnim cam cit6 mei immemor a methodc tedte fc- 
mcl inita defciuifle xftimari dcbco. Q^od vt reipsa comprobrcm , ad 
reliquapcrgamus. P In 
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In eo verfamur , fi mem i nifti , vt inqui ratu r (olidicas corporis fc- 
cundiB : quod producitur ex portione Parabolica F LO infe du&a. 
Quam foliditatcm confequi mc pofle fpero opc (blidi > quod fi c ex du- 
c"tu Quadrilatcri mixti E F O V in fe ductt. Hoc cnim ciim fit a:qua« 
Ic folido,cuiusbafisefttrapeziumEZY V 1845 otalritudoLacusRe- 
ctum 1 , adeoquc ipfum ootum fic i fit nimirum 1845} notura ctiam cft 
folidum ex Qiiadrilatero mixto EFOV in fc duclo gcnitum. Hoc 
vcr6 folidum aequale eft per Prop. 199 de du&ibus vt fuperius ratioci- 
uari cccpcram , folidoex Rcctangulo E L infe ducto , & folidoex por- 
tione b L O in fe i tum folidocx Rectangulo E L in portioncm F L O 
bis dufto gcnitis. Solidura autem cx Rectangulo E L in fe ductoge- 
nitumrecte, vtdcmonftraui , in Examine defignatum crat numero 
144. Atque coloci pcrucnerat inita ratiocinatio i quam abrumperc 
necefle fuit ad folidum ex Rectanguii E L in fc dudu genitum difcu- 
tiendum. Nunc candem rcfuroo cx codcra citato loco Examinis , vbi 
ita habctur. 

Soliduraex Rectangulo ELbisducto inParabolamF LO habetur: 
fi altitudo EF 4 duc.uur in duplura Parabolx F LO , quod duplurn 
cft 9 - : vel ( quod idcm cft ) ducatur altitudo E F 4 in Parabolam 
FLO 4 f , productufque numerus 18 duplicctur : vtrouis cniro 
rnodo kabcbitur nuraerus 37 T , expriraens foiidura ex ductu Rc- 
clanguli E L in Parabolam F LO bis furoptum. Quod fi numcrus hic 
37 addatur adpriorcm 1 44, quo Solidumex ReClangulo E L in ic 
duc*to gcnitum exprimitur , fiet numerus 1 8 1 -f : qui fi dcmatur ex 
numero 1 84 5' , fine 1 84 ' ( atquales cnim funt huic numcro 1 84 ad- 
hxrentcs frafliones , dccadka 5' , & comraunis -f ) quo cxprimitur 
quantitas Solidi cx Quadrilatcro E FO V in fc ducloigcnitij reliquus 
ficr numerus 3 , quo dcfignatur Solidurn fccundum B cx Parabo- 
lica portione F LO in fc ducti genitum, 

Ccrnis hic rurfusinduc*tuRe&anguli E L in Parabolam F L O ac- 
curate a mc habitam rationem tam fitus , cju am figurae amborum , 
quae in fc mutuo ducuntur , planorum. Ccrnis ctiam , vt quantita- 
tem dcfinirem Solidi , quod ex Re&angulo E L in Parabolam F L O 
duclo gencrattir j haud quaquam aream 3 6 rectanguli E L , & arcam 
Parabojjc FLO 4- mutuome multiplicafle ( quod fua Induclione 
ruadebac P. Aynfcom amein tota ratiocinatione roea commiflum, 
quod vcl pcr fomnium a me commiflum pudcret)fcd multipticaflc me 
areara 4-7- Parabolac I L O tanquam bafim Solidi tuturi pcr Latus E F 
. Rr&ingulf fc L quod in Parabolamducitur. Nafiatur cnim ( fi rc<fte v 
duduLm mechodumconcipio ) cxre&augulo E Lin Parabolaro FLO 

ducto 

* t 
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da&o Solidum i cuiusfeafiscftipfaParabolaF L O ♦ altitudo vcr6 cft 
Latus E F Re&ariguli E L. Multiplicata autcm bafi pcr altitudincm , 
foHditatem produci corporis iUius ouis ignorat ? Quarc , ciim laudatus 
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Qttadratunehuius Pacromis atfenut i» duflibusferc firtguUs , f* 
<M rffc ///* SoIid*»*t*fu»t ^mtptctstttm effe ttta vU*m * me h*btt*m 
efft TMionefttus. v,lfor*ft***m»>*tu4»ft dmmttttnvtl eorumdcmpU- 
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mrum *rc*s ipfasame multiplicatas , vt Solidi ex eorum mutuo duclu ge- 
niti quantitai numero exprejfaofoineat/tr.hzud dubic cafum etiam hunc 
ab huiufmodicenfuraauc cxcepit , autcxcipere debuit. Scd ncc fe- 
guencem , qui in determinando folidum tertium C occurrit , eadem 
fentcntiapotuiccondemnare. SiceniminExamine Prop. i*. Lib. 3. 
Pag.i45.Solidi illius C quantitatem ad numeros rcuocarc conatus 
fum. 

Corpus dcniquc C , inquio , cx ductu phni F S P L in fe du&i ge - 
nitum , eadem fere methodo notum cuadet. Cum enim planum hoc 
in duas partcs diuidatur a linca E V : erit per Prop. 1 99. ductuum, So- 
lidumCquxfitumacqualeSolidoex duftu Rcctanguli ELinfe,ge- 
nito : quod iam inucntum eft ( & quidem , vt pauli anteofiendi , debttA 
methodo) numcro i^dcfignatum : & Solido ex ductu in fc fegmenci 
E S P V , quod eft 1 84 5' : & deniquc Solido , quod fic bis Cx Rectatv 
gulo E L in fegmcncum E S P V du£ko , hoceft , quod nafcecur ex li- 
nca E F 4 bis lumpca , fiue ex numero 8 in fegmcncum E S P V , fiuc 
EF O V 40 -7 multiplicato : qua 1 multiphcatiene producitur numc- 
rus 3ijt« Trcscrgohinumcri 144, 1845' { fiue 184' ) jijf 
mul addanrur j coltigecur numerus 653 , cxprimens folidum C , ex 
fcgmenco Quadrilatero raixto S F L P in fc dufto genitum. Hacc ha- 
bco citato loco Examinis. 

In huiusSoliditcrtij C procrcatione per numeros abfohienda oc- 
currit Soiidum numeris cxprimendum : quod fit ex du&u Rectan- 
guli E L in Quadrilaccrum E S P V. Actcndatur igitur quo numero } 
quoue modo, gcnito , illius Solidi quancitatem exprefletim. Nume- 
ro 3 15 - exprefli eiusduplum : crgo femiflTis 161 r ipfum foret Sofi- 
dum cx Rcftangulo EL in Quadrilaterum ESP V du&o nacum- 
At.vthicnumerus 161 j quantitatemdicliSolidiexprimcns habcre- 
tur ; nuuquid praccepi , vt Rec"tanguli EL area 3 6 in aream 40 , Qua- 
drilateri E SP V duceretur , vt fuppofuit Quadraturx rautor ? ncquc 
per fomnium aflerui ita definiriSolidi cx eo du&u geniti quantitatenu 
AfTeruiducidebcreilliusSohtii alcitudtncm E F 4 in bafim quadrila- 
ccramES P ^40^. Exqua*multiplicacionenemo non nouic nume- 
rum nafci > qui foliditatem eorporiscx rali ductu procreati rcpne- 
fenccr, * • •' 

Ex hisergo habemus hactenus quatuor illa priora folida A,B,C)D> 
qux ex ordinato , fiue fimplici duccu plani in planum gcnerancur* 
drbicis numerls vcramque eorum quanticaccm cxhibentibus a mc 
fwflc^efigoata i nec vllo modo pofie in numcrosa me definicos cadc- 
*e , quod monuic R. P. Anfcom cuius TCiba fuperivw rcculi > differre 

/cifoci 
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fcilicet Auctnm pUtn infUnum^uo fua Solidu guadratur* Autharforw^t 
k pultiplicatienenurnerifermmtrum , qui locoflamrum fupponuntur. Ita 
fiquidem duclus , inquit t j>endet a fignr* &fitu fUnorum , c\u* ducuntur, 
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v /4//^^/a/o, aliudmole diuerfumkprtonortaturSchdum, ^verl 
iidem numert quomodocunque inuicem ducli , idmfemferfrOHamt.Qnod 
Excmplis demonftrat : tum his confbrmcm fubdit condufionem. 

P ^ £daxtm& 
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MHKITZZ czsf* inxqualttatu termincrum froporttonaittatu T&jfi , quv d 
P, Leotaudus qttantttxtes arearum,ciuibH< cczftanipiana j ex quorum dm&9 
fua format corpora , tantum confiderartt, numcrofque , qutbus tllas cxpreffe- 

rat^ in fe ipfos , velin altos tuxta confuetas Arithmetica leges duxcrtt nullA 

habtta rattone fttus aut figvrA p/anorum ejrc. Quam longe alicna finc 
hxc& apraxi mulciplicacionis, quavfus lum , &. a verbis } quibus 
eamcxpofui i potesj mi Lc£cor,e*fuperioribus , aucex ipfo Exami- 
ne , vcl leuiccr infpc&o iudicare. In eo cnim Soiida pcr duclus Geo- 
mecricc confticutaconfidcraui : nec vnquarn numcros,quibusplano- 
rum, qux ducunrur,defignanrur arex, altcrum per alcerum multi- 
plicaui : fcdSolidi cuiufuisGeoroetrice per duc"tum plani in planum 
efFormati bafim pcr eius altitudinem fempcr duxi. Quare fi tanta 
obleruatinr inarqualicas Proportionalitatis P Qj cuitrs , u vera forcc 
hxc Quadracura, fumma cife debcret acqualitas ; ne eam quxfo, quif- 
quam ccnfcat proficifci ex eo , quod in duclibas ferejinru/is , ex quibus 
cclo illa Solida nata funt j * me , dum -vartus mu/ttflicationes rtHeffartas 
injlttui^peccatumfit, Ciimfalccm quatuor priorum Solidorumordina- 
to dudu gcnicorum quantitas numcris fica mercde defignaca. Sed 
nrc vllius quidem pofteriorumSoIidorumquatuor E, F, G, H,ex di> 
&u planorum fubalcci no genitorum quancitas numeris pcrmultipli- 
cationcs rcpercis eft a mc faLo confticuta : vt cuilibec j»cncrationem 
numerorum ,quibusprioraquatuorSolidadefignari aflerui , perpen- 
denti manifcftum eft : cum ex iifiiem , & corumdcm numcrorum 
multiplicationibus eorum quantitas detcrminecur. Quod tum in eo- 
rumgratiam ,inquorummanus menm non pcruenicExamcn jtum', 
nequidaliundc repecendum fic) quod ad abfolutam hanc traftatio- 
nem defiderctur > iuuat hicexplicare. 

Itaquc. Solidum primumE,& quanum H : cjuorum vcrumque 
nafcitur ex duftu fubalccrno Parabolx A I D ; nullaegent multiplica- 
tione numerorum ,quicx planisin feductis vllomodopendeanc.|£ft 
cnimhoc vtrumquc lolidumxquale femi-cylindro , cuiusbafiseft fe- 
micirculus A QI , & altitudo Latus re&um , vt Prop. 5. Lib. 3. Exa- 
minis ieclaraui. Quare cum Latus Rc&um fit 1 , (cmicirculi vcr6 
A QJ areaftatutafitfuperius 3 1 8*0870 maior vcra , 8c 3 1 80861 vc- 
ra minor j Erit vtrumquchocfolidum numerisdebitisexpreflum, vel 
318 0870, vel 3 1 8'o86i. Latus cnim Rc<ftum cum fit 1, bafim AQI, 
quam multiplicat , non immutat. 

Solidum fccundumF , quodoritur ex fegmcnto F LO in fe fubal- 
tcrneduclo , in quanritate difcreta inndteicet j fi ex Solido , ( cuiu$ 
bafis cft mixtum Quadrilacerum E K R V i8jo'i<>z4 maior vcrfi, 

6c 
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& 1 83 oi$i)6 vcra minor j & altitudo LacUis Rectum i. quod bafim 
multiplic^pdo , folidiimque generando non immutat , ( hoc porro 
Quadrilatcrum nupcr definitum cft)dcmatur folidu, quod fit ex eode 
Re&angulo E L in fe duclo , & quod fit ex codem Redrangulo EL bis 
in planumparabolicum F L O. Qui vterquc dudus horum planorurn 
iam iLiprd abfolutus eft , dum Solidum B quacrebatur , inueniaque 
funt duofolida 144, & 37~f:quae fimul addita conftant numcrum 
181 7 : quidemidebctexcylindraceo,bafiQuadrilatcrx mixtx EK 
RV infiftendi ad altitudinem Lateris Rccli i. hoc eft , ex bali proxi- 
me aflignata. Eft enim Cylindraccum huiufmodi xquale folido :quod 
fitcx Parabolica portione E F O V in fc fubalternc du&a , vt oftendi 
Lib.3.Examinis Prop.^.SoIidum autemexea portioncnatum , xqua- 
le cft per Propofitionem 1 99 ductuum , folido ex Reftangulo E L in fe 
duclo j fiue parallelepipedoi cuiusbafis eft Rcctangulum E L , & al- 
titudo EF : & Solido bis , quod ex eodcm Rectangulo dudo in por- 
tionem Parabolicam F L O nafcitun fiucfolido , cuius bufis cft por- 
tioF LO , &altitudo EF ( ncc rcfert , vtinExaminedcclaraui ,quod 
hxc portio in fe fubalternedticatur ) 2c denique folido cx portione 
parabolicaFLO du&ain fc fubalterne. Quarc , ficx nota quantita- 
te portionis parabolicxE F O V in fe fubaltcrne dudx dematur du- 
plex illaquantitas, ( qux fimuleft 181 \ ,reducique debet ad fra&io- 
nemdecadicam 18 133333 pcr Prop. 38. Lib. 1. Inftitutionummea- 
rum Arithm. vt a fraftione decadica 1 83 02924 vel 1 8 3 o2896demi 
poflit ) rclinquetur numcrus 1 ^'9591 vcl i 69563. Rc&e itaque hic 
numerushabetur, quocxprimatur Soliditas corporis ex du&u por- 
tjonisF L O fubaltcrnogcniti j Rccl:e, inquam , eo qu6d recl:e dcfi- 
niantur numeriex duplici,qui hic occurrit duclus , procreati. 

Rcftat Solidum tcrtium G attcndendum : quod oritur ex portione 
parabolica F S P O in fe fubalterne dufta. lllud autem cum xquale 
fit perProp. 199 du&uum , hifce Solidis , nempe Parallelcpipedo ex 
dudu Recianguli EL infegenito ( quod notumeft ) & Solidobis, 
quod fitex codcm Re&angulo ELin planum parabolicum ESP V 
( quod notum eft , vthabeturfuperius 40.' ) Solido denique quod fic 
ex portione Parabolica E S P V in fe fubalternc ducH (quxcft ipfa 
bafismixtaEKRVdu&ainlatusReclum 1 , quxnotaeft) finumc- 
ri omnia hxcfolidaexprimentesaddantur: habebiturnumerusjquo 
vere quantitas Solidi tertij G defignetur. Iri cuius inucftigatione con- 
tingit ducenda cfle planaquxdam , qux iam antedu&afnnt, oftcn- 
fumque Solidorumex huiufmodiduftibus ortorumquantitatcsre&c 
numeris efle definitas > ncc vnquam, vcl pcr vmbram > numcros Arca- 

rum 
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rum in fediiccarum fuilTe inter fe mulciplicacos > non (ecu^ quam in 
inucftig.uione priorum quatuor Solidorum cx fimplicidudYu gcnito- 
rum conringeredemonftratum eft: Imoeadcm ipiaSolida^hic ijfdem 
numeris cxpfcflafunc ; quibuscadcm ,dum priorafolidaquxrercmur, 
exprimicontigerat. Patctcrgoinhacquatftionc, inqua defa&oagi* 
tur , prolacis cabulis ex iplb Examine , quod omnibus proftac , pecicis \ 
quo iurc a R. P. Aynfcom dici pocueric mirttm non tjfe , quod tanta Iiu 
aqualitas proportionalttatis P ejr Qrepertatur:cum in dutltbus pene fingu^ 
lis , ex qntbns oclo Hlajoltda nata Jnnt peceatum Jit : cum ne vnus quidem 
in illorum oclo iblidorum procreacione duclus in Examine a me ad* 
hibitusieperiatur f vtex prarcedente fingulorum difcufltonc cutcfeflj 
tiflinnimeft) inquoamc pcccari concigcric. Quod hoc miror magis 
abcocfte pronunciacum , quod Ipfemec Parc. i. Secundx Qnadiar. 
Prop. 4. 5. c\: 6. eadcm mechodo , iifdemquc fcre vcrbis , illa ipla ocld 
Solidacxduclibus mixtarum earundem iupcrficicrum ortaGcome- 
trice confticuac , qu.i \ me conftituca func. Quo fic vc credam cocam 
hancrncam ratiocinationem lcuiiisquam par lic,cumeam impugna- 
rcc, ab co ellc e::pcnfam. 

Ccrtum igicur ciun fit inxqualicaccm illam , qux incer ccrminos 
proporcionalitatis P 6c Qjjbferuacur , nullo modo deriuari a Solidita- 
tc illorum octo corporum in numeris pcrpcram dcfinita: con:luden- 
dum ncccllario vcnit , cam ex Principio aliquo falfo fuppofito profi- 
cifci ; nequc candem eflc proportionem K Lracionis Solidi A ad Soli- 
dum B>ad lV.uioncm Solidi CadSolidumD jciim proportionc M N 
rafcidhisfofidi E ad folidumF, ad rationcm fblidi Gadfblidum H: 
Qua fubl.ua proportionum KL & MN azqualicarc , colli continuo 
neccfle cft hanc fccundam circulum Quadrandi methodum. Vt aife-' 
ritur hac Propofitione 3 1. quam probare , vcl in Examinc a me re&e 
probatam , demonftrarcfufcepcram. 

Corollarium. 

Ex omnibus ad huius Quadratura: fccundx difcuflioncm haclcnus 
allacisjnon tantum hxc vnafecunda. fcd reliquae ctiam duac , terria 
& quarta , cum iifdem fundamcnris nitantur , non omni vitio carerc 
demonftrantur , vc eas vltcrius profequi neceflc non fic. Im6 ncc ea 
ipfaQuadracura,quam quafide nouoaffcrc R.. P. Aynfcom,&dcqu& 
iufcriiis ierrno habcnduseft, pluribusegcrec : vt in latcntis alicuius vi- 
tij fufpicioncm, aut apcrtam cognitioncm vcniret j ciim ex iifdem 
plane , quibus proxime raemoratx crcs, Principiiscolligacur. 

Scbolium. 

Ecfi Libro 3. Exam. Quadracurae nqmcros , quibus illorum oclo 

folido 



Et Promotum Examen Qmdratur*. 1 i 9 

Solidorum quantitas cxprimitur . conftituerim cofquc hlc non omi- 
fcrim: difperfos tamcn iiinc , illinc . prout corum tra&atio tulit , ex- 
hibui : quos fi lubcat fimul cogcrc , eorumque rationes racionumque 
proportiones , ac proportionum proportionalitaccs coliigere i liceat 
quidem , fcd opera paulo grauiorc : cui vt parcatur, cn ipfos hoc vno 
lub AfpeAu pofitos ctiam diftin&us quam in Examine Lib. 3. praefti- 
terim. Quatuor ergo priora Solidacx ordinato du&u ojriunda ita ha- 
bent , vt hoc fchema refert cx fupcrioribus colle&um. Fra&is autem 
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ad eandem dcnominationcm rcuocatis , ad quam ipfi etiara intcgri 
reuocentun ftabunt numcri , vt hoc fecundum fchcma rcferr. Dc- 
mum abicftis dcnominatoribus > foli numcracores corpora illa qua- 
tuor, corumque rationes exhibcnt, vt in hoc alio fchcmatc cxhibctur. 
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v<u«ju 11 nas rauoncs aa cunacm conlequentem reuocemus j qui 
rcuciacur poftea tanquam inurilis : duo Antcccdcntes ( qui funt 
K30375 & L 38343 ) cxhibcnt proportioncm , quam inter fc ha- 
bcnt hac dua? rationcs A B , & C D vt hocin fchcmate cxhibetur. 

Non fccus folida quatuor E,F, G, H, ex du£u fubalterno genita i 
tum corum rationes , ac rationum porportioncs figillatim oculisfubii- 
ciemusin vnum collertas. Atquc itaquidem , vt hic habctur, Ipfa 



H 1 8' 0870 Mm. 
fc \3i8'o8tfi Min. 

p \l*M*3 Min. 



fj 1 8'o8 7 o 




Solida numcris defignantur, veristam maioribus , quam minoribus. 
At > vt fcquens fchema rcfert i corundcm folidorum rationes taraex 
vcro maioribus , quam cx vcro minoribus tcnninis ort*cxhibentur : 

Q 
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earum aucem tcrmini , funtipfi numeri Solida exprimentes , expun- 
dis tantiim acccntibus , qui dcnominacorum viccs gcrunt in huiuf- 
modi fra&ionibus decadicis : quicum hic fint xquales , expungi pof- 
funt , folique numeratorcs retineri ad rationes folidorum exprimen- 
das tam vcris maiorum quam vcris minorum , vt hoc in fchemate 



Raciones Solidorum vcris maiorum- 

E. 31 80870. G. 65136157 

F. 169191. H. 3180870 



Rauones Solid.veris minoru. 
£.3180861.0.65136119 
F. 169563. H 31 80861 



praefticum cernis. His icaconfticucis rationibus E ad F 6c G ad H > ea- 
rum Proportioinuenictur, fi ad eundem confequentem termini re- 
uoccntur velea methodo quam Prop. 13. Lib.3.Exam. craciidi > vcl 
alrcra, quam Prop.9,Lib. 1. expofui. 

Tunc enim AnteccdcncesProporcionem, quam rationcs ipfae ob- 
feruanc imer fc , cxhibebunt vt in hocfchcmate cernereeft, in qua 
Proponio illa ( quae eft M ad N ) fiue rationcs E ad F , & G ad H nu- 
mcris conftcnt vcro maioribus , cxhibctur ad mmimos ceirminos re^ 
uocata. 



Proportio Rationum EadF&GadH. " 

,M. 3180870 ex terminis I M. 3 1 8 o 8 6 1 ex terminis 

N. 3 47 8 131 vero maio- I N- 3 47 7 5 6 5 vero mino- 

ribut. 1 ribw. 



Ex patatis ha&enus proportionibus rationum A ad B , Sc C ad J>, 
qiias obferuant folida cx fimplici du&u genita j & rationum E adF, 
& G ad H folidorum ex ductu fubaltcrno ortorum 5 quarum propor» 
tionum prior eft K ad L , & poftcrior M ad N , colligcre liccbit pro- 
portionalitatcm P ad Q. Si nimirum proportiones K ad L,& M ad N, 
quafi forent rationes fimpliccs , adeundem confequentcm rcuoccn- 
tur^tunc enim Anceecdenees proporcionaticacem carum proportio- 
num exhibcbunt, quxduplexcft jalccraquae ex proportionis M ad 
N tcrminis vcro maioribus gignirur i altcra ,quam producutit tcrmi- 
ni vero minores. Vtramque hocfchcma exhibct : flc vtramquc k pro- 
portionalitatc acqualitatis valdc alienam > contra quam a Quadraturas 
primo Authorcafleraturxeiuf^uedeinccpsfautoribus ftacuatur. Ha.- 
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bcs igitur hoc in fcholio digcftam methodum totam , qua proportio- 

Ex tcrmmU vero mnioribm' I Ex terminu vero minoribm. j 
P. 105648129115 | P. 105631067150 • 
1 1 1 960 9 1 7 5 40 | Q^ 11196057x461 I 



nalitas PQjiefinitacft. Qua, frlubcat Propofitionis huius mcse 3 1 
vcritatcm aliisfic aliisfaclisParabolarumfuppofitionibus pcrpendcrc, 
vti poflis i vt Ipfemet Prop. 17. Lib. 3. Examinis Quadrat. vfus fum 
ad confirmationcm Propofitionis 1 6. cui refpondet hxc 32. Iu ca vc- 
r6, Proportipnalitatis P QJnaequalitas longc maxima colle&a efti 
cumterminis cxprimatur P 1 4 5 8 1 9 8 9 o. Qj 4776005 1. vt 
citatolocohabctun vtfic aliaaliquotParadigmata : in quibus omni- 
bifshancProportionalitatisPQJnxqualiratcm. Vnde ratiomsSoIi- 
di A ad Solidum D ad rationcm Solidi C ad Solidum D Proportio dif- 
fimilis colligatur Proportioni , quam habet ratio Solidi £ ad Solidum 
I ad Rationem Solidi G ad Solidum H- Sed quid opus tam multis 
hancharumrationumdifproportioncm , fiuc ProportionalitatisrP Q 
inaequalitatcm probarc } cum , ctfi fupponatur cius fumma xqualitas, 
non tamcnex caconfequatur, quam a(Terunt Quadratura: huius Au- 
thores , rationum E ad F , aut G ad H cognitio j fine quaad Qua- 
draturam abfolutam nequit perueniri , vt citata Prop. 17. Lib. 3. 
oftcnfumeftcuidentifllmc : quampaucis fcquenti Proportioneiuuat 
rarfus explicarc , vt htcetiam hxc difficultas tradatur abfolutius. Ita- 
que fit. m 

PROPOSlTlE XXXIII. Theorema. 

ETSI Rationum AB&CDcx du&u fimplici &ordi- 
nato conftitutarum Proportio K L xqualis forct Pro- 
portioni M N rationum E F & G H , quas duftus uabaltcr- 
nus gcncrar. Siuc, quodidcmcft, ctfl proportionum K L 
& M N ProportionalitasP Qterminisconftarct aequalibus, 
& ratio quardam forct xqualitatis : haud quaquam tamcn 
obtincrctur cx co circuli Quadratura. 

Demonjlratio. 

Ec Tetragonifmus iuxta hanc mcthodum abfoltiaturrdebet nc- 
ceffario altcrutrarationum E ad F aut G ad Hdctcrminate cognofci : 

Q^i vt 
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vtfdUcetfcmicirculus AQI. quicft Anteccdcns rationis EF poffit 
confcrri cum confcqucntc fuoF jqui cft mixta quaedam fuperficies, 
cuius vnum latuscft arcus KR, & cx ea* collationc circularcquidpiam 




duttus Mrefius 

A. ex A I D\' 

B. ex FLO/ K ' 



C. *x FS 

D. rx A 



<fo<7w fubalternuf 

E. AID\ 

F. ex FLO/Ml 

G. <x FSPLU.J*"- 

H. ex AINJ 1 ^ 



reperiri rc&ilineo acquale : quod ctiam rcpcriri poflct , fi Antece- 
dens G ratioois G H , qui quaedam etiamcftmixtafuperficies, quam 
arcus KR cumtribusaUislincis reclis circumicribit , cum fuoconfc- 

qucnt 
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qucnte H, fiuc femicirculo A Q, I conferrctur. Quam altenitrius di- 
&arum rationum EF 8c G H , aut vtriufquc cognitioncm omnino ne- 
ccflariam cflc fatis oftendit DocWimus Quadratune Author , dum 
Prop.77. Lib. 10.Opcr.Gcom, huiufmodi Problemaadducir. Opor- 
teat rationcm cxhibere qua cfi inter corpora , qua oriuntur ex fubaltcrno 
dutfu ParaboU AIDmfc{ fchematc vtor meo ) & ex duc7u item fub- 
alterno portionu Parabolica FL 0. Vel inter Solida , qua fiunt ex duclu 
Jubalternotnfe planiE L P S , cjr ParaboU AJT. Quae folida iuxta de- 
fignationem mcam funt folida E , F j 8c G , H : quorum bafcs candcm 
cum Solidis ipfis rationcm feruanc. Quod Problema vtinam , vt 
propofuit , ita abfoluiflct fummus Geomctra. Sed tandcm toia lui 
ratiocinationc , quamcitata Prop. profccutus cft, aliam concluiio- 
ncm non collcgit , ncc aliam colligerc potuit , vt cuidentcr oftcndi 
Lib. 3. Prop. 8. Exam. prxtcrhanc,quxa Propofitione longc profc- 
£to aliena cft. Ergo Proportionem exhtbuimm \ qua efi tnter rationes E ad 
F,cjrGad H. Hoc cft , ftylo meo , Proportionem M N. Ccnluic ergd 
eximius Cyclomctra , tum neccflariam eflc ad Tctragonifmum co- 
gnitioncm rationum E ad F , & Gad H , cum adcam cxhibcndam 
Problcma proponat i tum cam feexhibuiflceo ipfo, qu6d Proportio- 
ncm carum rationum , vt Ipfc putat ( nam nc ipfam quidem Prdpor- 
tionem rationum E ad F & G ad H, quae cft proportio M ad N , cxhi- 
buit , vt proxima 1 Propof dcmonftraui ) exhibucrit : ciim in conclu- 
flonc , quac alia eflc non poteft quam ipfa Propofltio , Proportionem 
rationum EF, &GH fc affcrat cxhibuijfe. guod prafiandum , inquit, 
crat. 

Hac crgo Propofitionc aflentior ipfi quidcm notas omnino ficri 
dcbcrc rationcs E F , & G H , vt ciusferc Propofitio illa 77. Scd non 
perinde aflentior notasefle fa&as } ctfl , vceiufdem Propoficionisfert 
concluflo, notafa&a fltearum rationum Proportio. Quae mea fbret 
hic probanda Propofltio : nifl eam Prop. 1 8. Lib. 3 . Exam. tum Arith- 
mctice tum Gcometrice nec paucis , nec obfcuris Argumcntis dc- 
monftraflcm ,quemlocum vclim confulas. Autcerte ftabilicnda rur- 
fus fbrct : fl quo modo fuiflet a R. P. Aynfcom impctita in ea Rcfpon- 
flone, quamcdiditaddifficultatcs , quarum hxc cft maxima,quas 
aduersus Quadraturam fecundam, ciquc afHnes refiquas duas , ter- 
tium, &quartam obicccram. Scd , quodab co omttti omnino non 
dcbuerat, fl vt sequam & aliquo cum fundamcnto pronunciatam hanc 
fcntentiam , Nihii igitur cmtra hat Quadraturas euicit P. Lcotaudi Exa* 
mcn } admitti vcllet } ne eius quidcm vfpiam mcntio ab eo fa&a eft. 
Nihilominus hic pauca addam , caque , vt opinor , planiora & apcr- 

Q^3 tiora: 
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tiora:quibus iuxtaPropofitionem hanc 33.inhaccontroucrfia cuili- 
bet , ctfi minime prefto foret Examen , fict fatis. 
Obfcrua ita quc ignotas quatitates rclatiuasnon alia roethodo,quam 




i ■ 



ducfus direftus 

A. ex A ID\ 

B. ex F L 0/ K ^ 



C. tx FSPL\, 

D. ex AIN/ L 



dufttu [ub*lternus 

E. ex AID\ 

F. m FLO/ M, j 

G. F S P L\ M J 

H. r* AINj i ~ 




abfblutas innotcfccrc poiTe.Sicut crgo,fi quatuor fint quantitates,pro- 
portionalesid cft, eade fit ratio primx ad fecundam,& tertix adquar- 
tam ; vt earumvna ahqua ignota cognofcauir , ncccfle cft vt tres reli - 

qux 
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qux notx prius fa&x fuerinc i nec vlla ha&enus cradicaeft ars , (cd nec 
tradi poceft , qua ex duabus cancum earum quibufcunque no cis , rcli- 
quarum duarum » veletiam vniuscognicio colligacur : Ira eciam in rc- 
latiuis quatuor quantitatibus , in quatuor fcilicet rationibus proportio- 
nalibus, fiuequarum binx eandem habent intcr fc proportionem , 
quambinxreliquxiidem plane contingit. Nam , fi racionum , dc 
quibushic habecurfermo , AB 8c C D , proportio K L cadcm fit cum 
Porporcione M N duarum racionum E F 8c G H folidorum ex duclu 
fubalcerno genicorum > nocxque faclx rucrinc crcs quxcunquc ex illis 
racionibusquacuor AB, CD, EF,G H .-cercum cft quartam igno- 
tam , nocarum trium opc notam ficri poflc. Vt , fi ratio G H ignorc- 
tur cxccris cribus notis A B , C D , Sc E F. Si illis tribus quarca rcpe- 
riacurratioG H proportionalispcrProp. 26. Lib. 1. Exam.cacrit,qux 
inqurritur. Eodcm modo ,fi ignotaforct ratioEF reliquis tribus A B, 
C D , 8cG H notis 3 cciam ratio E F innotcfccret 1 fi ficrct , vt C D 
ad A B , ica G H ad aliam E F ? fbret cnim , Inuertendo , vt ratio A B 
ad C D i ita E F inuenta ad G H > hoc eft , hx quatuor raciones A B, 
C D, 8cEF , G H forcnt proportionales i fiuc duarum priorum A B, 
C D proportio KL , xqualis forct proportioni M N duarum poftc- 
riorum E F , G H ? 8c earumproporcionum duarum K L , MN pro- 
portionalitas P Qjerminis xqualibus P 8c Qjconftarct , hoc eft , fo- 
rct ratio xquaiitatis. 

At ver6, fi ex illis quatuor rationibus , etfi earum eadem Pro- 
porrio fupponerccur , dux rantum notx habcrentur i ncutra duarum 
rcliquarum poflct innotefccrc : non fecus quam tcrmini duo ratio- 
numduarum proportionalium , fi ignoti fucrint , cx duobus rcliquis 
notis, notieuadere non poflunc Par cnim cftin hoccafu abfoluta- 
rum , 8c relatiuarum quanticatum conditio. Quod Excmplo placcc 
illuftr are. Quatoor racionum AB,CDi8cEF,GH xquales fup- 

ponancur proponiones K L , 8c 
MNjhoc cft, fint proportio- 
nales j fiue earum proportiona- 
Iitas P Qfit ratio xqualitatis 
( hoc enim ex ca fuppofitione 
ncccflario feqoicur ) fi igitur 
notx fint dux tantum rationes 
AB, 8cCD:ctfi conftetpro- 
portiones K L , 8c M L cfle 
xquales. Nihilominus, neutra 

duarum ratioaum ignotarum E F 
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enira mulcicudine infinicx raciones , exque fpecie diuerfac : quarum 
proporcio fic fcmper xqulis proporcioni M N fiue K L. Ecce rationts 
EadF, quxdecuplaeft , ad racioncm quincuplara GadH propor- 
tio eft M N , fiue K L dupla : qux cadcm proportio dupla M N, eft 
eciam proporcio racionis R S criplx , ad racionem T V fcfquialceram; 
e6que modo alix 8t alix racioncs innumerx fpecie diucrix aiTumi 
po(Tunt , quarum proporcio fic fcmpcr M N , xqualis proporcioni KL, 
notarum duarum racionum A B, C D : ac proindc finc omnes racioni- 
bus A B , C D proporcionales. Quomodo igicur ft dux canciim notx 
racioncsquacuorquancicacum fupponancur praccer nocam proporcio- 
nem ,rcpcriri poteruncalixduxracioncsignocx quacuor ignocarura 
quantitatum potcrunt inucniri ? has ccrce nequaquam racilius fueric 
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dupl&jdacifque duobus cantum tcr- 
minis ABrationisAB , nocisialtc- 
rutrum ccrminum C vcl D , auc 
vcrumque ignocum, nocum volucris 
exhibcre : ncque cnim miuus ccrminus E 50 , quam C 1 o poceric af- 
fumi i vc quxftioni facisfiac : cam fiquidcm E ad F quam C ad D ra- 
cionem duplam ccrmini noti A 4 ad cerminum nocum C 1 obferuac. 

Ex his fcquicur , clarius conftare nihil Geomccricum pofTc i quam 
quod hac Propoficione affercum cft a mc nimirum. Etfi cognofcantur 
quatuor quanticaccs A , B , C, D cx fimplici duftu planorum decermi- 
natx : ac proindenocx etiam fint carum rationes dux A ad B & C ad 
D : notaqucearum rationum proporcio K L : 8c prxcer hxc , Auchori 
Quadracurx , eiufquc Incerpretibus conccdcrctur ( quod vc falfum 
concedi minimedebere nupcr dcmonftracum eft ) candcm eflc pro- 
portionem M N , racionum E F , G H > quam obferuanc geniu folida 
ex duchi fubaltcrno planorum corumdem ,quibus in fc diredc du&is 
producuncur Solida A,B, C, D , Ecfi , inquam , hxcicafupponancur. 
Nifi tamen prxcer duas rationes A B, &CD nocas , notamqucpro- 
portionem K L duarum rationum E F , G H ignocarum , alcerucra 
harum rationum faltem decur : nequaquam camen nocas ficri pofie 
has raciones EF , G H > quas obferuanc Solida ex duftu fubalterno 
genita. Quod cum ita fit. Ciim Solida illa omnia E , F ; G , H ignota 
finc ( funcenimcylindraceabafi infiftenciacirculari , adoque ignocx, 
qux inucftiganda proponitur ) ctiam ignorari neccflc cft tam eorum 
rationcs E F , G H , quam rationes ( cum exdem fint cum folidoruni 
ipforum rationibus ) baiium circularium, quibus infiftunt Cylindra- 
ccaSolidisillisxqualia.. Ergo etiam cx ca rationum /gnoratione fe- 

quicur 
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quitur bafes illas circulares intcr fcnon poflc comparari,.necaliquid 
pcr hanc comparationem ciityilare detcgi , quod reeliuneo cuipiam 
Ut aequale > hoc eft, vt vcrbodicam , ncc Quadratora hxc fecunda, 
necrcliqujc ci affinestcrtia & quartacx codem dedudta: principio ad 
cxitum foeliccm 8c optatum hac mcthodo pcrduci poflunt. Quod 
oftendendum fufcepcram. 

Ex ditiis hjc haffenus euidenter conffare ofinor quam Ctnt non inanes t 
quas in Examine guadratura frofofui , diffitultates \ quibus laborare vi- 
denturha eeleberrima celeberrimi Geometra R. P. Gregorij *S. Fincentio 
guadratura : cum eas vir eruditione non vulgari clarus R. p. Franc. 
Aynfcom, dum omni jludio conatur diffoluere t cjr guadraturas iffas tueri\ 
vix , ac ne vix quidem ,id,vt fatuit , fraftiterit. Vndc fane grauius hos 
Tetragonifmos omnes in dubium vocandi nafcitur argumentum. Neque enim 
vel iffe laudatm guadraturarum interfres , vel ettam earundem Author 
( vix enhn eoinconfulto , cmus resagebatur, eius Auditor hoc ofus in eius 
gratiamediderit ) quidfiam omiferint eorum t quibus hiexflicari,ftabiliri- 
que , dr abornni tum frafenti , tum olim fortaffe futuro ruina fericulo libe- 
rari foffcnt. Jluod cum minus ex fententid ab iffis ferfeclum fuadeant 
tam afcrtu in contrarium addutta tot Argumenta: multo minus ab a/fa 
quouis idcm aliquando fraftandum merito videri debet \ adeo'que vt certum 
ac demonftratum haberi , guadraturam hacmethodo ad exitum ferduci 
nullomodofoffe. 

An verbeadem fentcntia ferri debcat in eam , quam quaftnouam ad- 
ducit R. P. Aynfcom guadraturam , nunc venit exfendendum \ vt , fifas 
fuerit, nihil hac in matcriA omittatur : de quo rurfus mouenda ftt afiquando 
controuerfia. Sititaque. 



PARS 
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sAlta qtudam ejuafinoua QuadraturA ratio a Ceometra 
non vulgart R.P. Franc. Aynfcom cxpofita muitiplici 
nommc rcijcicnda demonftratur. \ 

PROPOSITIO XXXIV. TUoremd. 

MEthodus quafi noua circulum quadrandia Quadratu- 
rarum intcrprctc claiiflimo addu&a, rcjicknda vidc- 
tur non folum ob rationes $ ob quas fccunda cum duabus lc- 
quentibus tertia & quarta rcic&acft: vcrura ctiam ob alias 
pcculiares , qua: in iiia mcthodo occurrunt. 

Exfofith. 

• 

Poftquam eximius Quadraturarura intcrpres R. P. Aynfcom e*- 
rumprincipiadeclaraflc,8crundamcDcapromunerefufccpto ftatuif- 
fe fibi vifus eft , obicdifque difficultatibus occurrifle $ ad idem illud 
munus fuum pcrtincrc iure ccnfuit ipfam tctragonifmi praxim tra~ 
dcre , qua fciticct fufius exponeret conftru&ionem totam »e£quc ra- 
tionc qucrelis fatiifaccrct ,quas Authoris Cyclometrixhuiusroaxima 
breuitas cum obfcuritate coniun&a in ipfum conrirarac. llta erco 
praxis,quam laudatus Auchor in fecunda ctrcuti Quadratura' profe- 
rucus eft , haud admodum probanda mvbi videtur : tum quia iis ipfis 
fifndamcntis niticur r quae non fatis firma fuifle ex fuperioribus col* 
ligi poteft : tum quia alias de nouo dimcultates rnuoiuit , quibus in 
difcrimen adducitur. Duas itaquc nartes continet hxc Propofitio 
demonftrandas. Ii> priorc dcclarandum eft hanc folutioncm , vel 
eandem eflc cum folutione fecundx Quadratune, aut certe cx iifdcm 
fundamentis concludi. In pofteriorc obfcrnari dcbent ea, qtiorum 
xncmini , vitia i quibui cadera noua fducio labefa&ari videtur. 

Demenp* 
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DcmonJlrAtio priorts fartis. 
Prior pars huius Propoficionis , quae prxcipua cftivtpote quae totius 
huius Quadraturac de nouo addu&ae fundamentu cft, paucis concludi 
poteft. Cum enim eadem (it hxcQuadratura cum lccunda Authoris 
Quadratura, co cantum difcrimine ab ea diuerfa , quodhasc noua 
paulofufius, & dlftin&ius exponatur , quam iilafecunda ab Authore 
fuiftec dedu&a. Quid opus nouis Argumentis prxter iam allata ad 
hanc impugnandam , ac concludendum de nouo,eandem ab otrmi 
labe minime cfle immuncm. Ncc vero vllatenusdubitandum eft, an 
hx Quadraturae duae , eaedcm finceodemque c principio petitae. lllud 
habes Prop. 31. fuperiorcex Authorc Quadraturx recicatum s quod 
confule , 6c cum hoc confer , quod gx Quadraturarum interprete ad- 
duco fafuatamen defignatione meaquam hxc tabclla continet Prop. 
*7.conftrufta & appofitaad fchema, quo ha&enus vfus fum. 

Dico , mquit Prop.3 . Secundx Circuli Quadrac. rationem foliii A ad 
folidum B y ejfe adrationem folidi Cad folidum D,Jicut ratio folidiE ad 
folidum Fad ratiomm folidi Gad foltdumH. cfteft , Proportio KL^ra-t 
cionis AB ad rationem C D : squalis eft proportioni M N rationis 
£ F ad rationem G H. Atque ade6 proportionis K L ad proporrio- 
ncmMN proportionalitasPQ^ quaedam ratio aequaltcacis j fiueter- 
mini P, Qjiebenccfle xqualcs , vc aflerir Qadraturx intcrprcs. At- 
quehocTncorcma fuum probarc conatur laudatus Auchor. Sedfiue 
eadem ratiocinaeione vcacur , qua Quadraturae Author yfus cft $ fiuc 
diucrs.t ; perinde vitio aliquoeam laborareccrtum cft : cum oftende- 
rim cancam incercfle diuerficaccm incer cerminos Propbrtionaiicacis 
P 8c Qvcin vcroque Paradigmace cx Examine petito & hicappofito 

cernitur. Quain 



Paradigma frimum. 
P.105 648 z i«? 1 15. 



Paradigma fecundum. 
P. 1458 15)85)0. 
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vcro refte cx 
lcgibus tu Geo- 
metrix,tum A- 
rithmeticx cal- 

— — . , . culus fit ajpne 

initus infuperiorib1.sProp.3z. fatisconftat. Inquoautcmomncsillas 
raciocinacioncs fiuc ab Abthorc Quadraturx,fiue a Quadraturx&uco- 
rc inftitutas pcccare concingat, haud fuerit opcrx prcciom pluribus in- 
ueftigare: per numeros & a pofteriori fatis eft mihi cuidentcrdemon- 
ftrafle falfum efleeandem eflc proportionem K L racionis A B ad ratio- 
ncmC D (quam vtramquegignit du«£tusordinarus)cum Propofitionc 
MN rationum EF & GH ex du&u fubalterno genitarum : fiuc 
(quod idemeftjproporcionis K L ad proportioncm M N proporciona- 

. R * licatcm 
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1 it at cm P Qefle xqualitacis j fiue cermiaos i 11 i us P & Q,cffc xquales. 
Dicam camen hic ©biccr ( quod in pari cafu obker i udicaui fupcrius) 




Nimirum conglobationcm illam proportionum , qua vc mcdio ad 
illationem fuara vtunturclariflimi hi Geometrx ,non cflc Proportto- 
num additionem : cum rationum ipfarum termini tam Ancecedentes 
quam conlcquentcs fimul addanturjex qua addicione iam nafcicu* 

nafcitur 
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nafcitur rationum ipfarum , cumdiffimilcs iint, fumma perturbarioi 
quxdcinccps inrationum carundcm proportioncm multo maiordc- 
riuctur. Vndc non mirum fi tanta , quantam rctuli,proporttonaliratis 
P QJnxqualitas conicquatur : acdcmum ex ea inxqualitate vcritas 
coliigatur prioris partis Propofitionis huius. Quod icilicct rcjicidc- 
bcat hxc Quadratura in fpccicm noua ob cafdcm rationcs , obquas 
Quadratura lccunda reje&a ruit } quarum rationum hxc cft prima. 

Altera non miuoris , quim prior pondcris , quam Propo- 
fitionC33. adduxi, hxc eft. Quamuis concederctur cximio cyc- 
lomctrix huius fautori proportionera K L rationum A B & C D 
ex duchi ordinato gcnitarum xqualem eiTc proporrioni M N ratio 
numEF, 8cG H>quas gcnuit du&us fubaltcrnus i fiuc carum pro- 
portionum proportionalitatem PQconftare tcrminis xqualibusP £c 
Qjhaud quaquam tamcn nota ficret alterutra rationum ignotarum 
E F aut G H, vtnotamfieri-necefleeft ad Quadracurx huiusfolucio- 
nem. Oftcnfum fiquidcmcft citata Propoficione &Prop. 1 8 .Ub.3. 
Exam. Quadrat. ex nota Proportionalicacc , aut ( quod pcrindc cft) 
cx notis duabus proporcionibus, vt K L, 8c M Ni etfi dux quxcumque 
rationcs tantumcognofcancur , rcliquascognofci non poflc '• nccclTa- 
rium cnim eft,vt prxcer quatuor rationu proportiones : duas notas,aut 
notamearum proportionum proportionalicatcm , vt PQ, nondux 
tantum rationcs,fcdtres innotefcant prius.vtquarta pofllt innotcfcc- 
rc. Quemadmodum enim( vt citato loco cxpofui ) in abfolutis , fi 
quatuor fuerint quantitaccs proportionales i cxtribus notis, 3c non cx 
duabustantum , quartacognofci potcft i itaetiam in relatiuisaccidit: 
neccflariumcnimeft , vt e quatuor rationibus proportionalibustres 
habcantur notx , vt quarta ignota colligatur. At in cafu noftro dux 
tantum rationes A B 8c C D iquxcxductudircclogcnerantur, notx 
funtivtraquc vcro illa ratio EF 2c G H, quam du&us fubaltcrnus 
producit, ignota cft : fienim carum altcra nota eflct, nota vtiquc 
cflct,qux inquiritur , Quadratura i fiquidem earum termini , plana 
funt circularia diflimilia, 8c inxqualia : vndc quidpiam rc&ilineum 
curuilinco xqualc colligere liccrct. Quare ,etiamficoncedatur lcgiti- 
me probatum efle aQuadraturx Authoribus, rationes A B, C D, 8c 
E F, G H cire proportionales , hoc cft, proportiones KLfic MN eflc 
xquales i vel harum proportionum proportionalitatem P Qj:fle 
xqualitatis: nihil ramenex eaconceflionc ad Quadraturam compen- 
dij fcquerctur: Atque ade6 ctiam cx hoc capice dici non poteftad 
cxicumperdudaQuadratura, vtaflerit Propofitionis huius34- pars 
prior , qux crar dcmonftranda. 
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Pofterior Pars Propofitionis huius $4. altcrit hanc de noud allatam 
Tetragonifmi methodum, aut potius fecundam eximij cyclometrix 
Authi r is Quadraturam cxpiicatione non paulo rufiorc ab erudito in- 
tcrprctc illulWatarn,hac inexplicationc quafdampatidifficultates: ob 
quas,cifi aliudc ab omni vitio foret immunis,vix i Gcometri* deberct 

«dmittr. 
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admkti. Atque in harum dtfficultatum cxpofirionc tota verfatur 
(quam ineo )partis pofterioris PropofitioDis demonftratio. Has igi- 
tur lingulas hoc ordinc profccuturusfum. 

Ptima dijfcultas. 

Prima haec difficultas continetur Propofitione 7. fecundac circuli 
Quadraturac pag.149. quamexponoiuxtameam iam farpius vfurpa- 
tam diagrammatis dcfignationcm , eiufque indices chara&eres, fcnfu 
intcrim,ipfifque adco Authoris vcrbis fcruatis. Sic igitur habetcicata 
Propofitio. 

Sint A I, FL diametri quacuntsue aqualcs m paralolA ADTO : ducan* 
turque pcr I & Lncrrr.Alcs I L\ VLad AxemAB. 

Ofortet oftendereccrpor* ex duilu partium A 1D, FL Oinfe fubalterne, 
(jr reducJa ad frujia cylindrica habere diuerfas attttudtnes r cr prc bafiius, 
fegmenta ctrcularia diuerj»rum circuhruut : vtrumque antem cportcat de~ 
terminare. Harc iile , in quibus hacc obferuo. 

Proponit Quadraturarum interpres oftcndendum hk eiTe corpora 
cx du&u partium parabolicarum A I D, F L O in fc fubalternc , 8c 
redi £ta ad frufta cylindrica habere diucrfas altitudines, & pro bafibus 
fcgmenta circulariadiucrforum circulorum. Animadue/toquidem, £c 
tc admitto hutufmodt corpora ad frufta cylindrica redu&a bafcs nan- 
cifci circuhrcsdiucrforumcirculorum,cafquc, vel hac Propofitionc 
vel prarccdcnte 6. re&e cflc determinatas : corporis enim cylindt ici 
folido ex du&u fubahcrno parabolx AID genito arquatis, bafiseft 
femicirculus A QJ: bafis autcm cylindracei acqualis folidoexfegmen- 
to parabolico F LO in fe du&o fubaltemc j cft mixtum quoddam 
planum cx plano mixto E K R V abfciiTum , adiacens arcui K R. ve- 
rum igitureft» imo Scdeterminatum duo huiufmodi cylindracca ha- 
bcreprobafibusfegmentacircularia diuerfbrum circulorum. 

Ac vbt habctur demonftratum vcl hac propofitionc ( in qua id 
©portctoftendere) vcl aliaquauisduo illacyliodracea babere diucrfat 
altitu&wes ? nufquam. Attamcn id priusquam ipfac altitudines deter- 
minarchtur » oftendendum fuerat:vt pi oblemati propofitio fatisfierer> 
c|uod exprcffis vcrbis id cxigit. 

Scd minimcmtrum,ficylindraceorum illorum altitudines diucrfar 
abeximioGeometra oftcnfx non fiterint i etfi id ab co propofitura 
hicfuiiTct : arqtialesenim ambat fom huiufmodi cylindraceorum alti- 
tudines , fic qutdem ambae arquales lateri rctto parabolac ADFO. 
Nunquid ittuid fatis clare & euidenter demonftraueram Lib. ^.Prop.4. 
& 5. Examtnt.s Quadrat.eaquc foppofirione ranquam cerca & mdu- 
bitatain Epilogifmis tot eakuloium coiligendb fcrnpcr vlus fuerant? 

Vt 
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Vc vdhocvnoargumcntofcuialiud fimikbmrttpraoMcruaui^ aAf 
ducar vt crcdam, Exainen iliudmeum (Waturx a (^aca ratur* 
fautorc ledum , aut pcrpcnfum fuiffcpaulo teuius.quam 
refponfio , quam molicbatur , cxieercc : aii affercndx , fi d<L_ 
aucncio acccffitTct , forcaflc fupcriediflcc, laborlquc fanc graui pepcr- 
ciflec • qucm abcoin hanc rclponfionem impcnfum oporciut . J*d dc 
hoc in allata propofitione comraiflo lapfu fatis i cam cahs non fit , vt c* 
occurri noo poffit i nec pcrcum, fi folusforct ^impcdiatu. : Quadraui* 
rx perfeda folutio : non tamcn parum ad hanc Propofitioms mca 
partem fccundam ftabiliendam contcrrc vidccur. 
r Secttnd* dtficultas. . * F 

Sccundadifficultas,qux ad huius Quadracurx hacmcthodo afle- 
qucndx folucionem aditum prxcluderc vidctur , pcndct tum ex Pro- 
pofitiouc 4 .lecundx circuli Quadracurx pag.i4<Uedua : Geornctricx 
tum cx fcholio Lemmatis i. pag. 1 5 x. his cnim m locis conftrudio 
duplex arTercur ad Quadracuram neceflaria i quarum camcn vnaalcc- 
ri, vcoportcrecmimmc poteft inferuirci atqucadcocx hoc etiam 
capitc R..P. Aynfcom Quadraturam hac mcthodo minimc cxrnbu.fle 
cenfendus forct. Nam citato fcholio duas parabolx d.amerros ad 
Quadraturam ncccflarias laudatus Author talcsaflumic , acdecerm.- 
rm ac calcs aflumpcas ac dctcrminatas hoc toto in tradacu a (e intcUig. 
monct, vt carum altcra fit Axis parabolx i altcra prior. a^ualis ? «^ 
ducatur vt pcr cius cxtrema punda ad axem normalcs dudx lmcx, 
fiue ad axem ordinatim applicatx , abfcindanc cx quodam c.rca axcm 
defcripto femicirculoarcum lotifemicircoloo^ 
inmcodiagrammacc funt diametri A I, & F Ldmcx auccm pcr cx. 
trcma punda F & L.diamctri FLad axcm appl.catx funt F E , O V» 
^rodua^abfcinduntcxfcmicirculo AK RBarcumK.R,quci» 
no ipfi femicirculocommcnfurabilem j ficut & hunc fcm.circu- 
ocuro toti fcmicirculo A QI circa altcram diamctrum A I dcl- 




Jum toturn toii 1C1111UH.UIW ■- . ... 

cripco : has cnim conditioncs ad commenfurab.htatem 
vult Quadracurx interpres obfcruarii modumquc , quoc 
cruditefuomododocctcitatislocis. . ^..^ 
Hanc porr6 conftruftioncm mftituic cius Author : vt demccps 
oftendat iuxta fua, fuiquc potius prxceptoris princ.p.a proportioncm 
rationis E ad F ( hicetiam brcuicacis causi mcum obfcruo llmplicibus 
charadcribus folidaex dudu fubaltcrno gcnita dc ^°»^ m ^ 
hadcnus vfurpacum ) ad rationcm G ad H, hoceft, P^ruonem 
M N notam eflc cx co,qu6d nota fic proporcio KL racion.sA. ad B 
• C ad D:qux ad foiida pcrcincnt gcnita cx dudu ordraatcr 
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eoruodem panorum , ex quorum dudu iubalcerno gcnira fuerunc 
folida E.Fi&GH: harcenim proporcio K L nocacft ,co quod (oli- 
da A,Bi&C*Dad rc&ilinca fmt reduch. Ac hxc lblida A, B, C, D, 
cx duftu ordinato gcnira, ad folida reftilinea quomodo,auc vbi a' 
Quadraturarura fautore reduCta fuere ? Propoficione 4. Secundx 
Quadratur* pag. 146. inquiet, in eaenim praxis docccur , qua nota 
flanc haic folida i notique proindc habeatur raiionum , quas obfer- 
uant , proportio KL ad Quadraturam hanc omnino necelTaria, vt 
cicatx Propofitionis Corollario habccur. 

Ac ego concra aflero opc cicatae illius Propofltionis 4. nullo modo 
notam fieri pofle proporcioncm K L folidorum ex ducru ordinaco 
genicorumin cafu affignato, & dcterminaco in fcholio Lcmraatis 1. 
pag.153.quem expofui paulo ancc. Acque adco aflcroexhibitam 
non cflc, ncc cxhiberi pofle a Quadracurx Promotorc Quadratu- 
ram hac, quamexponit , methodo. Aflertio hxc mea melius nequit 
demonflrari, quam allata Propoiicionis citacx conftru&ione , qux 
fichabec. 

Sint { inquic Propofi- 
tionis Auchor) A B, CD 
diametri qutcitqve .tqua- 
les in Parabold AEF) 
cxcipere debuic axem 
parabolx canquam m« 
utilem ) acltfquc per S 
& D norma/tbtts C O . 
EF i ducatur AH parai- 
UlaCSU. 

Oportct folida orta ex 
due7u ordinato partium 
ACB, BAHgjCED, 
DC^Finfeipfas,redtt- 4 
cere adnoUt cerpera. 
Gonftruetio. 

Agaturper A etmunztns A C, occurrens C ^prodttcJa m C. Ponatur- 
qnc reblx KMN paralleU G £j & HL parallcia A B. Per Prop. 89. de 
Parab. Retf* omtes KM, MO.OP femper fant proportioneties continu). 
Ergo pcr^.dle dttftUmr. MtxtUmeum A G CMA dutfum in altitndincm 
Q P, aquatur parti ACB dutJa in fe. gutavero quadrata efl parabol* 
A G Cfat tlii auaale Metfangnlttm HS : en% htedutfum maltitudinem 
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5 Taqualem O P, aquale mixtilmco AGCM AinOPy mm\tf t ParMs 
A CB duttainfc. '>* 
EaJem methodo reduceturpars CED ducta infc>*d parallclcpipedum 
notum. Harc ille, Sc quidem facis. 
^lam quxro abcrudico Gcomccra 1 , fi in ipfo eius fchcmatc diame- 
cer A B forcc axis Parabolx ( vt deinccps fupponic , fupponiquc, ac ica 
determinari vulc cicaco fcholio paginx 153. caquc racH fuppoficione 
hancfuam Quadraturam profequicur abfoluic.) Quorrtbdo nocum 
fierccfolidum ex Parabola A C B ducta in (c ordinate ? Si cnim tunc 
ducacur tangens A G pcr punftum A, quod ftacuacur vercex Parabo- 
lxj nunquam cum huiufmodi cangencc concurfura cft B G normalis 
ad AB : acque adc6 nullumdabicur planum AC G,quod ducatur in 
alticudincm aliquam OP qux & ipfa cunc pcric i duo fiquidcm pun- 
&a O fit P in cocafu coalef..inc in ipfo axe Parabolxt 

Qux cum ica fint. Quamuis vcrum fbrctproportioncns KLratio- 
num duarum A B, C D,* quas obferuant folida cx ductu ordinato 
gcnita, xqualcm efle proportioni M N, rationum EF, GH inter 
lolida cx duclu fubalterno prbcreata : ( quod falfura oftendi ) Ncqua- 
quam tamcn hac mcthodo , quam fecutus eflr Quadraturx promotor, 
ad exitum fcclicem Quadraturam perduxiflc cenferi potcft. 

Tertia difficultas. 

Eadem circuli Quadrandi ratioimpugnari poflc videtur argumcn- 
to cx paulo ante relata determinatione duarum diamctrorum xqua- 
liura parabolx : qux in fcholio Lcramatis x. pag. 1 5 i,vcl 153- afligna- 
tur in hxc verba. 

Sit, inquit Quadrarurx huius Promotor ,fcmicirculus A Sljdcftri- 
pttts fuper axe AB paraboU ADO. Sit autem & femicirculm alim 
AKRB priori maior,fic vt perimeter ARB ftt commenfurabtlif pertmetro 
A J2J- Cum per Lem. 1 . 'nueniatur in permetro ARB arcus K R commen- 
furabtiis perimetro ARB ,* cuius cxtremitatibus K, R cdufta normalcsad 
axem A B intercipiantin illopartem E V aquulem diametro A I\ ducutnr- 
quc cx F puntfo interfeciionis parabolt rjr ImcaKE, reff* FL parallel» 
*xi A B. Erunt A I, FL diametri aquales ciufdem paraboU, & partcsps- 
rabolica AID, FL 0, UU de quibus pracedcntes & fequcntes Propojttionrs 
tvclim intclltgi : ait idem Auchor. 

Quod ergo in hac determtnatione diametrorum parabolicarum 
A l &. FL difficuUatem patitur, quam hicobjiciojW hoc verfa*cur. 
VultQuadraturx Interpres />*r/« Parabolicas AID> FLO , HUs cjfe, 
dc quibus prtccdentes & fequcntcs Fropofitioms fu*s vult inteliigi. Vulc 
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crgo partcm parabolicam AID in fe fubalcerne ductam corpus ge- 
nerarc : cui acqualis fic femi-cylindrus bafi infiftens femicirculari 
A Qjicuius altitudinemdecerminat Prop.7. pag.150. vult cciam non 
tamiim partem Parabolicam FLO in fc (ubalcerne ducij fcd etiam 
parcem E F O V; ) & hanc quidcm ita in fc ductair. corpus gencrarc, 
cui fit aequale corpusquoddam cylindraceum bafi infiftcns mixtilincx 
E K R V, arcu K R, & rc&is EK, E V, V R, circumfcriptx i cuius 
etiam aititudincm detcrminat citaca Prop.7/ dequafuperius difficol. 
1. cgi ) cuius porrocylindracei pars quardam item cylindracea folido 
ficasqualis, quod ex parte parabolica FLO in fe fubalterne duda 
gcncratur. Hancenim fuppofitionem tam in prscedentibus , quam tn 
fequentibus Propojitionibus fuis Idem Author aflumit , & iuxta candcm, 
CHiadraturam fuam abfoluit. 

Ccnfct igitur corpus ex fcg- 
mcnto parabolico quadrilatcro 
EF O V in lc fubaltcrrn: ducio 
gcnitum , acqualc clTc cylindra- 
tco, cuius bafis fit planum mix- 
tum E K R V:cuius (cilicet vnum 
latus fit arcus K R , pcrimctro 
A K R B commcnfurabilis , iuxta 
ab eo ftatutam conftrudioncm. 
At cgo in hoc , pacc docliflimi 
Gcometra: dixcrim , longe aliter 
fenticndum puto : alTcroque lon- 
ge aliter dctcrminandam cfle 
bafim illam mixtam E K R V cy- 
lindracci folido arqualis, quod ex 
duiflu fnbalccrno portionis para- 
bolica: E F O V producitur > nc- 
quc cam effc,c[uA tamtn pr.tceden~ 
ttbm quam in fequentibtis propcji- 
tionibus vtitur. In iis cnim omni- 
bus fupponit portionem parabo- 
licam E F O V in feipfiun fubak 
ternc duci : vt corpus gcnerct 
nrqualc cylindracco , cuius bafis 
fitplanum mixtum.EKRV : Atnifi planum hocmixtum tale fit,vt 
duae re&ae EK, VR arcum KR perimctro fcmicirculari AKRB ' 
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commcnfurabucm imcrcipicnces, fint xquaies imer fet^fcod tum 
demum eueniec,cum xqualicer a ccntro circuli AKR 8 diftabuttt 
pcr Prop.T4.Lib.3.£lera.)NequaquamciIc poceft bafis illiuscylii*- 
dracei, folidoquodcxduclu porcionis EFQV in fcfobaltemo gc- 

ncratur > efto poflic cflc bafis aJccrius cuiufdam cylindracei , folid* 
xqualis, quori producitur cx fcgmento quidem parabolico EFO V 
fubalterue dufto , non in feipfum , fcd in aliud quoddam eiufdem 
parabolx (egmentum : Qjix , vc cuadant apoctiflima, in eodcm dia- 
grammatc pauca hxc delinca. 

Parabolam defcribc BPX priori paraboJx AFO xqualem , ce 
obucrfam , cuius vertcx flc B3 caquc lecet rcctas E K, VR in punftis 
P & X. Diuisa ctiam recla E V bifuriam in C, centroC femicirculus 
defcribacur A S T H fecans in S £c T produftas lineas E K, V R : ac 
dcmum paraboladcfcribatur circaaxem H A prioribusxqualis, ob 
uerfa vcro parabolx A F Oj qux fecabit lineas EK, VR iu pun&is 
L, G. Hispoficis, darumeft portiones obucrias , fiuc fubaltcrne po- 
masEFOV,6t VLGE efle xquales : xquales cnim funt tam dux 
ordinatim applicatx EF, V L> quam dux E G, V O : Tam enim illx, 
quam iftx xqualitcr diftant a verticibus A 6c H fuarum parabolarum 
xqualium. Vnde primo fir apertum portioncm parabolicam EF O V 
in fe fubalterneduftam, vel duc"tnm inoboeHam portionem EG LV, 
generare corpus quod cft xquaie cylindraceo , cuius bafis eft planum 
mixtum EST V3 altitudo vero cft latusreclum parabolarum,vt fupra 
dcclaratum eft. Corpus crgo cx portione EFOV in fc fubalterne 
ducta gcnicum,ncquaquam xqualc efle potcftcylindraceo , cuius ba- 
fis fit planum mixtum E K R V, nifi inco vnocafu , in quo contingct 
rcctas E K, V R efle xqualcs ; vel ( quod in idem rccidit ) nifi quando 
exdem re&x a ccntio circuli ,cuius arcum abfcindunt , xqualitcr 
diftabunt. 

Quarc Quadraturx promotor fcholio illo Lcmmatis i.recitato fu- 
perius non tantiim dcbuit detcrminarc, vt circulus A KRB delcribe- 
retur maior circulo A QJ ad arbitrium,& vcin co arcus K R inucfti- 
garecur pcrimetro iemicirculari commcnfurabilis , percuiusextrcraa 
puncla K, R du&x lincx normalcs K E, R V ad axcm A B, abfcindc- 
renc ex ipfo axe rectam E V xqualcm diamecro AI circuli A QI: 
Sed prxccreacondicio adhibcnda neccflario fuic 3 vt circulus circulo 
A QJ maior defcriberecur talis , vc ex eo arcns KRabicindi poflcr-, 
ex cuius excremis punctis K 8c R duclx normales K E 6c R V ad axcm 
A B, cv abfciudences E V xqualcm diametro A l circuli A QI,cflcnc 
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ijiter fc arquales>vel ccrte acqualiter \ cencro circuli defcripti AKRB 
hincindc arqualiterdiftarentj fine quod idcm cft, eiufdem circuli cen- 
trum pundum mcdium linerc abfcitf* E V occuparet. Quam condi- 
tionem negotij non mcdiocris foret oblcruare. Verum fiueleuis, fiue 
grauis ncgotij conditio ca fit , ad propofuam determinationcm , vt 

omnino necctThriaomitti nonde- 
buit a Quadracura: inteipretcr 
cum in omnibus tam prxccdcn- 
tibus , quam fequentibus propo- 
fitionibus fuis ab codem ibppo- 
natur > ncc vllum liccat eius (chc- 
ma obfcruarc, in quofumma non 
habcatur cius ratio ; vt habcri re- 
ucra dcbuit ad eius infticutum. 
Cum igicur a propofito tam alic- 
na fit haec aicus K R , & lineac 
E V, quam Quadraturx Promo- 
toradducit,dcccrminatio; ncc ad 
Quadraturam promouenda, vel 
in prtcedentibns vel i» fequentibtu 
propcjitionibtt* ab eo fit vnquam 
adhibica, licctab eodcm femper 
adhibcnda ruTcratur:videris,quid 
dc huiufmodi Quadratura ex 
fuppofitionibus , Principiifque 
tam incercis , dedu&a fcntirc 
dcbeas. 

Hic dcmum quxras ncc abs rc 
( cius enim mentio fupcrius fiicla 
cft ) cum portio Parabolica E F O V in fe fubaltcrne du&a non gi- 
gnat folidum aequale cylindracco, cuius bafis fit rJIanum mixtum 
EKRV : in quam aliam portioncm parabolicam cadcm portio 
EFO V fubaltcrnc pofitamduci deben vt corpus gignat cylindracco 
irqualt, cuius bafis fit planum illud mixtum EKRV ? Rcfpondco 
portionem E F O V duci debere in portioncm E X P V>quam exdem 
lincas KE> RV intercipiunt ex parabola BPX obuersa parabolae 
AFO,cuitis vertex eft B. Quod exfuperioribus,velcx Lib.j.Exam. 
Quadr. vcl ex ipfoCyclometrix AuthoreLib.io.Oper. Geom. fatis 
apcrte- conftac. Tota eniru Parabola AFO Y du&a in Parabolam 

S 3 fubal 




1 4 o Ltber L Confirmatum , 

fubalterne poficam BPXZ, corpus gcncrat xquale folido Cytindra- 
cco i ciiius bafis cft femicirculus AKRBi alcicudo vero, vt oftendi, 
eft Lacus Rettum : dux autcmquxlibet porcioncs cx duabus obucrfis 
Parabolis intercepcx aduabus quibuflibec lineis EK, RV ad axem 
normalibus , in fc dudx, folidum gencranc xquale cylindraceo >cuius 
balis eft planum mixtum EKRV,cifdem lincis EK,«VR intercc- 
ptuniialcitudovcro cft LatusReclumParabolarum. 

Quarta dfficultas pr* caicrts mjitnu , qua promota kuius Quadra- 
.turd fundamtmum tucrtttur. 

ALlaix haaenus, quxque afFerri poflent alix dttficultates ad Pro- 
poficionis huius ^4. vcritatcm ftabilicndam non inanesquidem 
videri dcbcant : Quam tamcn nunc atTero,pondcm longe adhuc 
maioris fucura eft j vcpotc qux principium , vnde Quadratura hxc 
coUigitur,cuidcnccrconcuciat. illudautem habecur Lcm.4. Propo- 
fic4onis7.Secundx Quadraturx pag. 1 54. vbi Quadraturx promocor 
hanc afFcrt Aflcrcioncm. 

Ejio raiioBCadBA ad rationem EFad EDjvt lineaHK adlinedm HC 
Dico rattoncm B C ad C A ejfe *dr*tioncm EFad fD>vt lineaHK 
adltneamKG. 

Expji/io. 



A 



4 

I 



C I B 



D 



-i 

E 



G I K I H* 



Hoc cft H K ad H G, fit 
Pi oportio rationis B C ad B A 
ad rationemE F ad E D : erie, 
inquit, H K ad KG proportio 
rationis B C ad C A, ad ratio- 
ncm E F ad F D. Quod vni- 
uerfalitcr aflcrit , fiuc fuerit; 
ratio C B ad F E minoris 1Y1— - 
xquaiicacis , vt in priori fche~ 
mate > fiue, vt in poftcriori,in- 
xqualitatismaioris. Athocin 
vtroque cafu propoficionem 
hanc Gcometrix repugnare 
atque adco Tccragonifmtim, 
qurei vel roaximc nirUur,fta- 
rc non pofle , euidenier oftcndo, idqucdupliciinitaratiocinarione. 
Priotccn inftituo a pofteriori per numcros quoruro Epilogifmus ab/ur- 
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dum non Icuccx ca Propofuionc feqoi apcrte demonftrat. Pofterior 
incausahuius defcctus , quinon nifiex ralsaaliqua propofitione ad 
probacioncm Aflertionis illius atfumpri. nafcitur , inueftiganda tota 
verfatur. 

Ad priorcm hac primum vtor fuppofitione. Sunto A B, & D E 
aequales:quarum vtraquc partium^. ftatuatur,quarum vnafitCBj 
dux vero fint F E : vt nimirum ratio C B ad F E fit inaequalitatis mi- 
noris,fubduplafcilicet. Sit ctiam linea quaccunquc GH>quae bifa- 
riam diuidatur in K> vt fit eriam ratio K H ad G H fubdupla, fimilis 
nimirum rationi CB adFE- Quibus fuppofitis. ItacftratioCB ad 
B A,adrationemFE adED : vt CBeftadF E,fiue, vtKHad HG. 
Nam,cum AB &DE,quae funt ambarum racionum confequcntcs, 
pofitae fint aequalcs : ita c(l pcr Prop.7. Lib. 1 . Exam. Quadrat. ratio 
CBad A B,adrationcmF E ad D E : vc cft antcccdcns illius CB,ad 
huius AntccedentcmF E. Jlta vt ratio C B ad F E fit proportio ratio- 
num C B ad A B, & F E ad D E : quocodem iurc ratio K H ad G H 
( quos terminos terminis C B, F E arquales hicefle volo ) crit carum- 
demrationum proportio. Cumergo hacfacta hypothefiita fit ratio 
C B ad A B ad rationem F E ad D E, vt eft K H ad G H ( quac cft ipfa 
Authoris fuppofitio ) ita crit ratio CB ad C A fiuc 1 ad f,ad ratio- 
nemFEad FD, iad3: vceft KH ad KG,ncmpe vt 1 ad 1 kixra 
Authoris Aflertionem. Quar fi vera cft ; verum critrationem 1 ad 4 
arqualem clle rationi 2 ad 3 . Cum carum rationum proportio K H I 
ad K G I fit ratio aequalitatis I ad I. Atrationes 1 ad 4, & 2. ad 3 aequa- 
leseflcaflerercid vcrcVcft abfurdiflimum rationi fiquidcm 1 ad4 
aequalis eft ratio 1 ad 8, non autem 1 ad 3. Quod cum itafit, patet 
Propofitionishuius ( quae Quadraturae quafi nouae bafis eft) falfitas. 

Alterum in maiorem confirmationcm lucemquc profero Paradfg- 
ma, mxra poftcriusfchcma iupra allarum, in quo ratioCB ad FE fit 
maioris inacqualicatis. Sint iterum AB & DE xquales,trium vna- 
quaeque partium : quarum C B fit duarum, vnius autem F E : ponatur 
ctiam K H partium duarum G H vnius : fiuc, ponantur K G, G H, 
arqualesduabusCB,FE. His fuppofitis. Icaeft iuxta proxime infti- 
tntam ratiocinationem ratioC Bad A B, ad rationcm F E ad D E > vt 
KH ad G H : quae cft Hypothcfisab Authore praefcripta. Ergo ita 
dcbct e(Te iuxta eundem ratio C B ad A C ad rationem F E ad D Fi 
vt G H cft ad K G> id cft vt 1 ad 1 ( eft enim K H partium duarum, 
& bifariam diuiditur in G ) Vnde fit iuxta hanc Anxrtionem , vt ra- 
tio C B ad A C ( z ad 1 ) ad rationcm F E ad D F( 1 ad 1) fint acqualcs, 

dupla 
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dupla fcilicct & fubdupla. Quo nihil eft a vcro alicoius : Et idmiror 
aGcometrapcrcrudico in rc tanti ad infticucum fuum momentinon 
eife obfcruatum. Conftatcrgocx di&is ha&cnus opc numerorumdc 
a pofteriori , vitio non carerc fatfae huius Propofitionisprobationcmj 
quodoccultiflimumnon poteft non eflc , quando tantos Geomctras, 
Quadraturae Authorcm (quisenim haec edicaabfquc cius approba- 
tione fibi pcrfuadeat ( eiufque interprcccm ita latuit,vt fugerit Quod 
vtcomperiamus , etfi minime ad inftitutum id ncccflarium fit ) cuf 
fufKcit Propofitioncm hanc falfam elTe oftendifle , vndecunquc fueric 
profe#afalfitas,probationis ab inccrpreccaliacae fcrks. rdegcndaeft. 
Quae fic habet. 

^uoniam, i nquit, ratio BCadBAeftad rationcm EFadE D,vt H K 
efiadHG. Igitttr rationis B Cad B A dcnominator efi HK, rcfle&u H G 
denominatoru rationu E F ad E D. Non moror hic rurfus, vt hanc dc~ 
nominacoris rationum fingularum acccptionem rejiciam,cum Lib.i. 
Examinis Quadrac. Prop.i. admitti non pofle dcmonftrarim occ 
paucis necoDTcurLs.Quis cnim non videat hac in Hypothcfi rationemr 
H K ad H G,efleproportionem rationis B C ad BA,ad rarionem EF 
ad E D ? atquc adeo lunc ipfam rationcm H K ad H G dici poflc , ac 
reuera cflcdenominacorem non ratiouura> ied rationum «arundem 

proportionis. 'Quod vcinam r 
etfi lcuc in fpeciem vidcatur, 
obferuaflent do&iffimi cyclo- 
metrac : h multis cnim (ui* 
contcmplationibus egrcgiis- 
tcnebras deterfiflent, quas-ii* 
ofFufas dolcmus. Dicatur ifca- 
quc H K ad H G proportio 
rationu BC ad B A^&EFad» 
E D. Pergic autcm Efl vero per; 
Prop. )9.de Proport.vt ratioB € 
adBAadrationemEFsdE^, 
tta ratto B CadE Fad raticttem 
BA adED. Erit tgkurrMt^ 
HKad HG> ratio deneminato* 
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inquibusaequalesponunturtermini A B & DE, rationem acqualitatis 
conftituunt,dariffima. Scd pergat Author. Ergo ratio antecedentium 
B CadE Fadrationem differenttarum CAadFD eadem erit ( 6 fcopu- 
lum • ) cum rattone antcccdentis HK ad dtfferentiam K G: Hoc e (t , vno 
vcrbo, H K ad KG,eft proportio rationis B C ad E F, ad rationem 
C A ad F D. At hic cft , cur merit6 quxram , quo cx principio ? Q_ua 
cx Propofitione , fiuc in Elcmentis habcatur 5 fiue in tam ampla Pro- 
pofitionum ad rationcs , rationumquc proportiones pertincntium fyl- 
ua Libro dc Proportionalitatibus a P. Grcgoriocongefta lateacj fiuc 
ab alio quopiam Authorc allata fucrit } hacc illatio dcduci qucat > nul- 
lam cnim hic praerermorem,practc>quecxigcntiam( cum principiuni 
per (c notum non fit cacoufcquentia) citari obferuare eft. Nec mi- 
rum : cum , quae ex ca fequitur conclufio , vt cx paulo ante dcclaratis 
abfurdis iam patuit , nequeat admitti tanquam vera. Hancautemcx 
illa colligit Quadraturac huius Author. Sed vtratio BCad EFad ra- 
tionem C AadFD: ita ejl ratio BCadCA ad rattonem EF adFD fer 
i9.de Proport. Igitur vt HKadKG, ita eft ratio BC *d CA ad rattoncm 
EFad FD. ^uod erat demonftrandum. 

At hacc conclufio ( quae eft ipfamet , provt cfle debet, propofitio 
demonftranda ) a vericate alicniffima eft , quemadmodum fupra per 
numeros probatum eft euideniiflime. Eius ver6 defeclum , quem ex 
aliquaratiocinacionis totius faba propoficione proficifci nccefle efti 
non aliundc profe<5eum aflero , quam ex ca vna propofitione : in qui 
Quadraturarum intcrprcs fupponit , ( nec vllo modo , vt iam monui, 
probac ) rationem B C ad E F ad rationem CAadFD, ita fe habere vt 
HK ad KG \ fiueHK ad K <7, effe proportionem rationum BC ad EF> & 
C A adFD:\tz vt ea ipfa fota caufa fitfalfitatis, tjuam paticur ip(a 
conclufio, vt numeri fupcrius allaciaperte demonftranc. 

Et vero practerquam quod probatione carct ca Prop. eodemque, 
quo aflcritur , iurc negari poteft : cius falfitas arguitur euidenterin 
duplici fchematis fupcrioriscafu : in quo vcroquc A B, & D E fuppo- 
nuncur aequalcs. Qua* f a &a Hypochcfi pacuit rationcm C B ad F E 
candem efle cum ratione H K ad H G : & vtramque efle proportto- 
nem rationis C B ad B A, ad rationem F E ad E D. Cum enim rationit 
C B ad B A, & F E ad E D, confcquentcs B A & ED fint acqualcsj 
ita fe habet ratio C B ad B A, ad rationcm F E ad E D, vt antcccdens 
CBfe habet ad anteccdentcmF E, fiuevt K H ad H G. Cum crgo hi 
duo confcqucntes B A, & ED in alios maiores , 8c minores feraari 
arqualitaee mucari poffinc, iidcmque ipfi antccedentes CB &FE 
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Poftcrior Pars Propofitionis huius 54. aflerit hanc de noud allatam 
Tetrugonifmi methodum, autpoiius (ccundam cximij cyclomctrix 
Authi ris Quadraturam cxplicatione non paulo fufiore ab erudito in- 
tcrpmc illul>ratam,hac in explicatione quafdarnpatidifficultatcs: ob 
quas>cifi aliude ab omni vitio foret immunis,vix a Gcomctria dcberet 

admitti. 
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adttitti. Atque in harum difficultatum cxpofirionc tota vcrfatur 
(quam inco ) partis pofterioris Propofitionis dcmonftratio. Has igi- 

Wfineulas hoc ordinc profccuturusfum. 

Pftm* diflieultss. 

Prima haec dirHcultas continctur Propofitione 7. fecundar circuli 
Quadraturz pag.149. quamexponoiuxtamcam iam farpius vfurpa- 
tam diagrammatis defignationem , ciufque indiccs characieres, fcnfu 
intcrim^ipfifqucadeoAuthorisvcrbisfcruatis. Sicigitur habetcitata 
Propofitio. 

Sint A I, FL diametri quacunque aquales in farabolA ADFO: ducan- 
turque ferlfjrL mrmales IDsPLad Axem A S. 

Ofortet oflenderc corporu ex dutlu parttum A 1D,F LO infe fubalterne, 
& reducla ad frufta cylindrica habere diuerfas altitudines r& pro bafdus, 
fegmenta circularia diuerjorum cirtulorum :vtrumque autem oporteat de- 
terminare. Hatc illc , in quibus haec obfcruo. 

Proponit Quadraturarum intcrprcs oftendendum hk efle corpora 
ex ductu partium oarabolicarum A I D, F L O in fe fubalterne , & 
redu&a ad rrufta cylindrica habcre diuerfas altitudines, & pro bafibus 
fegmcnta circulariadiucribrum circulorum. Animaducrtoquidem, & 
& admittohuiufmodi corpora ad fruftacyiindrica redufta bafcs nan- 
cifcicircularcsdiucrforuracirculorum,eafquc,vel hac Propofitione 
vcl pracccdcnte 6. recte eflc dctcrminatas : corporis cnim cylindrici 
folido cx du&u fubaltcrno parabolx AID genito arqualis, bafiscft 
femicirculus A QJ: bafis autem cylindracei arqualis folidoexfegmen- 
to parabolico FLO in fc dudo fubaltcrnc, eft mixtum quoddam 
planum cx plano mixto £ K R V abfciflum , adiacens arcui K R. ve- 
rum igituteft, im6 fccdetcrminatum duo huiufmodi cylindracea ha- 
bcrc pro bafibus fcgmcnta circularia diucrforum circulorum. 

At vbi habetur demonftratum vcl hac propofitionc ( in qua id 
eportetoftcndere) vcl aliaquauisduo illacylindracea habere dtuerfas 
sltitudines? nufquzm. Attamcn id priusquam ipfae altitudines deter- 
minarentur , oftendcndum fucrat: vt problemati propofitio 1 at Ls fic r c r > 
quod exprcffis verbisid exigit. 

Scd rainimemtrum,ficylindraccorum jTlorum aititudtnes diucrlx 
abeximioGcornetraoftcnfac non fuerint i cifi id ab co propofitum 
hfcftiUTet : acqualesenim ambat fnm huiufmodi cylindraceorum alti- 
tudines , & quidem ambae aequales lateri rc&o paraboljc ADFO. 
Nunquid itluid fatis cfare &cuidenterdemonftraucramLib. ^.Prop.^. 
& 5. Examini.s Quadrat.eaque roppofirione ranquam certa&radu- 
bitata in Epilogifmis tot calculorum coHigendis fcrapcr vlus fucram? 

Vt 
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Yc vel hoc vno argtimcnto ( cui aliud fimile iam fupraobfeniaui) ad- 
ducar vt crcdara , Examen illudmeum Quadraturx a Quadraturx 
fautore lcclum , auc perpenfum ruitfc paulo lcuius,quam accurata 
refponfio , quam molicbatur , exigeret : cui afrereodx , fi dcbica hxc 
attcntio acceflilTet , fortaflc fuperfediflet, laboriquc fane graui peper- 
ciflet : quem abcoin hanc relponfionem impenfum oporcuic. Scd de 
hoc in allata propofitione commiflo lapfu fatis >cum talis non Cit , vt el 
occurri nonpoffitj nec pereum, fi folusforct,impcdiatur Quadratu- 
rac perfccla folucio : non tamcn parum ad hanc Propofitionis mcx 
partcm fecundam ftabilicndam conferrc videcur. 

Secunda dtfficultas. 

Secunda difficulcas , qux ad huius Quadracurx hacmethodo a(Te- 
qucnda: folutionem aditum prxcludere videcur , pcndcccum cx Pro- 
pofitione 4.(ecundae circuli Quadraturx pag.i46.dedu<ft.Geometricx 
cum cx fcholio Lcmmatis i.pag. 151. his cnim in locis conftru&io 
duplex affertur ad Quadraturam neceflaria , quarum tamen vna alte- 
ri, vtoporterct ,minime poteft inieruirc, acqueadcocx hoc etiam 
capite R.P. Aynfcom Quadracuram hac methodo minime exhibuifle 
cenfendus foret. Nam citato fcholio duas parabolx diamctros ad 
Quadraturam neceflarias Iaudatus Author talesaflumic , acdecermi- 
nat ac talcs aflumptas ac dctcrminatas hoc coco in cradacu a fe incelligi 
moner, vc earum altcra fic Axis parabolac , alccra priori xqualis , talis 
ducacur vc pcr eius extrema puncla ad axem normates ductxlinex, 
fiuead axem ordinatim applicatx , ablcindanc cxquodam circaaxcm 
defcripto femicirculoarcum toti femicirculo commenfurabilcm.Tales 
in meo diagrammarc funt diametri A I, & F L : lineac autcm pcr ex- 
trema punda F &. L.diametri F L ad axem applicatx funt F E , O V, 
qux produc~t*abfcinduncex fcmicirculo AK R B arcum K R,quem 
fuppono ipfi femicirculocommcnfurabilem j ficut &.hunc femicircu- 
lum tocum coci (cmicirculo A QJ circa alceram diamccrum A I dcf- 
cripco : has enimconditioncs ad commenfurabilicacem percinenccs 
vuIcQuadracurx interpres obfcruari, modumque , quo obicrucmur, 
cruditc fuo modo docct citatislocis. 

Hanc porro conftru&ionem inftituic eius Auchor : vt dcinceps 
oftcndac iuxta fua, finque potius prxceptoris principia proporcioncm 
rationis E ad F ( hicetiam breuicacis causa meum obferuo fimplicibus 
cbara&eribus folidaex du&u fubalterno gcnita dcfignandi modum 
ha&cnus vfurpatum ) ad rationem G ad H, hoc eft, proportionem 
M N notam eflc ex co, qu6d nota fit proportio K L racionis A ad B 
ad racionem C ad D:qux ad folida percinent genita ex ductu ordinaco 

corundem 
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coruodem panofum, cx quorum du&u iubaltcrno genira ruerunc 
folida E, F> & G H : haccenim proportio K L notacft,co quod (bli- 
da A,B,&C*Dad rc&ilinca fwie redu&a. Athascfolida A, B,C,D, 
cx du&u ordinato genita, ad folida re&ilinea quomodo,aut vbi a 
Quadracurarura fautorc reduCta fuere ? Propofitione 4. Secunax 
Quadratur* pag. i46.inquiet,in eacnim praxis docetur , qua nota 
fiant hac folida j notique proindc habeatur rationum , quas obfer- 
uant , propoftio KL ad Q^uadraturam hanc MNMM necellaria, vt 
cicatac Propoficionis Coroilario habetur. 

At cgo concra aflero opc cicatae illius Propofuionis 4. nullo modo 
notam ficri pofle pfoportioncm K L foiidorum cx ductu ordinato 
genitorumio cafu affignato, &dcccrminato in fcholio LemraatU 1. 
pag. 153. quejn expafui paulo ante. Atque adco aiTcrocxhibitatn 
non efle, ncc cxhibcri potfe a Quadracurx Promotore Quadratu- 
ram hac, quamexpoait , methodo. Aflertio hxe mea melius nequic 
dcmonftrari, quim allaca Propofuionis citatx conftructione , qux 
fichabet. 

Sint { inquic Propofi- 
tionis Author) A B, CD 
iiametri qutcuque «qua- 
les in ParaboU AEF) 
cxciperc dcbuic axem 
parabolx tanquam in- 
utilcm } afltfque per S 
&D normalibtts CQ, 
EF; dueatur A H paral- 
/etaCg^ 

Oportct folida orta ex 
dutfu ordinato partitm 
ACB, BAHgjCED, 
BC£jmfeipfas,rcd*- 
cere ad nota corpora. 

Agaturpvr A cmtingens A C, accuxrtns C £^prodst#a m C. Tonatir- 
quc reifx KMN parallela Ggj&HL paralUla A B. Per Prop. 89. de 
Parab. Retfa cpmes KM,MO,OP fcmptr funt proportiomUes eontinu}. 
Ergo per a.yde duihbm. MtxtUnuum AGCMA dutfum in altitttdinem 
ftP, aquatur part* ACB dufta mfe~ £*ta vrrh quadrata efi parabola- 
AGCfat itlt aqaale Reifangnlnm HS : crit hteduclum im altitudinem 
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S Taqualem 0 P, aquale mixtilmeo A G CM Ain OP, hoe\ef y ParalcU 
ACB dutiainfc. 

Eadem methodo reduceturpars CED dutla infe y ad parallelepipedum 
notum. Hxc illc, & quidcm fatis. 
,Iam quaero aberudito Geometra, fi in ipfo cius fchematc diame- 
ter A B fbret axis Parabolx ( vt dcinceps fupponit , fupponiquc, ac ita 
detcrminari vult citato fcholio paginx 1 5 3. caque facHfuppofitionc 
hancfiiam Quadraturam profequitur & abfoluit.) Quorrtbdo notum 
fierccfolidum ex Parabola A C B du&a in tc ordinate ? Si enim tunc 
ducatur tangcns A G per punftum A, quod ftatuattir vcrtex Parabo- 
lxj nunquara cum hutufmodi tangentcconcurfura eft B G normalis 
ad AB : atque adeo nullumdabitur planura ACG,quod ducatur in 
•altitudinem aliquam O P quac & ipfa tunc pcrit > duo fiquidcm pun- 
&a O 8t P in eocafu coalcd.int in ipfo axc Parabolaa. 

Qux cum ita fint. Quamuis vcrum forct proportionem K L ratio- 
num duarum A B, C D,* quas obfcruanc folida ex du&u ordinato 
gcnita , xqualcm efle proportioni M N, rationum E F, G H idcer 
iolidaexduc"tu fubalterno prbcreata : ( quod falfumoftendi)Nequa- 
quam tamen hac mcthodo,quam fecutuseft Quadraturae promotor, 
ad exittim foelicera Quadraturam perduxiflc ccnferi potcft. 

Tertia dijficu/ias. 

Eadem circuli Quadrandi ratioimpugnari poflc videtur argumen- 
to cx pauloantfc relaca dctcrminatione duarumdtamctrorum acqua- 
lium parabolac : qux in fcholio Lcmmatis 2 . pag. 1 5 i,vcl 153. afligna- 
tur in hxc vcrba.- 

Sit , inquit Quadraturae huius Promotor ,femicirculm A SJ^dcfcri- 
ptits fupcr axe A B paraboU A D 0. Sit autem ejr femicirculm alim 
AKRB priori maior,Jic vt perimeter ARBjh commenfurabilU perimetro 
A XI- Cum P er Lem - 1 - '»"eniatur in pcrwetro ARB arcus K R commen- 
furabiiis perimetro ARB ,* cuius extremitatibm K> R educla normales ad 
axem A B intercipiantin illopartemEV aqualem diametro A P, ducatur- 
que ex F punclo interftctionis parabol.t rjr HnraKE, retfa FL parallela 
axi A B. Erunt A I, FL diametri aquales eiufdem paraboU, & partespa- 
rabolica AI D,FL 0, illa de quibus pracedentes & fequentes Prepofitiones 
tvclim intellig? : aic idem Author. 

Quod crgo in hac determtnatione diamccrorum parabolicarum 
A l & FL difficulcatem patitur , quam htcobjicio,««ilioc verfa*tur. 
VulcQuadraturx Intcrpres partes Parabolicas AIDyFLO , illas ejfe, 
dequibuspracedentes & fequentes Propofitioncs ftms v*lt intelligi. Vulc 

crgo 
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crgo partcm parabolicam A ID in (e fubalterne du&am coipus gc- 
nerarc : cui aequalis fic fcmi-cylindrus bafi infiftens fcmicirculari 
AQJjCuius alcitudinemdeterminat Prop.7. pag.150. vultcti3ra non 
rantum partcm Parabolicam FLO in fc fubalterne ducij fcd ctiam 
partem E F O Vi ) & hanc quidcm ita in fc ductam corpus gcncrare, 
cui fic acquale corpus quoddam cylindraccum bafi infiftens mixtilinex 
E K R V, arcu KR,fic re&is E K, E V, VR, circumfcriptx : cuius 
ctiam altitudinem dctcrminat citata Prop.7.'' dequafuperius difficul. 
1. Cgi ) cuius porro cylindracci pars quxdam itcm cylindracea folido 
fttxqualisi quod cx parte parabolica FLO in fe fubalteme duda 
gcncratur. Hanccnim fuppofitionem tam tn frscedentibus , quamtn 
fequenttbm Propofittonibus fuis Idcm Author afluinit , & fuxtacandcm, 
Quadraturam fuam abfoluic 

Ccnfec igitur corpus cx feg- 
mento parabolico quadrilatcro 
EF O V in (c fubaltcrrve ducto 
genitum , arqnalc cflc cylindra- 
cco, cuius bafis fit planum mix- 
tum £KR V:cuius (cilicct vnum 
latus fit arcus KR, pcrimetro 
A K R B commenfurabilis , iuxta 
ab eo ftatutam conftru&ionem. 
Ac ego in hoc , pacc doctiflimi 
Gcomctrx dixcrim , longc alitcr 
fcntiendum puto: alTeroque lon- 
gc alitcr dcterminandam eile 
bafim illam mixtam E K R V cy- 
lindracci folido arqualis, quod ex 
dudu fubaltcrno portionis para- 
bolica: E F O V producitur ; nc- 
quc cam cffc^ua tamin prtceden- 
ttbus quam in fequentibus frofofi- 
tionibus vtitur. In iis cnim omni- 
bus fupponit portioncm parabo- 
licam E F O V in feipfiim fubal- 
ternc duci : vc corpus gencrec 
n?qualc cylindracco , cuius bafis 
fitplanum mixtum.EKR V s Atnifi planum hocmixtum tale fic,vt 
dux reclae EK, VR arcum KR pcrimctro fcmicirculari AKRB 
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commenfitrabflcm inrcrcipicnr.es, fint xquales imet fe : (qnod tuw 
demum eucniec,cu:n arquaiiccf a ccncro circuli AKKB diftabunt 
pcr Prop. 14X1^.3. Elem.y Neqaaquamefle poteft bafis illiuscjlin- 
dracei, folidoquodcxduftu porcionis EFOV in fefubaltcnvo ge> 
JQcratur 5 efto poffit cfle bafis alccrius cuiufdam cylindracci , foiido 
jequalis, quod producitur cx fcgmento quidem parabolico EFOV 
fubalterue dulto , non in ieipfum , fed in aliud quoddam eiufdem 
parabola: fcguicntum : Quse , vc cuadant aponiflima , in codcm dia- 
grnmruatc paucahaccdelinea. 

Parabolam dcfcribc BPX priori parabolx AFO squalcm , & 
obuerfam , cuius vertcx fit Bj eaque fecet rc&as E K, VR in pun&is 
P & X. Diui<a cciam rccla E V bifariam in C, centroC femicirculus 
dcfcribatur A S T H fccans in S T produ&as lincas E K, V R : ac 
demum paraboladcfcribatur circaaxcm H A prioribusajqualis, ob 
ueifa vcro parabolx A F Os qtra fecabit lineas EK, VR m pun&is 
L, G. His pofitis, clarum cft portiones obucrfas , fiue fubahcrne po- 
fitasEFOV,8c VLGE efle arquales : a-qualcs enim funtcam duae 
ordinatim applicatac E F, V Lj quam dux E G, V O : Tam enim illac, 
quam iflar acqualitcr diftant a vcrticibus A tV H fuarum parabolarum 
acqualium. Vnde primo fic apcrtum portioncm parabolicam E F O V 
in (e /ubalcerneduftam, vcldu&aminoboerfam portioncm E G L V, 
generare corpus quod cft xquale cylindracco , cuius bafis eft planum 
mixcum EST Vsalcicudo verocft latusre&uraparaboIarum,vc fupra 
declaratum cft. Corpus crgo cx porcionc EFO V in fe fubalterne 
dufta gcnitum, ncquaquam xqualc efle potcftcylindracco , cuius ba- 
fis ficplanum mixcum E K R V, nifi inco vnocafu , in quo concinget 
rc&as E K, V R cfle arqualcs > vel ( quod in idcm recidic ) nifi quando 
exdcm rc&ac a centro circuli ,cuius arcum abfcindunt , acqualitcr 
diftabunr. 

Quare Quadraturac promotor fcholio illo Lemmatis l.recitato fu- 
periiis non tantum dcbuit dcterminarc, vt circulus A K RB dclcribc- 
rccur maior circulo A QJ ad arbicrium,& vt in co arcus K R inuefti- 
garetur pcrimetro femicirculari commenfurabilis, percuiusextrema 
puncla K, R ducta: lincx normalcs K E, R V ad axcm A B, abfcindc- 
rent ex ipfo axe reclam E V acqualem diametro AI circuli A QI: 
Sed praccrcacondicio adhibcnda neccflario fuit > vt circulus circulo 
A QjJ maior defcriberetur talis , vt ex eo arcus K Rabfcindi poflet-, 
eKcuiusexcrcmis punftisK 8c R du&ac normalesK E & R Vadaxcm 
A B, 5c abfcindenies E V acqualem diametro A l circuli A QI>eflcnt 

intcr 
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uiterfe arqualesivel certe xqualicer a" centro circuli dcfcripti AKRB 
htnci ndc arqualiter diftarem , fiue quod idem eft, eiuldem circuii cen- 
trum punftum medium linesc abfciiTae E V occuparet. QMarn condi- 
tioncm ncgotij non mediocris foret obfcruare. Verum fiue leuis, fiue 
grauis negotij conditio ca fit, ad propofitam detcrminationcm , vt 

omnino neceiTaria omkti non de- 
buic a Quadracurae interprcter 
cum in omnibus tam prarccden- 
tibus , quam fequentibus propo- 
fitionibus fuis.ab codem fuppo- 
natur > ncc vllum liccat eius urhe- 
ma obfcruarc, in quo fumma non 
habcatur eius racio \ vc habcri re- 
ucra dcbuic ad eius infticucum. 
Cum igicur a propofito cam alic- 
na fic hxc aicu,s K R , & lineac 
E V, quam Quadratura: Promo- 
toradducic,dccerminacioj necad 
Quadracuram promoucnda\ vel 
i» prdcede»tib*s vei i» fequentibu* 
propcfitionibw ab co fic vnquam 
adhibita, licetab eodcm fcmper 
adhibcnda aiTeratur:videris, quid 
dc huiufmodi Quadratura cx 
fuppofitionibus , Principiifque 
tam inccrtis , deducti fcntire 
dcbeas. 

Hic dcmum quxras nec abs re 
( cius cnim mencio fupcrius ra&a 
eft ) cum portio Parabolica E F O V in fe fubaltcrne dudta non gi- 
gnat fi>l»dum aequale cylindraceo , cuius bafis fit rJIanum mixtum 
EKRV x in quam aliam portioncm parabolicam cadem portio 
EFO V lubalcerne poficam duci dcber, vtcorpus gignat cylindracco 
arqualt , cuius bafis fit planum illud mixtum EK RV ? Rcfpondco 
portionem E F O V duci dcbere in portioncm E X P V>quam exdem 
lineje KE, RV intercipiunt cx parabola BPX obuersa parabolx 
AFO, cuius vertex eft B. Quod exfuperioribus,velcx Lib.j.Exam. 
Quadr. vel ex ipfoCyclometriae Authore Lib. : o. Oper. Gcom. fatis 
apcrtk conftat. Tota cniru Parabola AFOY du&a in Parabolam 
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fubaltcrne poficain BPXZ, corpus gcncrat xquale folido Cytindra- 
cco } cuius bafis cft fcmicirculus AKRBj alcitudo vero, vt oftendi, 
eft Lattis Re&um : dux autemquxlibet portioncs ex duabus obuerfis 
Parabolis incercepcx aduabus quibuflibet lineis EK, RV ad axern 
normatibus , in fc ductx, folidum gencrant xquale cylindraceo jcuius 
bafis eft planum mixtum EKRV, eifdem lincis EK,-VR intcrcc- 
ptunij altitudo ver6 cft Latus Re&um Parabolarum. 

. 

QuartA dtfficuUas fr* cxteris infijnis , qud fromoU buius Qttadra- 
.turtt fundamtmum eucrtitur. 

ALIatx ha&enus, quxque afferri poffent alixdifticulcatcs ad Pro- 
pofitionis huius 34.vcritatcm ftabiliendam non inanesquidcm 
videri dcbeant : Quam tamen nunc affcro,pondcris longe adhuc 
maioris fucura eftjvcpotc qux principium , vndc Quadratura hxc 
eol)igitur,euidcnterconcuciat. Uludautem habetur Lcm.4. Propo- 
fifionis7.Secundx Quadraturx pag. 1 54. vbi Quadraturx promotor 
hanc affcrt A ffertioncm. 

Ejio raiio BCad BA ad rationem EF ad EDftJt linea HK ad lineam HG- 
Dico rationcm B C ad C A ejfe ad rationem EFad FD,vt HneaHK 
ad Uneam K G. 

ExPoJitio. 

Hoc cft H K ad HG, fic 
Pi oportio rationis B C ad B A 
ad rationenvE F ad E D : erit, 
inquit) H K ad K G proportio 
rationis B C ad C A, ad ratio.- 
ncm E F ad F D. Quod vnr- 
ucrfaliter affcrit , fiue fueric 
ratio CB adFE minoris m- 
xqualiratis , vrin priori fchc- 
mate 5 fiuc, vt in poftcriori,in- 
j xqualitatismaioris. Athocin 
vtroque cafu propoficioncm 
hanc Gcomecrix rcpugnare 
acquc adco Tetragonilmum, 
qui ci vcl raaxime nimur, fta- 
rc non poffe , cuidenter oftcndo, idqucduplici init^ ratiocinationc. 
Priorern inftituo a pofteriori per numcros quorwm EpilogifmiM abfiir- 
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dum non leueex ea Propofitionc fequi apcrte demonftrat. Pofterior 
incausahuius defecl&s , qui non nifiex falsaaliqua propofitione ad 
probacioncm Aficrcionis illius aiTumpta nafcitur , inueftiganda tota 
▼crfatur. 

Ad priorcm hac primum vcor fuppoficionc. Sunto A B, & D E ' 
xqualcs: quarum vcraquc partium^. ftacuacur,quarurn vna ficCB; 
dux vero finc F E : vcnimirum ratio C B ad F E fit inxqualitacis mi- 
noris, lubdupla fcilicet. Sit etiam linea quxcunquc GH,qux bifa- 
riam diuidatur in K> vt fit criam racio K H ad G H fubdupla, fimilis 
nimirum racioni CB adFE. Quibus fuppofitis. Ica cft ratio C B ad 
B A,adrationcmFE ad ED : vt C Beft adF E, fiue, vtKHad HG. 
Nam,ciim A B &DE,qux funt ambarum racionum confequentcs, 
pofitx fint xquales : ita c(l pcr Prop.7. Lib.i . Exara. Quadrat. ratio 
CBad A B,ad rationem F E adD E : vtcft anccccdcns illius C B,ad 
huius Ancecedentem F E. Jta vt ratio C B ad F E fit proportio ratio- 
num C B ad A B, & F E ad D E : quo eodcm iurc ratio K H ad G H 
( quos tcrminos terminis CB, F E xquales hkclTc volo ) erit carum- 
dcm rationum proportio. Cumergo hacfacH hypochefiita fit ratio 
C B ad A B ad rationcm F E ad D E> vt eft K H ad G H ( qux cft ipfa 
Authoris fuppoficio ) ita crit ratio C B ad C A fiue 1 ad 4, ad ratio- 
nem F E ad F D, 1 ad 3 : vt cft K H ad K G, ncmpc vt 1 ad 1 kixta 
Authoris Aflertionem. Qux fi vera eft j vcrum crit rationem 1 ad 4 
xqualem cflc rationi 2 ad 3. Cum carum rationum proportio K H I 
ad K G I fit ratio xqualitatis I ad I. At rationcs 1 ad 4, & x ad 3 xqua- 
lcsctTcalfcrere/id vero eft abfurdiflimum rationi fiquidem 1 ad4 
xqualis cft ratio 1 ad 8, non autem 1 ad 3. Quod ciim itafit, patct 
Propofitionishuius(qtixQuadrarurxquafi noux bafiscft/falfitas. 

Altcrum inmaioremconnrmationem luccmquc profcro Paradig- 
ma, luxta poftcrius firhema fupra allatum, in quo ratio C B ad F E fic 
maioris inxqualitatis. Sint itcrum A B 6c DE xquales,trium vna- 
quxque partium : quarum C B fic duarum, vnius auccm F E : ponacur 
cciam K H partium duarum G H vnius : fiue, ponantur K G, G H, 
xqualesduabusCB,FE. His fuppofitis. Itaeft iuxta proxime infti- 
tutam ratiocinationcmratioC B ad A B, ad rationem F E ad D E ; vc 
K H ad G H : qux eft Hypothefis ab Authore prxlcripta. Ergo ita 
debct ejflfe iuxtacundern ratio C B ad A C ad rationem F E ad D Fj 
vt G H eft ad K G> id cft vt 1 ad 1 { eft cnim K H partium duarum, 
& bifariam diuiditur in G ) Vnde fit iuxta hanc Aflertionem , vt ra- 
tio C B ad A C ( 1 ad 1 ) ad rationcm F E ad D F( 1 ad i) fint xquales, 
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dupla fcilicet & fubdupla. Quo nihil cft a vcro alieoius : £t id miror 
aGcometrapererudito in re tanti adinfticutum fuum momentinon 
efle obfcruatum. Conftat ergocx didkis ha&enus ope numerorum& 
a pofteriori , vitio non carcre falfac huius Propofitionisprobationcmi 
quodoccultiflimum non poteft non efle,quandocamosGeomctras, 
Quadracurae Auchorcm (quisenim hxc edicaaHquc eius approba- 
tione fibi pcrfuadeat ( ciuiquc intcrprecem ita iatuic,vt fugcric Quod 
vccompenamus , etfi minimeadinfticutum id neccflarium fic ) cu* 
fufficic Propoficioncm hanc falfam efle oftcndifle , vndecunque fuerit 
proredafalfitas jprobationis ab intcrprece allaca: ferics, rclegcadacft. 
Qux fic habec. 

guoniam, inquit, ratio BCadB Aejtad rationem E FadE D,vt RK 
ejl ad H G. Igitur rationis BCad BA denominator ejl HK, rejpetfu H G 
denominatoris rationis EF ad ED. Non moror hic rurfus , vt hatic dc- 
nominacoris rationum fingularum acccptionem rejiciam,cum Lib.u 
Examinis Quadrac. Prop.i. admitci non pofle demonftrarim ncc 
paucis necobfcurUQuis cnim non videat hac in Hypochefi racioncm 
H K ad H G,efleproporcionem rationis B C ad BA,ad rarionemEP 
ad E D ? atquc ade6 hanc ipfam rationem HKadHG dici pofle , ac 
reueraeflcdenominacoremnon racionumv fcd racionum tarundenv 

proportionis. 'Quod vcinam,. 
ccfi Icuc in fpeciem videacur, 
obferuaflenc do&iflimi cyclo- 
mctrac : h multis enim fuis 
eontemplacionibus egregiis; 
ccnebras deterfiflent, quasii* 
otTufas dolemus. Dicatur ita- 
que H K ad H G proportio- 
rationu B C ad B A * & E F ad> 
E D. Pergic auccm Efi verb per 
Prop. )t).de Proport.vt ratio B C 
ad BA, ad rationem E Fad E D, 
ita ratio BCadEFad ratiwem 
BAadED. Erit igkurratm 
HKad HQ~, ratio denemintto* 
num ratiomm B C ad E F, tjr 
S A adE D.Hoc eft, vc loquorcgo, eritHK ad H G proponio ratio- 
uum BC ad'EF,& B A ad ED, fiueetiam ittius proportionis dc no- 
mmator, Vctiffimaeft barc ilbrio.&vercVin ajpofcis fchematibus,. 
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inquibusaequalesponuncurtermini A B 2c DE, racionem xqualitacis 
conftituunt,clariffima. Scd pcrgat Author. Ergo ratio antcccdenttnm 
B CadE F adrattonem differcntiarurn C A ad F D cadcm erit ( 6 (copu- 
Ium ; ) cum rationc antecedentis HK ad differenttam K G: Hoc eft , vno 
verbo, H K ad K G, cft proportio rationis BC adEF, ad rationem 
C A ad F D. At hic eft , cur mcric6 quatram , quo ex principio ? QuS 
ex Propofitione , fiuc in Elcmcntis habcatur $ fiuc in tam ampla Pro- 
pofitionum ad rationcs , rationumque proportioncs pcrtincntium fyl- 
ua Libro dc Proportionalitatibus a P. Grcgoriocongefta latcatj fiuc 
ab alio quopiam Authorc allata fticrit y hxc illatio dcduci queat > nul- 
lam cnim hic prarter morem,pra:terquecxigentiam( cum principiuni 
pcr fe notum non fit eaconfcquentia) citari obfcruarc crt. Ncc mi- 
rum :cum , qua? excafequitur conclufio, vt cx paulo ante declaracis 
abfurdis iam patuit , nequeat admitti tanquam vera. Hancautcmcx 
illa colligit Quadratura: huius Author. Sed vtratio B C ad E F ad ra- 
tionem C A ad F D : ita cfl ratio B C ad C A ad rationem EF adFD per 
}9-de Proport. Igttur vt H K ad K G, tta efl ratio BC &d C A ad rationcm 
E Fad FD. jgucid erat demonflrandum. 

At haec conclufio ( quae eft ipfamct , provt cfle dcbet, propofitio 
demonftranda ) a vcritatc alicniflima eft , quemadmodum fuprapcr 
numeros probatum cft cuidcntiflTime. Eius vero defeftum , quem ex 
aliqua raciocinacionis cotius faba propofitionc proficifci necetfe eft; 
non aliunde profcehim aflero, quam ex ca vna propofitionc : in qua 
Quadraturarum intcrprcs fupponit , ( nccvllo modo , vt iam monui, 
probac ) rationem B C ad EF ad rationem C A ad FD, ita fc haberc vt 
HK ad KG \ flueHK ad K G, ejfc proportionem rationum BCad EF,& 
CA adFD:Ua vc ca ipfa fola caufa fitfalfitatis, o,uam paticur ipfa 
conclufio, vcnumcrifuperius allaciapercedemonftranc. 

Ec vcro praccerquam qu6d probatione carcc ea Prop.codemque, 
quo aflericur, iure negari poteft : eius falficas arguitur euidenter in 
dupltci fchcmatis fuperiortscafu : in quo vtroquc AB,8cDE fuppo- 
nuntur aequales. Qua facca Hypochefi pacuic racionem C B ad F E 
eandem ctfe cum racione H K ad H G : & vtramque efle proportio- 
nem racionis C B ad B A, ad rationem F E ad E D. Cum enim rationu 
C B ad B A, & F E ad E D, confequentcs B A & ED fint arqualcsi 
ita fe h-abet racio C B ad B A, ad rationcm F E ad E D, vt anteccdens 
C B fe habet ad antcccdentcm F E, fiuc vt K H ad H G. Cum ergo hi 
duo confequcntes B A, & ED in alios maiorcs,8cminoresferuad 
xqualicace mucari poffinc, iidemque ipfi ancccedentes CB & FE 
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fcmper retincri : eadem fcmpcr rationum CBadBA,&FEadED 
futura cft proportio C B ad F E,fiuc K H ad H G. Vndc fcquiturprse- 
tcrca vt K H ad K G ( fi vcra foret harc propofitio ) fempcr fit pro- 
portio rationis C B ad F E, ad rationcm C A ad F D. A t ccrtum eft, 
&manifeftum mutatis confequenribus A B 8c D E, in alios intcr fe 
acquales, antecedentibus iifdem C B & F E non mutatis , rationes C B 
ad F E, & C A ad FD, femper forc diuerfas i ncquc pofle candem 
proportionem K H ad K G omncs inter fe obferuarc. Quod in nu- 
mcris cuidentiflimelicct intucri , quos non longius repetam quam ex 
duplici fuperlori fchemate , quod ad falfitatem ipfiusaflcrtionis addu- 
xj , Eccc in priori fchcmate , fi K H i ad K G i , cft proportio ratio- 
nis C B i ad F E x, ad rationem A C 4 ad DTj * crunt rationcs l ad 2, 
& 4ad 3, xqnalcs : carumenim proportio K H 1 ad KG 1 eft scqua- 
litatis. In poftcriori vero, in quo K H 1 ad K G 1 eft proportio ratio- 
nis C B z ad F E 1, ad rationem A C 3 ad DF 45 ratio x ad 1 dupla 
forct rationis 3 ad^. Quod ' tem ralfumeft. Ratio fiquidcm i ad ij, 
duplacftrationis 1 ad 1, non autcm rationis 3 ad 4. Atquc hoc ipfum 
aliis atquc aliis aflumptis numeris duobus A B, D E aequalibus, imo & 
inaequalibus ( xquales enim non neccflitatis , fcd facilitatis gratia af- 
fumpfi ) liccbit obferuare. 

Cum ergo in duplici boc 
Paradigmatc falfum fit KH. 
ad GK efle proportionem ra- 
tionis C B ad F E ad rationcm 
A C ad D Ej ctfi KHad GH 
fit proportto rationis C B ad : 
F E, ad rationcm A B, ad D E: 
falfum ctiam crit , quod ex co 
infcrt Author pcr Prop.39.de 
Proporr. nimirum KH ad 
G K, efle proportionc rationis 
CB ad CA,ad rationcm FE 
ad F D. Vt habct hoc Authoris 
Lcmma4citatum. Quodcunv 
fit ad hanc Quadraturam fum- 
me. ncceflarium, vt cx eius fo- 
J u t i one conftat, cernis quo ea ftet loco. 

Atquc hx funt praecipux,maiorifqu©raomentidirFcu1tates (ncquer 
cnim cxhauftariuntomncs, vc;cx.diccisdis patcbit:)quac;cxJiac Qua— 
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dratnram ftabiliendi promoti methodo confcquuntur: quibus, ecfi 
non aliaoccurrerent argumenta (ocoirrunc aucem ea omnia,quae 
aduersusfecundam,8ctertiamquarcamque Quadraturam propofui, 
quas hanc eciam actihgunt ) non leuicer confirmata videtur hxc mea 
pridem addu&a Propofick>34. vt vlcima qua eam a Geomerria vix 
aliquando admiccendam pronunciaui in hxc , quat nc force exci- 
derinc , refero , verba. Methodus quafi mua circulum ^uadrandi s 
guadraturarum interprete clarijfmo adducJa, ret/cienda videtur, non 
folum ob tationes ob quas fecundam dr cateras reijci debere fuadcturyverum 
etiamobaJiaspecu/iares,quainilUmethodo occurrunt. $upd erat oficn- 

Monitum. 

Oneri , quod fufceperam , tum.illud meum guadraturarum ctlcberrima- 
rum Examen tucndi j tum earuhdem promottonem a GeometrA percrudit* 
initam expendendi fdtisfeciffe cumulate , fortaffe videri debeam : £u't* 
tamen in Jguadratura illius promota difcufftone a Thefi vix difcejji y dum 
ipfa, vnde dcduceretur y folaprincipia expendi : meritoexigat non-nemo y vt 
hypothefi ea omnis contemplatio applicetur , gratior omnino , nec pauio pla- 
nior euafura. Quod ego fum eo libentius prajiiturits ; quo c/arius ex eo e/u- 
cebit laudati fitpius Quadraturarum interpretis facultaS in Ceometruis 
nonvulgatis : quo ettdm maior ex eo iis, qua hactenus agitata funt y euiden- 
tia,firmitdfque conciliabitur. Hac porro thefeos ad hypothefim applicatto t 
ctimtotaferein eoverfetun vt qua ad pracedentis propofitionis probatio- 
nem allatafunt, v/tima prifcrtim difficultat ,fingu/aribus exemplis ex dit- 
quot Propofitionibus Quadratur* promotoris petitis iUufirentur : ideo eam 
fcholiorum ad hancpropofitionem 34. pertinentium nominenonma/e appeU 
laueris: quorum hocprimumefio. 

Scholium Primum. 
Propoficio 8. fecundx circuli Quadracurae pag. ab eius Au- 
thore in hacc vcrbaenunciacur. 

Sit E F axisparabola , cui fit aqualis altera diameter G H iuxta deter- 
minationem facJam in fcholio Lem. x, duclifque perTejrH ad axcm norwa - 
libus y exhtbeanturplana parabolica ABCD. 

Oportet triafolida cylindrica , orta exducxu fubalterno planorum A,BJ), 
reducere ad eandem altitudinem. 

Primo hic notandum venit problema hoc ad reduftionem perti- 
nens cylindraceorum, folidis,qux ex planis A,B, D in fc fubalcerne 
duftis oriuntur , xqualium , ad eandcm alcitudinem", perperam efTe 
propofitum : cum, vt dTtKcuItate prima (uperiore retuli, conftct ex 
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Prop.4.& 5X10.3. Exam.Quadrat. cylindraceorutn illorum altitudi- 
nem aequalem efle, & quidem fcmpcr Latcri rcfto pwabobt ^ 

E thor diametru G H 

aflumi <frf*r- 
minationcm faclam 
in fchclio Lem. i . A t 
iuxta illam determi- 
nationcm ncc pla- 
num D in fe ipfa 
fubalterne ducun- 
tunfed in aliaqua^ 
dam plana vt fupra 
difficultate fecunda 
demonftraui iocum 
confule. 

Tertio. Sit ( in- 
quit idem ) E FAxis 
ParaboU. At fi EF 
fuerit Axis parabo- 
la::nequaquam pof- 
funt folida cx planis 
B&Cin fedirecU 
& ordinate duciis genita, in alia folida reclilinea illis a:qualia per pra- 
xim ab eodem traditam Prop.4. reduci, vt innotefcat ( veluti innotcf- 
ccre neccfle cft ) eorum ratio : Quod expofui fupra difficult. prima. 

Scholtum fecundum. 
ExponendumefthicLcmma 3-quod, vtaddicenda maxime ne- 
ceflarium Author affert pag. 1 5 3. Quodclaritatis gratia terminis pro- 
pono Arithmcticis, & forma cnuncio proptcr candcm caufam paulo 
diuersa. E ft autcm huiufmodi. 

Inter duas quantitatesE & H, duaquauis alia Fejr G interfonantur. 
Dic$ frofortionem rationU EFad rationem FH, effe ad frofortionem 
tationis EGad ratimem G H, vt quantitas Gducla infe ad quantttatem 
TduZiamiteminfe. 

Prafaratio. 

Ha: rationes ita componantur , vt inhocfchematc ccrnitur. Ra- 
tionisautcm EF antcccdens E ducatur inH,vtfTatK; &con(eq. F 
inF, hoccftinfc,vtfiat I^Eodcm modo , rationis £G antcccdens 

E ducatur 
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E ducatur in H, vt fiac iterum Ki Ac confcq. G ducatur in G, vc fiac 
Z. Dcnique cam duo confcquanccs F, H> quam duo G, H in fc mucuo 
ducantur, vt fianc M &N. 

Dcmonjlratio. 

Dusc raciones E F, & F H ad asqua- 
lcs racioncs KM, & LM reductx 
func : quaium idcm eft confequens 
M. Ergo ica fe habct ratio K M ad 
rationcm L M, vt Antcccdens K fe. 
habet ad Antccedentem Lper Prop. 
7. Lib. 1. Exam. Quadrar. hoc efh 
KL eft proportio rationis K M ad 
rationem L M; fiue rationis E F ad 
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F H. Eodem modo K Z erit proportio rationis KNad Z N, fiue ra- 
tionis EG ad rationem GH. Sed proportio K L ad proportionem 
K Z,cum vtriufque idem fit Anteccdcns Kj ita fe habet, vt rcciproce 
huius confcqucns Z ad illius confequentem L pcr Prop. 8. Lib.l. 
Exam. Eft autem Z, quancicas G ducla in ic, & L,quantitas F ducta 
in fe. Ergo ita fc habct proportio rationis E F ad rationem F H, ad 
proportionem racionis E G ad racionem G Hi vc quantitas G du&ain 
fe ad quantitatem F dudam in ic, hoc eft, G du&a in Cc ad F du&am 
infe, cric proporcionalitas proporcionis KL ad proportioncm KZ. 
Q±iod crac demonftrandum. 

Anmtntio. 

Inhoc fuo Lemmate R.P. Aynfcom quatuor iilas quancltates E,F, 
G, H fupponit mixu quaedam cfle plana : vnde occafio fefe mihi 
offcrrct opportuna rcjiciendi , quod prima parte capitis 6. de natura 
rationum pag. i i. aflcru i t contra ca, quae a me definita ruerant Lib. i . 
Prop.i.parte a.circadenominatoresracionum ad quantitatcm con- 
tinuampertincntium.-quosdixeramfcmpcrcfle in quacunque illius 
quaniicacis fpecie duas lineas rec"cas racionem fimilem obferuanccs, 

3uam haberenc mter fc propofitx quantitates, fiue planx , fiue foli- 
x : nec illius Aflerrionis meae fundamenta latis firma reticueram, 
quorum primum crat, denominatorem rationis cuiufuis fpecici, cum 
is fit menfura omniumciufdem fpecici rationum quibufuis terminis, 
fiue planis, fiuc folidis, aut lineis cciam curuis expreflarum, debere 
cfle rationcm inca fpccic tcrminis fimpliciflimis, & maxime notis cx- 
prcflamquorumnullos fimpliciorcs, notiorefque fccundum fe lineis 
rcdiseilobfcruarcj eoquc nomine illud rationcs denominandi offi- 

T 3 cium 
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cium ad ?pfas iure detcrri debcre ; vt omncs fumtni > wifimi haclcrro* . 
detulereGeomccraf. : qui racion«sterminis vej plants vd^fdlidiscon- 
ftantes nonnifi re&isUneis, vcpocc notioribus , ac facilioribus cxpc> 
nunc. Nec alium huius rci ceftem, quam ipfummcc ,auc pratftantilfi. 
mum GeomctramRP. Gregorium ipfius praeccptorem,qui tam mul- 
ta,tamque eximiade rationibus folalinearum re&arum opeadhibirl 
tradidit, adduci volo ; ccnfet tamen id a mc perpcram aflcrtum , cum 
riotac nobis minus non (inc cumplanae, tum folidacquantitates ratio- 
ncm fundances, ncc minushac , quam Iinea: rectac , aptac fint denomi- 
nacorum fungi muncrc. Quod , quam vcrum fic, Gcomi trarum cfto 
judicium. 

Ad altcrum vcro , quod citatoloco Affcrtjonis mcac argumcntum 
adduxi,quidrefponderi queac(ncque enimillius vel mcminit. Idcm, 
Author ) nonfatis conijcio. pixi rationibus tonuenire , vt intcr fe 
multiplicari , diuidi alijfque modis verfari poflint, tion fecusquam ab- 
folutac quantitates : At hoc neutiquam pracftari potcft ; iliu termini 
rationum inter planas, aut fblidas quantitatcs intcrccdcntium , ad 
lineas redas prius rcuocentur huiufmodioperationum capaccs. Cuius 
teftimonium aliundc , quam ex hoc Lcmmatc ab ipfomct Quadratu- 
rarum interprete concinnato , luculentius pcti non poteft. Statuic 
enim ibidem quatuor illas quanticaces £,F,G, H, cfle mixcaspianas 
fuperficics : quarum duas mcdias F & G in fe duci iubct. Vcrum vcro 
du&usgenere ? Ancoquoplana fuperficies atorti fecundum latitudi- 
nem adaptata eandem decurrit , eoque fluxu folidum format ? Id 
quidemabeo ita concipi figmftcarcc propofita quamiratum illarum 
determinatio,dun ad candcm omncs latitudinem ad huiusgcncns 
duclam necelTariam abeo reuoccntur. Scd, cum cicatum Lemma hoc 
fuum probcc AiMbqrperProp.84. Libri 8. opcris Gcom. qtrxad fim- 
pliccm rarioncrm du&um, fiuc multiplicationem fpcdat : haiTddtl. 
bium quin de hoc fimplici du&u , non autem dc aJrcro pcrrluxtim. 
inito-intelligi dcbeac. Vultergo (nec aliud veHe poreft ) vir do&ifli- 
mus, vc harum fuperficierum racioncs cerminis exprimantur,qui iri fc 
duci poffint : qui alij eflencqucunt , qu^mlinc*rcc>arrqul»ccrmfnts 
illis.plauis fubfticuantur candem cum ipfis fupcrficicbus mioneto ftf- 
uances. Hoceft, earumloco ipfarum denommatores afTumamur. At- 
qnehxc facis ad citatam iliam aflcrtionem mcam dc dcnomihatoribtis 
luo in roborc tnendam perdigreffionem hicdi&a funto : cui caufam 
prarbuic ipfius aliter fcntientis Auchoris Lcmma hoc 5 quod nonnifi 
pcr denominatorcs rationum , vt ame cicatoloco^atutrftitit, expltca- 
ri potcfr. • Seboltum 
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Scholium Tertium\ 
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exponenda vcnie 
Propofitiop. Qua- 
cjracurarum inter- 
precis , qua veluc 
gradu fenfim pcrgift 
adraecafibi propor 
ficam, ad abfolutum 
fdlicet hac quafi 
noua femita attin- 
gendum Tetrago- 
nifmum : qnam ac- 
curatiiis profcquar 
K vcluc Principium 
quafi praccipuum, 
vndederiuccur. Sic 
icaque habet pag. 
157. feruata tamer* 
forma a me vfurpa- 
ta fcholio i. propo- 
nendi Lemma i[. 
lud 3. 

Exfonatur, inquitt 
eadem Parabola, au& 



frius ( quam attuli fcholio i . ) Sint autem tria [egmenta NK L 0, H, 
JKLMi q*a duita m eandem altitudinem ) quae eft Latus ReclumJ 
fafla fmt aqualia Prof. 8. tribus f^iidis ex du&u fuba/temo flamrum 
jf, B, L\ in feiffa genitis, Adhtc, Seffori RKL tuuale fiat fegmenttm 
P.KLJ^ Quod pracftabitur , fi bifariam diuifis R K, R L, pcr diuU 
iioncs ducatur re&a P Qvt docct Elementa. 

Triaillafcgmema N KX O, H, JKLM cadem funt-rqux in dla»- 
•rammate mco fupcrius faepe rcpetito , funt bafes cylindraccorur» 
folidis E,F,G, H, ex du&u fubaltcrno portionum parabohcarum 
AID,FLO,FLPS>AIN genitis aequalium : quar vocari pracccpi 
E,F,G, H : & corumlocoicum fintciufdem altuudinis,quammet^- 
tur Latus Rcclum Parabolarum „ ipfas eorum- bafcs eandem cvm 
ipfi*cv!indraccis rationcm feruantes fubftitui. JDiflerr autcm primS 
^aettcyiindjacehbafiiE^fit Eimc conftiwad ba£B, qua** 
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Quadraturx Interpres definiuit : quod cgp eam femicirculum A QJ^ 
eue afleram : aflcrat illc eue fcrai-Ellipfim iuxta opinionem fuam rc- 
iedam fuperius , qua (ibi perfuaferat cylindracea illainxqualisefle 
altitudinis : v nde fiebat , vt bafis illa primi & quarti cylindracei £ & 
Hiqux femicirculus reucra foret circa axcm EFdefcriptus in cius 
fchematc,in mco autcm circa axcm AI, infemi-Ellipfimcirca ean- 
dcro diamctrum EF, autapud me A I, mutarctur. Quod quidcm an- 
notafle oportuit ; vt videas quibus tandem fundamentis nitatur hlc 
promotus Tetragonifmus. Cxterum bafis illaH, fiue femi-circulus, 
iiue femi-Ellipfis fupponatur j eadcm tamcn demonftratio ab eo alta- 
ta xquc fubfiftit : qux vt commodiiis proponatur. 

Expedit vt vnico Charatterc Indicc fingula hxc fcgmenta defi- 
gncntur. Scgmcntum igitur NK LO dicatur G> fcgmentum auscm 
PKLQjequale fe£lori RKL, vocctur Vj at fegmentum I K L M 
appcllabitur Z deniquc femicirculus H candem rctincat appcllatio- 
ncm. Has autem appcllationcs hac in Tabclla , mcmorix causa in- 
tucre. Hisita dcclaratis. Quid cx facla fuppofitionc concludat Au- 
thor,audiamus. 

Dico, \nqu\t,notamejfefrofortionem rationis fegmenti G ad fcgmentum 
V, ad rationem fegmenti Vad fegmentum Z. 

Ad huius conclufionis colligcndam probationcm fupponit Author, 
ctfi , vt oftendi , non fatis cautc , ita per fcholium Lcm. 1 . dctermina- 
tum cite circulum , cuius arcus fit K L> vt ei fit hic arcus commenfu- 
rabilis : quo fit vt fe&or R K L, fiuc pcr conftru&ioncm , (egmcntum 
V fit fcmicircuto cominenfurabiles qui (cmicirculus iuxta conditio- 
ncs in citato Lcmraate appofitas , cft ctiam fcroicirculo H commcn- 
furabilis. Vnde fequitur, vt fubdit idcm , notam ejferationem fegmenti V 
ad fcmtctrculum maiorem , cutus areus cftKL, & exindenotam etiam effe 
rationemtiafdemfegmenti VM femicirculum Hlgitur etiamnota eftratio 
fegmenti V ducli in fead femicirculam H duclum in fe { cxpofui in fcho- 
lij prxcedentis Annotatione : neque du&us hic accipiendus eft ,quafi 
roret dudus plani inplanum, vtvcrbafonarcvidentur) fed vt Vdu- 
clum infe.adH duttum in fe\itaeft frofortio rationis GH ad rationem 
HZ,ad proportioncm rationit GVad rationem VZ ferLem. 3. quod cx- 
pofui fcholio fecundo. 

Jgitkrno/aeft, (concludit ibidcav Author ) ratio frofor/hnis ( fme 
proportionalitas ) GHad rationemHZ. Sednota eft frofor/iora/ionU 
GHadrationem HZ ( nam eadem eft cum fropor/ione foltdorum A, D in 
feerdinate fcr*.. hum ) igitur & nota eft frofortio rationis G Vad ratio- 
nemVZ. Vides, 
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Vides , opino* , vnde concludatur , quod propoficum erac inotam 
fciliccc eflc proportionem rationis , quam habcc fcgmencum G ad 
fcgmentum V ad racionem quam habet fcgmcmum V ad fcgmcn- 
tum Z. Id cnim concludicur ex eo , qu6d iuxca hoc fchema propor- 
tio folidorum ex fcgmentis parabolicis B, A,D, C in fc fubaltcrne 
du&is genitorum , eadem fit cum proporcione folidorum ex eifdem 
/egmcncts in fe ordinate ductis procreatorum. Hoc eft , vc iifdcm 
terminis hic vtar, quibus tum in Exam.Lib.3 .tum fupra vfus fum iux- 
ta fchema ibidcm a me dclincatum : Quod proportio M N racionis 
folidorum E,F ad racionem folidorum G, H, ex du&u fubaltcrno or- 
torum i eadem dicatur cum proporcione K L racionis folidorum A, B, 
ad rationem folidorum C, D ex ordinato du&u earundem portio- 
num parabolicarum gcnicorum. Quod dici nullo modo polTecicacis 
Ieci\euidcnti{fimis Epilogifmis demonftraui. Cumcrgo haec coaclu» 
fio tam nccclTaria fit ad hanc Quadraturae mcchodum , vt abfque eius 
praefidio ftarc nullo modo pofjit j Quid dc c^ fcnticndum fic, Gcome- 
urarumeftoludicium. 

Scholium guartum. 
Ex propofitione Cui$. dc qua fcholio prxcedente actum eft, dc- 
ducic idem Quadraturarum incerprcs propoficionem 10, quae habecur 
pag. 158. Cttmergo admicci non poffit illa j nequc admiccenda eft 
hacc \ nccfufiori ad id concludendum opuscft Argumcncacionc Ve- 
rum , quemadmodum in Examine oftendi , etfi conccderetur propor- 
tioncs illae due, K L, rationum A B, C D } 6c M N, rationum E F, & 
G H, reuersc elTe acquales: nihilominus ex alio capite Quadracuram 
non obtineri, vt hicetiam tradidi : Idem etiam nuncconcedamus ; &, 
quod ex caconccffione fcquitur,admittamus,nempe propofitionem 9 
vcramefte , legitimcque probatam : Atque pcrpcndamus , An ipfo 
ctiam propofitio 1 o alio aiiquo fingulari vitioiaboret 5 quod ipfam, &, 
qux ex ca fcquitur, Quadraturam admitti vetct. Ex e& porrd concef. 
fione illud nafcctur commodi , vc omnis de impHcatiffimis illis argu- 
mentationibus difputatio ccfiet 1 quas praeftamiflimus Gcometra 
R ■ P. Gregorius Lib. i o. Oper. Geom. P ro p. 5 6 . & aliis , Archimedea 
folertia, HcrculetSquc laborc iniit 5 nec omifit hic eius Auditor , & In- 
ccrprcs Prop. 3, TiaiUt&s fui. Sic icaquc habct di<3a cius Propofi. 
cio 1 o. 

Iifdem pofoudico Anouit, nottm ejfc proportionem rationis fegmenti G 
*d retfiiineum PNO£J quod deinceps vocabitur X ) *d rationemfe^ 
menti V *d reclilineum l P gM ( quod vocerur Y. ) 

V VtmonJtrM 
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iVr prdcedentem 
Prof.}. notA efi , in- 
quit ,proportio r*tio- 
nis quam habct feg- 
mentum G ad feg- 
mentum Vi ad ratio- 
nem, qunm habet feg- 
mentit V ad fegmen- 
tumZ. (Iditahabc- 
refupponipermifi.) 
Sit igitur ratio G *d 
V ad rationem V ad 
Z ivt ST ad SR. 
Not* igitur efi ratio 

ST*dSR.Igit*r& 
notaipr*tioST*J 
TR.Sed, vt ST*d 
TR\ it* efi r*tio feg- 
L ntenti G *d refiduum 
X, *d r*tionem feg- 
menti V*d refiduum 
Tper Lem.4. ( cjuod 
expofui fupra dif- 
ficult.4. ) Igitur pro- 
fortio iUarum r*tio- 



pum notaefi. 

Hxc eft huius propofitionis a Quadratursc promotore adducla 
quam fubtilis, tam manca probado. Cum enim Lemmati 4 toca ni- 
tatur , quod citata difficult. 4. falfum efle fatis multis oftendi > Quid 
eenfeas nifi falfam efle tam probationem , quam ipfam propofitio- 
nem ? Itaque habes in hac propofitK*ne nouum defe&um i ex quo 
iolo , cijm in hunc Tetragonifmum proxime influat , ei crcetur dif- 
crimcn non mediocre i ctfi eum ab omni alio haetenus demonftrato 
tam multiplici lapfu , quo eius principia laborant , immunem efle 
conccdcremus. 

Scholium £>uintum. 
Videamus tandem quomodo inilgnis Quadraturarum interpres 
ex principiis fuis , propoHtione prxfertim proxjmo fcholio difcuft£ 

(fivt 



Digitized by Googli 



Et Promotum Examen Quadratura. 1 c f 

( fi vt vcra admittercntur ) aliquid reftilineum curuilineo «qualc , ia 
quo Gtuscft Tccragonifinus, coIJigat. 

Expari/tntur, 
inquit Author 
Prop. 1 1. pag. 

G y r, ZvnAci 
fpatiic ducbut 
reclilineisX.r, 
& femicircuU 
S : qui fer Lem. 

ditum t f*clus 
fit <equa!is fg- 

, notttm ejje rationem feg- 




G V Z X Y 
NKLO. PKtCL IKLM - PNOQ^ IPQ.M. 
, 



l 

tfori RKL, fme fegmento V. Dtco . , 
menti G ttd reftduum reclilineum X. 

Tum huius propofuionis dcmonftrationem inftituit : qux , quia 
paulo implicatior , oblcuriorque mihi vifa eft j eius feruato fenfu & 
ordine , eandem meo ftylo exponendam cenfui hoc modo. Nota cft 
proporcio rationis fegmenti G ad re&ilincum X ( tabellam vna" cum 
fchemace Gcometrico , cui illa refpondet , habcco prx oculis ) ad ra- 
tioncm fegmenti V ad reailineum Ypcr Prop.io. fcholio prxcedenti 
difcufTam. {Eccevt citata propoftio proxime infuat.vt memineram, iu 
Tetragonifmum.) Sed proportio racionis G ad X ad rationem V ad Y, 
cadem eft per39.de Proporc. cum proportione racionis G ad V ad 
rationem X ad Y. Igitur hxc etiam proporcio racionis G ad V ad ra- 
tionem X ad Y nota eft. Fiat iam , vc Y> confequens racionis X Y, ad 
fuum AncecendumX: Ita confequcns V rationis G V, fiuc fcctor 
RKL, aut fcmiculus S, ad fcmi-ellipfim T ( quod quomodo fiat, Lem. 
6. pag. 1 f T- traditur.) Tunccric pcrProp. 1 3.deProport. ratiofegmcn- 
ti G ad femi-ellipfim T, proportio rationis G ad V ad rationcm X 
adY- Sedper Prop. 1 o, dc qua proximo fcholio 4. aclum eft,nota 
eft proportio rationis G,X, ad rationcm V, Y (quxeadem eft oftenfa 
per 3 9. de Proport.cum Proportione rationis G, V, ad rationem X,Y) 
Igitur nota eft ratio fcgmcnti G ad femi-cllipfim T. Sed ratio ferm- 
cHipfisT per ! 9* deEIIipfiin Opcr. Geometrico ad femicirculum S, 
noca cft. Igitur nota cciam cft racio eiufdem (egmcnci G ad fcmi* 
circulum S, fiue fe&orcm R K L, auc fegmencum V. Ergo deniquc 
noca crit ratio fogmcnti Gad rcfiduum rc&ilineumX. Quoderac 

V 1 dcmonftran 
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demonftrandum , inquitidem Quadraturaefautor rarione autem re- 
clilinei P N O Qad mixtilineum N K L O reperta & definita > haud 
difficile foret ipfum totum circulum in re&ilineum commutarerquod 
operac prctium non eft pluribus exponere cum di&a illa ratio rc&i- 
linci ad mixtilineum non nifi ex falfis principiis , vt oftenfum cft,de- 
ducatur , adeoquc non nifi falfam exhibcre poffit Quadraturam , qua 
carere fatiuseft,quam potiri. 

* 

iAnacephaUofis omnium, qu* inpoflrem* huitu Frofofitionu 34;. 

frobationem allata funt. 

DVabus partibus conftat harc Propofitio 34, in qtia quid de Qua- 
draturaaR. P. Aynfcom promota (entiendum fit, explicattir. 
In priore partc alTeritur promotam , fiuefufiusexplicatam fecundam 
AmhorisQuadraturamadmitti non debcrcob rationcs aliatas, qui- 
busipfa fccundaQuadraturafuperius impugnata fuit. Quarum dua? 
funt prx csetcris infiencs. Prima eft quia proportio K L ( confule fu 
guram & tabcllam (upra facpius addudam ) rationum A B & C D, 
quas gignit du&us ordinatus > non eft xqualis proportioni M N ra - 
tionumEF Sc G H exduclufubaltcrnogenitarum , vt pernumeros 
fusedeclaraui tum hic, tum aliasin ExaraineQuadraturx fublata au- 
tcm harum proportionum aequalitate , Quadraturam ipfam tolli ne- 
cefleeft. Secundo. Etfiduarum iHarum proportionum xqualitas fup- 
poncretur : cx ca tamcn ( vt oftendi ) non fcqucrctur cognitio ratio- 
num EE,&GH ad Quadraturam omnino neccflaria. 

In poftcriore vero parte etufdcm Propofitionis 34. aiTerrumeft, 
eandem Quadraturam ob alias rationes nouas , quas offert ipfa Qua- 
draturx promotio > teu fufioreius expofitio ab eiufdcm intcrprete in- 
ftituta > a Geometria vt legitimam agnofci non pofle. Earumergo ra* 
tionum infigniores hic rurfus rcfrico. 

Prima habctur difficult.i. fupcriori. Aflertum eft a Quadraturx 
Patrono folida cylindracea xqualia folidis cx fcgmcntis A I D r F LO- 
( figuram ibidcm confulc ) io fc du&is fubakem? habere dtucrfas ajti- 
tudines. Aflcrtioncm illam rcicci r oftendique omnium huiufmodi 
cylindraceorum eandem effe akitudinem , nempe Latus Re&um Pa~ 
rabolarum : vnde fequitur j vt in varias conftruttioncs dcinccps alla-- 
tas irrcpferit perturbatio , & in Quadraturam ipfam falfitas. 

Secundamrationemexpofuidtflicuk.z. iEftauccm huiufmodi.Vnltr 
Quadraturx interpres candem cfle profcortioncm KL ratxonum AB*> 

GJ>ex<: 
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G D ex du&u ordinaco genitarum, cum proporcionc MN rarionum 
rationumEF,GH quas du&us fubalcernus confticuic : atquc adeo 
notam eflc proporcionem M N, c6 qu6d nota rleri queat Proportio 
K L reduftis folidis cx fegmencis parabolicis A I D, F L O, F S P L in 
fc dircde du&is in folida re&ilinea j qux cum noca fint 5 notsc fiant 
eorum rationcs , ac dcinceps raiionum proportio K E. Atoftendi cx 
methodo , quam tradic nullo modo reduci poflc folida illa cxducti- 
bus ordinacis genita , in folida reclilinea iuxta determinarionem, 
quam femper in hac Quadraturx folutione iubet obfcruari. Er^o 
ctiam ex hoc capite Quadratura hoc modo non poieft obtineri. 

Tertiaratio in tertia item dirficult. exponitur. In eo autcm fita 
cft: quod fupponat idem Quadraturx pacronus fegmentum EFO V 
paraboiicum in fcipfum fubaltcrnc ductum generare folidum xquale 
cylindraceo, cuius bafis fit E KR V ( aifume fchema citat* diftYulta- 
tis. ) Atcylindraccum,cuius eft bafis EKRV, noneft xqualefoli- 
do, quod fic cx fegmento EFO V in fcipfum fubalterne duuo \ fed 
ei,quod rltex fcgmento E EO V non in fcipfuro , fed in fegmcntum 
E X P V parabolx obuerfx , cuius vertex cft B. Binx cnim quxlibct 
lincx ad axem AB normalcs fiue incer fc parallclx , qualcs iunc EF 
Sc V O intcrcipiunt ex circulo ,cuius diameter cft A Bj conncclens 
verciccs A 8c Bparabolarumobucrfarum, fegmencumE KRV:quod 
cft balis cylindracei folido xqualis cx duobus fcgmentis parabolicis 
E F O V, E X P V inccr eafdem lineas E F, V O interceptis in fc mu- 
tu6 ductis genico. Qux duo fcgmenca parabolica, xqualia nunquam 
fiitura funt , ni fi cum dux linex E K, V R erunt xquales : quo in folo 
cafu dici potcrit altcrutrum fegmencum parabolicum in leipfum fu- 
balcerne duci, coquod in al ccrum fegmcncum arquale fibi obucrfum 

ducarur j qualia func fcgmenca 
EFOV, EGLV interceptainter 
lineas xquales ES, & V T : qux 
proindc in fe du<fta,fiue,quod idem 
cft i altcrutrum in fc fubaltcrnc 
dudum , folidum gcncrant xqualc 
cylindraccoxuiusbafis eft planum 
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mixtum E S T V. Confulc citatam illam difficultatem ^.citataque ibi- 
dcm loca , vndc haufta eft hxc do&rina : &. obfcrua quam loiv 
vera Quadraturi abducat hxc methodus. 

Quarta ratio, qux promocam hanc Quadraruram in vlcimum dif- 
crimcn vcl fola adducic , demonftrata eft difHculcace 4. oftcnfum fi- 

quidcm 
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quidcm cfta veritatc plaoc alieriam efTc propofuioneni , qiu aflerU 
tur : fi fueric racioois B C ad B A» ad ratioocm E F ad E D proportio 
HKadHGiforeHKadKG proportionem rationis B C ad C A, 
ad rationcm EF ao* FD. Quod cum iu ftt : nec tamen vllo moda 
poflic, nifi id vcrum efle fupponatur.coiligi rc&ilineum mixcilinco 
aequale , vt apud Quadracurae inccrprccem Prop. 1 1. Quadracurae x. 
colligicur \ conftac ncque hanc fecundam Quadracuram , neque duas 
infequencestcrtiam & quarcamhuic perfimiles ad exicum cam fceli- 
cem , quam optareturiGeomecriae culcoribus, Gcomecriacque cla- 
riflimi Lurainis K.P. Gregori j i S. Vinc. obfcruantiifimis , adhuceflc . 
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LIBER SECVNDVS 

ExpliGm,r Anguli contaftus natura 
ex Euckdis, csterorumque Geo- 

' marawm mente: alienaque de eo 
a iquot Recentiorum fententia 
clare ac euidenter refellitur. 



LIBER TERTIVS. 

In quo mirabiles Quadratricis 
facultates varia» ex- 
ponuntur. 
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LIBER TERTIVS. 

In quo mirabiles Quadratricis facultates <vari& 

exponuntur. 



PROPOSITIO L Defimtio. 

Vadratrix antiqua Nicomedis & Dinoftrati,cft linca 
quxdam curua , quam intra circuli Quadrantcm de- 
fcribunt mutua fectione Quadrantis, radius, & linea 
circulum tangcns : dum radius vniformi motu Quadrantcm 
dccurrit donecad altcrum Quadrantis radium perueniat li- 
nea vero tangcns eodem tempore,motuque perindc vnirormi 
defluit fitu fcmpcr parallclo , donec ad cundcm radium pcr- 
ueniat. 

Expojitio. 

EftocirculiQuadransA B E,quemcan- 
gac in B linea B D. Si concipiacur radius A B 
quiefcence punclo A vniformi mocu per ar- 
cum Quadrancis B conucrci , donec ad ra- 
dium alcerum perueneric ; eodemquc tcm- 
porc lineacangcnsBD deferrimocu eciam 
vniformi , ficiiqnc parallelo doncc eun- 
A C E dcm radium A Eaccingac , &cum eocoale- 

fcac : hx dux linex A B &B D ita mocx feftione fui mucua curuam 
lineam B C defignabunc : quam cius primi Auctores Nicomedes Sc 
Dinoftracus TtTfaya>v&f<tr fiuc Quadracriccm ex eo vocauerejquod 
circuli Quadraturam fin minus abfolutam , proxime faltem eius opc 

A x actingcre 
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attingereliceret. Sienim vltimumcius pun&um C Geometrice pof- 
fetaffignarithauddubiumquihadexitum perdu&us foret Tecrago- 
nifmus. Iidcm cnim primi eius Inuentores fubtiliffime omnino dc- 
monftrarunt Arcum Quadrantis B E tenium efle proportionalem 
duabus lineis rectis A C , A B. Habi tX autem iinea reel a arcui B £ 
xquali: perea,qus Arcbimedcs demonftrauit, facile Tetragonifmus 
abfoluitur. Vcrum,quia cum radius A B conuerfus radium A £ attin- 
git , & cum co coalefcit i codcm momcnto linea B D ad eundem ra- 
dium AE peruenit , U ineumcuanefcit , omnifque illa fcclioduarum 
motarum linearumccflat ,per quam folamlinea ilia curua dcfigna- 
tur s ideo Quadratura ca arte vltimd dcfi nita dici non poteft > a metl 
tamentam propcabcflepoteft afleri , vt ad eam propius accedcre, 
quin attingatur , ncqucat ; cum puncluli vnius fpatio indiuifibili ab 
ea diftet , qua" nulla minor diftantia potcft excogitari. 

• 

PROPOSITIO II. Defimtio. 

REcentior Qujidratrix noftra cft linca curua:quam ra- 
diuscirculi conucrfus motu vniformi & rcgulari pcr to- 
tum circulum, & linca circuium tangcns radio moto parcl- 
lcla, codcmrcmporc , motu itcm vniformi , fituquc parallc- 
lo pcrtotamdiamctrum ad contactum iurictam dclata , pcr- 
pcrpetua fui fc&ione dcfignanc. 

Exfojith. 

Ecce. Radius A D circa ccntrum A immotum per rotam circuli 
D F E Gpcriphcriam motu vniformi dcferri concipiatur , dotiec ad 
priftinum fuum locum , vndc difccflerat , reftituatur. Intcrim ver6 
lineaH K circulum tangens inF , ad quod duda eft diamctcr F G ad 
tangentem per Prop.i8.lib.3.pcrpendicularis,eodem momcnro,quo 
radius AD motum inienseo vniformi defcratur perdiameirum F G, 
fitu O I parallelo, fiuc ad F G fcmper perpcndiculari doncc ad G pcr- 
ueniat, 8c cum M N coalefcat eodcm momcnto, quo radius A D con- 
ucrfionem abfoluit. Exlinca; ita flucntcs lemper fc inrerfecabunc 
in I , fuaque illa interfcclionc mutua Quadracricem defcnbcnt Inte- 
gram , ficin Infinitum ad partcs H & M porrelhm. Quam quidem 
dux HncaeF H, G M ininfinitum comitabunrur, & ad vtsed propius 
Quadratrix acccdct , quo longius amba: procurreac, ad concnrlum 

tamer 



Digitizectby Google 



Lib. II 1. de Quadratrice. $ 

tamen mutuum nunquam peruenient 1 adeo vt duae lineae F H , G M 
finc Quadracricis Afympcoti. Vbiautemvel minimum radius AD 
ab eo loco per conuerfionem receflerit j quia tuncduo Anguli F & A 
fientduobus re&isminoresiideofecabittunc radius.vt AL,redan\ 
F H , aut aliaraquamcunque O I ei parallelcm ipfamque Quadratri- 
cemdudu continuo , & cohxrente dcfignabunc: cuius duo cornua, 
alcerum fupra A D ,altcrum infra , omncm aflignatam longitudinem 
fuperabunc. Habescrgo rccentioris, & intcgrac Quadracricis defi- 



gnationem. 



O 



PROPOSITIO III. <Pr*bL 
Vadratricern inccgram dcfcriberc. y 

Confiruttio & Dtmonjlrath 



In allaco proximo 
fchemate diuidacur cir- 
culus cencro A defcri- 
ptus in parces quotcun- 
quexquales (quo au- 
cem maiorfueric earum 
multitudo , co tucius 
Quadracrix defignabi- 
tur; per quarum fin- 
gulas radij A L centro 
Aeducancur. Tumrc- 
da F G in parces coci- 
dem fececur , du&is per 
fingulas rc&islineis O I 
parallelis ad A D , fiue 
ad F G pcrpendiculari- 
bus. Hx radios ciuf- 
dem ordinis ( initiis a radio primoA D , 8c i prima parallclarum F H 
facYis ) fecabunc in pun&is I , per qux dcduceflda cft Ieni flcxu Qija- 
dratrix. 

Demonftracio defcripcionis huius ex ipfa pacec conftru&ione, prae- 
cedentique dcfinittone. Ciim cnim vniformis fic mocus vcriufque 
harumlinearum Quadratricem fua fettione defignancium, eodenv 
que vcriufque mocm periodus abfoiuacur cemporis fpatio : qualibec 

A | ccmporis 
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temporfspartepromouebitur vtraqu» Iinea AD & FH per partem " 
fpatij fui dccurrcndi tcmporis parti homologam.Cum crgo tam circu- 
lus quameiusdiameter FG in partcsxqualesnumeroparesdiuidatur, 
& per fmgulas lineae ducantur : erit neccflario earum fc&io ad Qua- / 
dratricem. Quarc fi binarum & binarum omnium fe&iones Iinea v 
curuaconne&antur > eacrit poftulata Quadratrix. Integram crgo, 
icu nouam Quadratricem dcfcripfimus. Quod facicndum crat. 

Corotttrium. 

Ex tradita Quadratricis dclincationc patct radios qui hinc indc ab 
Axc xqualcscum ipfo Axe anguloscontinent ,eiTe acquales intcr fe. 
Vt fi angulus CAS fit xqualis anguloC A Iradius A I,xqualis crit ra- 
dio AS. Angulisenim xqualibusC A,I,C A S refpondenc xquales re- 
£tx A O , A P : cum fint re&x huiufmodi intcr j(c , vt inccr func anguti 
i pfis homologi. Cum igicur in criangulis A O I , A P S , anguli O & P 
fint xquales,vtpote re&iifint aucem anguli AIO, A S P eciam xqualesj 
funtenim alternisC A I , C A S xqualibus ex fuppofitionc , xqualesj 
& laccra A O , A P xqualia , crunt U rcliqua latcra A I , A S xqualia 
perProp.i6.1ib.i.Elem. 

PROPOSITIO IV. Theortma. 

QVadrarrix Anciqua Quadratricis nouac pars qux- 
dam<eft. 

Demonftratio. 

; In eademfigura concipiaturcentro A perpunctumB,inquo Qua- 
dratrix diamecrum F Gfecac,circulusdefcribi. Certumeftcirculi illius 
Quadrantem Quadranti F L E conccntricum in totidcm partes xqua- 
les diuidi a radiis A L Quadrancem A F L E diuidentibus , in quot di- 
uifuscft idem Quadrans A B E. Certumitem eftre&am A B elTe di- 
midiam partem femidiametri A F , fiue parcem quartam diametri to- 
tius F G. Nam punctum B , in quo Quadratrix radium A F fecar, de- • 
fignacur iuxra Quadratricis generationem , cum radius A D partcm 
totius circuli , & re&a F H partem Diametri F G candcm decurre^re. 
At radius AD in radium A F promotus , emcnfus eft quartam totius 
circuli panem. ErgoetiamRe&aFH jcum ad Quadratrricis pun- 
&um Bperucnit, quartamdiametriFG partcm emenfa eft,fiuc di- 
midiam femidiametri A F. Quod cum ita fit : cum radius A F defcre- 
tur per Quad rantem F L E, fiueper Quadrantcm circuli cc ncro A pcr 
2 dcfcripti j re£UB O Quadrantcmillum tangcns in B dcrcrctur per 

partem 



Digitized by.Google 



V 



Liber I ll.de Quadratrice. j 

parccm B A quartam cocius diametri , fecabitque radios A L in pun- 
ftisl , pcr quae Quadratrix agitur. Quae cft Antiquae Qu adratricjs 
defignatio. Antiqua ergo Quadratrix Quadracricis nouac pars quxdam 
eft. Quod probandum erac. 

PROPOSITIO V. ProbL 

Ariarum linearum ad Quadracricis confticucioncm 
concurrencium dcfiniciones ftabilire. 

Expofith. 

Non parum lucis , 6c 
brcuicatts allacura eft 
eoci huic cra&acioni li- 
nearum mulciplicium , 
quarum crebrior men- 
ciofacicnda eft.dcno- 
minacio , (iue dcfinicio. 

Prima. Circulusge- 
ncrans, fiueex gcncra- 
cionc , eft circulbs D F 
E G , quem radius A D 
dccurrens , Quadracri- 
cem nacus eft proda- 
ccrc. 

Secunda. Diamecer 
generans, eft circuli gc- 
nerancis diamecer F G: 

per quam lincaH Kcangenscirculum in F , fenfim defluic , & cum 
conuerfo radio A D concurrens , eandcm producit Quadracricem. 

Tcrcia. Axis Quadratricis eftre&aCDadpartes D in infinicum 
porrefta pcr cencrum A circuli generancis cranficns : qux cadem linca 
tocam Quadracricem induocornua vcrimquc poficadirimic. 

Quarta. Quadratricis vcrtex cft punclum C Axis cxtrcmum,. 

Quinta Sagitta Quadratricis eft Axis pars A C inccr verticem C,& 
centrum A circuli gcnerantis intercepta. Suntquidem-$c alix fagit- 
cx t fcd hxc abfolute ita dcnominabicur. 

Sexca. AppHcata prhnaria , fiue abfolute Applicata ordinatim, 
eft rc&a B Z Axcm in ccntro A perpendicularicer fecans. Ordinatim 
aucem AppUcatx fccundariae ,dtcutttur, aliae quxlibccrcftx ad Axcm 

perpcn 
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perpendiculares , & ad Quadratricis coraua vtrumque terminats : 

cui ulmodi funt rcftx T V. 

■ Scptima. CentrumQ^dratriciseftpunelum A,idem quod circuli 
generantis centrum. Licet enim Quadratrix centro omni proprie. 
«areat, cumad partes D in infinitum producatur,nec fpatium cir- 
cumfcribac jnecitemlineasper pun&umillud A ductas.Sc ad Qj^ft» 
dratricem terminatasbifariam diuidat , vt centri notio poftulaze vide- 
tur : Quia tamen puncl um iiiud fixum eft , & dcterminatum i lineac- 
que pcr illud duclx , ad pun&aQuadratricis c diametro oppofita ter- 
minantur, quod nulli praeterea pun£to intra Quadratricem adignato 
compecic : non inceptc dicetur Quadratricis centrum > nec ineptius 
lineaquarlibec perillud punclum A duda , ScadQuadratriccm termi- 
nata diccnda vcniet Quadratricisdiameter. 

AWx , fi quae oiim occurrant ncceflariac definitiones , fuis locis cx - 
ponentur: nunc magis obuias adduxilfc fufficiat. Quodhic pKtftan- 
oum erat, 

PROPOSITIO VI. TrobL 

DAto centro Quadratricis , ciufque ordinatim Applicata 
quacunquc , Quadratriccm ipfam totam dcfcribcre. 

Expofitio. 

Datum (It futurac Quadra- 
triciscentrum A , U Appli- 
cata quaecunquc D B , ad 
axem vtique per ccntrum A 
duclum perpendicularis , iif- 
que pofitis Quadratrix ipfa 
defcribenda fic perinde , ac fi 
Applicata forct ipfa diamctcr 
generans. 

Cenftrutfio. 
Ccntro A per Applicatae 
extremum D arcus circuli 
D FE dcfcribatur. Tum,tam 
hic arcus ,quam applicata in 

partcs aliquot acquales pari 

* vtrobiquc multitudine diui- 

«fetur : mc in pundis F > haec in pun&is G. Ad hxc 4 centro A ad F 

radij 
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radij deftinentur s quorum fingulosfingulac lineac G L pcr pun&a G 
duckac ad axcm parailclxfcccnt in IErunt omnia fe&ionum pun&a I 
ad Quadratricem.Quare fi pcr ca dcducatur curua linea , ipfacrit 
Quadratrix defcribcnda. Quas vt vltra Applicatam D B in infinitum 
producatur : producatur vltra D arcus E F D, vt totus habcatur femi- 
circulus E F D H : in quo fumantur vltra D arcus D F, F F,quotcun- 
quc licuerir,ncquales arcubus D F, F F prioribus citra Applicatam D B 
pofitis, radiiquc ex A pcr F emlfli producantur cxtra circulum ad libi- 
tum. Producatur ctiam vltra D Applicata B D : &C in ca fumantur 
fpatia DG,GG prioribus infraD pofitis acqualia: ac per finguladiui- 
fionum pun<5ta G, ducantur Axi parallelx G L. Quac, fi producantur, 
radios fingulos fingulac eiufdem ordinis fecabunt in punclisl:per quac 
Quadratrix vltra D agenda eft. 

Hemonjlrntio. 

A centro A cxcitctur ad Axcm perpcndicularis A LL : quac eft linca 
generans. Hacceft ApplicatacDBparallcla,©C a lineis G L diuiditur 
in partes L L , acquales partibus G G Applicatac D B. Quia vcro cir- 
culus gcnerans, fi defcriptus concipiatur, diuiditur a radiis AF in 
partesacquales ; ficut in acquales diuifuseftcircuIusHDF E : acper 
diamctri generantis pun&a L lmeae L G ducuntur Axi parallelac, qux 
radios eiufdcm ordinis, fibiquc refpondentcs fingulac fingulos intcr- 
fecant in punftis I : patet curuam lineam per huiufmodi interfe&io- 
num pun&a I dedu&am , veram efle Quadratricem iuxta traditam 
cius dcfcriptionem.Datocrgo centroQuadracricis , dataque Applica- 
ta quacunquc Quadratricem defcripfimus, non feciis ac fi daretur ipfa 
diamctcr gcncrans ,ac gcnerans circulus. Quodpracftandum crat. 

Scholim». 

Obfcruandum hic cft , quando continget ( continget autcm vt pluri- 
mum) vt fpatium aliquodF F in arcu D E aflumptum, & in arcu DH 
rcpetitum , ipfum arcum D H praecise non mctiatur j fpatium ctiam 
D G in Appucata D B aflumptum , & in cadem vltra D producla rc- 
petitum non praecise adacquaturum lineamdiamctrogeneranti acqua- 
lcm : fupererit enim particula, quac adtotamdiametrum generantem 
ita fe habebit , vt particula reliqua femicirculi H D E fe habet ad to- 
tum femicirculum. vnde facile detcrminabitur ipfa tota diamcter. 
Quod fi longius 8c longius producenda florct Quadratrix, in illo arcu 
reliquo pars quacdam fumi debcrct fpatium F F metiens , per quam 
radius emittereturj hunc cnim linca parallcla ad Quadratriccm fe£u- 
racft . qux per particulam fpatij G G axcui alTumpto proportionalcm 
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ducerctur. vt, fi dimidia pars, vcl tertia 8cc. arcus F F aflumatur , per 
quam radius ex ccntro cmittatur : pars etiam dimidia veUertia&c. 
fpatij G G Appiicatx afllimi debet , per quam ducatur parallela radul 
illum fe&ura ad Quadratricem. Hrc enim linea paralicla non minus 
rcfpondet radio illi quam rcliqux pcr pun&a G a&ac radiis reliquis 
per F tranfeuntibus : adcoq^e per harum duarum linearum mutuam 
fecVioncm , non minus quam retiquarum fe&ionem ducctur Quadra- 
trix. 

Scholium alterum. 
Obfcruandum prxtcrea 
cft , fi Angulus quilibet ad 
cetrum A Quadrairicis quo- 
uis ad Quadratricem fitu fta- 
tuatur,& pcrpun&a,in qui- 
bus radij Angulum illum co- 
tinetcs Quadratricem intcr- 
fccant,Axi parallcla:ducan- 
tur , cas femper lincas acqua- 
lcs inqualibet Applicatain- 
tercipcrc.Hoc enim in fche- 
matc patet Anguli cuiufuis 
F A F radios Quadratricem 
fecarc in puncris I jperqux 
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fpatiaacquaiia L L in prima- 



ria Applicata A L, vel G G in qualibet alia Applicata B D intcrcipiut. 
Nec obfcura eft huius efFcctus ratio.Cum cnim ex generatione Qua- 
dratricis , radius A H circa centrum A per circulum acquali fcmpcr 
motu rcratur } eodemquc tempore,motuquc vnifbrmi linca L R. Axi 
parallela per Applicatam A L , aut B G defcendat : patet radium A F 
qucmcunque ad Iocumcirculi ftatuatur acquali tcmporis partcaequa- 
lem arcum emetiri > lineamque L R fimilitcr eadcm illa tcmporis par- 
tc proptcr candem motus vniformitatem decurrcrc fpatium L L ar- 
cuifV dccurfo refpondcntcm : adeo vt afleri verc poflit , fi Angulus 
quifpiam alteri Angulo fiat acqualis, & pcr pun&a, in quibus Quadra* 
trix a lateribus Angulorum fecatur , Axi parallclac ducantur: cas in 
Applicatis fpatia acqualia intercepturas. 

Caeterum auibufdam in cafibus diligentcrdcbetattcndiquonam 
in loco fpatia ifla acqualia fint in Applicata* fumcnda. Quod vno , aut 

altero 
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altcro exemplo expono : hxc enim obfcruatio non parum cft ali;is 
vfui futura. Sit Angulus D A E radiis AD, AE Quadratriccm in D 
6: C fecantibus comprchcnfus. Huic Angulo , fiue arcui DFF E rcf- 
pondct Applicata D B,vt patct ( hocenim incafu nulla per punclum 
D duci dcbct Axi parailela,qux Quadratricem fccet, cum in ipsa pun- 
ctum illud D reperiatur> fit autem alterradius A C cum radio A D 
angulum D ', A E continens, ipfe Axis A C ) Iam flatei Angulus xqut- 
lis D A S i & a pun&o S , in quo Quadratricis altcrum cornu (ccatur , 
Axi parallcla ducatur ST i erit ctiam incocafu AppIicataD B inter- 
cepta ,xquaIisApplicatx , quamintercipiuntparalklx perpun&aD 
& S Quadratricis , in quibus fccatur a radiis AD, AS Angulum DAS 
contincntibus. Verum intcrccpta huiufmodi Applicata non vnica li- 
nea rutura eft , fcd dux a fc inuicem auulfx : qualcs funt D V, & P T: 
quarum illa intercipitur inter puncUim D, 8c lincam LR Afymptotum 
Quadratricis, hxcvcro intcr AfymptotumaltcramPX, & Axipa- 
rallclam S T, ita vt ambx fimul D V, P T, xquales fint rectx D B. Id 
porro , quod primaTronte argutiffimi cuiuflibct mentcm pcrccllat,vt 
contingat acctpe. 

Angulus D A S in duos Angulos D A H , S A H fecatur ab Axe 
A H> fi«e Arcus D H K, in dnosarcus H D, H K.Dum igitur Afym- 
ptotus LR : qux quafi in infinitadiftantia Quadratricem (ccarc ,&c 
quaficumAxe AH produclo ineodem puncto Quadratricis conue- 
nire concipiendaeft, concipitur eodcm tempore motu xquali defcen- 
dereper Applicatam V B,donccad pun&umD pctucniat: dum in- 
tcrimeodcmtempore,xqualiitemraotucircaccntrum A immotum 
conuertitur. Axis A H donecidcm punctum Dattigcrit : dcfcriptum 
tunt eric cornu Quadratricis a punclo D in infinitamdiftantiam por- 
reftum, donec Axcm A H ctiam infinite productum quafi fecare 
concipiatur .Cornucrgo iiiud Quadratricis ab infinitadiftantia vfque 
ad D deductumgcneratur perarcum H D,dum Axis A H fuo motu 
illuradccurritcodem tcmporc, quoAfymptotusdefccndit pcr Appli- 
catam V D, radiofquerefpondentes A F fccat inpunclis I Quadratri- 
cis. Arcui igicurDHi fiuc Angulo D A H refpondet Applicatx pars 
D V : ita vc fi arcui I) tf ilius quilibct arcus xqualis , fiue Angulo 
DAH xqualis alius\Angulus furaeretur : radij eum continentes 
Quadratriccm fccarem in pun&is^perquxdu&x Axi parallclx lincx 
in Applicata lincam intcrciperentlinex D V xqualem. 

Iara vcr6 cadcra ratiocinatione circa Angulum H AS, fiue arcum 
H Kinftitutaoftcndetur pars P T Applicatx inter Afymptotura P X. 

3 x 8t 
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U parallelam S T * punflo S , in quo radius A S Quadratricem fccat , 
dcduclam ad Apphcatam rcfpondcrc dido Angulo H A S , fiue arcui 
H K : ita vt pars Quadratricis , quae a punfto S in infinitum produci- 
xur,defcnbacur,dumAxis AHconucrfus circaccntrum A arcum 
dccurrit H K ; eodemque tcmporc Afymptotus P X , Appiicacae par- 
tem P Temctitur : ita vt fi alius Angulus Angulo H A K xqualis alio 
m loco aflumerctur , radij duo illum contincntcs Quadratricem fcca- 
rem inpundlis perquxaa* parallelac in Applicata lincam intercipe* 
rentlmeat P T arqualcm iuxta Propofitioncm antcccdcntem. Quibus 
declaratis , lucc clarius euadit toti Angulo D A K , vcl arcui DH K , 
ita rdpondcre partem Applicatx , xqualcm Applicat* alii cuicunquc 
anguloacquali debita: } vc illa in duas partes DVJP diftrahatur : 11- 
cet arcus H D , H K , fiuc Anguli H A D, H A K fint contigui,& ad- 
hxrcntes.Quod fcmpcr femper contingetquotics pofitus Angulus ab 
Axc A H vtcunquc fecabitur , vt cx proxime diftis manireftum eft. 

PROPOSITIO VII. TrobL 

Adio ad qucmcunquc Angulumad Axcm conftituto, 
AVpcr aflignatum in co quodcunquc punftumdeduccrc 
Quadratricem. 

Exfofitio. 

In codem fchemate du<ftus fit radius A D Angulum D A H , fiuc 
D A E cum Axc coroplcclens : & ineoaffigncturpunaumDpcr 
quod dcduci dcbeat Quadratrixi cuius fciliccc ccntrum fit A,& 
AxisHAE. 

Conjlrnftio. 

Ccntro A fcmicirculus pcr D defcribatur s eiufque arcus D F E 
( qucm nunc Quadrante maiorcm fuppono ) in partes aliquot xqua- 
lesdiuidaturinF, panquc multitudinc in partes itcm xquales datus 
radius A D fecetur in pun&is O. Tum pcr pun&aF radij cducantur ; 
quorumfingulosfinguIxlincxrcaacpcrpunaaO Axi paralleia: eiuf. 
dem ordinis cum radiis AF, ipfifquc refpondentes du&x interfcccnc 
in purctisl : pcr quae linca curua dcfignetur. Hanc dico Quadratri- 
ccmcflequacfitam. QuamvltraD ad Hbitum producerclicebicfum- 
pclsin arcuDH fpatiisacqualibusquotcunquclicucrit .fpatioFFrper 
qua: radlj emiruntur : quo* in pun&is I ( pcr quac agcnda crit Qua- 
dratrix ^fecent lincac ciufdcm ordinis duftac ad Axcm parallela: pcr 

pun&a 
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pun&a O in producloradio A D > qux codcm fpatio intcr fc diftant , 
quo cadcm punfta O infra D pofita & fc abfccdunt. 

Quod fi a rcusDH, & ra- 

H V Ta dius A D in parte> xquales 

pari vtcrquc multituJinc fc- 
carcntur > ac infra D ram ra- 
dij, quam lincx Axi paralle- 
l«4>cr diuifionum punclaF 
& Oduccrcntur : duceretur 
quidcm per fc&iones Qua- 
dratrix , ac per D tranfnct , 
vt poftulatur : ied prius du- 
clam Quadratricem fecarct 
in D , eique obucrfa foret , 
verticemque C cx altera par- 
tc centri A versus H nanci- 
fcerctur, ncc priori fbret ac- 
qualis : Quam porro vltra D 
in infinitum produccrclice- 
ret vcrfus E eodcm modo , quo vltra D versus H produci pofledocui 
prius defcrfptam Quadratriccm, cuius vcrtex C. 

DemonJlrAtio. 

Huius folutionis demonftratio cx prxcedentis Propofitionis de- 
monftratione cuidens eft. NamlinexperpunclaOradij A Ddu&x, 
ad Axem A E parallelx , fecant in pun&is L diametrum gcneranrem 
xqualiter inter fe diftantibus , vt xqualiter intcr fc diftant punftaO 
radij A D : funtqueprxterea totfpatiaLL diamctri generantis,quot 
funt arcusDE fpatiaFF. Ergorcclx Axiparallelx per Ldu&xfeca- 
bunt fingulx fingulos refpondcntes radios inpunftisl,pcrqux Jcdu- 
citur Quadratrix iuxta traditam fuperiuseius dcfcriptioncm. Eadem 
erit ratio, fi arcus D H> & radius A D diuidantur , 5c rcliqua abfolua- 
tur ad alteram obuerfam Quadratricem delineanda neceuaria.Quare 
dato quocunquc radio , & pun&o in eo aflignato , per quod ducenda 
fit Quadratrix i ipfam , quod faciendum erat, defcripfimus. 

Scholiunt. 

Quod in fcholio Propofitionis antccedentis obfcruatum eft circa 
ApplicatamD B, hk etiam circa radium A D locum habet.Nimirum 
fi vltra D excurrcrcdebeat Quadratrix : cius pun&a quxdam inue- 
ftigabuncur repctito , quotics licucrit arcu , D F in periphcria D H 
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liccc pntcise non cxhauriatur, tociefque rcpctitofpatio D O in radio 
ADprodudo^uaifquepcrOlincisOL Axi parallclis, qu# radios 
A F piufdcm ordinis produrtos vltraF fccabunc in I punftis , per quae 
Quadratrix deducctur : quam etiam promouerc liceb* adhibita par- 
ticula Arcus D F H, fi quac fuperfit , cique in radio A D furopca pro- 
portionali, vt in citatofcholio dcclaratum eft. 

PROPOSITIO VIII. Tbeorema. . 

SI ccntro A Quadratricis circulus pcr quodlibct Quadra- 
tricis punttum 1 dcfcribatur Axcm fccans 111 H:&iun- 
gatur chorda I H ; 

Dico eam a Quadcatricc bifariam fccari. 

DemonjltMtso. 
Ducatur ad Axcm A C produaum pcr- 
pendicutaris , fiuc Applicata I B : qua bi- 
fariam diuisa in L.per diui fionis illud pun- 
ttum L Axi parallela ducacurfccans in O 
chordam IH.clarumeft perProp.^Lib.^. 
Elcm.ipfam in O bifariam fccari : vndc fit, 

v} A C vtarCL,s IHbifariametiamfccccurinD,ll 

a cencro A pcr O radius cducatur A D. 
Quia igitur vc fe habet Applicaca BladLI i itafe habet centro A de- 
fcriptus arcus H I ad arcum D I > ac per I paraliela Axi , & pcr D ra- 
dius A D ducitur : erit communis vtriufque fe£io O ad Quadratricem 
per Prop.3. vbi Quadratricis gcneratio exponitur.Ergo a Quadratri- 
ce chorda I H bifariam fccatur in O- Quare fi ccntro A Quadracri- 
cis , &c. Quod probandum crac 

PROPOSITIO IX. Theorema. 

Ilfdem pofitis. Si radius a ccntro A pcr pun&um O , in quo 
a Quadratricefccatur chorda I H,educatur : Dico radrum 
hune fotc ad chordam I H pcrpcndicularcm in puncto O* 

Demonttrttio. 

Claraeft hxcAflcrtioperProp.3. Lib. j.EIcm^Cumenintchotdx 
I H fub«ndens accunalD H bi£ariam i Quadratrlce feectur in O, vt 

Propv 
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Prop. proxima oftenfum eft , 8t acentro perO radiuscmittatur i non 
poteft is non effe ad chordam IH pcrpcndicularis. Quodcrat pro- 
bandum. 

Corof/arium. 

Hinc colligitur tutiflima methodus cx dcfinitis Quadi atricis pun- 
disaliaciufdemQuadratricis pun&adefignandi. Si nimirum periam 
ftatuta Q^iadratricis pun<ftac centro A arcusdeicribantur Axcm (e- 
cantes in punctis, ad qua: a fingulis relpoudcntibus punctis Quadra- 
tricisducantur chorda: : quse fi bifariam lecenrur : crunt fecliomm. 
pun&a ad Quadratriccm > adeoque per ca dcbebit Quadratrix agi. 
Qux methodus potifllmuro vfui futura eft > cum Quadratricis pars 
illa,qua: vertici proximaeft,dcfcribendafuerit : Ibidemcnim Appli- 
catarum , radiorumquccommunis interfettio cft obliquilfima, ncc ni- 
fi aigerrime diftingui potcft,cui difKcultati hac methodolicebit oc- 
currcre : cui ccce annecto non abfimilem. 



D 



PROPOSITIO X- TrobL 

Aco quovis Qqadratricis pun&o pundhim c diameero 
oppoitum uflignarc. 

Conttruttio 

Datim fit Quadratricis punclum O , cui 
oporteac aliud e diamctro oppofitum definire. 
A punclo O pcr centrum A agaturlinca:ac pcr 
idem centrum A ducatur dijmcter gencrans 
H A I j ad quamex punctoOducatur perpendi- 
cularis, vel Axi parallela O L \ dcindc a pun&o 
L fuper diametro generantc fumatur LDst- 
qualis femidiamctrogencranri : Dcnique pcr 
D Axi parallcla agatur fccans in G produclara 
diametrum OA. Dico punclumG illudcfle, 
quod inueftigatur : eflc fcilicet ad Quadratricem , 8c quidcm punclo * 
O cdiamctrooppofitum. 

Demonftratio. 

Defcripto e centro A circulo I H E, vclgcnerantc, vcl alioquocun. 
quc ( quicunquc cnim gcncrantis locum occupare aptus cftj cum An- 
guli adccntrura ratio potius habeatur , quam magnitudinis circuli » 
cuius radij Angulnmcontinent ) cuiusdiametcr fit F K pcr O , & G 

tranficns. 
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tranfiens. Ex gencrationc Quadracricismanireftumeftarcum Q,ua- 
dratricisO C G defignari, dumradius AFconucrtitur circacentrum 
Apcr fcmicircuhm FH K doncc ad AK perueniat motufemper 
xquali j eodemque tempons fpatio, motu item vniformi Applicata 
LOpercurrit femidiametrum gcnerantcm LD : omnisenimcirculi 
pars a radio conuerfo percurfa partem diametri generantis homolo- 
gam , hoc eft , ad quam diameter gcnerans candcm habcat rationcm , 
quam totus circulusgenerans habet ad partem fuidccurfam, pcrcurri 
poftulat. Scmicirculuscrgo F H K femidiamctrum gencrantcm LD 
decurrivultAparallelaLOinitiofaaoapunao L,quod pun&oF re- 
fpondcc,* dum radius A F fcmicirculum F H K emetitur : ita vt cum 
radius A F ad radium A K fibi in dire&um pofitUm perucnit j linea 
etiam LO parallela Axi ad lincam D G fiftatur, punaumquc G fic 
adQuadratriccm,&quidempunaoO e diamecro oppoficum > cum 
mtereaduopundaO & G diametcr O G Quadratricis e diametro 

FK circulidefinitaintcrccdat. Qux raciocina- 
tiocx iifdem Principiis generacionis Quadra- 
tricis inftituta , locum habct circa Angulum 
quemlibetduobus radiisQuadracricem fecan- 
tibuscomprehenfum : quocunqucenim in Io- 
co conftituantur Anguli inter fe xquales j &a 
punttis , in quibus Quadratrix fecatur a radiis 
AnguJos xquales continentibus linex Axi pa- 
rallclx ducancur : ex inApplicata qualibctli- 
ncas xquales intercipicnt , non fccus ao qux- 
libct Quadratricis diamctcr (qux quafi Angulum duobus reclis xqua- 
lem ad ccntrum A concincrc ccnfenda cfi. ) quouisin loco, fituuc fta- 
tuatur $ pun<ftis, injquibusQuadratricc :m fccat, qualia funt O & G in 
hoc fchematc, ajiparallelxdnclacliqea' in Applicataqualibecxqua- 
les lineas intcrcipiunt , hoc cft , vt hic demonftracum cft , fcmidiame- 
trum gcncramcm. Re&e igitur dato in Quadratricecuiuispun&o 
punftum c diamctro oppofitum definitum cft. Quod crat facica- 
dum. 

CorolUrium. 

Hinccrgo habccur rurfus mcthodus , qua cx pun&is Quadrarricis 
iam dcfinicis quxque raciiiorcm admittunc inueftigacionem } pun&a 
in eadem Quadracrice dcfinianrurminusobuiai quxfcilicec c diamc- 
tro prioribus dacis opponuntur. 

PROP. 
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PROPOSITIO XI. Tbeorema. 

SI ccntro A Quadratricis eirculus dcfcribatur Quadratii- 
cem fccans in I, ciufquc Axcm in H : ducaturquc chorda 
I H :acecenrroAradius ad pun&umldcftinctunactandem 
pcr I re&a I R Axi paraiicla agatur : 

Dico Angulum A I R bifariam fccari a chorda IH. 

Demonflratio. 

Triangulum A I H eft Ifofceles. Ergo 
Angulus AIHxqualiseftAngulo AHI. 
Scd Angulus RIH xqualis eft alterno 
Angulo I H A ( func enim ex fuppoficro- 
ne dux linex I R & A H parallelx) Ergo 
idcm Angulus RI H xqualis efl: Angulo 
A I H. Angulus igicur A I R bifariam fe- 
catur a chorda I H- Quare fi centro A 
Quadracricis circulus, &c. Quod erac probandum. 

PROPOSITIO XII. Tbeorema: 

SIconccntricosduoscircuiosDHE, FIG, quorum cea: 
trum eft A, alius circulus DC E fccucrit in D & F, &in E 

&G: v 

Dico arcus DE, EG fccantis circuli intcr duos circuios' 
conccntricos intcrccptos, cITc arquales. 

Demmjiratio. 

Sic circuli fccantis ccntrum B,quodcum ccncro A circulorum con- 
ccncricorum iungacur communi diamccro B C. ducancur eciam ad 
fe&ioncs e cencro A rectx linex A D, A E, & A F, A G. Quia igicur 
in circuli fecantis diamctro BC prxter ccntrum cius B fumicur pun- 
<fbum A> a quo ex vcraquc parte Hnex fumuncur xquales A D> A E> 
AF, A G ( funtenimfemidiametri concentricorumcirculorum)erunc 
tam duo arcus C D, C E inter fe xquales ,quam duo CF, C G, vt 
ex Prop.7. Lib. 3. Elem. colligitur. Quare ficx xqualibus arcubus 
C D, C E dcmancur arcus xquales C F, C G : arcus rcliqui D F, E G 
xquales erunt. Quarc. Si conccntricos duos circulds , &c. Quod erat 
probandum. C Scho 





ib.IU.Ttc Qujtdratrjce. 

Scholium. 

Si concentricorum duorum circulo- 
rum minor non fccaretur , fcd tangere- 
tur in 1 1 tcrtio illo circulo ; vcrum ni- 
hilominus forct arcus duos , intcr circu- 
los efle xquales , vt ex citata «Prop. 7. 
Lib.3. Elem. facile eodcm modo dcduci 
poteft. 

CorolUrium. * 
Ex propofitione fequitur du&as li- 
neas D E, F G, ciim Muos atcus acquales 
D F, E G conne&anc , e(Tc parallclas. Si 
nim ducatur D G , duo anguli D G F, E D G duobus arcubus acqua- 
fibus DF,EG ad periphcriam infiftentes, crunt acquales pcr Prop. 
»7. Lib.3. Elcm. quicum fint atterni , conftatD E, F G etfeimerfc 
parallelas, 

PROPOSITIO XIII. Tbeirems. 

Sl cencro A Quadratricis circulus defcribatur Quadratri- 
ccm fccansin I & E per qua? pun&a ducatur Applicata 
I E:Tum quouisin Quadratricc aflumpto pun&o O, cx co 
per l y aut E circulus dcfcribatut fccans m F circulum ccntro 
Apcr I&E defcriptum, Applicatam autcm I E in G. 

Dico ita e(Tc Applicatam E I ad fui partcm G I,vt cft arcus 
EFIad arcumF I. 

Prdpar*tio. 

Varij funt Propofuionis huiuscafus. Vclenim pun&umOQua- 
dratricis defignatur inter pun&um I &: Quadratricis verticem C : vcl 
in eius cornu vltra pun&um I produ&o. Deinde vcl circulus ccntro 
Odefcriptustranfit pcr Applicatx terminum I viciniorcm , vcl per 
rcmotiorem E, & in altcro Quadratricis cornu pofitum. 

Duos ergo cafus hoc vno in fchemate comple&or , cademquc de- 
monftratione, quac vtriquc conucnit, declaro. Cum fcilicet pun&um 
O vtroque modo in Quadratricc afTumptum , citra fcilicet , vel vltra 
pun&um I, centrum ftatuitur circuli pcr Applicatac terminum I vici- - 
niorem vel tneodem cornu pofitumdcfcribcndi Hoc fuppofito duca- 
tur Hnea IF, ac per O agatur radius A T, lineaque Axi paraltela O L 
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Cumperpunclum Quadratricis O ducatur radius AT, & Axipa* 
rallela OL: patec per generacioncm Quadracricis ita efle arcunt 
E H F I adarcum T I > vc eft Applicaca E I ad Applicatac partcm I L 
in vtroque hoc cafu. ( Hic memmifle iuucrit quomodo fuperius 
Prop.tf. ope Applicatac I E> & arcus IHE Quadratricis vcrticcm C 
includentisdelcriptus fit arcus QuadracricisJ C E : Quadratricis ve- 
ro cornu vltra I produ&um in infinicum defcribi opearcusBI, 8c 
Applicatx vltra I produ&x vfque ad Quadrarricis Aflymptotum ) feo> 
arcus IT, ita eft ad arcum IF, vt eft Applicatx pars IL ad partem 
I G. Ergo ex xqualitatc, ita eft arcus EFI ad arcum 1F a circulo- 
ex centroO per I dcfcripto abfciflum: vt eft Applicata EI ad fui 
partcm GI abcodem circulo abfciflam , vt fert propofitio-. Verum 
probanda eft minor,nimirum ita efle arcum ITadarcum IF> vt 
Applicatx pars IL ad partem IG. Quia igitur IL femiflis eft lincx 
1G perProp.3.Lib.3- Elem.eoquod adlG acirculo abfciflam du- 
&a fic a circnii ccntro O perpendicularis O L > probandus eft arcus 
T efle fcmiffis arcus 1 F. Hoc autem conftat , Nam, cum a punao O 

C x in 
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in diametro A T prxter centrum A ailurr.pco ducantur linex ( du&as 
puta) O I, O F xquales ( funt cnim femidiametri circuli GIF) 
xqualcs erunt arcus T I,T E pcr Prop.7. Lib.3 . Elem. Quarc in hoc 
duplici cafu > mquocirculusccntroO pcr viciniorem Applicatx ter- 

minum I dcfcribitur, conftar propofitionis huius vcritas. 

DcmonHratio duplicis cafus posicrioris. 

Rcpecito igitur fchcmatc, in quo oftcnfum eft , ficcntro O in 
, Quadratrice ailumpto fiuccitra, fiue vltra terminum I Applicatx vi- 
ciniorcm circulus G IF defcribaturj ita ipfumfecarc Applicatam in 
G, & circulum ccncro A per I dclineatum in Fj vt Applicata E I, ad 
G 1 iia fc habcat, -vt arcus E F I fc habct ad arcum F I fi ex codem 
ccntro O fiue citra, fiuc vltra I in Quadratricc aflumpto' circulusdcf- 
cribatur pcr altcrum Applicatx tcrminum E a centroO remotiorcm, 
oftcndi debet circulum hunc Applicatam I E, & circulum 1F E fccare 
proportionaliter. Quod ita concludetur. 

Sccct circulus ccntro O per E dcfcriptus circulum lFEin V,& 
Applicatam in Roftcndi dcbct ita efle Applicatam E I ad I R, vt eft 
arcus] I H E ad arcum 1 B E V, clarum aitcm cft du ctam O L Axi 
parallclam bifariam fecarc in L chordam E R pcr Prop.3.Lib.3.Elem t 
Vndeclarumeuadit lincam GE xqualcm cfte linexIR, fiue cen- 
trum O cicra I ruerit atfumptum , fiue vlcra. Si enim O citra I ftatua- 
tur : cum LE, LR fint xquales ,• xqualcs icem fint LI, LG: Si 
cx LE dcmatur LG, & cx LR, dematur L I , reliquas GE, IR 
xquales ellc nccciTe eft. Si vero punctum O vltra I fucrit confti- 
tutum: Si ad LEaddatur LG,& ad LR addaturLh fient xquales 
1R,G E. Clarum deniquc eft per Prop. proxime prarcedcntcm , ar- 
cum I B E arqualcm eflc arcui F H V in priore cafu , curn centrum O 
cicra I ponitur}& cum vltra I idem ccntrum O ftatuitur , arcum 
F B E clle xqualcm arcui 1 V. Hi fiquidem arcus in vtroque cafu in- 
tercipiuncur intcr concentricoscirculos ccntroO dcfcriptos. Quibus 
dcclaratis, ac fupppfitis. 

CumarcuslBE ( ptinao O citral exiftcntc ) xqualis fit oftenfus 
arcui F H V ( hic characler Vfunclo £ vicinior intelligi Aebet , vt fer fe 
fatet ) fi addatur communis arcus E V : cric arcus I B E V xqualis ar- 
cui F H V E. Iam,cum ita fit Applicata E I ad 1 G j vt arcus IHEad 
arcum ITF : vt in dcmonftrationc cafus prioris oftenfum cft , eric 
ctiam per conucrfioncm rationis Applicata IE ad fui pattcm ijE* 
vt arcus I H E ad fui partcm F H E : fcd linca G E xqualis cft often- 
fa linex I R > & arcus F H E aicui 1 B E V probatus xqualis. Ergo ita 

cft 
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eft Applicata IE ad lincam IR, vt arcus IHE ad arcum IBE V. 
Ergo fccatur Applicata I E producta in R a circulo cx ccntro O 'citra 
pun&um I exiftentc defcripto , fimiliter ; vt ab Codcm fccatur in V 
circulus centro A pcr I dcfcriptus. 




Eadcm fere futura eft demonftratio cum pun<ftum O vltral con- 
{lituitur •. Nam arcus FBE oftenfus cft acqualis arcui I V : addito 
crgo communi arcus E V ; xquales crunt arcus FB E V, & I H E. 
Cumautem ita fit arcus I H E ad arcum IF> vt Applicata EI ad rc- 
c"r.am I G vltra l produc*t.am,quemadmodum in priorc demonftratio- 
nc dcclaratum fuit : erit etiam arcus F B E V arcui I H E aequalis ad 
arcum IF> vt Applicata E I ad iineam IG : &componendo. Itaerit 
arcuslBEVad arcum I F i vt tota E G ad re&am I G : & pcr conuer- 
fionem rationis.Ita crit arcus I B E V ad arcum F B E V j vt rc&a E G 
ad Applicatam E I : Et inuertcndo. Ita crit arcus F BE V ad arcum 
I B E V, vt Applicata E I ad re£tam E G , fiuc ad re&am I R rectas 
E G arqualcm nuper oftenlam. Conftat ergo circulum ccntro O vltra 
I in Quadratrice fumpto defcriptum pcr inferiorem Applicatar tcrmi- 
num E, fiue in altero Quadratricis cornu pofitum, fecare in R Appli- 

C 3 catam 
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catam produ&am vltra 1} ita, vt Applicata E I ita fit ad I R> vt eft ar- 
cus IHE ad arcum I B E Vj Ita , vt tam arcus I B E V, quam recla 
I R refpondcns ab codcm pun&o \ nafcantur. Siuc igitur Quadratri- 
cis puu&umO ftatuaturcitra, fiucvltra tcrminum I Applicata:, & 
circulus pcr punclum 1 vicinius , & in codem, quo ccntrum O Qua- 
dratricis cornu ftatutum,defcribatur ( qui duo cafus in priorc dcmon- 
ftrationcexponuntur.) fiuc dcfcribatur ex eodem duplici centroO 
pcr remotiorcm Applicatx terminum E, &-in altcro Quadratricis 
cornucxiftentem ( quodc caludtipltci a<flum hxceft ) verumfemper 
futurum cft ab co circulo ex punclo Quadratricis O defcripto per I, 
aut E, Applicatam I E, 8c circulum centro A pcr I & E delcriptum, 
fccari proportionaliter. Quare. SicentroAQuadratriciscirculus,&c. 
Quodcratdemonftrandum. 

Scholium. 

Hic obferuandum venit circulos cx ccntris O per Applicatx ter- 
minum E remotiorem dcfcriptos variis inlocisfecarc pofle circulum 
IBEH centro A delineatum. Poteft fcilicet mmuseillius feclionis 
pun<ftum V in arcum E H inciderc , vt in allato Paradigmate conti- 
git. Poterit interdum in ipfum Applicatx terminum E incurrerc: 
cum fcilicet arcus FHE ( cumcentrum O circtrli fecantis citral 
cxiftit ) aequalts fucrit arcui I B E : autcum ccntro O vltra J exiftentc 
arcus FB E, eidcm arcui I B E fucrit aequalis ; qui Afus tunc tantum 
poteft occurrere quando Applicata I E inter Quadratricis centum A, 
& C verticem ftatuitur s 8c abea abfcinditur arcus IHEexcircuIo 
centro A per I, & E defcripto femicirculo minor. Interdum eriam 
contingct , vt punftum illud feclionis Vcxiftat inter B & E, fcd ea- 
«lem in omnibus huiufmodi cafibus demonftratioinftituctur, vt cam 
pluribus profequi opcrx pretium nonvidcatur. 

PROPOSITIO XIV. Theorma. 

Slcenrro A Quadratricis circulis defcribatur ipfam fecans- 
in I & E : 6c per I & E ducatur Applicata i E. Tum Appli- 
cata in G, & arcus I H E in F proportionalitcr fecentur : & 
pcr tria pun&a G, I, F,hoccft, circa Triangulum G I Fcircu- 
lus defcribatur, cuiusccntrum Ciz O in eodcmcum pun&o I 
Quadramcis cornu. 

Uico ccntrum O clTc ad Quadratriccm. 

Expojitio 

- 

I 



I 
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Expofitio & Pr*p*rath. 
Hxc eft conucrfa prioris partis Propofitionis Anteccdcntis, in 
qua oftcnfum eft circulum ccntro quouis O in Quadratrice , fiuc 
citra Applicatae terminum I, fiue vltra aflignato per I incodemcum 
O Quadratricis cornu dcfcrlptum fccare in G fiuefupra, fiue infra I, 
Appiicatam j fic in F circulum centro A per I defcriptum , proportio- 
nalitcr a pun&is I & E in quibus circulus , & Applicata fc interfccant: 
itavtcadcm fit ratio arcus EHI ad arcum 1F,& Applicatx IE ad 
cius partem abfciflam I G. Hic ver6 e concrario fi fupponaturca- 
dem ratio arciis I HE ad arcum I F, & Applicatx IE ad I Gj aflcri- 
tur ccntrum O circuli pcrtria pun&a G IF tranfcuntis in Quadrarri- 
cc exifterc.Quod vc probetur, ducantur re&x I F, G F, vc fiat Trian- 
gulum I G Fj cui circumfcribitur circulus,cuius centrum cft O. Duca- 
tur etiam rc&a AOj qux producla arcum IF bifariam fecabicinTi 
redam autcmlF bifariam item inD. Nam duclis OI,OF( duftas 
fuppone ) xqualibus, vtpote femidiamctris circuli GIF cx puncto O 
in diamctro ATcxcra ccntrum acceptojeruncarcus TI, T F xqua- 
lesperProp.7. Lib.3. Elem. acque adc6 perProp.3. eiofdem Lib.3. 
rccla I F birariam , & ad Angulos re&os lecabitur in D. Quibus de- 
claratis, Aucrtio cuadit manifaAfcs* 

Demonftrttio. 

Cum cx fuppofitionc ita fit arcus I H E ad arcum I F; vt cft Ap- 
plicata I E ad cius partemlG. Sitaucem arcus IF ad fui femiflem 
I T, vc ad fui fcmiflem I L eft recta I G. Ex xqualitace, ita crit arcus 
I E H ad I T, vt Applicata I E ad re&am I L. Qma vero pcr Lducitur 
Axi parallela L O, & ad T ducicur femidiameter A D in O fecans pa- 
rallclam: critO inQuadratrice j vt Quadratricis fert generatio. Scd 
idem punctum O cftetiamcentrumcirculi Triangulo GIF circum- 
fcripti perProp-5.Lib.4. Elem.duoenim cius Trianguli latcra IF,IG 
bifariam , & ad angulos rcdos in L,&D fccantur } a lincis LO,& 
D O : atquc adco in carum concuifu O cxiftit centrum circuli G I F| 
quod idem pun&um O oftcnfum cft ad Quadracriccm percinere. 
Ergo. Si ccncro A Quadracricis circulus, &c. Qiiod probandum crac. 

PROPOSITIO XV. Tbeorema. 

SI centro AQuadratricis circulus dcfcribarurQuadratri- 
ccm fccans in I & E : & pcr I & E ducatur Applicata I E: 
cjua: in G fccctur a circulo cx centro O in Quadratrice af- 

fumpto 
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fumpto pcr terminum I Applicata: dcfcripto : a cjuoeodenv 
circulo fecatur proportionaliter in F arcus I H F. Vt Prop. 1 3. 
.antecedentc oftcnfum eft : ponatur autem vt IE Applicata 
ad I R. aequalem rectx G Ej ita arcus EH I ad arcum I B E V. 

Dico circulum centro O por Applicatx terminum E cxi- 
ftentcm in altero Quadratricis cornu defcriptum, tranfire 
pcjR & V. Hoc cft ccntrum circuli per tria punc"ta R, E,V 
tranfeuntis , fiue Triangulo R E V circumfcripti , cflc idcra 
ccntro O circuli G I F. 

DemonftfMtio. 

Cum ex fuppofitione rc&a I R sequalis fit recla: G E : Si ex centro 
O circuli G I F ducatur pcrpcndicularis O L ad Applicatam , bifariam 
in L fecabit abfciflam chordam G I : adeoquc L R, L E arquales erunc: 
quo fict, vc circulus ccntro O per E dcfcriptus ctiam pcr R tranfiturus 
fic. Probandum reftat tranfiturum pcr V. Id porro conftat per par^ 
tem fccundam Propofitionis 13. ciufque dcmonftrarionem : qua- 
oftenfum eft circulum ccntro per Applicatac tcrminum E in oppofito 
Quadratricis cornu cxiftentem dc(criptum,abfcindere arcum 1 B E Vj 
ad quem ita fe habct arcus I H E, vt Applicata I E fc habet ad re&am 
I R. Cum ergo hic ita fic arcus I H E ad arcum I B E V, vt IE ad I R 
ex hypothcfi : neccfle eft arcum centro O pcr E defcriptum tranfire 
tam pcr R in Applicata 1 , quam per V in circulo IB E V3 fiue O efle 
centrum circuli Triangulo REV circumfcripti. Itaque. Si centroA 
Quadracricis, 8cc. Qpod erat probandum. 

Ex duabus proximc anteccdentibus Propoficionibus colligitur 
quodlibet Quadracricis punclum , veluti O, dctcrminari pofle pcr- 
quatuordiuerfarumiincarumcommunemconcurfum. Ecccenim in 
codem fcheraace oftenfum eft pun&um illud O Quadracricis , cen- 
trum efle circuli Triangulo G IF circumfcripti cx fuppoficione quod 
itafit ApplicatalE ad ciuspartemlG fiue infra, fiucfupra Iaflum- 
ptam, vt eft arcusIH E ab AppHcati abfcuTus ad arcum IF vel vlcra • 
Iad Ljcuamexcurrenccm, quando nimirum refta I G ad Applicacam 
fupra lanne&itur jvel citral in ipfbarcuIHE repetitum,vt repeti 
neccfle eft, repetita infralfuper Applicata , eiuspartc IG. Tunc 
ergo, fi Tranguli latera non tantum duo IF, I G bifariam (ecencur in 
L & D> & pcr fcc^iones linea:ducantur ad ip.fa latcra perpendicuJaresi 
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<quxincentroO circuli cifcumfcribcndi cocurruntper Prop.3.Lib.4. 
Elem. SedetiamtctciumlatusGF bifecetur in K,du£ta ctiam perK. 
linea K P ad-tcrtium illud latus G F pcrpendicutari,qux pari cum dua- 
bus aliis iurc ad centrum idcm O contendct : atquc ita tres lineae in 
•codem concurrcnt. Quibusquartaaccedet j fi Triangtilum alterum 
conftruatur R E V ; cuius Angulorum vnus fit ad Applicatae oppofi- 
cum terminum E : du6que Iatera E R, E V Angulum E continentia 
itadctcrmincntur in vtroque fchcraacc } vt Applicata E I , & linea I R 
proportionales fint arcubus l H E , & I E V < quam detcrminationem 
inox apcriam ) Tunc cnim trcs lincae latcra huiustrianguli R E V bi- 




lariam & ad angulos reftos fecantia in L,QjZ,concurrent ad centrum 
O circuli Triangulo circumfcribcndi : verum earum duae L O , Q.O 
exdem funt cum illisipfis , qux circulo infcruiunt circa Triangulum 
G I F circumfcribendo : vt cnim L O bifariam fecatlatus IG trianguli 
G IFi ita ctiam fccat birariam R E latus Trianguli R E V. Similiter, 
re&a QO bifariam fccans latusE Veademeit cum re&& DO bifa- 
riam fecantc latus I F prioris Trianguli G I F , cum cnim pcr Prop. 1 1. 
arcus I E, F V fint xquales, parallelacft iinca E V linex IFjquo fit, vt , 
rcaaDOproduaa, litpcrpcndicularis etiamad rc&am E V. Ergo , 
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cum re&x DO,& QJD in pun&o O conucnianc , necefle eft vt vni- 
camlineam D Qcomponant: alioqui ( quod abfurdum foret ) duxli- 
nex abeodem punctoOadcandemlineam E V perpendiculares duci 
poflent. Sola ergo linea bifariam,& ad Angulos re&os fecans inZ ter- 
tiumTrianguli lacus R V de nouo accedit ad pun&um O Quadratricis, 
ope Trianguli R E V determinandum : ficut re&a K O bifariam & an- 
gulos rectos fecans in K latus G F Trianguli G I F , fola de nouo idem 
punttum O Quadratricis defigirat i duabus aliis L O , A O punchjm 
UludOcx gencrationeQuadratricis determinantibus. Facile aurcm 
dcfiniturarcus I E V ,adquem itafehabeat arcus IH E , vtfchabct 
Applkata I E ad re&am l R , ex di&is : fed idem per compendium 
hic, vbioccurrit , abfoluam hoc modo. Arcui I B E xqualem arcum 
F H V in vn i (chemacum , inaltero vero arcum F I V confticue. Ita 
cnim crit Applicata I E ad lineam I R j vt eft arcus I H E ad arcum I B 
E V. Nam ita cft Applicata 1 E ad G E , vt arcus l H E adarcum ITF, 
vtcx Propofitionibus fupcrioribusconftat. Sed pofita eft recla I R in 
, vtroque Ht>c fchemate xqualis reclx G E:& in figura, inqua punctum 
O Quadratricis citral fumitur intracirculum, arcus lEVxqualis eft 
arcui F V E > cft enim cx fuppofitione arcus F V xquaiis arcui 1 B E. 
Ergoadditocommuniarcu E V ,xquales fient arcus I E V, & F V E. 
In hoc itaque cafu ita eft Applicata I E ad re&am I R,vt eft arcus IHE 
ad arcum I E V. Rccle igicur inhoccafu , fi ponaturarcusF V xqualis 
arcui 1 B E, dcfignatur arcus I E V, ad quem ita fc habeat arcus I H E, 
vt fe habct Applicata IE adreclam IR. In alterovero cafu , inquo 
punctumO Quadratricis vltra I cxtracirculum ftatuitur.idem proba- 
turin hunc modum. Applicara IEad rectam I R , vt proxime monui, 
itacftvtarcus IH E adarcumF 1 V E. SedarcusF I V Eeftxqualis 
araj! IF E V.Namex fuppofuione xqualesfunt duoarcus JV&F E- 
Ergo vtrifque, additis duobus communibus arcubus I F &. EV j xqua- 
les fient arcus IFEV, & F I V E. Ergo ita eft arcus I H E ad arcum 
I F E V, vt Applicata IE adrectamlR. Rc&e igiturctiam in hocca- 
fu dcfinitum eft pun&um V , vt ftatuaturTriangulum RE V ,cui cir- 
cumfcriptus circulusccntrum nancifcatur O in Quadratrice produ&£ 
vJtra I Htc porro rurfns obitcr obferua, quomodo in producta Appli- 
eata vltra I fumenda fit linea ( vt I R ) quoties arcus ei refpondens ab 
eodem pundto I ad lxuam Applicatxaflumicur : contra verofumidc- 
heatiufra pnnclum I , quotiesarcus abeodem punclo I addexiram 
Applicacx numerantur. Sic cnimoftenfxfuntin vtroque hoc fchema- 
• te re&x E I, I R proportionales arcubus I H E , & I B E V : quorum 
piior rcfpondct Applicatx I E infra I pafiue > puftcrior auter 
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( licetvltraE vfqucadVexcurratinarcuEHIad dextram Applica- 
tx I E ) refpondet, & homologus cft re<2x I R. in Applicata vltra I pro- 
dudHaiTumptx. 

PROPOSITIO XVI. Tbeorema. 

Sl cx ccntro A Quadratricis circulus dcfcribatur fccans 
Quadratricem in I&E;&per I & E ducatur Applicata 
I E : quxdcmum, & arcus abfcifius I H E proportionalitcr fc- 
ccntur infra I, illa in G, hic in F j in hoc primo cafu. 

Dico ccntrum circuli pcr ttia pun&a E, G, F defcripti, fiuc 
Triangulo E G F circumfcripticflcad Quadratriccm. 

Prtparsti*. 




Ducantur rec"txFG , F E j vt fiat Triangulum F G E ; cuius om- 
nia taterabifariam, & ad Angulos rertos fecentur alineis,qu* m cen- 
tro P circuli Triangulo F GE circumfcribcndi concurruut , vt fert 
Prop.3.Lib.4.*Elem. cuiufmodi funt KP,SP,YP. Oftcndendum 
Y 3 T j) 1 itaque 

t 
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itaque cft pundtum P efTe ad Quadratricem. 

Demo»ftr*tio. 

Cum ex fuppofitione Applicata E I ita fit ad fui partem I G, vt ar- 
cusE H I cftad fuipartem IF.Conuertcndo. Ita erit Applicata Elad 
fuS partcm E G ; vt eft arcus E H I ad fui partem F H E : & fumptis 
confequentium femiflibus G S, F X ( qui arcusF X dctcrminatur a re- 
<5ba Y P bifariam 8c ad angulos re&os fccantc in Ychordam F E:eadcm 
cnim Y P tranfibit pcr ccncrum A, & arcum F E bifariam in X diuidcr 
pcrProp.3.Lib.3.Eucl.) ita crit Applicata E I ad E S ,vtarcus E Hlad 
arcum E X.Ergo du&a per S rec"ta S P Axi parallela,fi ue Applicatx E I 
perpcndicularisduclufquc radius AX fe mutuo fccabunt in P ad Qua- 
dra-ricem , vt patet ex gencratione Quadratricis. Quod idem hoc 
ctiam modoconduderc liccbit. Cum ita fitE Iad E S , vt arcus E H I 
ad aicum E X : crit pcr conucrfionem rationis, ita Applicata E I ad IS, 
vt arcus E H I ad arcum I H X. Ergo pcr gcnerationem Quadratricis 
radius A X, & Axi parallclaper S ducU fe interfeeare dcbent in pun- 
cto,quod fitadQuadratricem,qualeeft P.Euidensdemumeftreaam 
* qi x bifariam , & ad angulos rectosfecatin K tcrtium TrianguliFGE 
latus F G , nccefTario in puncto P ad Quadratricera cxiftcntc , vc pro- 
batum eft, cum duabus aliis reclis lineis coituram.Qiiare. Si ex ccntro 
A Quadratriciscirculus&c.Quodcratdemonftrandum. 

PROPOSITIO XVII. Theorema. 

]lfdem poficis. Defcripto fciliccc cx ccntro A Quadratricis> 
circulo i qui fecec Quadratriccm in I & E,du&aquc Appii- 
caca I E : qua: produdta vlcra I ita fccccur in G \ vc produ&us. 
arcusEHI,fecaturinF:acdcmumdu<fta FE; vc hacTriaa- 
guIumGFE. 

Dico.Ccntrum circuIiTrianguIo G F Ecircumfcripti cfle. 
ad Quadratriccm. 

PuparAtio. 

Diuidantur bifariam in S & Y duo Trianguli G F E latcra G E U 
F E : & pcr harc diuifionum punfta S & Y ducantur ad ipfalatcra per- 
pendiculares S P, & YP : quarum illa erit Axi parallela ; hjec vero 
tranfibit per centrum A, produ&ique fccabit in X bifariam arcum 
F I X E per Prop. 3 . Lib. 3 . Elem. crit autem P , in quo S P, Y P con- 
currunt ,centrum circuli Triangulo G F E circumfcripti : in quo cum 
duabus lincis P S, P Y ctiam conucnict rc&a K P birariam Sc ad An- 

gulo 
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gulos rectos fccans in K tcrtium Trianguli latus G F. Probandum ita- 
ijue eftpun&umhocP cflead Quadratricem. 

Demonjlratio. 

Cum ex hy pothcfi ita fit A pplicata E I ad I G \ vt arcus E X I ad 
arcum I F : erit componendo, vt rcctaE G ad I G > ita arcus E X I F ad 
arcum I F Antcccdcntium dimidiis acccptis , itaerit per Prop. i y. 
Lib. 5 .Elcm. rcfla S G ad I G > vc arcus XIFad arcum I F. Et diuiden- 
do, Ira erit S I ad I G, vt arcus X I ad I F. & pcrmutando. Ita erit rccla 
Sladarcum XI,vtrc«ftaI Gad arcumlF. Sed vtlG adarcum IF > 
ita eft ex fuppofitione Applicata I E ad arcum I H E ( nam ex ipfalup- 
pofitione itaeft ApplicatalEad IG,vtarcusIHEad arcumIF:& 
pcrmutando. ItaeftlE adarcumlH E, vtrecta IG ad arcumlF ) 
Ergo ita cft rccla IS adarcum IX vt Applicatal E adarcum IH E. 
Quare ex generationc Quadratricis , & iuxta traditam Prop. 3. eins 
dcicriptioncm, fi per pun&um S ducatur Axi parallcla S P, cam radius 
h centro A per X edu&us in pun£to,(quod cft P ) fe&urus eft ad Qua- 
dratricem pofito : eritque Pcentrum circuli Triangulo G F E circum- 
fcribcndi & in codem re<5la KPadlatus G F ( quod bifariam fecat ) 
pcrpcndiculariscum duabus lincis S P , A P conucnict. Ergo Iifdcm 
pofitis &c. Quod erat dcmonftrandum. 

CoroiUrium. 

Cum in hoc vtroque cafu linea G F conncctens pun&a G & F , 'in 
quibus Applicata IE,&arcusIHE( quivltral vfqueadF, ficut Ap- 
plicata vltra I vfqucad G producitur in co cafu , in quo pun&um O 
Quadratricis vltra I rcperitur ) proportionaliter (ecantur : fit latus 
duobus Triangulis G I F, G E F communc : hinc fequitur, eobifariam 
diuifo in K , ti pcr K ducla linea ad ipfum perpcndiculari , eius ope 
duo Quadratricis pun&a , cuiufmodi funtO & P, dcfignari : quorum 
illudeftccntrumcirculi per Applicatx terminum I dclincatum jhoc 
autem ccntrum cft altcrius circuli per eiufdcm Applicarse altc- 
rumterminum Edefcribcndi: vel ctiam viciflim pun&um Oeftccn- 
trum circuli per E tranfeuntis , qualis cft R E V , aut R V E > punctum 
vcr6 Pcft ccntrum circuli > qui per I dcfcribcrctur , Applicatimque 
vltra E productam fecarcr. 

PROPOSITIO XVIII. ThMtm*. 

SI cx ccncro A Quadratricis circulus defcribatur, ipfam in 
pun&is I &c £ intcrfccans, pcr qua? ducatur Applicata. 
Tum ccncro O quouis in Quadracricc affumpto circulus pcr 

D 3 Appli 
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Applicata? tcrminum I dclincetur fccans i n G Applicatam , & 

inFarcuml H E( produclum in altcro duorum cafuum.) 

Deinde per tria pun&aG,F,E circulus dcfcribatur : cuius 

centrumfit P. Ac dcniqucpcrhaecduo circulorum centraO 

& P radij educantur cx centro A circulum I H E fecantes in 

T&X. 

Dico primo. Centrum Fcirculi pcr triapun&a F, G,Edc- 
fcripti cadcrein Quadratriccm. 

Dieo fccundo.Arcum TX xqualem efle arcui I H intcr Ap- 
plicatam, & Axcm intcrccpto : fiuc AngulumT A X, asqua- 
lem ciTc Angulo I A H. 

Demonjlrsth. 




Prima quidem AfTertionis huius pars clara cft per Prop. anteccden- 
tem : qua conftat centrum P circuli Triangulo GF E circumfcripti 
efle ad Quadratricem : detcrminacur enim a duabus lineis , P S Axi 
parallcla,& AXjquarum illa bifariam fecat & ad angulos rcftos 
Trianguli latus G E > hacc autcm arcum F X E bifariam fecat in X>dum 
latusFE Trianguli bifariam , 8c perpendiculariter (ecat in Y , acper 
centrtimA ducitur: quibusaccedit tcrtia linea OP (ecansin Kbifa- 
riam, & perpendicularitcrtertium eiufdem Trianguli latus F G ,cen- 
traqueO & P coune&itcirculorum , qui Triangulis F G I, F G E cir« 
cumfcribuntur, 

Secunda vcr6 pars , qu6d arcus T X aequalis fit arcui I H, ita cua- 

det 
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dec manifcfta. Cum xquales finc ( fi ducamur ) rectx O I , O F ( func 
enim femidiamecri circuli G I F ) ducancur auccm cx punclo O in dia- 
.metro A T circuli I H E excracius ccncrum A pofico : crunc arcus TI, 
TFex vcraque partc xqualcs iuxta Prop. 7. & 8. Lib.3. Elem. Sunc 
ver6 etiam xqualea arcusXF,XE , vel propter candem rationcm: 
narn rc&x P F, P E, fi ducantur, funt xquales, & ex pun&o P diamc- 
cri A Xexcraccntrum A pofitoegrediuntur : vel quiareda AP bifa- 
riam fecans chordam F E in Y.bifariametiam fecat in X arcum F X E. 
Quod cum ita fit. In co cafu, in quo duo centra O & P intra circulum 
I H E exiftunt, ita declaratur Aflcrtio. Arcus I T F vna cum arcu FXE 
tocum arcum I H E componic : icaquc fi arcus I F lemiflls T F , & ar- 
cus F X E fcmiflis itemF X fumatur , & ad arcum T F addatur, vt fiac 
totusarcusTFXjhauddubium,quinhuiufmodi arcusTFXfit pars 
dimidia totius arcus l H E. Sed arcus* I H dimidia pars etiam eft eiuf- 
dem arcus I H E. Ergo arcus TFX xqualis eft arcui I H , atque adeo 
angulusT A Xxqualisangulol A H, vtaflcritur. 

Cum vero ambo pun&a O & P circulo I H E uon includuntur, vt 
habec alter cafus : eodcm fcre modoPropofitum includitur. Totus ar- 
cus I B E in duas partes I T F , F Z E djuiditur , fi igitur cx arcu 1 F di- 
midiapars fumauir TF, & ad arcum FZ , quidimidia parscftrcliqui 
arcus F E, addatur j vt fiat totus arcus TFZ: hic erit dimidia pars to- 
cius arcus I B E } acquc adc6 xqualis arcui I B , vel E B. Quare. Si cx 
femicirculoB I H , arcus I B j & ex femicirculo Z T X , arcusZTdc- 
matur: reliqui fientarcusl H,&. TXxquales, AnguliqueT A X, 8c 
1 A H xqualeserunt. Quare. Sicxcentro A Quadratricis &c. Quod 
crantprobandum. 

PROPOSITIO XIX. Theorema. 

SI ccntro A Quadratricis circulus dcfcribarur ipfam fccans 
in punctis I & E j per quar agarur Applicata I E. Tum in A 
angulus conftiruatur T A Xarqualis angulo I A H,quem Axis 
A H cum radio A I continet :fiue arcusT X arcui I H a?qua- 
lis fumatur, radiis A T,A X Quadracricem (ccantibus in O &: 
Pintracirculum IHE. 

Dico. Si cx applicatx tcrmino I pcr pun£tum O in eodem 
cornu Quadratricis pofitum : & cxaltcro Applicatx tcrmino 
Eper pun&um alterum P re&xeducantur I 0,E P. eas in ali- 
cjuo puncto R» circumfcrcmia: circuli I H E fimul coituras. 

FufMfittQ. 
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fnfarath. 

Ccntro O per I circulus defcrlbju 
tur fecans Applicatam quidem in G, 
circulum vcro 1 H E in F : & fimili- 
tcr ccntro altero P per altcrum Ap- 
plicatx tcrminum E defcribatnr cir- 
culus : cjui ncceffario perpun&a G 
8cF j in quibus Applicata, & circulus 
IHEa priore circulo cx O per I dc- 
. -ipto fccantur , tranfiturus eft. Vc 
cx praecedentibus Propofitionibus 
conftat. DucamuretiamrcCbeOP, 
PF: ac demum duac IN, FN ad 
quodlibet punctum N circurofercn- 
tisc circuli cx ccntro O pcr I defcripti. 

Vemonfhatio. 

Cum Quadrilaterum IN F G circulo cx centro O pcr I dcfcripto 
contincatur : crunt duo cius anguli oppofiti I N F, I G F sequalesduo- 
busre&ispcr Prop. n.Lib. 3.Elem.hoceft,duobusrec"tisaequalibus 
F G I, F G E. ErgoangulusF G E acqualis cft angulo FN 1 Segmen- 
ca igitur I N F, & E G F, in quibus cxiftunt jcquales illi anguli , fimilia 
funt perdefin. i o.Lib.3. Elem. vndc fcquitur Angulos F O I, F P E ad 
ccntrum arcubus fimilibus 1 N F, E G F infiftentcs.cfleintcr fc arqua- 
lcs. QuarCjciim duo TriangulaF I S, R E S duos angulos F IS , R E S 
intcrfe , duofquead vcrticcm IS F,&ES Raequales habeant : erunc 
ctiam duo I F S , E R S inter fe xquales. Cum ergo angulus I F E fit in 
icgmentol H E, in eodemetiam crit angulus I R E per Prop. 1 1 . Lib. 
j. Elcm. hoc cft , duae reclac I O & E P produdr in peripheria I H E 
fimulcoibunt. Quarcinhoccafu,inquoduo pun&a O & P intracir- 
cnlum I H E inclMduntur 5 fiuc in quo angulus T A X arqualis angulo 
I A H . radiis continctur A T , A X intra icgmcntum IHEj vcra cft 
Propofitto. 

PROPOSITIO XX. Tieorems. 

Ilfdem pcikis. Si ica fumacur arcusT A X axjualis arcui IH» 
vc radius A T Quadratricem fcccc in O vltra pun&um I : ra- 
dius aatcm A X candcm in P fcccc cicra I , fiuc incra circulum 
I H E : jc fiangulo I A Haequalisfiat angulusO A X , itavt 

duarum lincarum angulum iiJum O AX contincntium altcra, 

nempc 




u 

X 
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ucmpc AO Quadratriccm fcccc vltra Iin O - y Altcra aotcm 
citra I in P :&rc<fta cx © pcr I tranficns producarur,doncc in 
R fccctcirculum I H E. 

Dico.Si pcraltcrum Applicata: tcrminum E pcr P traduca- 
tur linca rC(Sta-.ipfamincircumfcrentia:pun<5to R coiturara 
cum rcda O R pcr I tranfeuntc 

Prdparati*. 

Ducantur linexPG.P F: icera 
AI, AF:traitcm OG,0 F:traiiciarur 
amem ex E pcrF rectaE F doncc in 
S occurrat lincx R I O produ&x. 
*DemcnJlr*tio. 
Duo Trianguia O IF , F P E func 
xquiangula.Oftendo.Angulus FOI 
■* ad centrura O circuli F 1 G per ta. 
Prop. Lib.3.Elcm. duplus eft anguli 
F G I eidem arcui IF infiftentis,cui 
infifticangulus FO I ad ccntrum, 
ilicautcm ad circumfcrenciam. Eft 
autcm angulus FPE itidcm duplu* 
-ciufdem anguliF GI , aut F G E. Hic cnimeft ad circumferentiara 
circuli E F G ccncro P pcr E dcfcripci : illc vcro F P E cft adccntrura> 
&C vterquc eidem arcui E F infiftit. Ergo xquales funt anguli F O I , 
FPE. Quiavcrolatcracircaxqualesiilosangulosfunc proportiona- 
lia, nempc xqualia : crunt duo ipfa Trirngula F O I , F P E xquiangu- 
Ia pcr Prop.tS.Lib.tf.Elem. eritque angulus O I Fxqtialis angulo FEP. 
Hoc pofito, accendamusduo TriangulaSIF,S E R,quorum com- 
munis cft angulus S : angulusautcm S I F oftcnfus cft xquaFis angulo 
S E P. Ergo reliquus angulus tertius SF I, certio reliquo angulo S R E 
trianguliO E Reftxqualis. Hincergo fic, vtduoangwli 1 R E , IF E 
Quadrilatcri I F E R, qui funt oppofiti , finc duobus rcftis xqualcs , 
duobus enim I F E , I F S ( qui funt duobus re&is xquales ) ipfi llinc 
xquales. ErgocirculusQuadrilacero huic IFE Rcircumfcribi potefh 
qui alius non eft, quam circulus IHE ccntro A delineatus, cum tran- 
feat iamper tria pun&a I, F, E. Conftat crgo re&am E P , fi produca- 
tur ,non alioin pun&o coicuram cum produ&aO I ,quara in ipfomcc 
pundto R, in quo rccla O I circulum I H E interfecat. Qu.ire , Iifdcra 
j>ofitis. Si itaiumatur areus &c. Quod erat demonftrandum. 

• B PROP- 
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PROPOSITIO XXI. Tbeerema. 

Ilfdcmaut fimilibus pofitis. Sit nimirumQuadratricisccn- 
trum A, Axis B H , Applicata quscunquc I E. Ponatur au- 
tcm arcui I H circuli I H E ccntro A pcr I & Edcfcripti,arcus 
xqualis BR, fiuc angulo H A I angulus arqualis BAR :ita vc 
radius A R Qiadratrkem fccctin P : quo in cafu altcr radius 
angulum BAR. angulo I A H arqualcm contincns cft ipfc 
Axis A B: qui in infinitum produ&us quadratriccm in infi- 
nitum produ&am fccarc concipiaturin puncto O, quod>vt in 
fupcrioribus cahbus contigit, rcfpondct Quadracricis pun- 

ao P. 

Dico. Si cxco infinirc diftanti puncto O , pcr fupcriorem 
Applicuartcrminum I recta Iincaducatur,ducaturautcm& 
altera Iinea cxalccro Applicati tcrmino E pcr pun&um P:has 
duislincasincodcm pundto circumfcrentiar IH E, vtinR 
coituras. 

Fr.iparatto. 

Linca illaex infinito fpacio O 
pcrpunclum I dedu&a , eft ne- 
cetfario ipfi Axi BH parallela; 
lila cnirn, & Axis B H produclus 
ad Quadratricem infinke pro- 
du&am femutuc» fecam inpun- 
clo illo O infinite drftanti , hoc 
eft, nunquam , hoc cft , parailelar 
fuot Hnex illx. Ducaturergoper 
I linea OIAxi OA parallelarquar 
fecec m K arcum I H E } & ex 
punelo E per punftum P Qua- 
dratricis refta extendarur E P. Probandum cft reclam hanc, (1 produ- 
catur vltra P,cum recla OI coituram in eodem punfto R circumrcren- 
tia^in quo ipfafccacur a reda O I Axi parallela. 

DewonJirnttQ. 

Cum ex hypothefi arcus I R H,6c R I B fint xquaies : demptocora- 
> » muni 
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muni arcu 1 R, acqualeserunt arcus I B & R H. Ergo dufta I R paral- 
lela eft Axi B H 1 produ&a igtcur O I Axi pcrinde parallcla coa- 
lcfcec cum rcda IR , &c in pun&o R fccabic arcum I R H > in 
quocundcm arcum fccarc fupponicur radius ex ccncro A pcrpun- 
AumPQuadracriciscradu&us. Probandum icaque nunc cft radiucn 
A R produdumcadcrein Applicatac cerntinum E : ficenim conftubic 
reftam ex cermino E Applicacac pcr Quadracricis pun&um P tradu- 
ctam coire in puncl:o R, in quo alcera linca ex punclo O Quadratricis 
infinite diftanci per alcerum Applicatac cerminum I ducla arcurr I H 
fecac. Id porro probacur. Duo Triangula A S I A S E , cum habcaiu 
crialatcratribus laccribus fingula fingufis sequalia , aequiangula func : 
angulus crgo SAE eft aequalisangulo S AI. Sed angulus SAI cft 
squalis angulo R A H ( funccnim arcus R H, I B oftenfi scquales ) cr-. 
go acqualcs funt duo anguli S A E, R A H : qui cum finc ad verticem, 
vnica recla linea cx duabus A R ( fiue A P ) & A E conflatur. Sicuc 
crgo re&a A P produ&a concurrit cumrecta O I producK in pun&o 
R arcusIH > tcactiamE P producracum cadcm O I in eodem artus 
I H puntto R concurrcc. Copftac ergo cttam in hoc cafu , in quo Axis 
A Bin tnfinicum produci,& inpunclo infinitediftanci Quadracricem 
fccareconcipitur, exquorectaO I per cerminum Icraiicicurfecans in 
Rarcum I H > eciam redtam ex oppofito cerminoE Applicatac perP. 
traiectamarcumlH incodcm punfto RfccarcQuodcracprobandum. 

PROPOSITIO XXll7tm*mL 

PO.fitis adhuc fimilibus circulofcilicct ccntro A Quadra- 
tricis dcfcripto,qui Quadratrice fccct in I & E , pcr cjua: 
ducatur Applicata I E. Tum pun&o P in Quadratricc aiTurri- 
pro vltralfiatadccntrum A angulus P A O arqua'is angulo 
I A H, du<Sfco radio A O, qui fccct quadratnccm in O in co- 
demcornu fuperiorc in quo cxiftit P. 

Dico. Si cx pun&o O ad tcrminum I Applicata: fupcrio- 
rcm recta linca ducatur fccans in R circumfc cntiam ciiculi 
ccntro A dcfcripti , & cx altcro punclo P ducatur re&a ad al- 

tcrumApplicatz terminumE:hanc rc&am pcr R traniituram. 

Prap/tratio. 

CentroO pcrl circulusdeftribatur fecans in G produclam Appli- 

E 1 catam 
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catam I E, circulum vero IH E B in F : defcribatur autem ccntro P 
per E alter circulus,qui per G StF cranfiturus eft pcrProp. 1 8. ducan- 
uir demum rectae FP,F G,FE > item O I, O F ,F L. 

Demortjfrsthi 

Tam angujus FPE 
Trianguli P E F, quam 
angulusF O ITriangu- 
li O LF duplus eft an- 
guli F G E. Patec. Nam 
angulus F GE eft ad 
circumferenciam circu- 
R G IF centro O dc- 
fcripti : idemque eftad 
circumfcrentiam circu- 
li, qui cencro P per E &r 
F dcfcribicur. Ergo per 
Prop. xo. Lib. 3.Elem. 
tamanguiusFOLquatn 
angulus FPE eft duplus 
anguli F G E jifdcm ar- 
cubusFI, FE, quibus 
IIU fubtenduntur, infi- 
ftensjxquatesergo funr 
anguli FOl, FPE:cr- 
go ipfa Triangula funt 
jequiangula,cum habcanc circaaequalesaBguloslacera proportionalia, 
ncmpe xqualia : ita vt angulus O IF aequalis fit angulo P E F.Ducatur 
Jinca reftaRF a puncto R, ad F,in quo latus OI TrianguliO I F cir- 
culnmfccat: erit angulusRIFin fegmento R I E F. Atincodcmfe- 
gmcntocflc necefle cft angulum PEF,patcc # Nam,cum angulus PEF' 
sequalis angulo R I F , fit ad punclum E , per quod tranfit circulus 
R I E F i conucniant autcm duas lincac F I ,F E ad punctum F ciufdcm 
circuli : dua: reliquasl R, P E j quxcum lincis F I,FE angulos R IF, 
PEF inter feaequales contincntin codcmeiuldcracircurrpunclocon- 
currenr, vc vrerquc illc angulus aequalis R I F, PEF in eodem poflit l 
etfe fegmcnto, cum ergo linea O I fccct in Rcirculum; noninalio, fed 
in eodcm puncto R linca P E cundem circulum fecsre porcft. Si enim 
in alio, quam R rctte P E circulum fccarc fiue citra , fiuc vltra R afte» - 
rereturi aut maior, aut minor angulo RIF dicendus fbret angulus 
EE F, vt ppcc in minorc vci maiorc fegmcmo , quam f« fegmcntum 
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A I E F angulum capiens R I F , conftitutus. Quod efTet abfurdum : 
cum asquales probati fintanguliR I F & P E F. Quare. Pofitis adhuc 
fimilibus. Circulofcilicet &c. Quoderatdemonftrandum. 

Scholium. 

Propofitionibus quatuor praeccdentibus,quatuor diuerfos cafusex- 
pofui i in quibus iifdem pofitis, Applicad nimirum quacunque I E, fi- 
ue ea ftatuatur extra fagittam A C Quadratricis , ita vt axem fccet vl- 
tracentrum A, vtfchemata Propofitionum r 9. 20. 2 1. rererunt ; fiuc 
fagittam ipfam fecet, & centrum inter ,& verticcm Quadratricisin- 
tcriiciatur, vt inPropofitioneproxima ri. ficri contigit. Pofitoetiam 
arcu T X aequali arcui I H , fiue angulo T A X aequali angulo I A H, 
in prioribus duabus Propofitionibus i in Propofitione autcm xi.pofi- 
tus cft arcus R T scqualis arcui I H , & in Prop. 2 1 . eidcm arcui I H 
acqualis cft ftacuras R I B. Iis, inquam, pofitis oftendi quatuor in diuer- 
fis cafibu? quomodo concurfus duarum lincarum cx Quadratricis 
pun&is O&cP inquibus-a radiis arcum xqualcm arcui I H comple- 
ftentibus Quadratrix ipfa fccatur, per Applicatac terminos I & E tra- 
iedarum in ipsi exiftatcircumfcrcntia circuli ,qui cx centto A per 
Applicatx tcrminosdefcribitur. Primuscafus,dequoagitur Prop. 1 8. 
aut 1 9; eft cumduo pun&a Quadratricis O & P cadunt intracircu- 
lom.fiue in arcu Quadratricis ab Applicad I E ad verticem C abfciflb. 
Quo quidcm in calu necefle eft, vt horum pun&orum duorum alte- 
rum in vno Quadratricis cornu cxiftat 5 alterum ver6 in altcro : ciim 
arcus TXaiqualiscflc debeat arcuilHi fipan£tumT apun<ftoI re- 
ceflerit etiam tamo fpatio punckum X a pun&o H rccedere neccfle 
cftiatquc adc6pun&umP in inreriorc Quadratricis comuconftitui. 
Cafus iccundus ilk cftqui Prop. 10. cxponitur : ciim fcihcet arcus TX 
arcuilH aequalis.fiucangulus TAX aequalis angulo IAH radiis 
continetur huiufmodi i vc alter,nempc AX > fupra Axcm A H , fiue 
intcr I & Hducatur i quo in cafu alter A T vltra Iducendus erit, vt pa- 
tct-i ficque fiet vt ab iis idem Quadratricis cornu a vcrticc C pcr I ex- 
tcnfum fccetur in O &C P. Ad hunCautcm rcfcrri dcbet cafus tertkls 
dc quoagitur Prop. 2 i.Ciim radiusquidem vnus(quiin fchcmatecft 
A R ) arcumacquakna arcuilHcontinentium ftatuitur intcr I & H, 
&Quadratricem fccatinP . altcr verocft ipfe axis A B in infinitum ' 
productus verfusB i qtri idem cornu Quadratricis a vcrticc Cperl 
porreclum in infinitum in O (ecare ccnieri poteft : quo etiam in cafu 
oftenfus eft linearum per terminos I & E Applicatac a punflis O & P 
du&arumconcurfus incircuiumlH E incidcrc Quartus dcnlque ca- 
ftos Piop. 1». declaratus fuppomt radios contincntcs arcum aequalem 

£ 3 . arcui ; 
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arcui I H { vt funt A X, A T ) fccarc Quadratricem in P & O vttrater. 
minum I Applicatxtquam tunc imer centrum A & vcrticem C axcm 
fecare ncceilc efl: , vt fcilicct angulus I A H fit re&o minor : neque 
cnim alias poflet fumi in arcu IB arcus XT arcui)I H xqualis,vt patet. 
Ad hunc autem cafum pertinet ille , inquo terminus iple I Applicatx 
aflumeretun vt exeo arcusxqualis arcui I H abfcinderctur inarcu 
IB. Tuncautemilhidipfum pun&uml eflet puo&um concursusli- 
ncarum a fe&ionibus Quadratricis per tcrminos I & E Applicatx du- 
clarum. Nam a pun&o 1 ad terminum E linea duci dcberct, qux ipfit- 
met foret A pplicata I E j & a icct ionc altcra Quadratricis ad Applicacx 
terminuml alteralineaduccretur priorem vtique l E ductam in ip(b * 
pun&olcirculi I H E fcclura. In hoc porro cafu, qui Applicatam inter 
ccntrum A Quadratricis eiufquc vcrticem C collocari poftulat , vt fit 
arcusIH Quadrante minor, fiuc angulus I A H fit acutus : ita arcui 
IHfumipoflct xqualisinarcuIBjvtB foretetusterminus , 8t ipfc 
Axis ABakerduorumradiorumarcumarcui I H aequalem comple- 
«ftentium. Quo pofito idem contingeret ,quod Prop. 1 1 . contigit, co- 
demque mododcmon(lraretur t concurfusfcilicet linearum a fe&ione 
Quadratricis pcr tcrminos Applicatx I E du&arum in co pun&O cir- 
culi haberetur ; inquo alter radius ipfum circulum fccaret : quemad- 
modum in fchematc cicacx Propofitionis concurfus lincarum O I 8c 
EP cadit in ipfum circuli pun&uro R,pcrquodradiusAR arcurnr 
R B arcui 1 H xqualcm abfcindcnsducitur. , 

Vnusfupereftcafus, cuius nulla fa&a cft in fuperioribus mentiou, 
Poteft fcilicct angulus angulo I A H fuperiorum fchematum xqualis v 
fiue arcus arcui I H xqualis ita conftitui : vtcum complecccntes radij ; 
Quadratrici occurrant vltra Applicatam IE > fed ita vt vnus vnum 
Quadratricis cornu a vcrticc C pcr I cxtcnfum ,altcr alccrum ab co- 
dem vcrticc pcr E tranfiens intcrfccet. Anigiturin hoccafulincxab. , 
iis Quadratricisfettionibus per Applicatx tcrminos I & E traiectx, in 
aliquo circuli I H E punclo , vt in allatis cafibus contingere oftcnfum s 
cft, concurfurx funt ? haud quaquam , cura cnim , vt ex fuperioribu$ ; ; 
aliquotics repetitisconftat,prxfertim in gencrarionecclcberrimx hu- 
iuslincx, fic infcholio i. Propofitionis 6. parsilla Quadratricis , quac 
vltta Applicatam cx vtraque partc in infinitum excurrit , generctur 
ope arcus I B E ab AppHcata I E abfcifli, & opc Applicatx vltra I of E 
produclx vfquc ad Afymptotos , fiucdoncc tota Applicaca diametro / 
gcneranti fit xqualis : circulus , qui ex quolibct pun&o cornu vnius^ 
V.G.cx pundoOinproximo fchcmate , pcr Applicatx tcrminuml-* 
dcfcribicur ,fecabit inG Applicatam vltral produ&ara : at ver6 eirai> 

culus 
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culus cx pun&o quouis 
alterius cornu pcr tcr- 
minum E dclineatus 
Applicatam fe&ururs 
cft vltra E produclam : 
quo fit, vt bi duo cir- 
culi nequaquam poflint 
aliquando fecarc fefe 
mutuo in eodem Ap- 
plicatacpundo,(quale 
eft G in hoc fchemate , 
inquo circuli centrisO 
& P ad idcm cornu 
pcrtinentibas per I & E 
du&i fc intcrfecant in 
G ) deficiente autcm 
hac communi horum 
duOrum circulorum & 
Applicatx intcrfe&io- 
nc: pracfcinditurargu- 
mentum , quo duorum 
Triangulorum OIF, PEF fimilitudo, atque adeoxqualitasangulo- 
rum AIF, PEi- concluditur j & ex cohos angulosin codem fegmcn- 
to exiftcre : vnde tandcm coWgatur lineas angulos illos xqualesad 
peripheriam conftitucntes fecarc fefe debcre , in ipfis fcgmenti angu- 
los acquales contincntis terminis. 

Cjeterum. Ex hac linearum per Applicatat rcrminos I & E ex Qua- 
dratricis punftis O &P itadetcrminatis, vt ame detcrminata iuut, 
traduftarum fedione mutua ad peripheriaml H E fuo Ioco dcducetur 
Quadratricisfacolcasinfignis: vtpropterea illam paulo pluribus pro- 
fcqu i,&,quoad fas fuit, apcrte cxponere, operae prctiinn vifum fuerit. 
Sedcccea4ia,quxex iisconfequuntur, non minus obferuanda. 

SCHOLIVM SECVNDVM. 
Cowterti fcjfnnt proxim* Profofitiones hoe tnodo. 

* 

SI ccnrro A Quadratriciscirculus defcribatur ipfam fccans 
in l & E : & cx pund* I & E reft* cmitcanrur fcfc in R ad 
cirwulipcriphcriamfccaiucs jvjuat Quadratriccm ipfam in O 




$8 LibAlL De Quadratrice. 

& P fcccnt j & pcr pun&a O , & P a ccntro A radij A T, A X 

cmittantur. 

Dico- Angulum T A X xqualem ctTc Angulo IAH:qucm 
radius A I cum Axc A H cominet : liuc arcum T X xqualera 
eflTearcuilH. 

JDcmonjlrttit. 

Hic vnicum fchema propono,quodl 
ad Propofitionem 19. pertineuin qu* 
puncfcaO 8c P,in quibus Quadratrix 
iecatur a lineis 1 R, E R ; cadunt intra 
R circuIura,vtfcrtcitataPropofitio : ve- 

H 




riim nonminiis redtc de cacteris cafi- 
bus Prop. 10. ii. xi. cxplicatis hxc 
Aflcrtio potcft cnunciari : quam in 
hunc modum demonftro. Si arcus TX 
arcui I H minimc fit xqualis: fit TX 
maior, V. G. quam I H, fiat ergo huic 
acqualis DXdu£to radio AD ,quiQuadratricem fecet in F : acperF 
ex pun&ol rectaducatur. Haeccumre&aE Rexpun&oE perP tra- 
iecta concurret in peripheria circuli I H E per Prop. 1 £.2o.&c.Ergo ia 
punclo R, in quo recla E P circulum fccat. Sed in codem puu&o R re- 
claetiam IO fupponiturcirculum fecarc,& cum rc<3a E P conuenire. 
Ergoduae reftje IOR, 1F R fpatium comprchendunt comra Axioma 
1 i.Lib. 1 .Eucl. Inaiqualcscrgo afieri non poflunt facH hypothefi duo 
arcus I H,T X,fiue duo anguli I A H>T A X. Quarc fi ccntro A Qua- 
drarriciscirculus &c. Qiiod erat oftendendum. 

PROPOSITIO XXIII. TheQrem*. 

— 

SI Quadratricis ccntro A circulusdefcribatur ipfam in I & 
Einterfecans : ducatur aurem chorda apun&oladpun- 
£tum H in quo circulus Axem intcrfccar , quae in S Quadra- 
triccm lccctj&ad S acentro A radius educaxur.Tumhinc in- 
de ab hoc radio A S duo alij radij A O, A V ducantur, angu- 
losS A O, S A V inrerfc arqnalcs contincntcs: ac dcniquc cx 
pmicto I pcr O & V re&xemirtantur. 

Dico angulos S I O ,S I V clle intcr fe a:qualcs, 
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prdfsrati». 

Varij funt Ptopoficionis huius ca« 
Ais , quos quidcra vna eademque cra- 
ctatione, quac ad varia fchemaca adhi- 
beripoflct, complc&i liceret : verum 
R ctfi breuiraci mimts, acdaricaci canco 
H impcnfiusconfultumfuertc , fi finguli 
^ percra&encur : quorum hic efto pri- 
mus Suppofitis reliquis in ipfo Propo- 
ficionis cexcu exprcflisjduo radij AO, 
A V angulos xquales S AO , S A V 
cum radio AS concinences ica ftacuan- 
tur i vt intra circulum I H E idcm Quadracriciscornu C I interfecent. 
qno fuppofito j producatur recta I O donec circulum fecet in R : ad 
<juod pun&um ducacur E R fccans in D Axem : producacur cciam IV 
eundcm Axem fectura in codem pun&o D , in quo rcda E R ipfum 
/ecuit ( vt {catttn dedarabicur ) lectura ver6 circulum inT : ad quod 
puto&um iungatur E T.Ducantur demum ad puncla P,Z, X in quibus 
fccatur Quadratrix a lincis E R, EH.ETi radij A P, A Z, A XQui- 
bus pofitis, oftendoduas re£tas I V T, E P R fcfe mucuo fecare in eo- 
dem pun&o D Axis. Ciim enim duat recl:ac I R , E R tunclac finc ad 
idem circuli punclum R 5 fccabunc Quadracricem in O & P : ad qua: 
pun&a, <I radij ducantur A O, A P } angulum O A P capienc acqualem 
anguloIA H , fitte E A H pcr fcholium praccedcns , per quodeciam 
-cidem angulo EAH aequalis eric angulus XAV : lineac cnim I T, ET e 
puncTis I & E egre&ac ad idem circuli pun&ura T concurrunt,[& Qua- 
dratricem fccanc in V&Xjadquac punfta duclt funcradij AX,AV: 
-ob quam eandem rationcm angulus S AZ angulocidcm lAHeft 
arqualis. Cumcrgoangulus O A Pacqualis fitangulul A H : fi dcma- 
cur communis angulus O A H , rcliquus i\ct angulus P A H arqualis 
angulo I A O. Sed angulus I A O acqualis cft angulo V A H Naro cx 
angulis S AI,S A H pcrProp.^.acqualibusablacifuncexfuppoficionc 
Propoficionis acquales S A O, S A V i Cc reliqui fa&i func I A O, V A H 
xquaies. Ergo anguli V A H, P A H func xquales. Ergo per Corolla- 
riumProp. 3. re&ac A V , A P func asqualcs. Triangula igicur I A V 
EAP ciim habcantangulos I A V, E A Pacquales ( decra&i fiquidem 
funt cx acqualibus I A H , E A H, aequales oftenfi V A H P A H ) & 
Jatera A V, A I laccribus A P, AE circa squalcs angulos acqualia : 
4 f crunc 
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erunt per Prop.4 Lib. i .Euclanguli A I V, A E P xquaies : & additis 
sequalibus A I E , AEljxquales erunt facti V 1 E , P E I. Quare fi 
producanturl V, E P : neccftario fefc interfecabunt ineodcmpunAo 
Axis A H,cum Axisbifariam & pcrpendicularitcrdiuidac in Mbafim 
1 E TrianguK adcam bafim habentis angulos xqua!es.Quare,cum re- 
&a I T fecet in D Axcm A H> cundem in Dctiamfecabit redaE R- 
Hoc pouro. 

B e m<mJlrMtio. 

Duo Triangula IDH.EDH rria 
latcra fingula fingulis habcnt xquali* 
(.funtenim DLDE, U HI, H E xqua- 
lia , latus autem D H commune ) Ergo 
& angulos habent xquales.Itaquecum 
h|anguhis DIH xquatisfit anguloDEH: 
/ fit autem angulus D E H, fiue R E H 
^ xqualis angulo R l H per Prop. i7.L)b. 
3. Elem.co quod eidem arcui RH ad; 
circumferentiara infiftant : xquales 
. crunt ctiam duo anguli H I R , H. 1 D. 
Qjjod hoc quoque modo concludi poteft. Vbi oftenium cft angulos 
L> l E, D E I cflc xquales j cx ci xqualitate concludi dcbct arcum |R 
anguium IE Dfuftincntem xqualcm cfle arcuiET angulum EID 
fuftinenti.Cum crgo arcu?>HI , HE fint etiam xqualcs : fiexar.cu 
H I arcus R I, &. cx arcu H E arcus T E dematur j remanebunt arcus 
H R H Txquales. Ergo anguli H LR , H E T illisarcubus infiltcntes 
erunt xquales per Prop. z^.Lib.j.Elcm. Quod inhoc primo cafu pro. 
bandumerac. 

CASVS SECVNDVS. 
PuparAtje. 

Prxparacio , fiue conftru&io casus huius fecundi ita habet. Iifdcm 
pofitis, .qu x in priorc cafu fuppofita funt : nempe circulo I H E iecan- 
te Quadratricem in L& E ,du&aquc Applicata I E : ducH ctiam IH, 
qiix QuadratricemfecatinS,adquodpunc>tmducatur radiusAS: 
dufla quoque E H inter/ecans Quadratriccm in Z > ad quod ducatur 
radius A Z : du&isdcniquc A I , A E ,qux omnia, vt in prxccdenti 
cafu fe habent : ftatuantur duo anguji xqualea $ A O, S A V hinc inde 
aradio A S,itavtrccla AOQuadratricioccurratinO vltra Applicatae 
terminum I : recla vcro A V alterum Quadratriciscornu C E fecct in 
V. Tum a pun&o O pcr I re&a cmkcatur 0 1 R i & pcr Y ab codem 

puncTo 
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pun Cto I re&a ducatur I V T.quibus pofitis anguli duoHITl, HIT 
probandi func xqualesiuxtaPropofitionem : ad quod hxc adhucne- 
cefTaria cft prxparatio. A pun&oE per R & T, inquibus circulus fc- 
catur a lineis lO,I V produ&is, ducantur lineac E R, E T s quarum il- 
la Quadratricem in P ,hxc veroprodu&a in X interfecet ; ad qux 
pun&a radij deftincntur A P, A X. His pera&is, 

DcmonpMio. 

CumduxlinexRI.RE 
in eodem pun&o A circu- 
Ium feccnt i fccent vcro 
Quadratricem in O & P , 
adqux pun&adu&i funt 
radij A O , A P $ angulus 
H P A O xqualis crit angulo 
lAHperSchoU.Prop.it. 
dempto communi PAI, 
xqualeseruntPAHJAO. 
Quiaveriex Hypothefi 
Propofitionis duo anguft 
S A O, S A V funt aequales : fi cx iis dcmantur xquales S A i , S A H 5 
xqualesficnt rcliqui I A O H A V. Sed I A O xqualiseftoftcnfusafc- 
gulo PAH. Ergo duoanguli P A H,V A H funt xquales : ac proindc 
pcr Prop. 3 . Coroll. xquales funt lincx A P , A V. funt autcm etiam 
xquales A E, A I ; & anguli IA V,E A P, lateribus illis xqualibus com- 
prehcnfi, xquales< funtcnim anguli H A I8c H A E acqualcs ,quibus 
adduntur xqualesoftenfi H A V, H A P ) Ergo duo triangula I A V , 
E A P habent angulos A I V, A E P xquales pcrProp.4. Lib.* 1 . Elem. 
Quibus fi addantur aequalcs A I E , A E l : xquales ficnt anguli M I V, 
M E P. Dux igiturlincx IV, E P fcfc in eodem punfto D axis M H 
intcrfccabunt. Quo fit , vt duo Triangula D I H , D E H tria latera 
tribus latcribus habeant xqualia ; atque adco trcs anguios tribus an- 
gulis. Angulus igitur D I H xqualis cft angulo DEH. Ergo arcus HR, 
H T, quibus infiftunt, funt xquales pcr Prop. 1 7. Lib. $ . Elcrn. Sed ar- 
cui H R infiftitctiam angulusH I R. Ergo angulus H I Rxqualis cft 
anguloHIT. conftatergoinhocc.ifu Propofitum. Quodhocetiam 
modocolligcrc licebit. Oftenfus cft proxima ratiocinationc angufus 
MID.fiueEIT xqualis angulo M E D, aut I E R. Ergo arcus IR,ET 
per Prop.i7.Lib.3.Elem.funtxquaIes : qui fi ex xqualibus H T , H E 
aufeianrur:x^ n ales firnt rcliquiarcus HR,HT.Ergoa:qua!esfuntan- 
guliIiiR,HET his arcubus inliftetes,vt deaion ftrandu proponcbattir. 

F i CASVS 
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CASVS TE RTIVS. 




Prdparttio. 

Hic eadem, vcl fimilia con- 
ftituanturquxin fuperioribus 
cooftituca funt. Ncmpc fit 
Applicata I E , Axis A H, cir- 
culus ccntro A pcrl & E de- 
fcriptus ,. fubtcnfa I H ducta „ 
qux aQuadratrice bifariam 
fecatur in S , ad quod pun- 
ctum ducitur A S j qux ad IH 
eftperpcndicularis. Hsecfunc 
huiccafui Cc duobus prxce--, 
dcncibus communia , qux fc- 

2uuncur,Iincarum reliquarum. 
cum mutant ,. & huic cafui 
proprium inuchunt. Sumun- 
turfcilicex anguli duo vcrin- 
que a linea AS xquales SAO , 
SA V huiufmodi » vt Quadra- 
tricem vlcra tcrminos I& E fecenrradij A O , A V illos angulos cum. 
rccta A S continentcs.Iamfi iuxta Hypothcfim Propofitionis cx pun- 
cro O pcr I ducaturrecta O I promota vfque ad L > ducatur autcm & 
ex puncto V, in quo radius A V Q-uadratriccm fccat , ad idem pun- 
ctum I linea V I : Demonftrandum Propofitio poftulat duos angulos 
H I L, HI V eflexqualcs. Quodvt pcrfkiatur. Ducito radium A P 
ad Quadratricis punctumP, in quo ipfafecatur a linca E R , qux per 
punctum R in quo circulus fccatur i recta O I , traducitur. Ducito< 
ctiam I V a puncto I adQuadratricis pun&um V, inquocam fccat ra* 
dius A Vangulum S A V cum radio A.S conftituensxqualcmangulo 
S A jO. Ducito dcniquc cx E pcr T , vbi circulus fccatur a recta IV,, 
re&amE T, qux Quadratricem fe&ura cft. aliquando in X. Tum fic 
demonftrationem aufpicarc. 

DtmonHratio. 

Duxlinex R I , R Efe mutuo fecant in eodcm circuli puncto R > 
fccant ver6 Quadratriccm in P fic O , ducliquc fum radij A.O , A P. 
Ergo angulus P A O eft xqualis anguloIA H per Schol. x. Prop. 12. 
qux ad hunccafum pertinct. Et addito communi angulo P A I, xqua- 
ks cruntduo angaU I A Oj P A H. Scd cx fuppofuione Propofitionis 

dua 
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duo anguli S A O , S A V funt acquales. Si itaquc cx his dcmamur 
acquales S A I, S A H 5 reliqui fienc acquales I A O, H A V. Scd angu- 
lus I A O oftenfus eft acqualis angulo P A H. Ergo duo anguli 
H A P , H A V func acqnales : ac proinde pcr Propofit. j. Coroll. 
.v ,: .'esfunt lineac A P, AV. funt vero eciam acqtialcs A I, A E 
& anguli IA V, EAP illis lateribus comprehcnfi acqualcs (func 
enim anguli H A P , H A V oftenfi acqualcs * & ad angulum 
H AP angulus H A E, & ad angulumH A V angulusH A Exqua- 
lis angulo H A I, addicur ) Ergo- dua Triangula I A V , E A P habenc 
angulos A I V,A E P xquaJcsperProp.4.Lib. r. Elem.Qui fi ab xqua- 
libus angulis AI E , A E I detnantut : xquales erunt anguli reliqui 
PEItVIE. Cumereo IE bifariam& pcrpcndiculariter fecetur in 
M ab Axe, fe mutuo fccabunt in pun&o eodcm axis, ncmpe in D,dux 
linex P E, I V y vt TrianguIumlD E Ifofcelesconftituant. Hinc fit , 
vtduo TrianguIaD IH,DE H tria latcra tribus Iatcribusxqualia,& 
proindctrcs angulos tribus angulis xquales babeant. Angulus crgo 
H I D xqualis eftangulo H E D. Scd angulo HED acqualis cft an- 
gulusHIL(vtmoxapcriam)Ergoduoangull HIL,HI Vfunt xqua- 
lcs, vc fert Propoficio. Quod autem angulus H I L fit xqualis angulo 
H E D, ita mantfeftum fiet.Figura H I R E Quadrilacera circulo in- 
fcribitur, SceiuslatusR I producitur ad L. Ergo perea, quxdemon- 
ftiac Clauius Prop. n.Lib. 3. EucL angulus HIL extcrnus xqualis 
eft interno & oppofito Quadrilateri angulo H E R. Vcra cft crgo quo- 
uis in cafu propofito ( vix cnim prxter hostrcs cxpofitos alius occur- 
rat)allata Propofitio. Quarc. Si Quadratricisccntro Acirculus 8cc. 
Quod erat demonftrandum.. 

PROPOSITIO XXlV.Theorema. 

Ilfdcm pofitis quar in praccedcnti propofitionc. Circuto fci- 
licctcentro Q^adratricis A dcfcripto , qui Quadratriccmp 
fccct in I & E pcr quse pun&cducatar Applicata du&a itcrri 
fubtensa I H , qux in S Quadratricem intcrfccct - t ad quod 
pundum radius dcftinctur A S. Tum duar ducantur lineac 
IR, I T arqualcs angulos H I H, H I T contincntcs cum fub- 
tcnsa I H,& Quadratricem fccantcs in O 6M V : ad qux pun&a. 
*x centro A radij ducantur A O, A V. 
Dico Angulos S A O, S A V elfc arqualcs. 

£ 3 Vemnflr* 
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Demonftratio. 

Hxc Propoficio conucrfa eft prx ^ 
cedencis > quam vnico propofito pri- 
mocafu, eiufque fchemacedcclaro,- 
Icaquc fi hac ftacuca fuppoficioncduo 
Anguli S A O, S A V non funt xqua- 
les, fit maior , fi fieri poceft , angulus 
S A V angulo S A O : fiat ergo illi 
xqualis angulus S A Z ; & per puti- 
clum Z, in quo Quadracrix fecacur a 
radio AZ,emiccaturapun&oIlinea 
I P. Quia igitur duo anguli S A Q, 
S A Z funt xqualcs > ac perO &Z cx Applicatx tcrmino l lincx du- 
cuntur : I K , I P erunt duo anguli H I R, H I P xquales per Prop. an - 
tecedcntcm. Scd ex fuppofitionc duo anguli H I R., H l T funt xqua- 
lcs. yEquales crgo funt H I T, HIP. Quod eft abfurdum. jEqualcs 
ergo funt angult S A O, S A V. Quod erat probandum. 

CorolUrium. ; 
Ex Propofirionibus proxime ancecedentibus facilis tutiffimaque 
colligtturraciodcfcribendieam Quadratricis pttrtcm, qux difficilio- 
rcm patiturdcfignationcm, eam fcilicet qux ad eius vcrticcm propi&s 
accedit : vbi duarum linearum Quadratriccm motu fuo defignantiuin 
fe&ioc6cingitobliquior,quam vt iatiscerto diftingui pofllt.Ecceenim 
in (chcmate Propofitionis huius fit puncTrum V a vercice C non longe 
diftans cerc6defignandum. Ducatur Applicataquxlibet IE { qux fi a 
ccntro A paulo remocior ftatuta fuerit, aptior videcur ) & cx ccntro A 
pcr I circulusl H E dcfcribacur } ducacur cciam chorda I H Quadra- 
tricem fecans in S, adquod pun&umiungacur radius A S. His para- 
tis, a centro A radius educatur per V vcrctci proximum ; in quo radio 
pun<H:umdcfidcracur, perquodQuadracrix a^cnda eft. Fiac angulo 
S A V xqualis ex altcra partc rcclx A S angulus S A O du&o radio 
A O , Quadratricis partem illam fccante in O , qux pun&o I adiacec , 
v tutiorcmque fortiturdefcriptionem. Tum perO extcndaturlinca ex 
punftol, qux produ&a circulum fccec in R. Sumpto aucem arcu H T 
xquali 'arcui H R , ducacur rc&a I T. Hxc fecabic radium A V in 
pun&o, per quod abicura cft Quadracrix j vt euidcns eft ex paulo aiite 
demonftratis. Si itaque plures radtj infta A S inccr S & H ex A cmft- 
tanturineorumfingulis veftig ; a Quadratricis dcfignare licebit , per 
qux tranfitura cft. Quanquam autcm pars Quadratricis intcr S & I 
poficadcfcribacurracione faciscuta: tamcnquiapun&apunclo I pro- 

xima. 
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ximanormamnonfatis tutoobfpatium breuiflimum dirigere vidcn- 
tur, vt ducatur reifta I R. Liccbit vltra I , puncla O vtcunquc ab I re- 
motaaflumere : fcd tunc pun&um V reperietur in altcro Quadratri- 
ciscornu. Tunc enim radiorum,quicum radio A S angulos acqualcs 
hinciudecontincrc dcbcnt: cumvnu* vltralcadcre fupponatur , al- 
terum infraH cadere necefleeft > adc6quc punctum pcr quod in co 
ducenda eft Quadratrix ad alterum cornu pcrtincrc. Vcrum pundu m 
illud facile ad cornu fuperius rcponetur> fi radius fupra Axem A C re- 
ponatur cundem anguium cum Axe continens : in quo defignetur 
punctum Quadrrtricis ad cornu fuperius fpe&ans : aut cert& omiflo 
pun<floI,Iine£qucI H,'adhibcaturpun«aumoppofitum E cum linca 
E H, & rcliqua abfoluantur , vt prius. Qux cSm cuidentiflima finc, 
pluribus non profequor. 

PROPOSITIO XXV. Thcmma. 

SI ad Trianguli Ifofcelis altcrum duorum jequalium arf- 
gulorum, duo conftituantur cx vtraquepartcbafis arqua- 
ksanguli. 

Dico lincas , cruibus m arqualcs anguli clauduntur , Iatus 
Trianguliprodu&um ita fcdturas , vt trcs fmt continuc pro- 
portionalcs abfcilTx linca? cx eo Iatere. 

, Expofitio. r 

Sit Triangulum Ifofccles A I Hi 
cuius bafis fit I H 1 & ad eiusangu- 
Ilimlfiant ex vtraque parte bafis 
I Hdudanguli arqualesHIRJilT. 
Dico latus A H produ&um Uafeca- 
ri inR,&in Ta lincis angulosillos 
atquales claudentibus , vt tres ab- 
^ R fciflTarlineae AR,AH,ATfiutcon- 
rinue proportionales. 
DemonfirMtio. 

Trianguli H I R latus R H producitur versus A. Ergo pcr Propofi 
*s Lib 1. Elcm. angulus extemus A H larqualis eft duobus angulis 
inr> rnisfc oppofit» H RI, HLR. Atangulus A H I eft aequalisex 
H^pothcfi angulo AlH. Ergo ahj>ulus AIH xqualis cft duo- 
fcu angulis H R I, H 1 R Scd angulus HITeft atquatis pofuus angulo 
H 1 R. Er«o dcmpto angulo H IT cx angulo H 1 A, «qualis rcmanc- 
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bic angulus A IT angulo A R I. Cum crgo duo Triangula A I R, 
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A I ciufdcm Trianguli A I R ad latus A T Tria"hguli A I T. Sunt crgo 
rreslineac A R, A I, A T continue proportionales. Ergo & tres A R , 
A H, AT proportionales crunt : funt enim duac A I, A H acquales ex 
fuppofitionc. Quare. Si ad Trianguli iCofcclis alccrum &c. Quod crat 
oftcndcndum. 

PROPOSITIO XXVI. Tbeorem*. 

Slcirculi fubtcnfam I E bifariam fcccc diamctcr A H ; & a 
pun&o I ducacur linca ad H ; cx cuius vcraque parte (ianc 
anguli arqualcs H 1 R, H I T : fiac auccm angulus R I O sequa- 
lisanguIoEIT. 

Dico re£camIOcirculum cangerc iii pun&o L 

Demonjlratio. 

Ducacur H E. Harc eric acqualis rc- 
&acH IpcrProp. 19. Lib.3.Elem.dia- 
mecer enim A H , cum birariam diui- 
dacfubcenfam I E , bifariam diuidet ar- 
cum IHE. Quare fubtcnfa HI eft 
acqualis fubtenS HE. Ergo angulus 
H I E arqualis eric angu lo H E I Iam 
cum angulus RIO ra*ftus fit arqualis 
angulo E I T , fic auccm cx Hypothefi 
angulus H I R acqualis angulo H I T.- 
^ — ericangulus H IO cx duobus angulis 
H I R, R I O conflacus, xqua''s angulo HIE ex duobu* H I T , T I E 
conflato. Sed angulus H I E arqualis oftcnfus eft angulo H E I. Ergo 
angulusH I O acqualis eft angulo H E I. Cum ergo a pun&o I cadac 
re&a I H intra circulum, quac abfcindit fegmentum I E H capiens an- 
guIumIEHa:qualemanguloHIO : re&aOIper Prop. 31. Lib. 3. 
EJcm. conuerfam circulum tangic in I. Quare.Si circuli fubccnfam &c. 
Quod crac probandum. 




PROP. 
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SI ex Quadratricis ccntro A circulus dcicnbatur , ipfam in 
I (ecans : fccans vero cius Axem in H : ad quod pun&um 
duca tur 1 H cx punc~ro I : cx quo itcm ducacur ad Quadratri- 
cis vcrticcm C rc&a I C. Tum angulo H I C , qucm ha? dux 
re&ar I C, I H continent, arqualis fiat Angulus H I R. 
Dico re&am I R. Qjjadratriccm tangcre in pun&o I. 

PrdptrAtfo. 

Hacc eft hac in materia obfcrua- 
tlonc tamdigna,quamqua:digni£. 
firaa Propofitio : qua mirabilis ac 
U planc diuina: huius curuae linea: 
iji proprictas prae caeteris infignis af- 
feritur , 6c declaratur : & vcr6 ex 
ha&enus allatis facilc probacur, 
hac prius ftatuca praeparacione. St 
re&a £ I Quadratriccm non ran- 
gic in I, Quadracricem fccac vcl vl- 
tra I, vc in priore fchcmate , vcl ci- 
tra I, vc in pofteriore.V. G. inpun- 
ctoO. Ducancur Ergo radij duo A I, A O. Tum angulo I AH fiat 
arqualis angulus O AZ du&o radio AZ Quadratricem fecantcin 
Z :quod punftum in priorc figura crit fu pra Axem>in poftcriorc infra, 
vtpcrfcpacct. Ducacur dcmum recla IZ. Hispofitis, . 

Demcnftratio. 

Cum in vcraquc fchcmate An<;u- 
lus O AZ fit aiqualisAngulo I AH,& 
cx punccol ducta ficchorda I H iac 
dcindepcridcm pun&ul Jue.duCca: 
finc lineae O I R, & I Z : crunt pcr 
|K Prop. 13. duoanguli HI K, H I Z 
aequales. Sed ex Hypochefiduo an- 
guii HJR,Hl Cfunc xquaJcs. Ergo 
duo anguli HiCHIZ funt xquales. 
Quod eftabfurdu.Nam in vcroque 
fchemace linca I Z difFerc a linca 
I C. Igiturdici nequit rectam I R du&am , vt fuppoficio poftulat , fc- 
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care Quadratricem in I,& ciim ca in alio quouis pun&o O rurfus con- 
currerc. Quarc. Si cx Quadratricis ccntro &c. Quod crat pro- 
bandum. 

Scholtum. 

Hinciam intelligis quo nixus fundamcnto afleruerim,tum »n Epi- 
logo Exanrnis Quadratur* } turr|aliasin tcrtja. partc Elemeotorum 
Geometria: pradicx ad locum lincarcm fpc&ante , Tetragonifmum 
abfokuum fore : fi ars pofflt innotefcere s qua Geometrice Sucatur li- 
nea quocunquc in puncto Quadratricem ctfi infinire porredam con* 
tingcns. Sienim in hacdupjicifigurafupponatur rc&alinea I R Qua- 
dratricem tangerc in puncto I : idquc cx methodo Geometrica ftatu- 
tura eflfc. S; angulo H 1 R- ex aUera parte fiat xquahs angulus H I Ci 
conftat verucem C QjaaVatricis Gcomctricedctetminari : quo habi- 
to habctur ftatimnontantumlinca recta circulari acqualis ; fcd ctiao» 
rc&ilineafuperficics arqualiscuruilineje. Sedhaec , aliaquecx his non 
miuora linea; huius myftcrja hadcnus rortaflTe inaudita dcclaraic 

PROPOSITIO XXVIII. Tkeortmd. 

Ilfdcm pofitis. Pofita fcilicct in fchematc priorc proxima: 
Piopofitionis linca I R Quadratnccm tangcnxc in I. 
Dko intcr tangcntem I R & Quadratricem nullam rc- 
ftatn lineam immitripoflc, qux Quadratricem non fcccr. 

Demonjlratio. 

Oftendit Eucl.Lib.3. Prop. 1 6. Elem. non tantum lincnm, qu* ad 
diametrum circuli incius cxtrcmo puncto pcrpendicularis foret,circu- 
h-m tangerc -.fcd ctiamnullamaliam rcdam ad idcm coruactus pun- 
^«jriadiungi potfe, quincirculum fecet. Aliquid hk fimilc demon- 
ftrandum cenlui , ncquid cuipiam vidcrtftur defiderari ; pie/ertim 
cum App°' '° n ' u -- agensPropof 3 2. L\o. 1 At contaclu iincarum re&a- 
fiHn & couicarum , quas proxime Qjiadrarrjx x ruulauir , hanc fpccu- 
latioucmnca omifcru. 

Eucatur itaque , fi fieri poteft, linca re&a T Jincer Quadratrfccnn 
& tangcntcmR I ita vc Quadratriccm non fccct AnguloW l Tarqua- 
jisfiat arf/ulus Hi Z ducla linca 1Z, quseQuadratriccm lccctin pun- 
clo 7 i r.d q od adiungatuf radius A Z. Ducatur etiam radius AP ad 
punct 1 . ui i\ in quo chorda I ii Quadratriecm interfeca , qui bifariam 
&auangulos«#>s<andem w&ris&Ml iiwwaPtop. $. Quiaigitur 
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duo anguli H I T, H 1 Z ex vtraque partc lincx I H pofiti , funt inter 
feaequales^xqualesetiamfuturi funtper Prop. 14. anguliPAt» PAZ. 
SedanguliP AI,P AC funtetiam aequalcs vel pec eandertf Prop. eo 
quod anguli H l R, H 1 C ponantur xquales : vel quia radius A P ad 
bafim I H Trianguli Ifofcelis IAH perpcndicularis angulum eius I A H 
ad verticem bifariam diuidit. Ergo duo anguli P A Z , P A C fuoc 
acquales, pars& totum. Quodeft abfurdum.Nullaergolinea T I intcr 
cangentem Kil & Quadratricem duci poteft,quin Quadratricem 
fccet. 

Quod hocctiam modo condudi potcft. Siducatur linea quarpiam 
T I ad pun&um I adiungi poflVtntercangcntem Ri 8cQuadratricem, 
ita vt eam non (ecct. Ducatur a puncto E, in quocirculus I H E Qua- 
dratriccm fccat , ad punclum T recla linea E T Quadratricem in S 
interiecans, 8c quidcm infi a verticcmC : fi enim ducatur E R , ea in 
vertice C Quadratriccm fecac j vt paccc : ergo E T ipfam infra C leca- 
re nece£Teeft. Ducatur radius A S. Quiacrgo a duobus punclis l & E, 
inquibuscirculus Quadratricem fecat , duae linca: IT , E T ad idcm 
circuli punclum T adiunguntur : eatque Quadratrici occurrunc in J &c 
S } adquae pun&a radij A I, A S emifli funt:crit perSchol.i.Prop.11. 
angulusIASaequalisanguloI AH. Quodeft abfurdum. Nulla o/go 
lincaTI poteftduci qux Quadraciiccm non fecet. Quod eracpro- 
bandum. 

PROPOSITIO XXIX. Theorems. 

I Quadratriccm tangac in quouis pun<5to I re&a Iinea R I, 
Oper quoJ pun<Stum I circulus ccntro A Quadratricis dcC- 
cribatur cius Axcm fecans in H;& iungatur IHrducatur 
ctiam ad verticcm C rccta linca I C. 

Dico AngulosH I R, H lCarqualcsefic. 

Demonth atio. 

Hxc Propofitio conucrfii cft Propofitionis 17. quam fic veram eflc 
dcmonftro. Si atqualcs minime fint duo anguli H I K , H I C. Sit hic 
illo maior , antminor. Fiatergo H 1 Z ipfi H I R arqualisduaa recla 
I Z Quadratrieem fecantc in Z : ad quod ponftum nrdius A Z dcfti- 
necur : ducatur etiam radius A S ad feclioncm Quadratricis H fub- 
cenfx I H- Quia igiturdux Jincx IR,I Z duosanguiosHIR, H IZ' 
ex vtraquc partc fubtenfar I H xquales conftituunt : 8c ad puncla 1 8c 
Z , in quibus ^Quadratrix ab I S fecatur , du&i funt radij A I , A Z : 
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crit pcr Prop. i4.angulus SAI *qua- 
lis anguIoSAZ , Quod eft abfur- 
dum, fiuc linea I Z fupra , fiue infra 
verticem C Quadracrici occurrat 
nam S A Ixqualiseft angulo S A H 
per Prop 8. funtcrgoxquales angu- 
li HIR,HlC.quos chordaHI 
cum tangcncc l R , & recKl C ad 
vercicem C ducla concinec. Quarc. 
Si Quadratriccm cangac in quouis. 
&c. Quod erac oftendendum. 



L 



PROPOSITIO XXX. Theorema. 
hica Quadratriccm tangcns cum Quadtatricis Axe vltra 



verticcm produdfco fcmper concurrit. 

Expojitto. 

In fcht mate fuperioris Propofitionis Quadratricem tangat In I re- 
tta R I. Dico re&am R I produ&ara concurrerc cum Axe producto 
vltra verciccm C, fiuc ad partes verticU C 

Prxparath. 

Ccntro A per I «rculus defcribacur Quadratriccm lccans in E , du- 
catiirque Applicata I E : ducatur item chordal H > item I C > ac dcnfr- 
queradiusAI Quibus pofitis: vt oftcndatur lineam tangcntcm IR 
concurfuram aliquando cum Axe A H , oftendi debet duos angulos 
R IA H AI duobus rcftis cfle minores : fic cnim pcr Axioma 1 i. 
Lib. i . Elcm. conftabic diftas lineas concurfuras ad parces H lilud er- 
go probemus. 

DetncnHratto. 

AngulusIA B externus xqualiseft duobus angulis AHI> AIH 
incernis& oppoficisTrian^uli A 1H per Prop. 31. Lib. 1. Elem hoc 
ft, duplus eft anguli AIH Sed angulus A I Hmaior cft angulo H I R: 
ic enim ex hypothcfi xqualiscft angulo H I C , qui femper minor 
rit angulo H l A .eo quod Quadratricis vcrtex C intcr A & H fem- 
per intcrcipiatur, lineaque I C proinde incer lineas I A , I H ducatury 
angulumiuc AIH fcmperdiuidac. Totus ergo angulus A I R fem- 

J>erfuturuseft minorduplo anguli A I H, hoc cft angulo I A B. Quod 
i addaturcommunis angulus 1 A H : ficncduo anguli I A B.IAH 
^qui funt xqualcs duobus reftis ) maiorcs duobus angulis IAH, AIR. 
1 Quare, 
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Quare, cum in duas rcdas IR, A H incidat recta I A angulos intcrnos 
duobus rc&isminorcs cumipfis contincns jconcurrent aliquandoli- 
ncac I A, A H pcrcitatum Axioma 1 1 . Lib. i .Elcro. 

Hoc idcm oftcndi hoc etiam modo potcft. Demonftiatum cft Prop. 
1 5 . lincas, A C, A H, 8c eam ,qux abfcinditur a linea , qua: cum IH 
angulum xqualcm anguloH ICcontinetcx altcra parte , qualis eft 
angulus H I K , efle tres lineas concinue proportionalcs. Eft enim 
Triangulum A I H Ifofceles. Ergocitatam Prop.illam conucrtendoj 
fiduabus lincis A C,A H reperiatur tcrtia proportionilis, a cuius ter- 
mino ad punctum I rccta lrnca ducatur : haec cum H I angulum conti- 
nebit aequalcmanguloHlC. ErgopcrProp. 17. ea linea Quadratri- 
ccmtangetinl lcaque cumvnica tantum lineaduci poffit, quarin 
punctol Quadratriccm tangatraliafutura non cft lincailla, quam I R, 
ac proindc linca I R produda , productam A H fectura fempcr cft ad 
partes R Quarc lincaQuadratricemtangens &c. Quod probandum 
crat. 

Corollarium. 

Exhac itaquc Propofitionc ,eiufqucdcmonftratione fecundoloco 
allata, quam Piopofitio 15. 1'uppeditac , 6ccx Prop. 29. prxcedente 
manifeftum eft Quadratricis fagiitam A C , radirm qucmlibet A lad 
quodlibet Quadratiicispunctum 1 duaum, fiue A H > &lineam quas 
interccntrum A,& tangentem IR ad punctum Iductam intcrcipitur, 
cflTecontinue proportionalcs. Ex qua Quadratricis , eamque tangen- 
lium linearum facultatc quid confccuturum fit , deinccps oftcn- 
detur, 

Monitum. 

HacIchus necpaucas nec fcitu omnino indignas , mndum certe notas cefc- 
berrima hutus inflexa linea facultates non ftne altquk, vt reor, optoquCyani- 
mi voluptate es contcmplatus : vt operi hant in traclattonem imfenja pce> 
nitendum mfnimevideatur.Sichabcto nihtlominus longc grautora fuperejfe: 
qua ttbt operta effc nolim. Nondum rationem cur Quadratrix , cur tit^ ayu- 
tifacret a primis etus r^Authoribus Dinofrato ejr Nicomede appellata fuerit y 
edotfus es : aut fi qaa vel ex Pappo vel ex Clauio ttbi innotuit , qui nomen 
hoc fortitamajferunt , quod ad Quadrandum ctrculum adttum aperiat pla- 
ntjjimum : letttustamen qu*m hutus Argumcnti dignitasferref , etfi fubtilif- 
fima de eo abits tradfta fit demonflratio, rem hanc totam perfrtnxcrunt j vt 
quoddam tantum eius rudimentum tradtdtffe videantur : cum cafum tantttm 
fingularem propofuerint omifsAvniuerfali,qtta alfolutam dtfciplinam dccct t 
tmftatione. Jgua , vt ad paulo vberiorem , aecuratior/mque cogntticncm 
vtam parem,primum exfonend* vifacfi: tum deimeps qua m idem Argu- 
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tnenfum oceurrire{ occufrerc autem non pauca) m weAnm n&AktXm QfVme- 
tru cultorum grattA. ffxc igiturefi a Lappo Ltb. 4. colleti. Mathtmuticu. 
rum ab Antiauioribus acecpta, ejrpoBertsttb eodem trht.it* Propofitio , eiufi- 
que dewonflratio.H<tc a Clauto luculentiffime fuo more cxpltcatu : ifuam Pro- 
fofitionum mearum ordihi adfcrfbo, meis cxpreffamvtrbis : memincris verb, 
vtud Propofitionem \ . obferUaut ,fermoncm htc hkbfrideea tantitm gua- 
dratricis parte ,quain circuli Quadrans gebcYat , edmpletfitur : vtpote 
aua fota, totAaue guadratrix cenfebatuf. SiteYgo 

PROPOSITIO XXXttheorema. 

SAgitta Quadratricis A C eandcm habecrationem adra- 
dium A I : quam radius A I habec ad Quadrantis I FH 
pcripheriam. Hoc eft, tres linca; A C , A I, I F H func conci- 
nue proportionalcs. 

Demonfiratio. 

Si fagitta A C ad radium A Icandem nonhabcc rationemquam ra^ 
dius A I habct ad arcum IFH:alia aliqua linea maior, vcl minor 
quam fagitta A C candcm rationcm habebic ad radium A I, quam ra- 
ditrs A I habetad arcuml H PoBaturprimo linea AB maior quam 
fagitta A C itacfle ad radium A I i vc A I eftad arcum I H. Defcriba- 
tur cencro A per B circulus fecans in O Quadracricem : tuni ex A per 
O radius cmiccatur AF. Ducanturctiamlinesc OD, OP, illa ad axcift 
A H, harc ad radium A I perpendicularis. Hispofitis. 

Cum ita fit arcus I F H ad radium A I } 
vt radius A I ad radium A G , vcl A B cx 
Aducrfario j fic auccm vcradius A I ad ra- 
dium A G : ita arcus IF H ad arcum GOB. 
Itaericarcus IF HadarcumGO B, vceft 
ad radiumAI. Ergoradius Alacqualis cft 
arcuiG O B perProp^.Lib.j. Elem. Quia 
vero ex Quadracricis punc>o O ad radium 
A ducitur perpendicularis O P : itafecatur 
radius A I in P , vt fe&us eft Quadrantis 
arcus I F H in F a radio cx A pcr O traducro , vt conftat ex Quadra- 
tricis gcncratione : ita vt ita fc habeat radius A I ad P I,vt fe habct ar- 
cus H F I ad arcum F I. Sed vt arcus H F I ad arcum F I , itaeft arcus 
BO Q adarcumOG. ErgovtAI ad PI, itacftarcusBOG ad ar- 
cum O G. Et conuertcndo. Ita cric A I ad A P, vc arcus B O G ad ar- 
cum O B. Ciim ergo oftcufusfit radius A Ixquahsarcui BOG j sequa- 

lis 
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Jis etiam crit refta A P arcpi B O per Prop. 1 4-Lib. 5 .Elem.Eft autem 
rcclaO Darqualisre<fta:P A. ErgorcftaOD xqualis eft arcui OB. 
Quod eft ablurdum.Nam fubtenfaarcu fcmperrainoreft.Ergoetiam 
femiflisfubtenfxODminoreftfemiflefubtenfiarcusOB. Quod ab- 
furdum cumex eo fequatur , quod alTcrtum fit reclam A B maiorcm 
Quadratricis fagicta A C , 8c radium A I , & periphcriam II H eflc 
concinucproportionales :conftat nullam re&am maiorcm fagicca A C 
efle poflc cum radio A I , fic arcu I F Hcominue propotcionalem. 

Dicatur fecundo lineam A D fagitta. A C minorem, & radium A \ 
cum peripheria I F H .flccontinue proportionales. Oftendecuretiam 
cx ea Ailertione abfurdum fequi hoc modo. Centrp A per Q circulus 
D Z L defcribatur : ducatur item pcr D linca ad axern pcrpendicula- 
risoccurivnsQuadra.rici in O : tum pcrO radiusemiccacur A F, du- 
catureciam O P ad A I pcrpendicularis j ac denique pcr pun&um %. 
agacur perpendicularis ZV ad radium AF > quarin £circu|um cangcc, 
ficutcundem cangitin D recta O D. H ispofuis, 

Oftcndcturcodcm modoquo priiis aicus LZ D aequalisradio A J. 
Nam,vtradius ADadradium AI j itacftarcus D Z Ladarcum \i \. 
Sed vt radius A D ad radium A l j ita eft radius A I ad arcum JrJ F 1, 
Ergo vt radius A I ad arcum H F I } ita cft arcusD Z L ad eundcm 
arcum HFL i£qualcsergp funtduar quanticaces DZ L 8c A I per 
Piop.9. Lib. 5 . Elcm. rurfus quia per Quadracncis punctum O agicur 
radim AF j re&a O P ad radium gcnerancem AI pcrpendicularis • 
ita erit per Quadratricis gencrationem arcu H F I ad arcum F I , vt 
radius A ladeius parcim P I. Sedvcarcus H. Iad arcumF I , ica eft 
arcus D Z L ad arcum Z L. Ergo vt radius A 1 adeius partcm P I j ica 
cftarcusDZ LadarcumZ L. Ei conuercendo, crit vc radius A I ad 
A P j ita arcus D Z L ad arcum D Z. Cum ergo radius A I & arcus 
D Z L, prim 1 8t certia quancicas , acquaies fint oftenfi ; arquales etiatn 
erunc per Prop. i^Lib.^.Elem. recta A P, fiue huicarqualis D O, & 
arcus D Z,quantitasfecunda£tquarta. At abfurdum hoccft.Eft enim 
arcus D Z minor duabus rcclis lincis V Z, V D arcum D Z ambienti- 
bus iuxta Axiomaab Archimedc ftacucum Lib. 1. dc fphcra &Cylin. 
quo conftat. St dux Ime* in plano epfdem hflbetnt termtvcs,ftntque w eaf- 
dem parfes cau.e,eomprehen4entemcomprehensd maiotemeJjfe.Ed vcr6 re- 
flaDOduabus fimulrineis V Z>V D : maiorprobatui.InTriangulo 
O Z V angulus Z reclus eft ex fuppofi,tione,atqueade6maiorangnlo 
Z O V > qui non mfi acntuscfle poteft pcr Prop.3 1. Lib.i .JElem. Ergo 
latu^O V mAiusell quam latys V ZperProp.i9.Lib.i.Elein.quarc fi 
vvo^uc add*ur coAur.uiu> V D>maior ejic.couOD dua,bus iunnl 
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VZ, VD : mulc6 crgo maior crit re£ta OD arcu DZ. At eidem aequa- 
lis oftcnfa cft cx co, quod recla A D ( minor pofita quam fagicta A C) 

6 reda A I, & periphcrial F H poficx fint trcs concinue proportio- 
nalcs. 

Cum crgo duabus lincis , arcui nimirum I F H , '& radio A I tcrtia 
proportionalis ncquc maior,ncquerainoreiTepoflic,quam fagitta AC. 
cric ipfa A C tcrtia illa proportionalis : adc6quc trcs linea: A C, A I & 
pcripheria I F Heruncconcinue proportionalcs. Quod cratdcmon- 
ftrandcm 

Sckolium. 

Hxceftab Antiquioribus illislincas huius Auchoribus rradita pro- 
bataqucPropofitio:qua nihil fubtilius agnofcat Cydometria. Verum , 
vcfupra memini,rerminis paulo anguftioribuscft circamfcripca : ciim 
ad hunc vnicum cafum alligccur, in quo radius A I ad Axcm A C per • 
pcndiculariscft : ncc ipfa hxclinca curua vlcra I cxccndi pofie fuppo- 
nacur. Quarc nunc a Diuinis illis mencibus aperci via non paulo vni- 
ucrfalius Theorema proponere liccbic : quod & huncipfum fingula- 
rcm cafum , 8c rcliquos , ad quoflibet radios fpc&ances comple&acur. 
Quod ica enuncio. 

PROPOSITIO XXXII. Thtttma. 

SI cx ccntro Quadratricis circulus quilibct Quadratricem 
fccans dcfcribatuncV ad fc&ionis pun&umducantui tum 
radius, tum Applicata. 

Dico fagittam adradium casdcm habcrc rationcm,quam 
habct Applicataad arcum circuli dcfcripti, intcr Axcm & ra- 
dium intcrccptum. 

: Expofitio. 

. Sir A centrum Quadratricis , cx quo dcfcribatur circulus fecans in 
I Quadratricem, eiufque Axem in H : ad puudum I fe&ionisducatur 
radius A Ii & peridcmducatur ApplicatalE.Probandumproponitur 
fagittam A C ica fe haberc ad radium A I i vt Applicaca I E lc habec 
•d arcum I H,qui incer radium A I, & Axcm A H inccrcipicur. 

Demonfiratio. 

Si fagitta A C noncandcm habcc racionem ad radium A I iquam 
AppKcaca A I ad arcum I F H : alia aliqua linca vellongior, vel brcuior 
quam fagitta A C candem habitura eft rationemad radium illum A I; 
quam habec Applicata I E adarcum IF H. Dicatur crgo primo lineam 
• : AB 
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A B maiorem fagitta A C ad radium A I di&am 
Ccntro A per B circulus dcfcribatur GOB Quadratricem in O, & ra- 
dium AI in G intcrfccans. AcperO radius AF traiiciatur : ducatur 
itcmOD lincaadAxcm pcrpcndicularis : axi autcm parallclaO P 
Hispofitis. 

Cum fitvt radiusAB a4 
radium A I i ita arcus G O B 
ad arcum fibi fimilem I F H 
iuxta Prop. 1 1. Lib. 5. Coi- 
led. Mathem. Pappi : vt au- 
tcm A B ad A |, itaponatuc 
A pplicata I E ad arcum II H 
cadem erit ratio arcus G O B 
ad arcumlF H i & Applica- 
tae I E ad cundcm arcum 
E A D CB H I F H : ncmpc ratio A B ad 
A I. Ergo per Prop.p.Lib^ . Elcm. arcus G O B aequalis crit Applicarae 
I E. lam vero cum pcr pun&um O Quadratricis ducatur tum radius 
A F.tum re&aO P Axi parallela , fiucad Applicatam I E perpcndicu- 
laris : Ica cric pcr generacionem Quadracricis , & per ca qux Prop. 6. 
expofita funt , Applicata E I ad fui partcmp Ii vt cft arcus H F I ad 
arcum F I. Sed vt arcus H F I ad arcum F I j itacftarcus BOG ad ar- 
cumOGf funtcnim tam arcusH FI.BO G i quamarcus FI, OG 
fimiles ) Ergo ita eft Applicata E 1 ad P I i vc arcus B O G ad arcum 
O G. Ec conuertcndo. Ita eft A ppl icata E I ad E P , vc arcus BOG ad 
arcum BO. Eft autem primaquantitas EI arqualis tercix quantitati 
BOG. Ergo pcrProp. i4-Lib. j.Elem. quantitas fecunda EP cft 
acqualis quarta? B O. Ergo cum dux redac E P, D O fint acquales , cric 
recUD O, acqualis arcui B O. Quod eft abfurdum. Abfurdum fiqui- 
dem cft aflcrerc chordam, cuius fcmiflis eft rccla D O , acqualcm efic 
arcui , cuius fcroiffis cft arcus O B j acquc adco rcftam ipfam D O 
xqualemefle arcuiBO. Quod.abfurdum,|cumcxcofcquacur,qu6d 
aifcrtum fic lincam A B fagitca A C maiorcm icafc habcrc ad radium 
A I s vi A ppl i cata E I fc habct ad arcum I F H : conftac ficri non pofic, 
ncc poflc aflferi rectam A F ad radium A Iica Ic habcre , vt Applicata 
Eladarcum IFH- 

Scd ncque rrfta vlla minor quam fagitta AC ad radium A I eandem 
rationem haberc poteft , quam habet ApplicataE I ad arcum I \ H » 
Quxcft altcra pars Dcmonftrationisexponcnda. Dicaturcrgo rc- 
kCtzm A D fagitta A C minorcm ad radium A I ita fe habcrc , vt fc ha- 

H bet 
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bct Applicata E I ad arcum I F H. Centro A per D defcribatur areus 
DZL: itcm in pun&o D ad Axem ducatur perpendicularis DO 
Quadratrici occurrens in O : per quod punttuin emittaturradius AF, 
Scducacur O P ad Applicacam perpendicularis: acdeniquc perpun- 
clumZjio quoradius A F arcum LZD intcrfccat , ducatur ad ipfum 
radium pcrpcndicularis Z V. Cum igitur ita efle dicatur A D ad A I, 
vc A pplicata E I eft ad arcum I F H- Vt autem eft A D ad A I , ita fit 
arcus L Z D ad arcura fimilem I F H : ita erit Applicata E I ad arcum 
I F H> vt arcus L Z D eft ad cundem arcum I F H. Ergo per Prop. 9. 
Lib. 5. Elcm. arcus LZD jcqualis cft Applicaix El. Iam,cumper 
punclum O Quadratricis ducatur tum radius A F, tum ad A pplicatam 
E I perpendicularis O P : itacritex generatione Quadratricis Appli- 
cata E I ad fui partem P I j vt arcus IF H ad fui partcro I F. Scd vt ar- 
cusIF HadarcumlFitaeftarcusLZDadarcum LZ. Ergoica cft 
arcusLZ Dadarcum L Z, vt ApplicataE l ad fuipartem P I. Et con- 
ucrtendo. Ita crit arcus L Z D ad arcum Z D, vt Applicata E I ad re- 
dam E P. Sed Applicata E I eft aequalis arcui L Z D : ergo ctiam E P 
aequaliscrit arcui Z D pcr Prop. 14. Ltb. 5. Elcm. CumautcmD O 
aequalh fit rectas E P j ciit etiam D O xqualis arcui Z D. Quod dici 
non potcftproptcr candemrationem,quam in fecunda parte E>emon- 
ftrationis pra:ccdcntis Propofitionis adduxi. Quia fcilicct arcus Z D 
in cafdcm partes cauuseft cum lincis V Z , V D : quac arcum Z D in- 
dudu!v,&cum eo habcntcofdem terminos Z & D : quofitiuxta ibi- 
dem citatum Archimcdis Axioma Lib. i.de fphxra& Cylin. vt dua; 
rcclacVD.VZ fimul maiorcs fintarcu Z D :quibusadhuc maior eft 
rcifra D O : maior fiquidcm cft rcAa V O fubtendens angulum maio- 
rcm O Z V Trianguli OZ V , quam reda V Z fubtcndens eiufdcm 
Trianguliminoremangulum V OZ Ergoadditacommuni reclalinea 
V D : tota D O maior erit duabus fimtil lincis V D, V Z. Ergo mul- 
to maior crit D O arcu Z D : Sed & eidem oftenfa eft arqualis. Qu.od 
dici non poteft. Ergo nec dicipotcft lincam A Dfagitta A C mino- 
rem,eandcm habcre rationcmad radium AI .-quamhabet Applicata 
E I ad arcum I F H. Scd neque vlla linea A B maior quam fagitta A C 
adradium A Icandem, vtoftenfum cft, rationemhaberepoteft:quam 
habct Applicata E I ad arcum I E H. Ergo ipfa fola fagitta A C ita crit 
ad A I, vt Applicata E I ad arcum I F H. Quare. Si cx centro Quadra- 
tricis circulus &c. Quod erat dcmonftrandum. 

Scholium. 

Nunc demum patet cuidcntifllme ex Prop. praeccdcnte , ciufq uc 
probacione a me aliata , quae eadem eft cum demonftratione PropoG. 
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is 3 1 .4 Pappo pctidl i Vcteruni Quadratricem , vt alias memini, 
„ac huius partcm tantumquandam cflc , eiufquc initium : eamquc 
proprictatcra nobiliflimam , vt fagitta A C , radius A I ad Axcm pcr- 
pendicularis, & QuadrantisarcusIFH fint continue proportionales. 
cafumtantum eu"e fingularem inhoc acaeteris diuerfum:qu6d in hoc 
cafu re&a A I, cum fit ad Axem perpendicularis , fic Appticata fimul , 
& radiu.s: Quo fit , vthactreslinex AC, A I &arcuslF H (int conti. 
nue proportionales , media A 1 duarum vices gercnte , radij fcilicet <Sc 
Applicatx : cxtcrum cafus hic cadem vniuerfali Propofitionc 3 1. pro- 
xime allata non minus quam caeceri omncs, comprchendatur, vt patet 
fi his termints efFeratur huic cafui accommodatis. Si ex centro A ^u*- 
dratricis circulus defcribatur ^uadratricem fecansin /, *d quam feftionem 
ducantur tum radius A /, tum Apflicata A I : Sagitta A Cita erit adra- 
dium A r>vt Aftlictts A Ieft *d arcum I f tfinter Axem A H& radium 
A linterieclum. 

PROPOSITIO XXXIII. Theortma. 

SI centro A Quadratricis circulus I H dcfcribatur ipfam in 
I fecans, & pcr pun&um 1 ducatur tum radius A I , tum 
Applicata I E ; ac dcmum centro A , radio A G ,qui acqualis 
fit A pplicatac I E circulus G L dclinectur. 

Djco fagittam A C, Applicatam E I fiue ci a?qualcm A G, 
& arcum G L intcr Axcm A.H , & radium A I intcrccptum, 
cflecontinuc proportionalcs. 

Demonflratio. 

Ita eft fagitta A C ad radium 
A I > vt Apphcata I E ad arcura 
I H per Prop. 3 1. Et pcrmutan- 
do.Itaerit fagitta AC ad reclarn 
,A G Applicatac IE acqualem > vt 
radius Alad arcum I H- Sed vt 
radius A I ad arcum I H s ita eft 
radios A G ad arcum G L arcui 

E A C L H I Hfimilcm-Ergo.Itaeftfagitta 

ACadAGsvtAG, fiueAp- 
plicata IEad arcum G L. Quarc fi centro A Quadratricis circulus &c 
Quod crat dcmonitrandum. 

*? * PROP. 
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PROPOSITIO XXXIV. Themms. 

» • 

Ilfdcm pofitis. Si pcr G ( pofita A G «quali Applicatx I E j 
ducarurad Applicatam I E pcrpcndicularis GP occurrcns 
Quadratrici in pun&o R ; & pcr R cducatur radius A R . cjui 
p roductus fccct in V arcum I H. 

Dico fagittam A C , radium A I, & arcum V H efle in con- 
tinua proportionc 

T)emonfir*tio. 

Cumoftcnfum fitPropofitio- 
nc antccedcntc fagittam A C , 
Applicatam E I , & arcum G L 
efle continue proportionales : li 
arcus V H probetur acqualis ar- 
cui G L jhaud dubium quin ea- 
dem fagitta A C , Applicata E I, 
& arcus VH fint etiam continue 
L H proportionales. Illud crgoitadc- 
claratur. Vt fcmidiamctcr A 1 
adfcmidiametrum A G ; ita eft arcus 1 H ad arcum G L per Prop. tr. 
Lib. 5. Pappi. Scd vt A I ad A G,fiue ad 1 E ( funtenim arquales A G 

6 E I cx fuppofitione ) ita eft E ladE P. Ergo vteft El ad EP: ita 
cft arcus I H ad arcum G L. Sed per generationem Quadratricis , vt 
cft ApplicataE Lad E P ; ita eftarcus I H ad arcum V H. Ergo vtcft 
E I ad E P i ita eft arcus I H tam ad arcum G L, quam ad arcum V H. 
,/EquaJcsergo funt arcusG L&VE perp.Lib. 5. Elem. Ciimcrgo 
fagitta A C , radius A I , &: arcus G L fint continue proportionales j 
continue etiam proportionalcs erunt , A C, A I, & arcus V L. Quarc 
iifdcso pofttis. Si per G &c. Quod eratprobandum. 

Coro/Urium. 

Ex dcmonftratione huiusProp.fequitur arcus illos circulorum ii 
qualium, aequales eiTc , quorum radij angulis , qui arcubus itlis ad ccn- 
trum infiftunt vcl arcubus ipfisfuntreciproceproportionalcs. Nam in 
codcm fchcmatc excoquod femidiametcr AI ad fcmidiamctrum 
A G candem habcat rationcm , quam angulus I A H habet ad angu- 
lum V A H > fiuc quam arcus 1 H habet ad arcum V H : collectum cffc 
arcum IH ad arcum V H.&adarcumGLcandemhabcrcrationemi 
quamfcihcetha>ctfemjdiam^ A G. Quo 
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fc, vt arcus jlti V H, G L fint xquales pcr Prop. <>. Eib. 5. Elcm. patec 
autcm angulum I A H, uue G A L, qui infiftic arcui G L, ad angulum 

V A H infiftentem arcui V H eandcm habcre rationem * quam ha- 
bct reciprocc femidiamcter A I arcus VH ad femidiamctrum A G 
arcusGL :adeo vtverum fempcr fit.fi fucrit fcmidiamcccr Alma, 
ioris circuli I H ad fcmidiamctrum A G minoriscirculi G L j vt vicif- 
fim angulus G A L amimens arcum G L minoris circuli , ad angulum 

V A H , a quo arcus V H maioris circuli afllimitur > aflumptos arcus 
illosG L, V H efle intcr fc xqualcs. 

PROPOSlTlOXXXV.rW^. 

Slcentro A Quadratricis pcr cius verciccm C circulusdcf- 
cribatur. 

Dico cius Quadrantis B C pcriphcriam arqualcm cfle lincx 
rcclx A I ad Axcm perpendiculari,qux a Quadratrice abfcin* 
ditur. 

Demonjlratio. 

Cencro A pcr I circuli Quadrans IH def" 
cribatur. Qftenfum cft Prop.3 1. reftas A C, 
A I & peripheriam IH cflc concinue pro- 
porcionalcs. Cum ergo, vc cft radius A C ad 
A I j ica fic arcus B C ad arcum fimilcm I H 
exProp.u.Lib.5. Pappi. Sicaucem Alad 
arcum I H i vc A C ad A I : cadem crit ratio 
re<ftae A I ad arcum I H i quac cft arcus B C 
Jt ad eundem arcum I HErgo pcr Prop.^.Lib. 
5 .Elem. re<fta A I & arcus B C funt aequalcs. 
Itaque fi ccntro A &c. Quod crat probandum. 

Scholium. 

Propofitiohacccollcciaefta Clauio ad finem Libri*. Euclidis ex 
mirabili illa Quadracricisfaculcate ab cius primis Authoribus dcmon- 
ltrata : qua conftac candem efle racionem Quadratricis fagittae A C 
ad rectam I A ad axcmperpcndicularem,& ad pun&um I Quadrairi- 
cis terminatam : qua: eft rectae I A ad arcum I H. Veriim Quemad- 
modum cerminisanguftioribusQuadracrix abillis fuerac circumfcri- 

, vcpotc intra circuli Quadrantcm collc&a : & ex ca ita dcfinita 
dedu<a um fucrat trcs lineas A C , A I & arcum I H Quadrancis edc 
contiriuc ti^pbttidflalcs : qui cafus quidamfmgularis tantumcft Pro- 

H 3 pofitionis 
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pofitionis vniuerfalis ad omncs radios & Applicaras pcrtinentis , Vt 
Prop. 31. fupcriorc declaratum cft -.Etex hac fingulari proprictatc 
dcinccps colleetum cft re£tam A I acqualem cttc arcui B C. Ita nunc 
iuuat eandem proprietatem fua donarc tota amplitudine , & cafum 
hunc fingularcm hac Propofitionc cxpofitum ad vniucrfalc Princi- 
pinm reuocarc. Quod fequente Propofitionc conficio. 

PROPOSITIO XXXVI. Thtorema. 

SI ex ccntro Quadratricis A pcr cius verticcm C circulus 
B Z C defcnbatur: Tum radius quilibct A I educatur cir- 
culum B Z C fecans in Z, Quadratriccm vcro in I : vndc Ap- 
plicataducatur IE. 

D ico hanc Applicatam I £ xqualem cflTc arcui Z C, qucm 
radius AI abfcinditad partcs vcrticis C. 

Demonftratte. 

Centro A per I circulus I H 
defcribatur. Quia igitur pcr 
Prop. 3 1. itafe habetfagitta A C 
ad radium A I ; vt fc habet Ap- 
plicata I E { aut ctiam Applicata 
IA , vt cafum praecedentem hic 
rurtus compleclar, in quo Appli- 
cata cum radio concurrit ) ad ar- 
• uui cumlH. Vt autemfagitta ACad 
JJ£ -A £0 C H rl ^radiumAIiitacftarcusZC ad 
arcum I H fimilem. Ergo Applicata I E, & arcus Z C candcra habcnt 
rationem ad arcom I H Quaie per Prop.9. Lib. j.Elcm. xquales fam 
Applicata I E, & arcu^ Z C mtcr radium A I, U Sagitiam A C intercc- 
ptus j quifquis tandcm ftatuatur radius A I- Ergo vniucrfalitcr vcrum 
eft , Qjtiod fi cx Quadratricis ccntro A dtc. Quod crat dcmonftran- 
dum. 

\^AIU Demonfiratio. 
Eadem facla fuppofitiuuc & fchematis conftruclionc , probandum 
cft Applicatam 1 E acqualem efle arcui Z C abfciflb per radium A I. 
Ducaturapunftol.id diametrum generantcm A Lproduclam rc&a 
IP perpcndicularis. Cumigitur a punclo IQuadratricisducatur ra- 
dius I A, &1 P ad diainctrum gcncrantcm A T perpendicularis : ita 
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cric pcr generacionem Quadratricis rcfla ' 

ad angulum I A C. Siuc vt arcus L C ad ar- 
cum Z C. Scd pcr Prop. 3$. arcus LC 
squa ;s cft re<3x AT. Ergo arcus ZC 
jcqualiscr.creaacAPpcrProp. r 4 . Lib. c 
Elem. qua condar , f, quatuor fuerintquan-' 
titaces proportionales j vt proporcionales 
funt A T , AP}& arcus L C, Z C Prim£- 

A P s qualem quoque forcZ\nI t^tlt^Tr* '' 

a !• * t /. ^4 uarc *> q u 3J cit arcus Z C.Cum er?o A P 
*qual.s fic Apphcat* I E per Prop. 34 .Lib. , -Elcm. uam etiam T C M 
dcm Apphcatx I E xquahs crit. Quod erat probandum. 

Corollarium. 

Ex hacdemonfi-ratione conftat. Si circulus BLC in partes qnotcun- 
quexqua!csfecetun& in tocidem feceturdiametcr ceneram cu „s 
quartapars crt rcrta A I rpartcs fingulas circuli fingulis pa, "bus d ia 
metr, xqualcs efle j vt totus circulufcft toti diametro xqE 

Monitum. 

mkmAm imtmJfrmt,/mttm,mA m^mmmtmtitifarim ij, m 

t£"*m A»,yr,b Mt rt cttcra ctjtrutu , /u/c m fU, LL rcOi, 
l,n<„, mm.rum S*g„u, frprm.rU A ppl,c*u , \rcumS>«,ir«n,, s aruli 

?J&£mT% ° flm/ " rfl Tr / ! - »> ** 

hctr.itm »i „tum circulipcrr.i,,^ 3u.ir.,r,ci S fMiZ/Tr ■ ■ 
'*& Appl,CAtttert ustroinr,i m .li, r>.,_ ».„.. i7 T T-.Ti! . V 
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7 ~ j7? 7 1 , r t " mnon '»<*"><rem,fiat accefro.Ve- 
r*mt*men *l Mm Muc hngi ampljorcm fieri comperto ex ^uodam , quol 
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' ipfim inter tjr ctlebrem illam Archimedeam Helicem i»tercedtt,cemmerc;e: 
^itacmt^^t i "* ivnc frnt iurituJA n, n nwtriam . Cttmttriaqut tultorcs care- 
temlim. 

Rara & pra ateris, quibus alundat Spiraiis lineafacultatibus , illa,nec 
immerito,admirationedtgnavifafemperfuit> qua curuam ctrcularem /i- 
neam in recfam aqualem eius Author Archimedes hac in Theoreji Archime- 
de fuperior conuertit : dnm rellamlineam cuidam^quamdeftntt, circultteri- 
pheria aqualem demonftrat abfcindi h linea , qua Heltcem quouts in punfto 
contingat. Veritm non minori , fortajfe etiatu matort admirattone dignam 
quifpiam cenfeat hanc, quam verfamus lineam guadratricem dum ab tl- 
lius ettam Tangente curuam recJa linea aqualem ratione longe planiori pra 
JpirA exhiberi contemplabitur \ ac demonffratione oUenftuk , quod in huiuf- 
modi Theorematibusrarum admodum ctt , euidenterprobari comperiet.guod 
vt clariori profequar methodo, proponenda in primis videtur Helicis genera* 
tio, & tttm ^tttidratricis fuperius expojitdgeneratione conferendattx ed Ji- 
quidem vtriufque huins linea origine, qua apprimt ajfinis ejl, vtriujque ncn 
abjimiles facultates non ftne voluptate litebit deinceps contemplari : quan- 
quam , vt conftabit, fuis guadratrix ita contentaftt , vt aiienis abHelice 
petitts carerefacile pojfu Hac eft ergo Helicis hicobiter exponenda gencratio. 

PROPOSITIO XXXVII. Dcjtaitio. 

HElix, Voliita , fiue linca fpiralis , cft curua quardam li- 
nca : quam circuli radius in orbcm circa immocum cen- 
trum vniformi mocu conucrfus donec ad priftinum locum 
reftituatur & pun&umaccntroillum cundem radium eodcm 
temporis fpatio decuriens defcribunt. 

Expofttio. 

Sit circuli radius A B ; qui circa cencrum A quietum conuerti in or- 
bemconcipiaturalios & alios eiulHcm circuli radiosdeincepsoccupas , 
doncc ad ficum priftinum, vndedifceffit, A Breftituatur :dumeodcrn. 
tcmporis fpatio puu&um A radium illum dccurrjt motu vniformi , ita 
vc ad alterum eiufdem radi j terminum B eodem momenco peruentac, 
quo radius A B curfum fuumabfoluit , & ad fitum A B poftliminio re- 
greflus cft. Eo motu punftum A lineam inftcxam A I F B vcftigiis fuis 
dcfignabit a centro A exortam, & ad mewm B terminatam : quae He- 
Hx,fiue Spira Archimedisin plano defcripta( aliaenimcft in folido, 
fiuc Cylindro, aut cono cxarata ) nuncupari Iblet. 
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H.ecporro fpiravIcraB 
prodiki poteft , fi radius 
AB rorlus in orbcm aga- 
tur , tnoutmque (uper co 
punclum curfum eodem 
modo pcragat.faclaque ra~ 
d:j integra hac couc; lione 
lineam cmenfum fuerit 
priori linex A Bjequalem : 
tunc enim fecunda fpir.c 
conuerlio , fiuc pcriodus 
abfoluta fuerit : quam in 
hoc fchemate produ&am 
vfquc ad X intueris $ ncc 
alitertertia, quartave Scc. 
dcfignari poteruncin infi- 
nitum. 

H.ibeshelicis defcriptioncm. mcnte conceptam : quamad praxim 
haudxgrereuocarc licebit, ipfamque defignare, fi & radium A B &c 
circulum, in partcs xquales vtrinquc multitudinc pares diuiferis.Tum 
primo radio poft radium A B particulam vnam radij A B, radio fccutiJ 
do duas, trcs radiotcrtio &c. aflignaucris j donec tandemcmcnloor- 
be, numeroque radiorum particulasomnes radij A B exhaufet is,& ad 
cxtremumeius cerminumBdeuenetis. Tuncenim pcr fingula fin<>u- 
lisin radiis dcfignaca pun&a curiumlincam lcnicerdeduces, vtlincas 
huiufmodi anomalxcuruitatisdeducifolent, drclamquecernis hocin 
fchcmatc. Defignationis huius ratio apertiorcft, quam vc pluribus 
expltcari dcbcat. Quocnim tcmporc radius A B partem primamcir- 
culi emcnfus eft , codcm punctum A partem primam radij primi 
emenfum eflc nccefie cft ; vttandcm poft radios omncs dccurfos, &. 
ad priftinum locum, vndedifcciTerat^reftirucoradio A B>mobilc pun- 
tfcum A vltimam partcm radij A B attingat , &lin vltimoeius termino 
B conquiefcat. 

Radiusporro ABiure dicaturradiusprimarius,autradiusgcncrans, 
fiuc, vt quibufdam placec, terminus reuolutionis : lincxautcm rcliqux ; 
a cenrro, fiuc fpirxortu A acl eius pertpheriam du<f>x , radij cx morc 
diccndx funt. Atque hxceft fpirx gcncratio, hxc ciufdcm cx gcncra- 
tion : s modo inftitutadefigiatio. Accipenunc primam ex eiusgencra- 
tionededu<fhm proprietatcm. 

I PROP. 



S4 tJk* Uh Dc Quadratrice. 

PROPOSITIO XXXVIII. Tbeorema. 

Sl a fpira? ortu A duo quicunquc ducantur radij A I> A F ad 
fpira? periphcriam : cadcm crit ratio radij A F , ad radium 
A I : quarcft anguli , qucm radius AFcum radio primario 
A B continct, ad angulum I A B a radio altcro A I, & eodem 
radio primario A B contcmum. 

DtmonsfrAth . 

H xc eft prrma fpirx , &c 
excius generatione imme- 
diatc deriuata proprietas : 
cx qua facile innotefcit. 
Cum enim eodcm tempore 
radius AB motu vniformi 
circulumdecurratjquo mo- 
bilopunftum A motuctum 
vniformi radium ipfum AB 
dt mconuertitur , decunir. 
Qnx fuerit ratio temporis 
impcnfi ad conuerfionerrt 
radij A B doncc ad tadium 
A F perueniat 3 ad tcmpus 
impcnfum ad ciufdcm radij 
A B conuerfionem vfque 
dum radium AI attingat : 
eadem erit taro arcus incer radium A B , vnde motus initur,& radium 
A F interiedti, ad arcum inter AB& radium A I interiecW : quaro 
radij A F, qui pars eft decurfa totius radij A B , ad radium A 1 partem, 
jtcm radij A Bdecurfam.Scd cadcm eft arcuum, & angulorum arcu- 
bus infiftentinm ratio per Prop.3 3 . Lib.<5. Elem. Ergo eadcm eft ratio 
radij A F ad radium A h qu;c cft anguli F A B { hunc liceat hoc in 
cafu angulnm appellarc etfi nulla fit inclinatiolinearum ) ad angulum 
1 A B. Quod erat oftcndcnduOL 
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PROPOSITIO XXXIX. Definitio. 

QVadratrix Helicicuipiam connata ca diciturxuius cir- 
culus gcnerans idcm habcc ccntrumcum circulo Hcli- 
cisgcncrante jgcncrans vcr6 diamctcr «cjualis cft piimario 
Hclicis radio. 

Expojitio. 

Ineodem Diagrammate ccntro A circulusDF E dcfcribatur fum- 
pta eiusfemidiametro A D xqualifemifll radij A 13 ,quo Helix genira 
eft : vel certe defcribatur per F in quo Helix radium A B produ&um 
interfecat j Eft fiquidem A F fcmiflis radij A B,cum mobile punctum 
A femiiTcm radij A B dccurrifle debuerit, dum conuerfus radius A B 
femicirculum eftemenfus. Erit ergo cirCuli illius D F E diamcter D E 
xqualis radio A B : atque ade6 in tot partcs xquales diuidi potcrit , in 
quot diuifus eft idcm radius A B:8c flmilitercirculus D F E in tot ctiam 
diuifusfuerit } inquotdiuiditurcirculus Hdicisgenerans ; Scquidem 
per cofdcm radios , quibus H-licis circulus diuiditur. Icaque femidia- 
raeter A D ( hxc cnim furHcic ad fupcrius Quadratricis cornu dcfcri- 
bendum,dcquofolodcincepsmentiofiet ) in dcbitas partcs Z Z di- 
ftribuatur , perquasre&x Axi A B parallclx , fiuc ad A D perpcndi- 
culares agantur, radios ex A emiflos fingulx fingulos fibi refpondcn- 
tes in O interfecantcs : perquasfe&iones Quadratrix deducendaerit. 
Hanc igitur Quadratriccm , cuius diamcter generansD E xqualis eft 
radio Hjlicem generanti AB,St gcnerans circulus D F E circa diame- 
trum D"E xqualem eidem radio A B defcribitur : hanc,inquam,Qua- 
dratricem H^liriconnatam ad aliarum diftinctionem ; quarum idem 
quidemcenirum A foret j iidemque radij circulos carum diuidentcs 
exiftcrcnt i fcd diamcter radio A B foret inxqualis } nuncupandam 
ccnfeo propter illam diametrum D E , & radium A B xquales, & cir- 
culum D F E eodem centro A dcfcriptum , &. ab iifdcm radiis in par- 
tcs xquales diftributumja quibus Helicis circulusgencrans diftri- 
buitur. 

Cxterum, vt hxc harum duarum linearum afEnitas, earumque gc- 
nerationisfimilitudoplaniusconcipiatur} expedit paulo alitcr quam 
Propofitionc z.expUcatumcft,linearum Quadratricem generantium 
motumordiri. ltacnim citata Prop. inftituitur , vt Afymptotus D K 
fcnflmperdiametrum generautem D Edefluat^donecadeiustcrmi- 

/ i num 
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num infcriorem E peruenerit :eodcmquetempore femid«ameter AF 
circuli scncrantisconuercatur furfum versus donecemcnfo orbetota 
ad locum A F prittinum reftituatur. Quibus linex D K , 6c radij A F 
fic inftitutis moiibus fic , vt Quadracricis initium ftacuaruradipacium 
infinite diitans,ad quod iupcrius eiuscoi nu pcrtingereconcipitur , fi- 
cutSc inferius , ablolutismotibus. At quia jfpirsc deiignatio inchoatur 
radio gencrantc A B furfum vcrsus conucrfo, fpirxque principium in 
eo (latuitur : etiam aptius ad rcm noftram fueric initinm Quadratricis 
ineius vcrciceC ftatucre : ita vt idcm radius A B fiuc A H vtriufquc 
linex tamQu dratricis quam Hclicisdcfignationicodem temporc in- 
(eruiat,dura versusDconuertitur. Tuncautcm Axcm F HQuadra- 
tricis parallelo fcmper (eruato fitu furfum ferri per fcmidiamctrum 
ADcontingctdoncceiusterminum Dattingat, fitumque Afymptoti 
D K occupet : radius vcro AH conucrfus eodem infhnri ad axcm 
A F fcmicirculo H DFcmcnfo perueniat , cornuque Quadratricis iu- 
pcrius longicudmis immcnfx, ad cuius ccrminum dux lincx parallclc 
Afyraptotus D K, & Axis A F conucnircdicantur,cxaratum fit.Quo 
tempore cxaratum ctiam crit Hdicis fcgmcntum fupertus AIF. Vc 
vci 6 cornu infcrius Quadratricis continuato illo motu defignctur, ra- 
dius A F dcorfum vcrsus conucrtccur ; eodemquc mr mcnto A»ym « 
ptotus DKadatterum diamctri gcnerantis terminum E tranfuolabit». 
aquovfquedum ad A pcrueneric iurfum ferctur ac tandcm Axcm 
A Coccupabic; dum ad eundcm eodem momenco pcrueniec radius 
A FpciCurlofcmicirculoF E H, locumquc A H,vndc primiim difcef- 
fcrac , occupabit : ciufdem autcm radij motu mobilc punclium A dc- 
fcrcntis defcriptus crit infcrior fpirx arcus. 

PROPOSITIO XL. Tbeorcma. 

Sl quilibet radius AG Hclicis producatur doncc connatam» 
Quadratriccni (ecet in O :.& a pundto O Appiicata ducai» 
turOS. 

Lico hanc Applicaram OS xqualem cflc Hclicis radio AG. 

Dcmonftratio. 

Ducatur a punclo O ad femidiamctrum gcnerantem A D perpen*- 
dicularisOZ, fiuc Axi parallela. Quia igitutpcr Prop. 3H. eadem eft 
ratioradij A FHclicis adciufdem radium A G :qux cftanguJiF A HL 
( quiefi duobus rcclisxqualis ) adangnlum G A H 1 fiue ,qux cftfe-^ 
raicirculi FD H.adarcumXD H. Qna: autcmratio cll fcrnicirculi 

FDfcl 
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F D H a<f arcum X D H> ea eft femidiatnetri AD.ad eius partcm AZ, 
vt ex conftruclione Quadratricisproxime cxplicata conftat. Ergo ita 
eft radius AF ad radium AG, vc cft ADad AZ. Sed ADeft 
arquilis radio AF. ErgoA Z acqualis eft radio AG. Sunt autem AZ, 
& Applicata O S in rcdangulo O A arquales. Ergo acquales etiam fu- 
turx func O S & A G. Quare. Si quilibec radius &c. Quod erac 
oftendcndum. 

PROPOSITIO Xll Theorema. 

SIcentroconnatarQuadratricis A pcr ciufdcm vcrciccm C 
circulus C Y dcfcribatur. 

Dico omncs radios fpirx, velut A G, abfcindcre cx circu- 
Jo C Y arcus ad partcs C fibi sequalcs : ita vc arcus Y C fk ra- 
dao A G aro^ualis. 

Demonftratio. 

Cum Prop.3^.o(lcnfum fitar- 
cus ciiculi C Ya quolibet Qua- 
dracricis radio A O abfciflbs ,, 
xquales eflc Applxatx OSi 
quxad radiumadiungiturin pun- 
clo , in quo Quadratricem fecac , 
proxima vcro Prop. Singulis Ap- 
plieacis O S aequales oftenfi finc 
finguli radij A G : patcc fingulos- 
ho r cz radios A G abfciflis arcubus Y C aequales efle. Ergo. Si centro* 
connatx Quadratricis &c Quod erat declarandum. 




H 



s 



PROPOSITIO XLII. Theorema. 

T Quadratrix fpiraquc connata: defcribantur . 

Di o fcfemutuo tangerc in medio femidiaractri Qua-- 
dratriccm gcncrantis pun&o. 

Pr*p*ratio & Exfofttio. 
Sic fpira AIG, cique connata Quadratrix C I O.Conftat quidem in 
primis vtramque hanclineam tranfireperidem punelum Lquod mc- 
dium eft|emidiametri gcncrancis A D; ita vtin Ibifariam ab vtraque 
haccurualinca diuidacur. Nam vtradiusA Hcomierfus, dumadra- 

* I $ diuna 
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dium A D , qui fcmicirculum F DH gencrantcm bifariam diuidic , 
peruenic j italincaFH ficum fcruans parallelum admediumfcmedia- 
nietri A D eodem temporismomcnco pcruenircdcbet,ac femiflem il- 
lius decurrcre i atque adeo candcm bifariam in co pundo fecare debcc 
Quidracrix. Scd an non ctiam mobile punitum A , fpiramque dcfcri- 
bens medium idcm punCtum attigifle dcbcc j cum radius primarius il- 
lud defercns ad radium A D pcruenit ? tranfic crgo vcraquc hxc linca 
curua per mcdium pundum I fcmidiametri A D.Probandum crgo eft 
ambas illaslineasita in pun&oIconucnire,vt inalio nullopun&o con- 
uenianr, fed ab inuiccm abfccdanc. Ducacur radius quilibec A O Qua- 
dratriciscam vlcra quam cicral : & a punclo O ad femidiamecrum 
A D ducicur pcrpcndicularis O Z : acdeniquecencro A pcr Z circu- 
lus defcribacur. Isncceflario cranfibic per Hclicis pundum G , in quo 
cam fccac radius A O. Nam pcr Prop. 40. radius A G fpirx , xqualis 
cft Applicacx per O durtx : qux xqualis eft rectx AZ. Ergo circulus 
pcrZ ex cencro A delineatus cranfic pcrG. His poficis. 

Demonjrratto. 

Radio quocunquc A O ad 
Quadrarricem duclo j & a pun- 
cto O ad diamctrum gcnerantcm 
A D ducca perpcndiculari O Z ; 
vt linca A Z Applicatx per Odu- 
ctx xqualis definiatur : femper . 
radius A O in Triangulo reclan- 
gulo A ZOmaiorerit latereAZ 
Scd A G xqiulis eft latcri A Z , 
cum fit Applicatx pcr O ductx xqualis. Ergo nullum clTe poteft Qua- 
dratricis puncVam , quod excra Hclicem non cadac. Vnicum crgo eft 
vcriquc commune pun&uml, in quo ambas neceflario conuenire 
probatumeft.Ergoineofefemucuo cangunc,nonautem fecanc : ciim 
Quadratrix.vbi ab eo punfto difcedicur,toca cxcra Hcliccm abfccdat. 
Quare.Si Quadracrix.fpiraqueconnatx &c.Qux)derarprobandum. 

TROPOSITIO XLIII. Tbcerema.. 

SI duorum arcuum B C , D F radij A B , A D , ita intcr fc 
fucrinrvc reciprocc duo anguli D A F,D A E illis arcubus 
infiftcnres, 

Dico arcus illos B C, D F efTc zquales. 

VmonfirA 

1 •* 




B 



Hoc ipfum quidem Corollario Prop. 
34. obferuatum cft. Scd , cum vfui non 
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Demonftrstio. 

C mediocrifururum ficinfequcntibus, pe- 

\^ *r culiari Propoficione exponendum vifum 

**^F cft.Icaquccumfic A B ad ADjvcangu- 
\ / lusD AFadangulumB ACfiucadan- 

\ / gulum D AE : fit autem vt angulus DAF 

ad angulum D A E j ica arcus D F ad ar- 
cum D E per Prop. 33. Lib. 6. Elem. ita 
eritarcusDF ad arcumD E, vt radius ABeft ad radium A D. Sed vc 
radius A B ad radium A D i ita eft arcus B C ad arcum D E. Vt ex 
Pappo Prop. 1 1 .Lib^colle&.deducicur. Ergo per Prop.9. Lib.5 . Elcm. 
sequales func arcusB C, D F. Qux acqnalicas hoc ctiam modo colligi 
potcrit. Producatur A F doncc in G arcui B C producto occurrat. Enc 
angului D A F, fiue B A G ad angulum B A C:ita ex hypothefi radius 
A Bad radium A D. Scd vt A Bad A D ita cft arcus BG ad arcum 
D F : vt autcm angulus B A G ad angulum B A C s ira idem arcus B G 
eft ad arcum B C Cum ergo fic arcus B G ad arcum D F , vt cft ad ar- 
cum B C ; acquales eruoc duo arcus B C,D F pcrProp. 9. Lib. 5. Elcm. 
Quod erac probandum. 



PROPOSITIO XLIV. Voftulatum. 

POtcft datus quilibct angulus ad alium qucndam angulurn 
datam habcrc rationcm : {icut & arcus circuli ad alium 
ciufdcm circuli arcum. 

Expofttio. 

Minusacquum prima fronce vidcaturhocPoftuIatirm.Sienim Au- 
gulos reclus , verbi gratia , proponatur ; qui ad alium angulum ratio- 
nem dcbeathabere fub-fextuplam : quifnam futu us cft ille an^uu? 
tc&i anguli fextiipliis, cum fpatium ad plani alicuius puncturn confti- 
tutum quatuortanrum re<ftisanguli.s,quosdua: lincac fele in eo pundo 
perpcndiculariter dccufl*antescontincnt,a:quiualerc poffit ? nullus cr- 
go angulus re&usrationem ad alium qucmpiam angulum habcre po- 
teft minorem quam fub-quadruplam jvelcontra nullusangulusad re- 
£him, rationcm maiorcmquam ad fummum Quadruplam. Aifero ta- 
men acquifllmumefle Poftularumhoc, & vc cuidentiflimum, fi rectc 
intelligatur, inPriocipiorum numcrum referri debcrc. 

Notan 
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Nocandum igitur non parem anguloritm , Sc re&arum linearum 
clTe rationem. Recraenimquarlibet lineaad aliamaliquam,datam po- 
tcft rationcm habere abfqucomnicius vcl totius, vel alicuius eiufckm 
partisrcpctitionc-.quxinangulisncccflaria cft. Difparicacis ratio in 
covcrfacur: quod refta quarlibet linea poflicin maiorem, & maiorem 
finc tci mino longitudinem produci,coque modo ita determinari,vt i n- 
tegra & non concifa ad alterarare&am, rationem quancunque dacam 
habeat.At Anguli, huiufmodi incrementum non admitcunc. Cum an- 
gulorum ampltflimusquacuor re&is ( ficamcnangulus dici queat il!e , 
qui lincii lincanimquc omni inclinatione caret) fic xqualis: Veruni ta- 
mcn, fi angifusquilibecrcpetacurjquid obftacquinita , quotics res re- 
ret, rcpctitus ad alium datum angulum datam rationem habeat ? Hoc 
crgo fcnfu pofitum Poftulatum alTcnfum merctur , ncc reiici potcft. 

Parcftarcuumciufdem circuli caufa : nequc enim potertt arcus 
quilibct datusad alium ciufdcm circuli arcum quamlibet datam ratio- 
ncm feruare,nifi rcpctatur,vcl totus ipfc circulus, vel quxda cius pars: 
vtfi fcxcacircularispcripherix pars debcat fub-decuplam rationcm 
habcrc ad aliam eiuldcm circuli periphcriam : id abfoluetur, fi toti pc - 
riphcrix ( qux fextupla eft datacpartisfexcx) addanturquatuor partes 
itcm fextx, vt fiat arcus dccuplus partis fextx , ad qucm pars icxta ra- 
tionem datam lubdecuplam habere poflit Eft vcr6 intcr angulos & ar- 
cuscirculorum difparitasquxdam. Nam circuli cuiufuis arcui , vcl 
cciam toti eius pcriphcrix vcl femel vel pluries fumptx dari potcft 
xqualis arcus altcrius circuli , vel aliam quamlibet ad cum rationcm 
habc«s,vt Prop 43.proximcantccedentcdcclaratum cft quod angulis 
non conuenit: QuiLibetfiquidera angulusfua infpccic inrima itacon- 
ftituitur & complctur pcr diffcrentiam talis aut calisduarum hnearum 
eumconftituent:uminclinationis,autcarum mutui ad inuicem iiciisvc 
aiius nullus ab eo diuerluspoliite: ctre fimilixcontra quam in circi.iis, 
autcirculorum arcubuscontingac > oranc< cnim circuli.circulorumque 
pcriphcrix Gmiles fun:, & earum arcus » varios habcnt aliorum circu- 
[orutnarcus fimiles , qui xquales non lunt , ied quamlibctrationern 
intcr fc habcrc poftimt. Arquccx hoc Prir.cipio cor.fequitur, vt ad fi- 
gurarum planarum re&ilmearum limiiitudinem, vt ex Defin. i .Lib.6. 
Eucl.conlbt,requiraturratio laterum xqualisjqux eadcm in latcri- 
biLsvaldc mxqual.bus fcruari potcft : dumangulorum xquaiiras re- 
quiricur:co quod nimirum nulkisangulusalium libi fimilcm agnofcac 
prxccr cos, qui fibi func xquales. Atque ica figura ad figuram limilitu- 
dincm pcrfcclam habcc s li orania quibus vcraque conftac f ••""Jxalia 
non func prarter angulos U laxcra) fint iimilia :anguli fc flnl 
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xqualcs, fic latera proportionalia. Quae fintobitcr i & cx occafionc 
di&a. 

PROPOSITIO XLV. ProbUma. 

DV&a cjuacunquc linca ad Quadracricem cx cius ccncro, 
ciquc adiunota Appltcaca : dcfcripco iccm cx codcm 
Quadracricis ccncro,per (c&ionemciufdem,du&arquc lincse, 
ctrculo : reperirc arcum circuliopc cum Quadratricis, cum ci 
connacae Hclicis j ad qucmica fc habcac arcus dcfcripci circu- 
li inccr Axem & du&am ad Quadracriccm lincam inccrcc- 

Scus j vc fc habcc Applicacaad du&am illam lincam iluc ra- 
ium,cui adiun&a cll. 

Expofitio. 

Sit in figura 3 3. inftar omnium Quadratrix C I O , eiauc connata 
Heiix A I G : cuius radiusgenerans fit A L,idem qui cft Quadratricis 
Axis. Ducatur autcm ex centro Quadratricis A ad ipfam radius qui~ 
cunque A O : cui adiungatur Applicata O S ad Axem perpendicula- 
ris : ac dcnique ccntro A pcr O circulus defcribatur Quadratricis 
Axem fccans in L. 

Quxritur arcus huius dcfcripti per O circuli,ad quem ita fe habeat 
arcus O L intcr Axem 6c du&um radium A O interceptus > vt fe ha- 
bet Applicata O S ad radium A Orquacritur autcm adhibitl tum Qua- 
dratricis, tum Hclicis opcra. 

ConfirMo & Demonftratio. 

Ex generationeQuadratricistra&atushuius initioexpofitacolligi- 
tur vniucrfaleProb]cma,ciu(quc folutio : quo poteft impcrari , vtdatat • 
quacunquc ratione duabus re&is lineis expreisa , du&oque quouis cir- 
culi arcu ; arcus inueniatur , adquem datus arcus datam habcat ratio- 
nem. Sed hoc ita vniuerfaliter propofitum Problcma ad hanc hypo - 
thefim reduci necefiarium eft. Vt quae deinceps ad eam pertinentia 
"veniunt explicanda , facilius , clariuique & tradanturSc pcrcipiantur 1 
eaprxfcrtim, qux Heliccm intcr & Quadratricem cft fumma con- 
fenfio. 

Etfi porr o poflit ad Problcmatis huius (blutionem intcgra Quadra- 
trixfuoduplicicornuininfinitumprodu&o conftans adhiberi ; vni- 
cum tamen ex femicirculo generante,& generante femidiametro pro • 
duvtum,quod fimplicius trauftari co modo res :noftra videatur, nec 

K vtrumquc 
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vtrumque illud cornu exigac , afluma. Sit itaquc Quadratncis (cmi- 
diamcccrgencrans A D, quam quidcm Applicaca nulla O S poceft cx- 
ccdcrc VlcimaenimQ^adracricisApplicaca.quxinfinicoipacio di- 
ftat, aequalis cancum eflc poceft huic lcmidiamctro AD. Ac vcr6 ra- 
dius A O breuior,vel longioreflc potcft , prout adQuadracricis pun- 
ctum aliquod vertici propius,vcl rcmotius admouctur. Potcrit crgo in- 
tcrdum radio gcncrantc A D eflc brcuior, alias ci acqualis, alias eodcra 
longior. 

Primo itaquc fic radius ille A O 
minor radio A D:6c pcr Z io quo 
circulus per O duccus fcmidiamc- 
trum gcncranccm fecac , ducatur 
linea Axi parallela Z T Quadra- 
criccm fccansin T:pcrquod pun- 
dum T educacur e ccncro A ra- 
A dius fecans in V circulum pcrO 

u defcriptum , & cum Axc A L in- 
tcrcipicns arcum V L. Dico arcum hunc V L, cum eflc qui quaeritur: 
ad quem fcilicct arctis O L ita fc habct ; vt Applicata O S fe habct ad 
radium A O. Ratio aperta cftex generatione Quadratricis. Nam Ap- 
plicata O S perttnct ad arcum O L ; rcfta vcr6 A Z arqualis cft Appli- 
catar,quxperT ad Axemduccrctur perpcndicularitcr. Vt autcm fc 
habcnt Applicata:, fitie Applicatis acqualcs O S, A Z fiue A O j ita fc 
habcnt arcus L O , L V illis Applicatisdcbiti pcr Quadratricis gcnc- 
lationem. 

Quod fi addeterminationcm ciufclem arcus V L fpiram velis adhi- 
berc: eccequam cxpedita fit illiusopc detcrminatio. Circulus cnim 
illc ccntro A per Odefcnprus fpiram fecac in pun&o V , ica vt arcus 
L V ab Axc Quadracricis inchoaco ( qui idem cft cciam radius fpirac 
gcncrans ) &. in confequencia Helicis tcndcns vfquc ad fe&ioncm V 
circuli & Helicis, ita fit ad arcum L 0>vt cft Applicata O S ad radium 
A O Quadracricis. Raao cft : quia radius A G Hclicis , qui ab ips£ 
abfcindicurexQuadratricis radio A O, zqualiseft Applicatae O S per 
Prop. 49. At perProp. 38. ex Archimedis Propofitionc 14. petitam, 
ita cft arcus L V ad arcum L O s vt cft radius Hclicis A V ad ciufdcm 
radium A G,hoccft , AOadOS. Itaquchoc inprimo cafu: in qu» 
fuppbnitur Quadratricls radius A O minor {emidiametro A D Qua- 
dratriccm gencrante, rcfte dcfinicus cft ope tam Quadratricis, quarn 
Hchcis, Arcus qui quasrcbatur. Idcra vtx reliquis praeftcmus. 

Sccund6. 
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Secundo. Radius AOpro- 
poni poteft huiufmodi , vc ge- 
neranti fcmidiamctro A D fic 
aequalis. Quo in cafu afleroar- 
cum L O ita fc habcre ad ferai- 
circulum gcncrantcm LDV; 
vt cft ApplicataO S ad A O, fi- 
ue AD. Nam fcmidiamctro 
gcncranti A D , vt cx gcncra- 
cionc QuadratricisProp. i. vcl Prop. $9. cxpofita conftat, refpondec 
femicirculus tocus gencrans : & vero id vel cxco patcc , qtt6d C\ pcr D 
ducacur rccla Axi parallclaiquae Afymptotuseft, debcat fccarc radium 
A V produftum, vchabcacur punaumvitimun|TQ^dracricts,quod 
infinicc diftac, & ex eo Quadratricis pun&o dufta ad Axcm Applica- 
ca aequalis forct gcnerantttcmidiamccro A D. Cum crgo arcus L p O 
ad arcum L D V itafc babeacjvc Applicata O S arcui L D O debicam, 
ad femidiamecrum A D fiue A O Applicacac aequalem , quje femicir- 
culo L D V dcbecur : pacec ica eflc arciim LDOad arcum (emicircult 
L D V i vt cft Applicata O S ad radium A O , cui adiungicur. In hoc 
ergofccundo cafu , inquoradius A O panitur acqualis (cmidiametrQ 
gcncranti A D, opc Quadratricis dcfinitus eft arcus LD V , ad qucm 
arcus L D O itafe habec i vt Applicata O S cft ad radium A O. Ac ope 
Helicis idemarcus femicircularis LD V.quomodoinuenitur >Eccc. 

Ctrculus pcr O dcfcripcus occurric neccflario Helici in pun&o V, 
in quo eadem fecacur ab Axc L A produ&oi qui ciim pcr cencrum A 
ciufdem circuli ducacur , cius diamctcr cft , & (emicirculum L D V 
abfcindic. Idco autem Hclix pofico radioAO aeqiiali femtdiametr» 
gcneranti A D cum abfoluto femicirculo L D V concurrit : quia cum 
radius HclicisQuadratrici Connataeex Definitionedebeat efie qqua- 
lis Diametro gcncranti Quadratricis : eritfemuTis radij ilfius acqualis 
fcmidiametro geueranti A D , fiue A V. Quarc cx conftru&ione fpi- 
rac, mobilc punftumfpiram dcfcribens percurriflc debec fcmiflcm ra- 
dij fui, fiue diamecri generancis Quadracricem jquandoconuerfusra- 
dius in orbem fixo cius termino ATcmicirculum percurrcric. Quo fic 
vt Hclix Axem fecec in V,in quo cum fccat fcmicirculusj acque adcd 
fefe mucuo in eodcm punfto V, femicirculus L D V,8t Helix incerfc- 
ccnt. Q110 pofitooftcndetur, vcin priore cafu,tcaeflearcum L D O ad 
femieirculum LD Vi vt AppIicataOScftadradium A D, fiuc A V. 
Nam fpira ex radio A O Quadratricis, radtum A G abfcindic acqua- 
lem AppUcatx O S pcrProp.40.Scd vt radius A G eft ad radium A V, 
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icaeft arcus LDOad arcum L D V femicircularcm pcr Prop, 38. 
Ergo ctiam vtcft Obad AOjitaeft arcu< L D O ad arcum LD V. 
Quarc inhoc cciamcafu , in quo radius A O ponitur sequalis fcmi- 
diamccrogcncranti AD,inuentuscftquacfitusarcus. 

~" Tertio radlus A O 

ad Quadrarricem e 
centro A cmilfus , ma- 
ior fit femidiametro 
Quadratricis gcncrante 
A D , atque adeo pcr 
pun&um O defcriptus 
produ&am (cmidiame- 
trum generantem A D 
fccet in Z. Hac crgo 
ftatuta hypothefi Pro- 
blcma (bluetur opc 
Quadratricis,tum adhi- 
* bica Helice. Excefius 

D Z , quo radius A O fcmidiamctrum gcnerantcm A D fuperat , fu- 
per eadcm femidiamerro AD rcponatur cx ccntro A vfque ad Y s pec 
quod punclum agatur Axi parailelaYXQuadratrici occurrcns inX. 
Deniquc ex puncto X per centrum A lineacvaiiciatur occurrens in V 
circulo LZOV. Dico arcum L Z O ad arcum LZO V candem ha- 
re rationerruquara habct Applicata OS ad radium AO. Probatur. Vc 
habetfemidiamctergeneransADadre&am AY acqualcm excef- 
i D Z radij A O fupra fcmidiamctrum gencrantem i ita fe habec 
icirculusLZRad ArcumLP. Probatur.quiaficirculus ipfege- 
nerans,qui per Ddefcribendusforet reipsadefcriberetur : cius femi- 
circulus ad arcum , qui a lincis A L , A P interciperetur , ita fe habe- 
rcc pcr Quadratricis gencrationem > vt fe habec A D ad A Y. Sed 
cum circuIusLZ R ficcirculo generanti concencricus , fimilitcr fe- 
catur in P , vtcirculus gcnerans fecarctur a rc&a A P. Cum crgo ita 
ficfcmicirculusLZRadarcum LP, fiuecixqualemR V oppoficum, 
vceft ADad AY, fiue ei aequalcm DZ. Componendo. Ita eric 
A Z ad D Z i vt arcus L Z R V ad arcum R V. Ec pcr conuerfio- 
ncm rationis. Ica eric A Z ad A D j vc arcus L Z R V ad (cmicirculi 
pcriphcriamLZR. Eft aucem A D ad Applicacam O S , vc femicir- 
cuIiLZRpcripheria ad arcum LZOex gencratione Quadratricis^ 
Ergocxxqualitate. Icacric^ZadOSj vtarcasLZR Vad arcum 

LZQ^ 
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L Z O ) vc hoc ichema rcfert. Et inucrtcndo. 
Ica crit Applicata O S ad A Z , fiue ad radium 
AO.vtarcusLZOadarcumLZRV. Re&e 
igicur hoc modo rcpcrcus cft arcus L Z R V i ad 
qucm ica (c habcc arcus L Z O > vt ApplicacaOS 
*c habec ad radium A O. Quod opc Quadratricis pracftandum erac. 
Sed hocipfumnuncpcrHcliccminueftigcmus, & quidcm via lon- 
ge brcuiori. 

Dcfcripcus pcr O circufu; fpiram fecet in V. Dico arcum L Z V 
eum cflc , qui quaericur : adqucm fciliccc ica fe habcc arcus L Z O > vc 
applicacaO Sfc habccad radium A O. Nam ex generatione (pira: 
Prop.37.declaraca & per Prop.38. cx eadedu&am. Ita fc habec ra- 
dius A G fpirae ad radium A V > vc arcus L Z O a radio A G produ&o 
ab'ciflusadarcum LZ V. Scd radius A G aequalis eft ApplicatasO S, 
& AV «cqualis radio A O. Ergo,vc OSad AO> itacft arcusLZO 
ad arcum LZ V. Siue etiam ad fcmicirculum LZR vnacuro arcu LP 
fuper femicirculi LZR circumferencia rcpccito. Acquc ita cxhibcc 
fpiracundcm arcum LZ V quxfuum. 

Haceadem methodo fempcr inquirctur arcus ille LZ V femicir- 
culo maior adhibica cum Quadratrtce cum fpira donec ad alterum (e- 
micirculum cxcrcucric :quod fitc per Quadratricem exccflu DZ, 
fiuc A Y radij A O fupra fcmidiaraetrum Quadratricis gencrancem 
A D fempcrcrcfccnce doncc Y actingacD , 8c radiusAO acqualis fic 
duplac fcmidiamecro generanti A D, fiue aequalis toci diamctrogcne- 
ranti : quo incafu Hclix cmenfo orbc intcgro primam periodum ab- 
foluerit, & incodem -Axis pun&o L concurrcnc , fcfcquc inccrfeca- 
bunt ipfa & circulus ccntro A , & femidiametro A O , quac fic gcnc- 
ranti Quadratricisdiamctro, liuc primario Helicis radio aequalis , dc- 
fcriptus. 

Quarco. Si radius A O exciteric maior , quam dupla fcmidiametcr 
gcnerans A D , fiue quam toca diameccr , auc radius Hclicis primarius 
AF adqucmierminatur primaeius rcuolutio : vc habeacur quxfitus 
arcus ad qucm ita fe habeac arcus LZ O > vc applicata O S fe habec ad 
radium A O : nonaliacft infticuenda racio , quam qua: proxime tra- 
ditacft ,cumradiusAOmaior proponicur generancc Icmidiamecro 
A D. Sumendus fcilicec eft cxccflus , quo radius A O binas iam pcr- 
curfasfemidiamccros A D fupcrac , & fupcr femidiamecrum A D re- 
ponendus a pun&o A vfque ad Y : a quo pun&o ducacur rcda ad 
ipfam femrdiiimctrom AD perpendicularis , fiue Axi paraHclasquae 
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in X Quadratrici 0 c- 
currat.cumperXcmic- 
tatur cx ccncr o A recla, 
qu« in V circutum 
LZOMfecec.fc ar- 
cum L V cum Axc in- 
tcrcipietiquiaddcndus 
cric ad duos iam decur- 
fos fcmicirculos , fiue 
adtocumcirculum LZ 
O M , vc fiac arcus 
L Z M L V circulo ma- 
ior » ad qucm arcus 
LZOicafehabebicjVC 
fehabetApplicaca OS 
adradiumAO.Eadcm 
aucemeft , quae priusin terciocafuallatacft demonftratio. 

Eftfcilicet ApplicataOS ad duas fcmidiametros gcncrantes A D 
vna cum AY (hoc eft,|ad radium AOiquiduabus fcmidiame- 
tris A D , & linex A Y aequalis ponicur ) vc arcus LZO Applicatx 
Q 5 refpondcns , ad femicirculos duos incegrosjqui duabus fcmidia- 
mecris velut Applicatis refpondent j & prxcerea ad arcum LV Appli- 
catx A Y rcfpondcntem , hoc eft ad arcum L V vni cum tota pcri- 
pheriatotiuscirculi. Licet cnimxirculus LZM»circulus gcnerans 
non fit , ncc ad hanc Quadratricem pertincat : Anguli tamcn ad cen- 
trum A abhislincis conftituti , vtriquc circulo funt communesj & , 
vt fupra iam monui , fimiliter fccantur circuli omncs circulo gcneran- 
ti concentr ici. Augetur crgo in hoc cafu circumrcrcmia totius circuli 
L Z M additis arcubus ad ipfam , vt additus cft arcus L V ca rationc, 
qua radius A O longior fit , longiufque a ccntro A Quadratriccm fe- 
cat. quiquandoduabusconftitcritdiamecrisgcncrantibus, fiuc qua- 
tuorlcmidiamctris A D > habcbuntur duo circuli LZ M intcgri : ad 
quos arcus LZO candcm rationem habebitjquam Applicata OS 
habicura e ft ad radium A O. Et i u in infinitum , vt augcri poteft ra- 
diu* A O > augebitur arcus pcr repeticionem circuli L Z M , ad qucm 
ica fc habcc arcus L Z O i vc Applicata O S Cc habct ad radtum A O. 
Atquc cadcm fcmpcr mcchodo arcus illc quxfitus innoccfcct ope- 
Qu dratricis. 

Ac ope Hclicisidcm arcus LZM V inuenictur produit^ fpira 4 vltra 

primam 
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primara fuam periodum ad axis punclum F abfolutam ,donec circu- 
lum perOdecriptumfecetin V. Itacnimeum fc&ura eft :vc arcus 
L Z O ad arcum L V fumptum verfusconlcquencia cum tota circum- 
fercmia L Z M candcm habcat rationcm > quam habet Applicata O S 
ad radium A O , fiuc Hclicis radius A G ad radium A V : qui duo ra- 
dij duabus lincis O S , A O fum jfcqualcs , vt aliquotiesiam ck explica- 
tum. Atquccademfcmpcrfuturaefttum conftru&io pcr Hclicem, 
tumeiusdemonftratio, vtfruftraaliis cafibus , qui repctitiones plures 
circuIiLZ Mpoftulam «exponendisdiutius immoremur. Vnum ta- 
men , qui non nifi femel occurrit , attingercnecefte eft. Is cft cum 
Applicaca>& radius ad Quadratricem ductus funt sequales,imo ambo 
vnaeaderoque linca. Eniilum. 

In fchematis omnibusproxim£allatis( fecundum rcfumo) femidla- 
mcter gcnerans AD ad Axe in A perpcndicularitcr du<fta, Quadracri- 
cc fecat in Ijquo in punfto H^lix ipfam cangit,vt Prop.41 detronftra- 
tu eft. Hoc crgo in cafu eadc Iinea Al & radius eft Quadratricis,8c ad 
illum radium adiunda Applicata> radius quidcm,quiaaccntto Aad 
Quadratrice ducitunApplicata ver6,quiaad Axempcrpcdiculariter 
ducicur i pu£to I in Quadratrice aflumptoi-ioc crgo in cafo,fi dcfcri- 
ptus foret e ccruro A circulus pcr 1 ( defcriptum concipe ) fi ficret vt 
Applicata AI ad radium A I > ita arcus illiuscirculi intcr radium AI,6c 
Axem A C interceptus adaliumarcum : haud dubiumquin ille idem 
arcus habcrctur, fiuc pcr Quadrauiccm, fiuc pcrfpiram incatur 
conftructio. Nam arcus illcfpiram in I foltwn fccarct > flc arcum intcr 
Axcm & ipfummct punAum I Hclicis,qui ProWcmaii fatisfaccrc dc- 
bet , noti alium a priori arcu diucrfum exhiberet. 

Du<fto ergo qaqcunquc Quadracricis radio AO arcum LZ V cxhi- 
buimus,tum pcr Quadratriccm , tum per Helicenajad quem ita ic 
habet Arcus LZOa radio A 8c ab Axc ituerceptus > vt habct Appli- 
cata O S ad radium A O. Quod praftandum crat. 

Sckolmm. 

In Propofitionis huius decurfu quiedam occurrunt , quae obfcruaf- 
fe non pceniteat,quxqucad planiorem corum , quae vel hatftcnus al- 
latafunt, we\ funtdeincepsafterenda,cognitionem aflequendam non 
mcdiocritcr conducunt. Primum cfto , Quadratricis radium A O 
nullum vnquamtantae fore longitudiuis , quin circulus cx ccntro A 
pcr cius altcrum tcrminum O dcfcriptus , connatam Hcliccm multi- 
plicatisgyrationibuscxplicatamaliquandofccct. Etfi cnim Quadra- 
triciscornu rc&aquafi via in infinicum porrigatur > Hclix vcro con- 

' tri 
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train varias rcuolutioncs col- 
ligaturttot tamen gyrationibus 
potcrit promoucri , cum plu- 
rcs & plyrcs iniri nihil obftet, 
vc de puncli alicuius fui diftan- 
ti£ a centro A cum Quadra* 
trice coutendac. Sccundum, 
jTj Omnium radiorum Quadra- 
cricisApplicatas ab Hdicede- 
finiri,vtfupraProp.4o. oftenfum eft,camque cfle omnium maxi- 
mam,quxex Axeab Helicc abftinditur i quam xqualcm eflcconftac 
femidiametro gcncranti A D, & ad Quadratriclspunclum pertinere, 
inquofccaturab Axe,quod nufquam ficri poteft. Tertium circu- 
lum ccntro A perextremum radij cuiufuis terminum O defcripcum, 
Hdiccm fc&urum in pun&o , quod fit terminus tot Helicis pcriodo- 
rum.quotdiamccros gcnerances concinct Quadracricis radius AO. 
Qu6d fi prxter diamccros prxcifas , aliqua pars adhxreat eiufdem 
diamecri gcncrancis , pcriodorum numcro arcus proporcionalis addc- 
cur. Acque ica fi radius A O xqualis prxcise rueric diamecro genc- 
ranci circulus.cuius femidiamecer eft A O, Hclicem fccabicin ipfo vl- 
timoprimx pcriodi ccrmino,qui in Axc reperitur. Si vcro radius 
A O prxtcr diametrum gencrantem , quartam , vcrbi gratia , & eius 
partemcontineat icirculus pcr O defcriptus non ance eft Hcliccm of- 
fcnfurus, quam poft pcriodum integram, & quartam inchoatx fe- 
qucncis periodi partem. Eodem modo fi duabus, tribus , quatuor &c. 
diametrisgencrantibus conftct radius A O , Hcliccm fccabitduabus, 
cribus, quatuor &c. periodis abfolutis : addita cciam fcquencis reuolu- 
tionisarcu proporcionali , fi prxcer numcrum prxcifumdiamecrorum 
generantium radius A O partem aliquam diamctri concincat. Qux 
omnia ex proximediccis Prop. ancecedence apcrca func : altius tamcn 
menti infigcnda, vt fcqucntibus inferuiant ad qux nunc pcrgo. , 
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SI ccntro A Quadratricis circulus dcfcribatur cbnnatas 
Quadratricem & Hcliccm (ccans illam in O , hanc in V; 
Axcm vcro in L : & ducancur ad V & O radij A V, A O ; quo- 
rum hic ad Quadratricis pun&um O ductus Hcliccm fccec 
in G :ac tandempcr G circulus R G P dcfcribatur. 

Dico huius circuli arcum R. G P intcr Axcm A P , & Hc- 
licis radium A V intcrccptum , xqualcm cflc arcui O E L in- 

tcr Axcm A L , & Quadratricis radium A O inccrccpto- 

• « 

Demmjlratio. 



m 




Theorema hoc 

ad omnes illos di- 
uerfos cafus , qui 
Propofitione ante» 
cedeticxplicati sut, 
extendi debet, 6t- 
que illis omnibus 
inteliigi i fiue circu- 
lus inO Quadratri- 
^ccm fecans Helici 
D occurrat in V antc 
abfolutam primam 
girationem ( qualem 
cafum inftar cxte- 
rorum omnium hfc 
adhibco ) fiue poft 



abfolutam , fiue poft abfolutas plures : eadem cnim cft omnium dc- 
raonftratio , quam ficinftituo. 

Quam rationem habet arcus LE O ad arcum LEOV , can- 
dcm habct arcus P F G arcum P F G R , hi enim arcus illis fune 
finguli fingulis fimiles. Sed vt arcus L E O fe habct ad arcum 
LtO V j ita fc habet radius AG Hclicis ad Quadratricis ra- 
dium A O , vt cx praccedentc Prop. conftat j Ergo ita eft arcus P F G 
ad arcum P F G R. , atque adeo per Prop. 33. Lib. 6. Elcm. Angulus 
P A G ad angulum P AR> vtcft radius AGad radium A O. Hinc 

L fifc 
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fit , vt angulus P AG , fiue Angulus idem L AO ita fe habear ad an~ 
gulum P A R > vt reciprocc hui us anguli P A R radius A G , fiue latus 
altcrum , ipfum angulum P A R conrincns , fe habet ad radium A O 
angulum LAO continentem. Ergo pcr Prop.43 . arquales funt arcus 
LEO,&PFGR. Quod idem ita etiam concludi poteft. Ita cfb 
arcus P F G R ad arcum fimilem L E O V i yt cft illius radius A G ad 
huius radium A O. Sed pcrprzcedentem Prop. vt eft A G ad A O; 
ita eft arcus L E O ad arcum L E O V. Ergo ita cft arcus P F G R ad 
arcumL E O V j vtad cumdem eft arcus LEO. Ergo per Prop.j. 
Lib.5. Elem. arcus PFGR,& arcus LEO funt inter fe aequalcs. 
Quare. Si centro A Quadratricis Ctc. Quod erat probandum. 

PROPOSITIO XLVII. Themma. 

Ilfdcm pofitis. Dico arcus P F G , P F G R > fiuc ci proximc 
oftenfos azquales arcus LEO, & LEO V,c(Tc cominuc 
proporcionalcs. 

Demonftrstio. _ _ _ . 

Arcus P F G ita 

eft ad arcum PF 

GRi vtarcusLEO 

ad arcumLEO V 

( funt enim arcus 

fimilesad arcus fi- 

miles. ) Sed arcus 

PFGR oftenfos 

eft prqcedeteProp. 

xqualis arcuiLEO. 

Ergo ita eft arcus 

P F G ad arcum 

LEOi vt LEO, 

fiue PFGR , eft 

adarcumLEOV 

luntcrgo arcus 1II1 

continue proportionalcs. Itaque. Iifdcm pofitis &c . Quod cnu 
probandum. 
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PROPOSITIO XLVIIL Theorema per-irfgne. 

SI connata? Quadratrix & Hclix defcripta: fintxirculufque 
LOVccntro Adcfcribatur vtramquc fccans , Quadra- 
triccm quidem in O , Helicem autem in V :ad qux puncla 
radij A O , A V ducantur : ducatur dcmum ad radium A V 
pcrpendicularis A B. 

Dico. Sia pundto O linea O D Quadratriccm tangens 
duccretur ; eam cx produClo Axe abfcifluram rcCtam lincam 
A Dvanccommcnfuratam iuxta vanos cafus fcqucntes cir- 
cu mfcr c n tix L E O V : cui etiam sequalcm reclam lineam 
A B abfcinderct ex recla A B ad radium A V pcrpcndicular i, 
linca V B Hclicemtangcns in V. 

DemonfirAtio. 

Tot funtPropofitionis huius cafus, c-uot funt Propofitionefuperio- 
ri45.cnumcrati : quiomnes vna cademque ratiocinatione dcmon- 
ftrari poflcnt. Verumquia Archimedes cafus illos ad Hcliccm pcrti- 
ncntcs diftinxit; fingulifque fingulas probationes etfi eafdem, aut 
proxime fimiles affignauit : illum in pari causa , oC vt manifeftius ap- 
parcatvtriufquehuiuscurux lineac commercium,imitandum ratusj 
varios cafuscitataPropofitione addu&os , figillatim tracUbo. 

PrimoquidcmlococafusillcfefcorTert.qui fimplicitatc & factli- 
tatecxteros anteccllit , eo etiam noraine commendandus : quod a 
primis Quadratricis Au&oribus , caeterifque deinceps Geometrix 
ciiltoribusfolusrueritob(eruatus,obeumque vnumapud ipfos fum- 
mo in pretio habita fempcr fncrit haec inflcxa linca. H inc cxpofui 
vltimo loco Prop.45. I ca vcro ^ 30 " iuxta bypothcfim hac Propofi- 
tione ftatutam : cuius contextus caeteris cafibus conucnicns , vt huic 
ctiam accom modet ur , quxdam fchematis puncta duplici chara&cre 
fuere defignanda j cum hic in vnum coalcfcant,qux in cxteris diucrfa 
funt. 

Sint itaque connatx defcriptx Quadratrix & Helix , qux fcfe mu- 
tu6 tangant in pun&o O i in quo vtraquc generantcm diametrum 
A O ad Axem perpendicularem interfecat , vt oftendi Prop.4z. dc- 
fcribatur ver6 centro A per pun&um Quadratricis O circulus LEOi 
quictiamHelicem fccat in V ;quod idcm cft cum O materialiter. 

L 1 Dcmon 
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Demonftrarunt , & quidcm foler- 
tiffimc Quadratricis Au&orcs ar- 
curaOELcffe duabus lincis , fagit- 
tx A C , & Applicarx A O , tertiam 
proportionalem. Nunc crgo vi- 
dendum,anlincaO D Quadratri- 
cem tangcns in O, & Axi occur- 
rens in D ex codcm Axc abfcindat 
rcclam A D : qux lit duabus lincis 
AC,& AO, fiuc A L , tcrtia proportionalis. Conftabit cnim tum 
demum arcum O E L xqualem efle rcctx A D per Prop. 14. Lib. y . 
Elem. tunc enim cadcm rccta A O dicetur candcm habcre rationem 
ad arcum O E L , & ad re&am A D : cam lcilicct , quam habct A C 
adAO. Illudaucemeuidentiflimumeft, & in terminis ipfisdcdara- 
tumProp.i^.5c coroll. Propoficionis ^o. vbi probatur vniuerfalicer 
fagittam A C , & radinm A O ad Quadrarricem duclum ( fiue A L ) 
&. rc&am A D aTangente interccptam , eflefempcr & in omni cafu, 
continuc proportionalcs. Quare verifTimum eft in hoccafu cangen- 
teminO Qu/.dracric^m , abfcindcre in Axc re&am AD xqualem 
arcui LEO. 

Quia vcro ArchimcdesProp.10. inquit. Siitneam fpiralem A G V 
linea rctta ccntingat in Vnon in tcrmino prttnx circulationts , & a contaclu 
Vad frincipium fpirx A recla ducatur V A : (fr centro A tnteruallo A V cir- 
cttlus VE L defcribatur : itemqae a princtpto fpiralis A ducatttr linea A D 
ad angulos recfos linex A V y qux a contaclu V ad A ducla efl. Erit linca 
A B intcr cotttingentem VB , &inittum fpirx A interieila , *qualis circum- 
ferentix LEV defcripti circuli ^qux efi inter contaclttm V, & puntlum L 
feclionis , qnk defcriptus circulus LE Vfecat prinapium reuoluttonis , hoc 
eft,re<uam AB vnde motus incipic, circumfcrentiam jumendo verfus 
prxcedcntia a puntto , quod ef principium circulationit ; fcilicct a conta&u 
V vcrfusL,qualis eft circumferentia V E L. Harc Archirr.cdescita- 
ta Prop. qux ad cafum hunc pcrtinct. Cum crgo Helix , & Quadra- 
trix fefe contingantineodcm pnnclo O vcl V:(alias futura Tunt di- 
ftincla hxc duo pun<fta , qux hic coalefcunt ) vnam &. eandem lincam 
rcclam efic nccefle cft , qux vtramque curuam lineam contingar > eft 
fcilicetre&aOD Quadratricem tangens cadem cnm linca V B fpi- 
ram tangente : eademque prxrerealinea eft AD abfcifla cx Axc a 
tangcnte OD Quadratricem i & Iinea A B abfcifla a tangente V B 
Hcliccm i abfcifia , inquam , cx linca A B , non vt Axis eft , fed vc 

eft 
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eft pcrpcndicularis ad Hclicis radium A V ad conca&um V du&um. 
Euidens ergo eft inhoecafu vtraque Propofitionis huius pars. Vc- 
rumfcilicct cft reclam O D , quac Quadratriccm tangit in O , abfcin- 
dcrccxciusAxclincam AD aequalem arcui LEV a puncto L,in 
quo Axcm fecat , inchoato , & ad punftum V , in quo Hcliccm (ecac, 
produ&o. Verum item cft lineam , qux Helicem tangit in V . in quo 
puncto cam fccac circulus LEV> abfcindereex re&a A B pcrpendi- 
culari ad radium A V , re&am lineam A B aequalem arcui L E V inter 
conta&um V , & principium circulationis , fiue radium primarium 
ABHclicis. 

Sccundo occurrit illccafus, in quoradius A O Quadracriciseftdia- 
tnctro generante , atquc adeo ( qui iili cft acqualis ) radio Helicis pri- 
marioquacunqucrationeminor,cxcepto prarcedense cafu iam ex- 
pofito : ica vccirculus per O ex ccntro Adefcripcus arite Hclici occur- 
racinV,quam perucnerit ad prirax periodi fux terrainum,qui cft 
Axis Quadracricis , vt Prop.45 . dcclaratum cft. 

Itaqucdcfignato fchcmate, vt fcrc Propoficionis hypochefis: dc- 
fcripco fcilicet circulo LE O V fccantc Quadracricem quidcm in O, 
Hdiccm ver6 in V : du&ifque radiis AO, A V j quorun* ille Heliccm 
fecec in G , pcr quod punftum defcribatur circuius PF G R : duda 
dcindc re&a A B ad radium A V perpendicubri. Oftcndendum eft, 
fi ducatur HneaO D Quadratricem tangens in O , eam in Axe defi- 
nire re&am AD acqualem arcui LEOV,- atquc adco aequalem rc&x 
AB.quamlineaVBHelicemcangensin V abfcindit cx recla AB: 
qux abfcifla linca eidem arcui L E O V eft xqualis , vt probat Archi- 
medescitataPropofitione zo.cuius verba fuperius retuii. IUud ergo 
probo , & quidcm oftenfiua Demonftrationchuiufmodi. 

In hoc diagrammate ducatur ex punclo O Quadratricis Applicata 
OS adAxcmperpendicularis. Huic Applicata: O S aequaiis cft Hc- 
licis radius A G per Prop.40. quo pofito fic ratiocinor. Pcr Prop. 3 3. 
qua rationem habct fagitta A C ad Applicata OS, fiue ad radium AG 
Hclicisieandcm habet ApplicataOS,fiuc AG ad arcum PF Gxonftac 
enim per citatam illam Prop.rcitas AC, AG,& arcum PFG eflc conci- 
»ue proportionales. Sed vt cft AG ad arcum pFG,ica cft radius AO ad 
arcuLEO arcui PFG fimilc,vc ex Pappo Prop.i 1 .Lib.^.colled.dcduci 
folcc. Ergo ita cft fagitta AC ad AGsvc radius AOad arcum LEO, Et 
permucando. Ica eric Sagicta AC ad radium AO > vt AG eft ad arcum 
L E O. Scd per Prop.34. arcusPF G R aequalis cft arcui L E O. Er- 
go ita cft fagicca ACad radiuxn ApivcAGad arcum P F G R. Scd 
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vt eft fagitta A G ad arcum P F G R > ita eft A O ad arcum L E O V 
arcuiPFG Kfimilem. Ergo itaeft fagitta A C ad radiumAO>vt 
AOeftfid arcifm L L O V. Ita vt hac tres quantitatcs A C , A O , ar- 
cu L E O V fint continue proportionales. Atquc in hac harum trium 
quanticatum continua Analogia verfatur totum Argumenti momen- 
tum. Eccccnimvtex ea propofitum Theorema concluditur. Pcr 
Prop.15. & 3o.C0roll.tres reclac linex fagitta A C ,radius A O (fiue 
A L ) 8c recla A D abfcilTa in Axc intcrccntrum A & ipfam Tangen- 
tem O D , funi continue proportionales j ficut & cres A C , A O , & 
arcusLEOV continuc funt proportionalcs, vt proxime oftenfum, 
eft. Cum ergo i n vtraque feric eardem fint duae priores A C , A Oi 
etiam reliquac duac,arcus fcilicet LEO V,& re<fta linca A D, neccflario 
furu<-ae funtxqualespcr Prop.i 4X^.5. Elem. Itaq,quoadhuncctiam 
cafum manifcfta eft prior Propofuionis huius pars. poftcrior autem, 
quod fcilicet refta A B interccpta a linca , quae Hclicem tangit in V , 
arqualis fit reclac AD, quam oftendi aequalem efle peripheriac LEOV, 
euidcnscftexcicaca Archimcdis Prop.io.inquaprobat reclam AB ei- 
dcm arcui LEO V a puncto V inchoato, & verfus fpirac praxcdentia 
promotodonec ad radium A L Helicis primarium , fiuc limitem cir- 
culationis pcrueneric ,aequalem etiamefle. Ergo non poterunt non 
cflc acqualcs rectae dua: A D , A B vt fecunda partc Propofitionis aflc- 
ritur. 

Non alia vnquam futura cft Demonftratio Propofitionis huius, 
quicunque tandcm Quadratricis radius AO ducacur ,& quocunque 
in puncto V circulus centro A per O defcnptusgyrantem fpiram afle- 
quatur,fiuepuncT:um illud V ruerit vltimum primac reuolutionis, fiue 
fecundae , tertiac &c. auc praeter rcu"lutionem primam , fecundam, 
tertiam , auc aliam quamcunquc , fpatio aliquo promota fuerit Helix. 
Vthuic repetendac pluribus Lmmorandum minime viderctur, nifi 
illc Geomctrarum apex Archimedes aliter cenfuiflet , varialquc ali- 
quot variorum horum cafuum fingularcs PropofitioDes profecutus 
fuiflec. Cuius vcftigiis fi inhacleto , quis vitio vertat ? Acccdit, quod 
ex variorum huiufmodi caiuum cxpofitione apercior cuafura flc ha- 
rum duarum curuarum conformitas co fane magis fufpicienda , qu6 
maior earum viderureflediflimilicudo :dum vna,via quafi re&a in 
infinicuraporrigiturjat alceraingyros mulciplicescircaprimum fuum 
orcum reuoluicur , a quo non nifi^acgre reccdere vicic ... . . . Hic crgo 

primo loco quid dc fpira fua prouuncicc Archim. artcudcn.Ium cft: 
twm quid dc Quadracricc noftra pronunciandum fit,ccuaundum. 

In 
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Inhxcergo propevcrbadeHcliceloquitur Prop. 18. cuius fcnfum 
appofito fchcmate expono. 

Si ffiralemexfrimdcir- 
eumuolutione ortam A IIL 
retlajinea V B tetigerit in 
termino Jftra L (hic L U V 
vnum idemque punctum 
funt , fcd L pcrtinct ad 
terminum fpirx , ac V ad 
interfcctionecirculi cum 
fpira , qux hic in fpirx 
tcrmino L contingcrc 
fupponitur $ ) afuntlove- 
ro A , quod ejl frinctfium 
Jfira , quxdam ducatur re~ 
cltt linea A B ad angulos 
retios linea AL, qua eji fri- 
nciftum circumuolutionis : 
dufta A B incidet tn tangentem VB > & ipjtus AB j qua fars media erit inter 
tangentem, & frincifium [fira A y nemfe AB,aqualis eritferifheriafrimi 
ctrcultL £ or. "cuiusfcilicet fcmidiameter AOeft xqualis diametro 
Quadratricis gcncranti. Illa Archimcdes dc fpira fatur, & probat. 
H ec ego de quadratrice aflcro , acoftcndo. 

Tcrtio hoc itaque cafu,in quo ponitur radius Quadratricis AO 
xqualis generanri Quadratricis diamctro,(iue connatx fpirx radio 
primario: ita vtcirculuscentroA pcr O dcfcriptus LEO V fpiram 
nonantc lccct in V ,quam ad vltimum punctum L primx periodi, 
quodcftin Axe A L , peruenerit : aflcro iuxta Prop. meamjineam 
tangentcm tn O Quadratricem ( qualis fupponitur O O ) productum 
Axem fe&uram in D , & abfci jTuram A D , lincam xqualem periphe- 
rix totius circuli LEO Vtatquc adeo xqualem linex rertx AB* 
quxarc&a VBHelicemtangcntc in V , abfcinditur xquaiis eidcm 
periphcrixLE O V iuxta Archimcdem. 

Perpunctum G, inquoradius A O Quadratricisfpiram interfecat, 
circulus dcfcribaturfecansin R radium A V ad communem feclio- 
nem V circuli & fpirx duclum ( hfc parem linearum tc punctorum 
concurfum per eofdem cbaracteres defigno , qui in fupcrioribus cafi- 
busadhibitifunt:vtparcmnonfolum rcbus,fed etiam verbis ratio- 

1 ) ducatur ctiam Applicata O S , qux , vt dictum 
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cft iamnonfcmel,a:qualiscftHelicisradioAG. Hispofids. SicDc- 
monftrationem fupcrioris cafus in hunc transfero. Sagitca A C ita 
eft ad ApplicatamO S, fiue ad radium AG>vc AG eft ad arcum 
PFGpcrProp.33. Sedvteft AGadarcum PF Giica cft AO ad 
arcum L E O iimilcm arcui P F G cx Pappo Prop. 1 1 . Lib.y. CollecT:. 
Eft ergo ica fagicca A C ad A G, vc A O ad arcum L E O. Ec pcrmu- 
tando. Icacrit fagitta AC ad radium A O , vt radius AG ad arcum 
LEO. ScdarcusLEO arqualis cft arcui PFGR hoc cft, tocius 
circuli P F G R periphcria: per Prop.34. Ergo ica eft A C ad AO 5 vt 
AG ad pcriphcriam PFG R. Sed vceft.AGad pcriphcriam PFGR, 
itaeft A O ad pcripheriam tocius circuli L E O V pcriphcrias P F G R 
fimilem cx Pappo cicaco. Ergo tres lineac , A C , A O , circuli totius 
LE O V pcripheria , funt concinue proportionalcs. Veriim per Prop. 
30. Coroll. crescciam lineae A C , A O vcl A L , & rccca A D per can- 
gcccm OD abfcifla,funccontinuc proportionales.Ciimcrgo in vtraq; 
icric trium proportionalium dux priores AC , A O finc xquales : cric 
ctiam ccrciacercias a:qualis:crir fciliccccircuferenciaLEOVazqualisrc- 
clar AD.qua tangens in O Quadracricem abfcinditex Axe producto. 
Hceceft prima Propofic!onispars:qua ftacuta,iecunda cftmanifcfta: 
icihcct reclasAB,AD;quarumi!la arangecc VB Hclicemabfcindicur; 
hxc vero ab O Dtangence Q^uadracriccm in O , efle incer fe xqualcs. 
yEqualis namquc eft vtraquc toti circuli L E O V circunfcrcnciar;prior 
quidtm AB,vc probac Archimcdcs citata Prop. 1 8pofterior vcro AD 
vt hic eftoftenfiuc demonftracum. 

Quarto. Radius A O ad Quadratricem dulhis efle porcft huiuf- 
modi , vt gcnerantem Quadracricis diametrum , fiuc radium Helicis 
primarium A T, in quo prima eius pcriodus tcrminatur,cxcedac : quo 
fic vc circulus centro A pcr O dcfcriptus connatam Hcliccm A 1 1 fe- 
cccin V vlcra primam cius periodum in T abfoluram in fccunda ab 
codcm punftoT inchoata. Tuncautcm nihilominusiuxca Archimc- 
demlincarccta V B tangen» Hcliccmin V abfcindcc rcctam lincam 
cxca,qua: principium fpira: A ducitur perpendicularisad radium AV, 
quilis cft AB:qua: fit arqualis arcui L V cum tota circunfcrcntia 
L E O L , fiue, quod idcm eft,circunfercntiar L V E O LV ( arcu L V 
repctito. ) Huic autcm eidem circunrercntix aflcro atqualcm ctiam 
efle lineam A D : quam lineaO D Quadratriccm in O tangcns ab- 
fcindcretcx produfto Axc A Liuxta Propofitioncm.Quod non alitcr 
probatur , quam ali j fupcriorcs cafus hoc modo. 

Ccmro A pcr G , in quo radius A O fpiram fccat ,circulus defirri- 
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" ,radiumvcr6A VHclicii inR, Eft ergo vt 

Helicis radius 
A G ad alcerum 
ciufdcmradium 
• A V i ica arcus 
LEO a radio 
A G producto 
abfciflusex coti 
circufcrecia cir- 
culi pcr O dc- 
fcripci,adarcum 
LV cum toca 
circurereciji pcr 
Prop.iy. Archi- 
mcdis de fpira\ 
Vcl per Prop. 
45 . fuperiorcmj 

iuxca quam itafunt cciam inter fc iidcm arcus L E O , & L V cum to- 
tiL circunfercnti^ i vt inter fc funt Applicata O S , & radius A O , vt 
ibidcmdedaratum cft. Quo pofito Argumentacioncm fuperiorem 
in aliis cafibus vfurpacam rcTumereliccc huiufmodi. 

Sagicca A C ita eft per Prop.3 3. ad applicacam O S , fiuc ad Hcli- 
cis radium A G 5 vc A G ad arcum P F G. Scd vt AG ad arcum PFGj 
ica cft A O ad arcum arcui P F G fimilcm L E O , vt ex Pappo Prop. 
n.Lib.5.Collea.deducicur. Ergo i.aeft ACad AGjvt AO ad 
arcum L E O. Et permutando. Ica eft A C ad A O i vc A G ad ar- 
cum L E O. Sed arcus L E O xqualis eft arcui PF G R compofito 
ex tota circunfcrcntia arcus P R rcpecitoper Prop.34. Ergopcr 
Prop.9. Lib.f.Elera. ita cft AC ad AO jvt AG ad peripheriam 
PF G R. Scd pcrProp. Pappi citatam , yc eft A G ad peripheriam 
PFGRj itacft AOad pcripheriam fimilcm LEOV compoficam 
ex toca circunfcrenciS & arcu L V. Ergo trcs lineac A C , A O & ar- 
cusLEO V func continue proportionalcs. Continue auccm pro- 
portionales cciam funt linex tres AC , AO, & re&a AD acangcnce in 
O Quadracricem aMcifla ex produfto Axe A C. pcr Prop. 3 o. Co» 
roll. ErgopcrProp.9.Lib.y.Elcm. xqualcs func inccr fe rcfta A D 
& arcus LEO V: quae cft prima Propoficionis pars. Vndc fccunda, 
<ju£ afiericur rc&am A B abfciflam a cangcncc Hdiccm in V , acqua- 
lcm cflcrc&x A D abfciflae a tangcntc Quadracriccm in O , cuadic 
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manifefta. Hocergoetiamin caiu,in quo radius A O fupponitor 
maior gcncrantc Quadratricis diamctro , eius tamen dupla minor, 
vcra eft Propofitio. At fi A O fucrit diaroctro gcncrantc d upla, tri- 
pla &c. prxciscmaior;Quid concludendum vidctur ?cafu fequcnti 
quinto & vltinio manifcftum fict. 

_~ Quinto icaquc 

cafu, in quo radius 
A O diamctrum 
Quadratricis gcnc- 
rantem , fiuc gcnc- 
ranccm fpirae ra- 
dium bis ,tcr , qua- 
ter &c. prarcise con» 
tincre fupponiinr , 
non minus quam 
J> prxccdentibus cx- 
•- pofitis cafibus vcr.i 
eft Propofitio. Cer- 
cum fcilicet eft(con- 
fulc fchema cafus 
tcrtij , & in eo fup- 
pone fpiramabfolutis duabus &c. periodis, ad radium primarium cfle 
regrelfam : radiumquc ipfum A L , qui acqualis eft radio A O Qua- 
drarricisefleduplum , criplum &c.generanrisdiametri Quadratricis.) 
Ccrtum ,inquam,cfteo in cafu reftam,qux in O Quadratriccm 
tangit , abfdnderc cx producto Axc A C rcclam A D xqualem du- 
plx , niplx&c. pcripherix totius circuli per O dcfcripti ; vno vcrbo, 
cpties fumptx , quotjes A O radiusQuadratricis continctgenerantem 
eiusdiamerrnm. Cui pcripherixdupix, triplx&c. eft xqualis reda r 
qux a reda V B Helicc-m tangens in V poft duas , trcs &c. periodos 
abicinditur cx recla ABad radium A V perpendiculari , vt afleric 
Archimedes Prop. i p.cuius A flertionis demonftratioeuadet tibi aper- 
tulima; fiinfehemate prxcedentis caiusquariiconcipias arcum LV 
<uii eftexceflus peripherix L VE O L V fupra peripheriam circuli 
L £ O L ita promotum eflc , vt cmcnfo toto circuitu Axem A L attj- 
£eric , abioluta fcilicctfecundacirculacione , cuius in eofchemare ar- 
cusille L V, inirium rantum cft:cadcm cnim ratiocinatio , cifdem- 
qvie verbis concepta inftitui poterit ,fiuc arcus LV in mcdio curfu 
pcriodi fccundas hxfcrit , ve in cafu quarco comingit , ixuc ad vlcimam 
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mecam L peruencricemenfocirculo (ccnndo. Qiiod quanquamclaru 
fic,ne quid hac in celebri Quadracricis cum Helic:collacionc,fuperfit 
obfcuritacis:accipc pauciscafuum (upcriorum huic applicuam dcmo- 
ftracionc cx fchematecasuscertij 5 inquo luppono iam pun&il VxlTc 
terminu fecundx periodiiradiumqi AO, vei A V ei xqui!cm,e(fe du- 
p!u diamccri gcncrantis Quadratricis , ficuc. Oc H I cis radij primarij. 

Sagitta ACcft adradium A G ( xquitcm Apphcarx O S ) vt A G 
eft ad arcum P F G ( hic etiam , vc in cercio cafu , ad (eruandim ean- 
demdemonftrationisformam ,idempunchim duplicicharacterc no- 
cari ncccflc eft. ) Scd vt A G eft ad arcum PF G j ita eft A O ad ar- 
cum fimilem L E O. Ergoita cft fagitta A C ad A G i vc A O ad ar- 
cumLEO. Ec petmutando. Icaeft Sagicca AC ad AOi vt radius 
AGad arcum LEO. Scd arcus L E O xqualis eft arcui PFGR.fi 
camcn arcus ille ( qui eft tota circuli periphcria ) bis fumacur , vt fcfli- 
cct ica fc habeat femidiameter A G circuli P F G R ad (cmidiamcrrum 
circuliLE O > vcrcciproce le habcc angulus L A O ad angulum , qui 
quatuor re&os coii circunferentix circuli PF G R infiftences, biscon- 
tinetjficut AO, fiuc AL, aut AV bis continere jupponitur in hoccafu 
diamccrum Quadratricis generantem , fme Hclicis radium prima- 
riumdiametroilli xqualem ( hicreuife f fi fcrtememorU excidermt , qu* 
in hancremProp.^j. explanata funt ) Arcuscrgo LE O coti circumfe- 
rentx P F G R bis fumptx eft Wic xqualis pcr Prop. 33. & ad hanc 
circumfcrcnciam ita le habet radius A G , vtlc habec ad arc.im LE O 
Vt autem A G fe habebac ad arcum L E O ; ica fe habebac A C ad 
AO. Ergoica eft A C ad A O i vc A G ad peripheriam PFGR 
bis fumpcam. Scd vc A G ad peripheriam PFGR bis fumpum ; 
itafehabccAO ad peripheriam circuli LEO V fimilem bis fum- 
pcam. Sunt crgo cres lincx AC , AO &c circumfercntia L E O V 
bis fumptacontinue proportionalcs. Scd pcr Prop. 30. Coroll. funt 
ctiamcontinue proportionalcs A C , A O ( fiue A L ) & re<fta A D, 
quam in Axe abfcindic linca O D Quadratricem cangens in O Iirgo 
pcrProp.9.Lib.5. Elem. xqualesfunc periphcria bisfumpra LEO V, 
& recta A D 1 atque adeo rccta A D xqualis crit redx A B dcfinitx 
pcr tangencem V B Helicem in punclo V : quam probat Archim. ei- 
dcm circumfcrcntix L E O V bis (umptx xqualcm. 

Eodem modo ratiocinabcrcfi radius A O tribus, quatuor &cc. dia- 
metris gcncrantibus conftet : atque adeo circulus per O dcfcriptus 
Hcliccmfecet inpun&o V vlcimo tertix ,quartx &c. pcriodi, fiue 
rcuolucionis. Scmper enim tam reda A B a cangcnce Hclicem,quam 
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re<fra ADk tangente Quadratriccm dcterminatx, xqualeserantfio- 
gulx , eircumferentix circuli L E O V toties mmptx : quotics eius fc- 
midiameter AO diamecrum geucrantcm Quadratricis continebiti 
vel , quod in idcm recidit , quot pcriodos Helix abfoluerit : fingulis 
enim periodis , qux in Axc Quadratricis A C produ&o terminantur, 
pun&um mobile Helicem defcribens pcrcurrit rad ium primarium, 
qui connacx Quadracricis diamctro gencranti eft xqualis. Quod fi 
radius AO Quadratricisdiarnerrum ciufdcm non prxcise contineat, 
patet ex cafu quarto,quid, & quomodo concludcndum fit. Qui- 
cunquecrgo cafus proponatur , Scquifquis radius A O Quadratricis 
ducacur,autquifquiscirculusQuadratricem inquouis punfto O fe- 
cans dcfcribatur ; oftcnfiue demonftracum eft tangencem Quadra- 
triccmin pun&ofe&ionis, redtam lincam in Axc abfcindcre circuli 
defcripticircumfcrencixvarieiuxcavarioscafus cxpofitos commcn- 
furatam : eiqucxqualcm in Helice.quod fidem fuperct , cxhiberi: 
fi quo in pun&o Hclicemjfecac idem circulus , duceretur linca ipfam 
contingens. Quare tandem fi connacx Quadratrix , & Hclixdefcri- 
ptx fint &c. Quodcrat demonftrandum. 

Scholium. 

Ex proxima,aliif- 
quc aliquot Prop. 
luperior. fefe pro- 
dit fumma illa Hc- 
licis & connatx 
Quadratricis con- 
ueniencia & fym- 
bolizacio canta, vt 
lineis iifdem folo 
fitu difcrepantibus 
fuos illos fane mira- 
biles effeclus pro- 
ducere natx fint. 
( in flgura 37. in- 
ftar oranium ) vc 
xqualibus vtriuf- 
quepofitisradiis, AO Quadratricis , A VHcIicis acqualcs rc&x li- 
ncac A D , A B intcr fe , & xqualcs cidcm periphcriac circulari LEO V 
abfcindantur k rc&is curuas illas tangencibus ad cxtrema radiorum 
pun&aO U V. Eccc,vt Quadratricis Applicata quxlibct OS cx 
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quolibet Quadratricis pun£o O ad Axem perpendicularice* infiftcns 
«qualis fit Hclicis radio A G , ab Hclicc intcrccpto in Quadratricis 
radio illo , qui ex ccntro Aad pun&um O adiungitur, vndc Appli- 
cata dc O S dedulta cft. Ecce vt eadem fit ratio Applicatae O S ad 
Quadratricis radium A O i 6c Heiicis radij A G ad ciufdcm Helicis 
radium A V , fiue femidiametrum circuli ccntro A perOdefcripti , &c 
Heliccm fccantis in V i qux cft arcus LEO ad arcum L E O V circulo 
toto vel maiorem,vcl minorcm,veI ci aequalem,vt in variorum cafuum 
fchematibus fupcrioribuscxplicatumcft >prxfcrtim cafu quarto Pro- 
pofitionis 45 . in quo arcus L E O V excedit periphcriam totius circuli 
L E O L arcu replicato L V > ficut radius A O , aut A V excedit gene- 
rantem Quadratricis diamctrum recH AY , & primarium Helicis ra- 
dium ( qui diametroQuadratricis generanti aequalis cft ) rt&i A P 
acqualioftcnsdredx AY. Hisalix fimilcs harum linearum conue- 
nicntix , fi accuratiiis cas fcrutari lubcret , obferuarcntur. Nc porro 
mirere tantam hafce inter lineas fimilitudinem intercedcre. Germa- 
nz funt forores iifdem ambae parentibus progcnitac. Vtraque fiqui- 
dem , vt ex vtriufquc generatione patet , producitur > dum idem cir- 
culi radius ,eius ad centrum hxrente pundo ,conuertitur : tum , vt 
fingatur Hclix , radium iUum dccurrit pundum mobilc , at , vt Qua- 
dratrix gencretur, linea Axiparallclacodemtcmporis fpationcr dia- 
mctrum gcnerantcm fertur , radiumque conuerfum perpetuo fecat : 
vt non incpte Helicem vocaueris Quadratriccm coUe&amjQuadra- 
triccm autcm, cxpanfamHelicem. 

PROPOSITIO XLIX. Tbeorema. 

DVcto ad quodlibct Quadratricis pun&um O radio AO: 
du&aquead idcm pun&um tangcntc , qua? produ&o 
Axi occurratin D-fi a punfto D ducatur pcrpendicuiaris DQ^ 
ad radium A O. 

Dico rc&am illam D Qpcrpcndicularem A O , arqualcm 
c(Tc arcui L E O circuli ccntro A pct O dcfcripti intcr radium 
A O , & Axcm A L intcrccpto. 

Demonjlratio. 

Du<fta Applicata O S ; fpiraque Quadratrici connata , defcripta, 
qux circulumLE Oin V imcrfccct:ad quod pundum ducatur radius 

M 3 AV. 
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A V. Erit per Prop. 
48.re&a AD in Axc 
a tangemc OD abfcif- 
(a , aequalis arcui L £ 
O V : eritquc praerer- 
eapcrProp.38. radius 
A O Quadratricis nd 
ipirac radium A G , fi- 
ucad Applicatam OS 
( pcr Prop. 40. radio 
A G xqualem ) vt arcus L E O V ad arcum LE O. Scd vt radius AO 
ad AppUcatam OS j ita eft AD ad re&am D Q ( funt enim duo 
triangulaAOS, ADQ^acquiangula propter angulos duos S & Q^ 
redosarqualcSjjequalcsitemduosSAO^Q^ADad vcrticem ) Sed 
ADzqualis eft per Prop.48. arcui LEO V. Ergo pcr Prop. 14. 
Lib. 5 . Elcm. D Q acqualis crit arcui L E O- Ergo du&o ad quodlibec 
Quadratricis 8cc. Quoderat probandura. 

Aliter. 

Ineodemfchematccentro A pcr Quadratricis verticem C circu- 
lus defcribatur fecans in Z & P radios A G , A V Helicis. Quia igi- 

tur per Prop.41. radius A V acqualis eft arcui CZPjradius autem 
A G xqualis arcui C Z : Ita eric aicus C Z P ad arcum C Z i vt radius 
AV ad radium A G > fiuc vtradius A O Quadratricis ad O S Applica- 
tam ( atquales fiquidem funt AOAV,8c AG.OS pcr Prop.4c. ) 
ScdvtAOadOSiitaeftADadD Q^Ergoitacft AD ndDQ, 
vtarcus C Z Padarcum C Z. Scd vt arcu^C Z P adarctim C Z > ita 
eft arcus LEOVadarcumLEO. Ergoitacft AD ad DQi^t ar- 
cus LEO V ad arcum LEO. Scd arcus LEOV cft acqualis rccJae 
ADperProp.48. ErgoreftaDQ^aequalis cft arcui LEO. Quod 
crat probandum. 

PROPOSITIO L. Theorcm*. 

Ilfdem poficis. Centro fcilicet A dcfcripco circulo CIZ 
pcr Quadratricis vcrticcm Ctcirculo itcm LOV, qui 
QuadracriccmfecctinOjocHelicemin V,ad quac pun&a 
radij cducantur A O , A V : duci vero concipiancur cangcnccs 

tumQuadracriccm , vt O D, cum Hcliccm , vt O B quarum 

illa 
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ii/a abfcindct cx Axe rectam A D arqualcm arcui LO V } h*c 
vero eidcm arcui arqualcm A B ex recta A B ad radium A V 
pcrpendiculaii :Tum ducatur cx puncto O ad vcrticcm C 
Quadratricis revfca OC;&cx pun&o V retta ad pun&um I, 
in quo circulus C I Z fecatur a 1 e&a A B ad radium A V pcr- 
pcndiculari. 

Dico duo ficri rriangula A O C , A V I duobus triangulis 
AO D, A V B flmilia. 

DentonHrntio. 

Pcr Prop. *o. Co- 
roll. Ita eft Sagiua 
AC ad AOi vt AO 
ad A D. Duo ergo 
triangula AOCAOD 
habencduolatera AC, 
A O duobus lateribus 
AO.AD circa eun- 
dem angulum O A C . 
A C Xi proportionalia. Ergo 

arquiangulafumperProp.6. Lib.6.Elem. atque adeo fimilia. Quia 
vcro radius A V jequalis eft radio A O > itcm A I fagittar A C » ac de- 
niquc A B arqualis rcftac A D : crunt ctiam trcs rcclx A I , A V , A B 
continue proportionalcs : cruque vt AI latusTrianguli A Vlad eiuf- 
iL m latus A V j ita latus AV trianguli A VB, ad A B eiufdem trianguli 
latus.Ergo harc duoctiam triangula AVI.AVBpcr utatam Prop.funt 
fimilia. Quarc iifdcm &c. Quod crat probandum. 

Corcllxrinm i. 

Ex huiu< Prop. Dcmonftrationc cofligere licet , fi nota habeatur 
Quadratricis fagitta A C , notum habcri anguhim ; qui ad radium 
tum Quadrairias tum fpira: a tangentibos conftituitur. Cum cnim 
oftenfum fit triangulum A O C triangulo AO D clTc arquiangufum, 
crit vtiquc angulus A C O angulo A O D ad radium AO A tangctitc 
O D conftituto xqualis. v£qualis itidcm crit angulus AIV angulo 
A V B , quem (pirae radius & fpiram tangens V B comincnc. Vndc 
prxtcrca fcquitur euidcnter ( quod ctiam cx prarcedentibus Propofi- 
tionibus cuidcntcrlicetobferuare ) data altcnitrius harum curuarum 
tangcnccaltcriustangcmcmdari. Habcs cciam du&is in diagram- 

mate 
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matc lineis O L , & V E i tam angulum COD quim angulum I V B 
bifariam diuifum iri pcr Prop. xj. fbrent cnim Triangula AOL, 
A V E Ifofcclia , & lincx trcs , A I , A V fiuc A E , & A B continue 
proportionalcs i ficut continuc proportionalcs funt A C , A O fiuc 
AL,& AD: illx enim trcs his tribus funt xqualcs. Quo dcinccps 
flt , vtC O itafc habcat ad tangcntcm Qiiadratricis ODiVtlV Cc 
habet ad fpirx tangcntcm VB pcr Prop.6. \ib.6. Elcm. U pcrmutando. 
Vt C O ad I V , ita tangcns O D ad cangentem V B. Qux & alia non 
pauca vclhadcnuscxpofita,vclrcponcndadcinccps aditum aliquem 
adlincxrcclxcircuiarixqualisinucftigationemaperire pofle viden- 
tur ; fin minos , ccrtc methodum cxhibcnt illud ipfum prxftandi qua* 
nec iucundior , ncc clcgantior , ncc tutior , ncc prxcifior innotcfccrc 
potcft. H*clenus variat tum circulares , tum reftat lineat , vel ad 
dr*tricisgener*tionem comp*r*t*s , vel ex eddtm genitat frofecutus fum. 
gsudam nunc *U*tum fum , vt ffero , ncn ingrat* , qua *d fufcrfcicm 
referuntur. 

PROPOSITIO LI. Tbeorem*. 

SIfucrittriangulumrc£languluraCAF) cuius vnum la- 
tus A C circa angulum rcftum , fucrit aequalc radio A D 
fe&oris cuiufuis D A E ; altcrurn vcro cius latus AF circa cun- 
dcm angulum , xqualc merit arcui D CE ciufdcm fe&oris. 

Dico triangulum illud CAF , xqualc c(Tc ipfi fcftori 
DAE. 

Demon(lr*tfa. 

Sit re&a A G xqualis fe- 
mipcriphcrix circulari B C 
E & iungatur rafta C G. 
Erit triangulum CAG 
xqualc (cmicirculo BCE. 
Na vt dcmonftrat Archim . 
Prop. i. Lib. dc dimcnf. 
arc. triangulum re&an- 
gulum cuius vnum la- 
tus circa angulum rcclum cft circuli radius , altcrum vcro cft toti 
circulo. Ergo fi altcrum latus circa angulum re&ura fucrit fcmi- 

ci»culi 
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circulicircunferentia,cric triangulum illud acqualc femictrculo pcr 
Prop. 1. Lib.^.Elem. funtenim duo illacriangula , quorum cadcm cft 
alticudo, icainter fc vt bafes : bafis autem vnius, altcrius cffc bafeos 
dupla. Quod cumita lit : ica cric trianguium C A G ad criangulum 
C A Fi vtbafis A Gadbafim A F per Prop.i. Lib.G. Elcm. hoc eft, 
vt femicirculi B C E pcriphcria, ad periphcriam DCE fedoris DAE. 
Scd vtfcmicirculi BC E periphcria ad leftoris pcriphcriam D C E> 
ita cft pcr Prop.3 3. Lib. 6. Elem. ipffc fcmicirculus B C E , fiue fcmi- 
circuloarquale criangulum C AG ,ad fc&orcm D A E. Ergo cum 
criangulum C A G eandcm habeac rationcm ad triangulum C AF, & 
ad feclorcm D A E :cric per Prop. 9. Lib. 5. EacL criangulum C AF 
aequalefe&oriD AE. Quarcfi fueric criangulum &c. Quod crac 
probandum. 

Corollarium. 

In figura Prop. 48. in qua fefc 
QuidratrixH-lixque mucuo *can- 
gunc , ducicur re<fta O B vtramque 
cangensin O : & pcr Prop.48. ab 
hac cangencc abfcinditur rcda* A B, 
vcl ADarqualisarcuiLEO. Ergo 
H pcrhancProp. criangulum rc&an- 
gulum O A B , fe&ori O A L ( qui 
>Ai C Xd Jfr hic cft Quadrans circuli ) xqualc 

elt Quia ver6 fi cencro A per Quadracricis verticem C circulus 
CGFdefcribacunarcusCGFaequalis eft radio AO Helicis pcr 
Prop4i.eodcm iure criangulum re&angulum CAO,cuius vnum 
latus A C circa angnlum rc&um , cft radius fe&oris F A C > alcerum 
vero A O, cft aequale eiufdcm lettoris pcriphcriac F G C : arqualc eric 
feftori F G C Scd prxftac vniucrfalc Thcorcma in hunc modum 
proponcrc,quodfe<ft.oribusomnibus conucniac. Hunc camen,qui 
folus a Quadracricis Auftoribus obferuabacur, placuic figillacimdc- 
clarare. 
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PROPOSITIO L II. Theorema. 



REfumptis qux in fchemate Propofitionis 49. conftituta 
func rccncro lcilicec A Quadiacricis defcripto circulo 
O E L ; qui ipfim in O , ciufdcm vcro Axcm in L fcccc : du- 
c5ta icem linea O D, qux Qujdracriccm cangac in O > Axi arj- 
cem occurrac in D : pcrquod punctum dcducacur ad radium 
O A , cciam vlcra A cum opus fucric, vt hic contingit , pro- 
ductum perpcndicularis D 

Dico triangulum A O D squalc cflc fc&ori A O E L. 

Bemonftratio. 

******* im*. Cum trianguli 

AODbafis AO fie 
radius AO arctn 
O E L, eiufque alti- 
tudo fit D C]ux 
perProp.49. arqualis 
eft arcui OEL ; cric 
pcr Prop. proxime 
anceccdcntcm crian- 
gulum illud AOD 
a:qualc fe&ori A O E L. Quod erat demonftrandum. 

Corollarium. 

m 

Siiaeadem figura 
duci concipiacur a 
pun£co O ad Qua- 
J**^ / dratricis vcrciccm C 

rccta O C » vt reipfa 
in fignrapropofirionis 
50. hic rcpetita du&a 

w x r /XXNf 1 eft : eric triangulum 

" y^^.M ■ ■■ I '^^4 AOCfeclori AZC 
A ^ 2* ™ arqualc. Cum cnim 

triangulum AO - fimile ficcriangulo AOD perProp.50. ratio trian- 
guli AOCadtrianguIum AODcrit duplicata rationis latcris AC 
atj latubhomologum A O trianguli AO D pcr Prop. 19. lib. 6. Elem. 

rv -j Scd 
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Sedfector AZCad fc&orcm firailcm AOL habcc etlam racioneta 
duplicatam radij A C ad radium A O. Ergo ica eft criangulum AOC 
adtriangulum AOD,vt fcclor AZC ad fctfcorcm AOL. Cum 
kaquc criangulum A O D xqualc fic oftcnfum feclori A O L : etiam 
" crianguliun A O C xqualc cric fcaori A Z C Quod idcm caderrt 
mechodo probari poteft , qua probata cft hxc Prop. Nam du<fta O S 
ad Axem pcrpendicularis cft arcui C Z aequalis pcr Prop. j 6. Cum 
crgo crianguli A O C altitudo O S xqualis fit arcui C Z , shque ciu$ 
fadius A C bafis crianguli > cricper Prop.^i.criangulum AOC xquale 
feeWiAZC 

PROPOSiTIO LIII Theorem*. 

SlexccnrroQuidntricis A circulus defcribatur ipfam in 
O fccans : & ad idcm punftum iinca cam tangcns aptc- 
tur , quar Axi occurratin D : A pun&o vcroD Iin«a quarlibcc 
Dlducacurad Quadratricem: &ad iJcm pun&um I radius 
A I dcftinctur j qui circulum primo dcfcriprum fccct in F. 

Dico fe&orcm F A L arqualcm cfTc criangulo A I D : quod 
cx abfciiTo Axc A D a cangcncc , & radio A I Quadratricis, 
lineaquc D I conftituitur. 

Demonjlratio. 

A punfto 
O Applicarl 
OG j & I 
puncfco I Ap- 
plicaca I B ad 
Axejperpen- 
dicularis dc« 
p jj :nittatur. De- 
fcribaturctia, 

fi lubec, Quadratrici connata Helix.quam radius A I fcccc in Vj 
radius ver6 A O fecet in Z. Conftat in primis per Prop. y 1. triangu- 
lum A O D xquale efle fectori O A L. Quia vcr6 duo triangnla 
A O D , A I D eandem fbrtica func bafim A D : ita erunc inccr fe > vc 
ipfomm altitudinesO G , I B- Gom crgo ex ip & Quadracricis gcne- 
1 rtoeionc, vc Applicaca OG cft ad Applicatam IB > ita fic angulus O AL 

N x ad 
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ad angulutn FAL : auc cciam , fi fpira defcribatur, ita fic angulusOAI* 
a d angulum F A L > vc radius A Z eft ad radium A V ( cft cnim sadius 
A Z Applicatx O G > & radius A V Applicatx 1 B xqualis pcr Prop. 
40. ) vt autem cft angulus O A L ad angulum F A L > ita cft pcr 
Prop.33. Lib.6.£lcm.icAorO ALadfectorcm FAL. Ergo ita eft 
triangulum A O D ad AI D triangulum } vt fcdor O A L ad fecto- 
rem FAL Sed fedor O A L xqualis cft criangulo A O D. Ergo fc- 
dorF ALxqualisquoqueeft triangulo AID pcr Prop. 14. Lib. j. 
Elem. Itaquc. Si cx ccncro Quadracricis Acirculus&c. Quod erat 
demonftrandum. 

Cum linea Quadrarriccra fccans , cam diuerfis duobus in pun&ts 
ncccflar io fecec : vc lincam D S I in I & S ipfam fccarc conftac : du- 
clis radiis AI> AS fedorcs abfcindunt F AL,TA L: quorum ille 
xqualis cft per hanc Prop. triangulo A I D > hic vcr6 triangulo ASD. 
Hiuc fit vc triangulum A S I xqualc fit fc&ori F A T. Si enim cx 
triangulo A I D , Stfe&ore F A L xqualibus dcmantur xqualia,nem- 
pe criangulum A S D , U fe&or TAL: rcliquum triangulum ASI 
rcliquo iedori F A T xquale etTc necefle cft. Conftac prxtcrca trian- 
gulum tocum A I D , in duo triangula ASI , ASD diuidi proportiona- 
liter , vt arcus F T L in T diuiditur : linea cnim I D ( qux eft bafis 
triangulorum) itafccaturin S> vtconftabit per Prop.64. vtarcusFTL 
fecacurinT. 

PROPOSITIO LIV. Probltma. 

I m t 1 » 

1N Axc Quadratricis afllgnato quouts pun&o vltra cius 
vcrticcm rcdam lincam fpcculatiuc ,.cjua: Quadratriccin 
tangat,cx coduccrc. 

Conftrutfio. 

Stt dcfcriptx Quadratricis Axis A C, eiufclem vcrtcx C:vltraqu^m 
in Axeprodu&oafligneturpun&um D:ex quoad Quadratriccm li- 
neaducidebear>qux ipfam tangac Inccr fagiccam A C , U re&aro: 
A D media proportionalis inueniarur A L. Tum cencro A per L cir- 
culus dcfcribatur > qui Quadratricem fccec in O. Dcniquc iungacur 
recta D O. Dico rcclam D O , Quadratriccm cangcrc in pun&o O, 

Demonjlrttio. 

Si negcturrcaa OD Quadratrkcm in O tangerc : alia,qux ipfara 
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in Ocangcrer ,ducipo{Tec:eaque Axi occurrcrct vcl citra vel vltra 
D , vt in P : &.abfcifla A P foret pcr Cor. Prop.30. duabuslineis AC, 
A Ltertia proportionalis. Sedcifdcm duabuslineis AC , A L, refta 
AD cft tertiaproportionalis : inuenta fiquidcm eft AL media pro- 
portionalis inter AC & A D. Ergo &qualesfunt AD.AP. Quod 
cft abfurdum. Reda igiturO D tangit Quadracriccm. Qpod qux- 
rcbacur. 



PROPOSITIO LV Vrobltm*. 



1N Axc Quadratricis aflumpta trianguii bafc qualiber,cjua: 
fit fagitta Qiiadiatiicis maior : eiufque Trianguli angulus 
bafioppofitusadQuadiatricem ftatuatur. Scdtorcm circuli 

Triangulo llli xqualem repcrirc. 

Conjlrutfio. 

Sit triangu- 
li AID ba- 
frs A D in 
AxeQuadra- 
tricis affigna- 
ta,maior ciuA 
dcm fapitta 
AC : fit vcr6 
angulus I ba- 

fi oppofitusadQuadratricispuncluml. Scatuatur redta D O Qua- 
dratricem in O contingens. Tum centro A pcr O circulus dcfcnnai 
cur fecansin F latus A I trianguli etiamprodu&um, fi opus fit. Died 
huiuscirculi fccloremF A Lab Axe A L & trianguli A I D Iatcre A I 
producto comprehenfum atqualem cfle dato criangulo A I D. 

DemonttrAtto. 

Cum enim rccTa O D Quadracriccm tangat in O , Axique occur- 
rat in D , vnde ad Quadratricem ducitur recla DI : cric per Prop.f 3. 
triarg ilum A I D arquale fcclori F A L. Dato icaquc eriangulo, cuius 
bafis cl\ pars Axis A D maior fagitta A C , & angulus I bafi oppofitus 
eft ad Quadratricem j aequaliseft inucntus fcdorFAL qui inuenicn- 
dus erat. 
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PROPOSITIO LVI. Tbeorema. 



SIcxHclicisprincipioAcirculas defcribatur ipfam in O 
fccans, & ad pundtum Oducatur tum radius AO, tunt 
Hcliccm tangcns linca O D j qua;occurrar in D re&ar A D ad 
radiurn A O pcrpcndiculari : ducacur autcm alius quicunque 
radius A I , qui circulum primo dcfcriptum fccct ln F. Tum 
iti re&a A H , qua: fir ad radium A I perpendiculai is, fumatur 
A H arqualis rccCtar A D j ac dcmum iungatur I H. 

DicoTriangulum A 1 Haequalc clTe fc&ori F A L , qucm 
Axis A L , 6c radius A I comple&untur. 

Demonjlratio. 

Qux proximis Pro- 
pofitionibus circa Qua- 
drarricem deroonftrata 
fum s eadera , aut fimi- 
lia Helici planc conUc- 
niunc : vc in his eriam 
Hv]uanta fit harum dua- 
rum curuarura affinitas, 
liccat intucri. Sic efgo 
propofitum Theorema 
concludo. Cum recla O D (upponatur fpiram cangcrc in O : eric AD 
rccta aequalis arcuiLFO perProp. 48. & pcr Prop. 51. criangulum 
A O D xquale eric feftoi i O A L. Quia vero triangnlum AIH ba- 
fim habct A H acqualcm bafi A D trianguli A O D : ita erunt intcr Cc 
duo bxc triangula pcr Prop. 1 . Lib.6. Elcm. vt inccr (e func corum alci- 
tudines,hoceft, vcinterie funtradijduo AO, AI ( hi enim radij 
cum fintad bafesAD,AH perpendiculares , illorum triangulorum 
funt alticudines) Atper Prop.14. Arcbim. defpira vcl Prop.38.huius, 
fe habctradiusAOadradium A I>icafehabecanguIusO ALad an- 
gulum IAL,liue arcus DFL ad arcuro FL.Scd vt arcus OFLjad arcum 
FE,iraeft pcr Prop.3 j.Lib.fi.Elem.fc&orOALad fe&orem FAL Er- 
go itacft triangulum AO D , ad triangulum I A H> vt feftor O A L 
ad fe&orcmF A L. Sedfedtor O A L «equalis eft triangulo AOD. 
Ergo pcr Prop. 14. Llb. j. Elem. triangulum A IH xquale erit 

fe&ori 
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fe&oriFAL. Quare fi ex principio A Helicis &c. Quod dcmon- 
ftrandum. 

Momtum. 

Pofi tot >edfque tamfinguUres curua huius nojira expofitsts facultates 
nihilin ed non exhaufiumfuperejfe mertto cenferi poterat. Et verl totitts 
huius contemplationis exitum appetcbam y eum derepente mentemfubiit cogi- 
tatioquadamposiremis hifce meis Propofttionibus a me demonjirata fuijfe 
Theoremata : inter qua , & qutdam a Ioanne DelaFaille Societatis nojira 
Ceometrdnon vulgari demonfirata, in opufculo fane aurco, verdmque ac fo- 
lidam Geometriamprafefercnte de centro grauitatis partium Ctrcult &E//i- 
ffis , intercederet Jimi/itudo; qudfpesfierct a/iqua , ad hanc ttiam tctra- 
gonifmi imtefiigandi methodum pcr (laticem , facultates ab hac Lined, 
quando tam inaudita exhibere foleret , profecluras. Qjt* vandne , an ve- 
raforetpenitiiis cognofcendi cuptditate inccnfus ad eam dcnuo excuticndam 
acriter animum adieci ; tiec ftne contentionis , operaque pretio. Dum enim 
mentis acicm ad ftngu/anuper Jlabi/ita Theoremata conuerto, & fingula 
perlajiro; ecce primumintermicans quxdam fpecies occurrit : qu.t luce fen- 
ftm perfufa copiofiore , euidentifime tandem cum non medtocrt med vc/upta- 
te , nec admiratione minori demonftrat nul/um circuli , aut fetforem, aut fe ■ 
gmentum exhtberi pojfe j cuiusgrauitatis centrum csmpendiarid >plandque 
methodo ajfignare nata non Jit guadratrix. £>uod quomodo pojfit abfolui 
Jiatim exponam \vbipancts de ccntrograuium, quando in eius mentionem 
tnctdi ,di(feruero , totiufquefiaticesfundamentum cbiter fuero contempla- 
tus. L tfi enim ad rem meam , cui plujquam fatis eji , fi haclenus admiffis 
in ea difctpltnd nttatur , ea trafito mintme necejfaria videatur : quta tamen 
non muitis ante annis grauijjima ctrca Principium , quomotricium potcntia- 
rum itotiufquc Mechahiccs tnirabtles ejfetfus demonf/rari folent ,orta efi, 
necdum diremptadtjceptatio j non alictta abinjlitutofucrit breuis digrejjioy 
qua nonnulla exponam , qua o/im ante annos plufquam triginta , dum Ma- 
thefim pralegerem,Auditoribus tradidi j ex quibus a/iquid fortajfe lucis pro- 
^ feffurum efi ( ea enim virts non impe- 

ritis memini non dijplicuijfe ) quo no- 
dtis hic folutionem nancifci facilius 
■ ii wu tm i 1 l|| pojfit. Ejlautem huiufmodi. 

Y* Ajfcrit Mechaniees Parens Archi- 
medesLib. i. Prop.6. de /Equiponde- 
rantibus. Siduagraues magnitudines 
G ejrl ita in librd A B appendanttrr: 
vt quam rationem habet grauit.tt G 
«Wakopx H I ft v, 7 '^j 
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adgrauitatem /; eam reciproce habeat dijlantia CB fufienfionisgraiStkfU 
lapuntto frmitudinis C , addijtantiam CAab eodcm frmttudmis punttcC 
fufpenfionis granitatis G : tunc Ltbram ABin fitu dato conquufcere aqtuiii 
vtrtmquc prejfu ad aqutlibrium determinatam. 

Hanc Ajfcrtionem non e[t , qui vt verijfimam ejr quotidiand experientiA 
comprobatam non admittat :fcd allatam ab cius Authore probationem haud 
perinde cenfent omnes veram huius aquiltbrij caufam ajfignare. Defettim 
hunc obferuauit primus , & expojuit erudttijjimo in opujculc rcliquts eius 
operibus non abfimili ( cui Noua de Machims Philofophia nomen dedit. ) Vtr 
grauijfimus , ejrtumomniumdifctplinarum> tum Mathefcos in primis ,fa- 
cultate excultijfimus R. P. Nicolaus Zuchius e Societate noltrd , in Romauo 
codegio oltm Profeffor Mathcmatices , dt quA tam bene , quam qui cpttme 
poftea meritusefi editisin opticam Philofophtaminter cvras grauijfimas do- 
tttjfimis lucubrationibus. Hic itaque citm non tantiim qutd , qudmve cb caa- 
fnm in Jrchimeded ratioeinatione minits probaret , expofuiffet ; fed etiam 
Principium explicajfet y vnde aquiponderationis illius ratio peti dcbere ipfi 
videretir: eius fcntcntiam amplexifunt aliquot non imperiti Ceometra: 
nec tamen defuere Alij , qui Archimedeis Ptacitis fibt inharendum cenfe- 
rent. Vtriujque partis rationes , oblettdfque vtrimque dtfficultates hic ex~ 
poninon patiturbrettis al> inftituto digrejfio: cui vt fpero ,finem non anteim- 
ponam , quam lucts aliq <td ad huius quamgrauis , tam iucunda difceftatio- 
niifolutionem fiatutndam ex eA cotlettum fuerit. ££uod vt confequar faci- 
Uus tpauca pramttopranofcenda feruatd Propofitionum ferie. 

PROPOSITIO LVIF. ThUrem*. 

CViufuis.magnitudinis grauis, grauitatis quoddam cen- 
trumdatur, idque vnicum. * 

Expofitio. 

Magnitudinis grauis nominc non foliira tcrtia quantitatis fpccies, 
folidumfcilicetquodlibet grauitatedonatum } fcdctiamprima , &fc- 
cunda , hoc eft , linea & fupcrficies , intelligenda vcnit. Licct cnim 
quantitates huiufmodi a folidaquantitate fcparatie ncqucant rcpcriri: 
concipi tamcn cas nihil vctat, dequc ita conccptis varia demonftrari. 
Aflcritur itaquc hic quamlibet quantitatem grauitatc donari poflc 
( quid obftat ? ) & grauitatc donatam , centrum quoddam nancilci 
grauitatis fux, hoceft.pun&um quoddam mcdium,vndc arqualis vn- 
diquc effundaturgrauitas ; vcl , fi mauis , perquod fcfta plano aliquo 
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ad libitum grauis quancicas , in duas partes femper sequales diuidacar. 
H rc cft eriim huius vocis eentri vis ,quac a eirculo , & fpsrra mucuata 
ad cacceras quafcunquc quancitates cranflaca efl> Dixt plano fecari 
dcbere graucm quancitatem , ctiamfi fucrit fupcrficies : ne alioqui fac*- 
piusfcquerecur partcs tum quancitatis , tum grauicacis cx (c&ionc ali- 
cer i quam per planum fa&a gentcas cll e inacquales , licec per medium 
illud pun&um quancitas grauis diuideretur. His dcclaratis ,in quoli- 
becgraui grauitacis cencrum , idquc vnicum dari probo. 

DeitimftrArio. 

Centrum huiufmodi grauicarisinquolibetgraai dari caflf cuidens 
ccnfuit Archimedcs, & rcliquidejnceps} vccbfup^oficocius dcfini- 
cionem cancum cradiderinc. Nihilominus,vtomnishac*de rcdubitau- 
di racio praelcindacur, id ica confirraarc Itcebic omnrgraoC, rriiraiiquo 
irapedimcnco extrituceo prohibeacur , coto nifu adcencruin grauium, 
quod idera ccncrura eft vniuerfi , contendit 5 illudque occupac , fle in 
co , dum acqualis vndiquc grauitas vrgec ,conquiefcic. Qjiae qtfies 
nullacenus ftabiliri pocert jnift mcdtum aliquod grauicatis illtus pun- 
chim ccncrograuium apcctur, 8c vndequaquc acqualiccr prcmacur, 
acin eo cohibcaturi Quo ptx^crea fir , vc vnicum poflic efle me- 
dium illud grauitacis puri<ftutn : fi enirfl duplcx foret j grauius cx pairte 
akct ius illius mcdi j puri&t poffdus incumbcVec , & corrueilcrec coflfi- 
ftentiam. Atque haud fcio an aliud dari poflit argumcntumj quo 
conftctin qualibct figura , fiue fupcrficierum cuiuluis gcneris, fiuC 
folidorum, rcpcriri pun&umquoddam medium figura: cocius,quod 
proinde centrum fisorardicatur , vt rcperiri vulgo fupponitur. Quis 
enim facile fibi pcriuadeac in figurisirregulariflimis fiuc fecundac fiue 
certine fpccici quanritatiscaledariearuin quancicatiscencrum ? Acdari 
ncmo non agnofcec cindenter , fi figuram quarmlibcc grauitatc aeqca- 
liter fusa conftare , & ccncrutn vniuerfi occuparc utpponac. Cuni 
cnimcunt ccntrumgrattitatisfigurac centro vriiucrfi coapteturj nori 
tantumingrauicatcccntrumdaTicriricludctun(edetiam ccntrum fi- 
gura:, & quancitacis , qtrandoquidem grauitars vniformiter quafitita- 
tem comitacus. Sed hocotutcr cx data occafionc. Nunc ad rcm. 

Ciim igiturquantitasquaclibec grauisincencrograuium pofica ccn- 
cropociacuoquisexcra illudeam cencrocarereiuredicac? Ergocuiuf- 
is magnicudinis grauis &c. Q_uod crac probandum» * 
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PROPOSITIO LVIII. Tbecretna. 

SI grauis magnitudinis ccntrum , vcl fufpendatur, vcl fu- 
ftcntetur : datum qucmhbct (itum ab cxtihfcco agcntc, 
fidclitcr conferuabit magnitudo. 

Demonjlr*tio. 

Sit Iiocx grauis AB (ideraeftodc fuperfi- 
1> cie , idc m de folido iudiciuai ) cencrum graui- 
tatis C : quod vcl fufpendatur linca pcndula 
-g C F > vcl fubiefti firma linea C G fuftentetur. 
Probandum eft earo qucmlibet fitum datum, 
autHorizonti parallelum, vc AB, aut ad Ho- 
rizoncem obliquum , vc E D > & admifluram, 
& conferuacuram. Cum cnim xqualis fic 
vtrimque grauitas , quac xquali vtrimquc nifu 
ad centrumgrauium fertur : quouis in fitu fiuc AB,fiuc E D ftacuatur 
datagrauislineajdicendum omninocft cam indatoficu permanfuram: 
nullumenim cft mocus aliud principium incrinfecum,nifi grauicas 
binc,quam inde,maior ; Quod forecconcra fuppoficioncm,cum C po- 
natur grauitacisccntrum, vtriraquc acqualigrauicaceprcflum. Quarc. 
Sigrauismagnitudinis &c. Quod crac probandum. 

PROPOSITIO LIX. Tbeorcma per-irfgne. 

• 

SI duo inarqualia pondcra X , Y, iugo cuipiam R S appcn- 
dantur:quod inT ita fccctur, vt« cadcm ratio fit partis 
TSad partcmTR ; quarcitreciprocepondcrisX ad R ap- 
pcnfi , ad pondus Y appcnfum ad S. 

Dico. Si iugum in pun&o T , vcl pcndula linca T Z fu- 
fpcndatur , vcl Brma TCVfuItentctur, -Juopondcraxquipon- 
dcrare j & lugum R S , datum qucmcunquc fitum obferua- 
rurum. 

Pr.tparatio. 

Per- infigne , inquara , cft hoc Thcorcma , vt potc quod fundamcn- 
tumcompleftaturtotius ftaticcs:ciuusquara-iucudafit contemplatio, 

conlta* 
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^ conftac ex motricium 

facultacum tra&acione^ 
quam vero toti Gcomc- 
trix vtilis,vix,poccft enar- 
rari.Confulc Antonij La- 
louerx e Societace noftra" 
Elcmenta Tccragonifmi- 
ca , & Cycloidica in qui- 
bus non fine volupcacc & 
admiratione obkruabis , 
quam mulca & inaudita 
tum Problemata vircru-. 
diflimus cx ftacic* haufe- 
m , & dcmonftraric facittima , scquc ac breuiflima mcthodo : quorum 
pauca alij quidam non vulgares Gcometrx vix tandcm alia" infiftcn- 
tcs via demonftrarc potuerunt. Qiiia ver6 ,etfi pcr-infignc Thco- 
rcma hoc tam obfcure traditum magni nominis Gcomecris vifum eft, 
vc fupra memini , vt fi minus dc cius vcritatc dubitarint ,cius tamen 
probacionem,non vt lcgitimam admitti poflc rati, aliam excogitarint: 
aliam & ipfemeditatusfum ,qux Principiopcr fcnotiflimoniti vidc- 
tur. Hjc autcm cget conftruftionc. 

Lincam quandam graucm homogenex grauitatis aflumo AB. Qua 
diuisa bifariam in C, perpendicularem excito CF : per cuius pun- 
clum quoduisF lineam ducoD E aiipfammctC F pcrpcndicularcm, 
fiue linex A B parallclam. Tum a punftoF lincam fumo F E quam- 
cunque,dummod6 minor fictemiflcC Bcocius linex A B: fit,exem* 
pligratia,xqua!isre&xCI. Ab codcm vero pun<5to F fumo FD 
xqualcmreliqi"xIB,icavtrotaD E ficcotius ABfemifli xqualis. Ac 
dcnique cx punccis D & E lineasduco D H , E 1 ad A B perpendicu- 
lares. 

Hac abfoluca conftrnftione. Manifeftum eft rcclam HI xqua- 
lcm cflc fcmifli totius A B : eft enim H I in Reclangulo D I xqua- 
lis rcclx D E , qux pofita cft xqualisre&x C B. Ergo dux rcliqux 
partcs H A , I B tocius A B, fimul fumptx func ctiam totius A B Ce? 
miflis. Quod fi fumaturH G xqualisrcclxHA, rcIiquamGIxqua- 
Icra eflc ncccflecft reclx IB : hxc enim vna cum recK H G xqualis 
cft fcmifli H I totius A B : atquc ita tam A G , qaam G B bifariam di- 
uidunturillain H ,hxcin I alineisD H, &EI. Ergoper Prop. 1 j. 
Lib.j. Elcm. ita fchabebic H G ad G I ; vc illiusdupla A G ad huius 

O x duplam 
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,ciuplam GB.SedFE«equ4liscftre(n:acHG,&FDxqualisre«ftxGI(po- 
fica fiquidem cft F,D squalis reclac I B , fiue 1 G : itaque ex totius AB 
icunlubus acqualibus.D E , H l reliquarFE , H G funt acqualcs ) Ergo 
iwefrEFadjD > vc AG ad G©. His ita dcclaratis , quibus nihil 
^pertius dtci ^oscft , Propofitionus probationcm nihilo obfcuriorem 
pccipc 

Dcmonftr.it 10. 

Si lineaA B v.niformiter grauis ad iugum D E ( quod omni & gra- 
uitatc leuicate carcre fuppono ) appcndatur lincis pendiculis D H, 
EJ:& iugumipfum DE in firmitudinis puncto F , quod grauicacis 
ccntro.Ctotius lincxABperpcndicularitcr immincc, vcl /ufpenda- 
tur , velfuftentecur ; haud dubiurp ,quin tam iugum D E, quamlioea, 
tota A Bconfiftanc. Suftinccur enim ipfum grauitatis lineae A B cen- 
trum C mcdiante Hncadircctionis F C : pcr quam folam labi nata cft 
tocagcauicas A Bdoocc ; a<iccnerumgrauiumomnium , cencrum eius 
Cappulcrit. IamcoocipUwr grauis hacc linea^A B fecari in C , ica ve 
incopuofto loluacureiuscontinuUas. Tuocpartis AG grauicatis 
ccntrum erit<M > partis autcm alterius <5 B.ceocrum crit I : cft ^nim 
tam A G in:H ,quam C B in I bifariam diuua. Cumergocencrahatc 
iincis pendulisDJri, E.llineam dirc&ionis occupantibus a iapfu pro- 
hibcantur : in codem planc fitu permaocbunt , etfi nunc tanrum con~ 
tiguac ,-iaquo ance commutfath.folutMmcm confiftcbanc > Iugiira- 
quc ipfum in F fufpcnfom ,ycMuftcn»wm«4 ficudato^intfneo^etup- 
babicur a pendulis ltneis,D*i , E I.«adem grauitatione , qui aute fc- 
ci ioncm iincx A Bin G faetam , ipfum aflkicncibus. 

H.ccita cum Gnt. Quideuidenciusquamgrauicaccm AGadgra- 
uitatcm G B icafe habcrc j vt rcciproce fc habct linca F E , quae cft 
diftaacjaiii^cijfionis grauitatis GBi puncto firmitudinis F,ad lincam 
F;D»£uc<lrftanciamabeodcm flrmitudinis pundo fufpcnfionisgraui- 
tacisalcerius A G ? oftenfum fiquidem cft proxime candem cflb ra- 
ciooem lineac F E ad lineam FD, & lincac AG ad GB lincam. At quae 
utiaeft linearum AG, GB,ciim grauitas vniformicer difrufa fuppona- 
tur per totam lineam A B s eandcm efle racioncm grauitatum necefle* 
eft. * Quia vcro grauis cuiuflibec quancitatis figura nihil in ciu graui- 
uccm inucbcrc poccft, mutacionis : loco grauium lincarum AG,fic 
GB aliaqujdibeccuiufuisfiguracquancicas ciufdem cum lineis AG 
& GBgrauicatis/ubftituiconcipiacur : iugumD Ec5dem>qua prius, 
grauicacione vtrimque arTcdum priorem ficum fuum tucbitur , ficnc 
& qucnaUbjCtalium ab^gentccxtrtnfcco, dacum .a^guwcrc , tucrique 

oatum 
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«atutneft. Supponamus crgp , vc ad Hypothcfun veniamus , pondus 
XaquAlecfleponderilincjxgrauis AG s pondusautem YxquaJegra- 
uitaciGBi nccnoniugum.RS lugo DE xqualc efle, & vtrumquc 
iiroiliccrinT & F diuifum ,>eaquepundafincin vcroquc punfta tir- 
mittidinis : haud dubium quin Iugum R S , xque acDEdacum quem- 
libct fitum (cruare natum fic. Quircqndcmccrco ,cuc<>queconclu- 
di poteft. Quodfiduo insequalia pondera X&Y &c. Quod ci;at 
demonftrandum. 

Habexcrgo primum & imracdiatum , ac per fc notiifimumprinci- 
pium.tquiponderanciatduarum grauitatum inxqualium ,quandoca- 
rumratiocademeftcumrcciprocaratiopcdiftantiarum a punclo fir- 
mitudinis fufpenfiouum. Quia fcilicet ambarum inxqualium graui- 
tatumX& Yin allato fchemate communc centrum grauitatis tunc 
tantum fufpcuditur, velfuftencacur (vcadxquipondetanciam ncce£ 
farium eft ) cumreciproca iila racio pondcrum X & Y , & diftancia- 
xum TS , TR apun&o T firmicudinispcndularumlincarumSY ,RX 
obfcruatur. Hic enim fublata reciproca racione , ccptrum illud com- 
mune grauitatumnon cohibetur a lapfu,nec proinde pofliint ipfic 
.xquilibrium , aut dacum quemlibec ficum obteruarc. Memini porro 
du.irum grauitacum inxqualium xqualibus filentio prxterrniflis , non 
quod eadt m probatio etiam xqualibus non conueniat : fcd quia pofi- 
tis grauitattbus xqualibus , vc reciproca ratio pondcrum j& diftantia- 
rum fufpenfionum feructur > xquales ctiam dcbent efle diftantix. Ac 
cocafii pofito Principium eft per fc notum grauitatcs aequiponclerare: 

,quod Archim. Lib. i . i€quipond. fupponit : nec dcb.uit Propofitioni 

.immilccri ,qux probationc indigebat. 

Obicrua prxcercactfi Uncas pendulas R X , S Y » ficut etiam D H 

,& ci xquaics ftatuerim , vt facilius texcretur tota ratiocjnatio,brc- 
uiufque concluderctur , id tamen non efle nccefTarium. Sicut enim 
nncxhniufmodi longiorcs, & breuioresad libitumcfle poflunt abf- 
queponderum imttacione > itactiamad arbicrium inasquales incer fe 

.pofliintconftitui immutatS grauitationc : ad cuius xqualicatcm fcr- 

-uandam fatis cft , vc in aliquo loco linex dircctionis ccntrum grauica- 

is rep criatur. 

Ad hxc. Obfcrua allatam ponderum inxqualium hanc xquipon- 
derantiam obponderum&diftantiatum ,quibus eorum*fufpcnfiones 
pun£to firmitudinis rccedunt , reciprocam raiionem*non tancum, 
adiibram >ie<ietiam,ad ve&cmcodem ijircpcrtincrcvrBerindc cnim 
1 0 y xquili 
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xquilibriumponderum X &Y ftatuitur , fiue firmitudinis punctum 
T iugi RS fufpendatur linea pendulaTZ, vt Ln Libr& contingit > fiue, 
vt ve&is exigit, fuftentecur fuppofito hypomochlio TQ^ Vcl, vc 
habct fchema in Prxparatione dcmonftrationis conftru&um , cjuod 
ad ve&em adhibcri immediate poteft : xquilibrium feruabic vedlis 
D £ , duabusgrauibus lineis A G , G B ; vcl earum loco duobus pon- 
dcribus X & Y oncratus mediantibuspendulislincis DH , E I : fi ful- 
cimcntoC F lincam dirc&ionis occupantc fuftineatur. 

Ex ciufdcm proximi Theorcmatis dcmonftrationc ortus cft modus 
motricis potentix vires in quacunque data ratione per Libram & ve » 
&em augendi \ aucpocius vircs debiliorcs ad maiorem qu ;< m ipfx per 
fc folx poflenc, effectum per dictas machinas comparandi. Quid 
cnim pondcra, quam motrices quxdam potcntix funt?fubftituc in fu- 
pcriorevecteRS pondcri Y potentiam quandam grauitati Y xqua- 
lcm : quxfcilicet ipfa pcr fc fola , & omni machina deftituta pondus 
Y tractare poflit , &fuftinere: capoteritin vcctis extrcmo S pofita, 
pondus X contra nitendo fuftinere , & duplo , & tripio , & quauis alia 
rationcmaitisqnAm Y j fi vectem itadiuidai hypomochlium TQ^ vc 
pars T S fic alccra parte T R duplo , vel triplo , aut aliaquauis ratione. 
maior. 

Cxterum. CumvcdiSjfiueLibraRS appenfis pondcribus X U 
YinR&S.quorumeadem fitracioiquxeft reciprocfc diftanciarum 
TS ,TRappenfionum a firmo pun&o T , ad quemlibet fitum fic in- 
differens , & quemcunque daturo cueri poflit : non videcur porcncia in 
S applicata maiori vircutc egcrc ad mouendum pondus X , &c in alio 
ficu ve&em , vel librx iugum RS confticucndum : quam qux fufficic 
ad xquiponderantiam i qux fcilicet conatum excrac prxcisc xqua- 
lcm conatui fiuc grauitationi pondcris Y. Cum cnim vedis , auc iibra 
ponderibus X Sc Y comparaca fic ad ficum omncm admittendum , 6t 
conferuandumipcr motum autcm ad varios tantum fitus codcm fcm- 
per ponderum conatu perfcuerante deducatur :quid eft.quod ad 
moucndumrcquiraturprxterpondcrisY virtutcm , & detcrminatio- 
nem potcntix admoucndum, ciufque applicationcm?quibus non mu- 
tatur ,cum cxtrinfeca fint , & per accidcns aduenientia , & ponde- 
rum conatm ad xquiponderandum in quocunque fitu difpofitus pcr 
illam ipforum , & fufpenfionum reciprocam rationcm. • 

Habctur cx di&is hadenus quo nitatur Principio Libra & veclis:5c 
quo,quxcx vcclededucumuravariiscuncicochlcxqi vires. AtTra- 

chlca 
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chleaaliquo alio cgct> vt quod motrici potentix praeftac adiumentum, 
declarctur. Quod non parum a veclis , Librasue fundamcnto difFcr- 
re videtur: ncc facisaperte Autborcs aliquot ( pauciflimi cnim funt, 
quiid feruatifuerim) illudcxpofucrunt £n itaque Theorema >quo 
non parUmlucisad huius Machinxinwlligcntiamacccflurum eft. 

PROPOSITIO LX. Tbeorwa. 

SI Iugo cuipiam D E , vel duabus pendulis iineis O D, VE 
vrriquc cius extrerho D & E adhibiris fufpenfo , vcl duo- 
bus hypomochliisD H,E I fuftcnraco kicumbac pondus C 
cx pundo F iugi illius fufpcnfum. 

Dico^rauirationcm qua pcndula lineaDOjfiue fulci- 
mentum D H arEcitur , cam habcrc rationcm ad grauitatio- 
ncm , quam pacicur altcra pcndula linca V E , (lue altcrum 
fulcimencum EI : quam rcciprocc habct linca FE,quar cfl: 
dillantia p uncli cxcrcmi E ipfius iugi a firmo puntto F > ad li- 
ncam F D, fiuc diftantiam alccrius cxtrcmi pun&i D ciufdem 
iugi ab codcm pun&o firrao F. 

PrtparAtio. 

q Exponacur iugum D E cum ap- 

w V penfo in F codcm pondcrc C , fimul 

cumpcndulislineis D O , E V iugum 

g F : g D E pcnderc C grauc fuftincnfibus 

p T I ( cadcm forct ratio fulcimentorum 

1 j DHjEIadveftem fpe£tantium:quo- 

H I jj | x runi hic breuitatis & claritatis gratia 

mcntionem omitto:quxcunquc cnim 
•\r circa Libram concludentur , cadem 
": vecVi conueniunt , vc cx praeccdente 
Prop. manifeftum eft. ) Iam ipfa 



■ dux pcndulae lineac D O , E V alliga- 
tx concipiantur altcri iugo OV,quod 
[ C | priori D E parallclum fit : quo fiec, vt 

linex D O , E V ,qux perpcndicula- 
r cs fupponuntur ad iugum ,quod fuftincnt , DE ; fint xqualcs,xquale 
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itcm iugum O V priori D E. Ad hxc O P fumpta xquali linex D Fj 
fiuc VP xquali linex E F * fufpendatur iugum OV pendula linea* PZ, 
qux neceflario ,-fi produciconcipiatur , totaconcurret cum linea' di- 
rcclionisF C ,in qua ccntrum grauitatis ponderis C fepcritur. His 
pofitis. 

Demcnflratio. 

Ciim linea pendula P Z ccntrum grauitatis grauis quantitatis C fu- 
ftineat: iugum O V,quodmediantibusduabus pendulis lineis D O, 
E V,pondusCfuftinet, conliftct inxquilibrio. Ergo grauitatio.qua 
illud afticit pcndula linca D O , xqualis omnino cft grauitioni , qua ab 
altera pendulalinea E Vafricitur( id cnim ad xquilibrium , neccfta- 
riumert. ) Ergo per Piop. anteccdcntcm ita ie habet pondus lincx 
O D , ( quod aliud nonertquam vis ipfi illata a p 4 crcC)ad pondus 
linex E V , fiuc ad vim quam pondus C ipfi in-pruiut > vt fe habet rc- 
ciprocc rccfca P V ad P O ; fitm autcm P V , P O xquales rectis F E, 
F D. Ergopondus,quod(uftinctlinca D O , adpondusa linca EV 
fuftcntatum , du n ambx iugum D E pondcrc C oneratum fuftincnt, 
ica fc habct ; vt reciproce rccta F E fe. habct ad rcctam F D- Quare. 
Si iugo cntpiam D 12 , vVl &c. Quod cratdcmonftrandum. 

Scboltttm. 

Ciim ,vt fupra monui , eadcm fit vcais.Sc Librx ratio rpatctcui 
tLindamentoniiatui fccundum illud ve&isgcnusicuiosalterterrninus 
punclo firmoinfirtit ,dum alteri tcrmino potentia applicatur ad mo- 
ucndum pondns mcdium inrcr potcmiam & fulcimcntum cocnim 
non minu* iuuatu potcntia, quam prioris gcncris vecle j in quo po- 
icntia vcctis vnum extrcmum tractat , alccri vero extrcmn pcndns 
incumbit pofico inter vrrumquc extrcmum fulcimento. ln vrroque 
fiqnidem , quo potentia a fulcimento magis rcccdit , co facjlius pon- 
dus mou:t,vt ex vrriufque dcmonftrationc conftat , confiabkquc 
cuidcntiiis ex fcqucntc propofitione. 

PROPOSITIO LXI. Tkeortm*. 

IN vtrobtfc vcfti* gcncrc , fiidcm pondusxcjualuer ab. hy 
poiiTochlio rcc dat. 

Dico potcoti.im cxf cmo vcctis spplicacam xquaiitcr ad 
pondu?illutfmourndum'vt£tt iuuari. 

PRO 
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PrtfsrttH. 

Vc&UCBfijlcimemp A infiftat: fit 
autcm potcntia i o B:& duo aequalia potv 
dera C i D : quorum ccntra in ipfo vcflc 
ftatuantur,( licet id non nifiadclariorem 
dcmonftrationcm f*t ncecflarium) xqua- 
li hinc indc i fulcirnemo A diftantia 
Oftcndcndumcft pocemiam B ve&e «cjualiter iuuari , ifiue mouerc 
dcbeac pondus C vlcra hypomochiium A pofit^mi fiue poodus D in - 
tcr A , & pocentiam B confticucum. Qjjod vt euidcntiflime conji- 
ciamj iuucricobfcruarc,vcgrauc D in aequipondio ftatuatur , duas 
potentias concurrcrc : vna ccufccur falcimcncum,alccra eft potcntia B 
mobilislocumaltcriusfulcimcnci occupans. f Atvt grauc C arquili- 
brctur , vnica folumpotentia, B excrcctur , vt paccc : ca cnim fola a la- 
pfu cohibcc graue C. Ad haec Vc potcutia B ad quemeqnquc fitum 
adducac , & in co contincat graue C > vcctis extremum B , cui appU* 
catur,tractac deprimendo,- cuod attollcudo traAarc dcbct,cam graue 
D ad ficum quempiam ftabilicndum eft. Supponendum iiaque eft 
«qualcs vires i potenria impcndi . fiuc dcprimcndo , fiuc acoHendo: 
ca fiquidcm depreflioms , vcl clactonisdirTerencia nuflam paric maio- 
rem , »cl minorem difficulcatem , vtad eam fuperandam ntaiores vi- 
res , vel minorespocencia; finc neceflariar. Suppono eciam vcriulque 
grauis C fic Dccncrum grauitatis in veclreipfbconftrtut ad cbriorcm 
dcroonftrationcmjalias id minimc neccflariumcft, fufficitcnim vtcx 
StCUm mmAic n*r nm^niac & liberas lineas fulpend|0cur. His dc- 



Demonjlratio. 

Vc*quilibriumftatuatur opepotenciac B : eacft racio line* BD 
ad lincamD A » qua: cft paffiux grauicacionis hvpomochlio aducnien- 
tis i graui D ad grauiracionem,quam ab codcm graui D padtur pocen- 
tiaB pcrProp.antccedentem. Ergo componcndo. Ita cftBD cura 
D A , hoc cft , B A ad A D i vt ambac fimul grauicationes pafliuar i 
pondcrcDduobus fimul pacicncibus,fulcimcnto A, «c potenciaeB 
aducnicntcsadgrauicacionempaiTmam potentiac % Scd duae fimul 
.grauitationcs,qua;iponderc Drulcimcnto A 6c pocenti* B aduc- 
niunc,eft ipfa coca grauicatio , quac i pondcrc D poccft cmanarc 
Ergohaeccotagrauicatio cmanansab AgentegrauiDga fe babet ad 
grauitationcm, quam pacicurpoccntiaBi vc fchabet re*U$Aad Aa 
Scd vt B A ad AD ; itacft B A ad A C ( funtcnim scquafca w hypo- 
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thcfi A D , A C ) Ergo vt B A ad A C } lta cft tota grauitatio a grauf 
D in fulcimentum A & potenciam B cmanans.adgrauitacionem quam 
pacicur potentia B. Sed vt B A ad A C j ita cft pcr Prop. 49. grauita- 
tio a graui C (quodeft arquale graui D ) eidem potentix B adueniens. 
Ergo pocenciaBacqualem vim paticur,fiuc grauc fucrit in D,fiue 
fuerit 10 C. Quare acqualibusviribuscgecada:quilibi ium per ve&em- 
hypomochlio incumbcntem , ftatuendum j fiue grauc vccti adharrcat 
in C vltra fulcimentum A, fiue transferarur ih D j modo ciusdiftan»- 
tia AD a fulcimcnto acqualis fit diftantije AC Ergo. In vtroque vc* 
clis gencrc fi idem 6cc. Quod crat demonftrandum. 

CorolUrium. 
Ex hoc Theorematc colligitur ratio, vt fu- 
pra memini,quomodo per Trochlcam vel finv 
plicem , vcl multiplicem, fiue Polyfpaftum po- 
tentix moucncis fircsaugeantur. Si enim hoc 
in fcheinatc grauc D medium vc<5tis A Bpun- 
ftum occuparicipotentia B ponderisD femif- 
sc tantu.m fuftinccdum fcmiflishypomochlio 
A incumbit. Quod idcna contingit in Tro- 
chlca,pcr cuiusccncrum femper ducicur linea 
1 "' dire&ionis fufpcnfi ponderis. Sic enim tro- 




chlea, cuiu ; diamecer A B,& D eius centrum, 
cx quopendecgrdue G : funis autem , qui in 
trochlcam induicur , fit H A B E j qui in H 
JB firmiccr hasrcac. Si itaque in E ftacuatur 
potcntiatrochlcam cum fuo pondcre G fufti- 
nensj aur certe (quod fieri folet non ad au- 
gendas quidem eius vircs , fcd adearum vfum 
' commodiorem pracftandum )circtmdufto fa- 
ne in alio orbiculo ad punctum F ailigaco , fta- 
tuatur in I :crit diameter A B Trochlcae , fc- 
cundUm ve&is gcnus proximo Thcoremate demonftratum jcuius hy- 
pomochlij A vicesgeritfunis HA fuftinens ve&is extrcmum A, 
altcrum aucemciufdem veclis excrcmum B fuftinec poccntia E , vel, fi 
mauis , I. Quo fic, vt potentia I dimidiam tantum partem ponderis 
G fuftineat 5 altera ver6 pars a funiculo H A fufpendacur. Eft criim 
vt A D ad D B j ica rcciproce poccntia B ad poccnciam A > fiuc ad par- 
tcm ponderis runiculo H A veluc hypomochlio incumbentcm , vc 
Prop.hacdcmonftratum cft. Quod il-plures.trochic» apt&conftcu- 
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cTioneincapfuliscomponancuri iuuari pocerunc pocencix motricw 
ad grauiora traclandum pondera > vnumquc ac idem eric omnium hic 
expofuumrundamentum : vecTis fciliccc , fiuc Ljbra eius gcneris, vt 
graue in iugo ftatuatur inter duo fufpcnfionum , vel fuftentationum 
puncTa , qux funt ciufdem iugi extrema. Atque ad hoc quidcm vc- 
cTis Libraeue genus varias Trochlcis vtendi artes reuocat Guidus 
VbaldusinMcchanicorum Libro. Qjiiatamenlongealiamftatuitra- 
tionem facultacis poccntix motricis ad graue fuftinendumiquam fit 
Ratio rcciproce quam obferuat diftantia ponderis A puncTo firmo iu- 
gi , addiftantiameiufdem ponderis a puncTo.cui applicatur ,adhx. 
retque potentia j quam proportionem neceiTario obfcruari hic de- 
monftratum eft :ideo cautius legcndus eft,quxdam enim ex falfo 
Principio deducTa videntur ad vericatem minus accoramodata. Qure, 
& alia non pauca ,qux ex declarato Principio, probatifquc Theorc- 
matibus proximis , pluribusprofequi non patitur brcuis ab Infticuto 
digreflio-.qux vt fuis numeris ablblutior prodcat,ad eara fcquens Scho- 
lium dcbet adhuc acccderc. Scholmm. 

Mcmini fupcriusobiter fundamcnti illius , cui innici omnilcio Zu- 
chio vifaeftmotriciuni raculcacura ars vniuerfa:ad cuius inucftiga- 
tioncm pcrmotuscft , vccicato opcrcdc nona Machinarum Philolb- 
phia ipfe rcferc, tum quia aliquid in Archimcdis deraonftrationc, qua 
Propolicionem 6. 6C7. ./E^utpondeiancium probac , dcfiderari vi- 
debacur i tum maxtmc quianec Archiracdcs ipfe, nec vllus pofteum 
alius mentioncm fecifiec veclis illius fecundi generisjin quo grauc 
mediumftatuiturintcrduo fu.cimenca iplura fubftentantia j cx quo 
tamcnraachinaturaaliquotartificium , vtoftcndi , colligi nec.lle eft. 
lllur crgo PriDcipiumidcm,cum fubtilitatcconftct fingularii nccom- 
ni tamen obfcuritate careat : paucis hic cx mcntc Authoris declaran- 
dum recurrit;vr quidconueniencix,quiddifcrimini:>(fi quidlateat) in- 
ter hoc & illud, quod a me ftatutum cft, euidenter innotefcat. Itaquc 
inhuncfere modum fecT. 5. bi6. cxponic Auchor ingcniofilTimus 
fuum iliudnouumftaticcsfundamcncumaiTumpto ptimi gencris ve* 
cTc,quod adfecundum, vt patebit.perinde pcrtinct i ficu: & ad vtriuf- 
que gcneris Libram,vtex fuperioribuscolligeredemum liccbit. 

Sit vecTis C B ita diuifus in A , vt pars A B dupla fit partis A C } Cc 
puncTum A firmum ftatuatur, fiue puncTo A applicctur hypomo- 
chlium : vccTis autcm cxttcmo C appendatur pondus duarum Libra- 
rum j alteri ver6 eiufdcm vccTis cxtremo B vnius tancum Lihrx pon- 
dus, fiuc potencia, qux abfyuc omni vccTismachina pcr fc fufficcrcc 
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ad pondus vnius libraefuftinendum , aurctiam nonnihil vna libdt ma- 
ius i vt fcilicet motum inire poflii ( adquem motum incundum ctiam 
fufficereti fi , vel pondusC nonnihil duabus libris minus ftatueretur> 
vclpondusDvniusLibrarminimumlongius a pundo A rcmoucrc - 
tur, )quifiinirifupponatur,pondufqueC ad locum G dererrij eo- 
dcm tcmporc pondus vcl potentiam B ad Hconftttui neceflTc eft : quo- 
peruenire non poteftniii perartum B|H, qui d«pluseric arc&s C G 
a pondcre C dcfc ri pti pcr Prop.i i. Lihj. Collc&ionum Pappi ,quaV 
conftar circuloTumdrcufiofcrcntias,autcirculorum arcus fimiles f/qua- 
les funt arcus C G , B Hpropter angulosC AG, BAfcfcad commu- 
ne ccntrum A arquafes ) ita cfle intcr fe j vt inter fe funt circulorumi 
femidiamctrl Caftr Crgo potcntia B contra nitcnspondcriC mouea- 
t u r pcr arcum B H , dum eodtm tcmporc pondus C moucrur pcr ar- 
cum C G, quifcmiflis eff arcus B H rconftat potcntiam B duabus 
porentiis acquiualcrc * quarum vtraqj pondus vnius librae moucndi ca- 
pax foretjdum vna poft aliam moueret in arcu B H pofita per fpatium- 
xquale fpatioCG a pondere C vnius Libraedecurfo.Perinde cnimcft 
liuc dux potcntiari aequales potcntix B vna poft aliam fucefliue motu 
per areum B H inftitutum promoucant j (iuc illa ipfa potentia B , quae: 
motum inchoauit,eundemconcinuct pcreundem arcum,cum cadcm 
moucndi faculbseius integra perfcueret,aptaquc ipla fola pcrinde fit 
sjtttlti BHifpatij CG duplum codc tcmporc emctiriiquo grauc extrc- 
moalteri C appoiitilvdccurritfpatiumCGi atqj idcimotu duplove*» 
Jociori,quat:fit motus,quograiie C rertur ad G. Quod cum inqualiber 
parricula mot us ponderis,fa uc potct i q B,&. motus magnitud i nis grauis- 
C femper obfcruetur :manifeftum euadit potcnti5-B,.qu« vnius t3tum 
Li b r ae pc nd u s moucndi abique vccte foreccapax j vecle adhibiro, eiq ; 
aJligatamduafnm librarum pondufr moucndi> captcc&i) fieri'. eum rm 
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aAu primo , & aptitudinc ad motum cxcrcc ndum , tum in aclu fecun- 
do , & ipfo motus exercitio , fi tamen ( quod fupcrius annocatum,hic 
mcminifle oportct ) pondus C vna libra nonnihtl minus fupponatur. 
His ergo ita fuppoficis & dcelaratis , patet quomodo pcr vc&cm iuuc- 
cur potcntia. Potcrit fiquidcm potcntia B , qux fola finc ve&e vnius 
Librx pondus moucre pofTei > pondus duarum Librarum , aut quid 
minus,ad Cpofitum mouerc ■ atqueadco eadem fcrtiatst proporci*- 
nc pocentiaB dimidixlibrx pondus moucndi capax ; ad vnius librx» 
aut quid minus , pondus mouendum ( fi ad C ftatuacur pondus ) apta 
euadet. Ica vt potentia B ad diftantiam a pundlo firmo A duplam di- 
ftanrtx A C pondcris pofita,duplicetur,& vt diftum eft ,duabuspo- 
tentiis zcqualibus xquiualcac ,• quarum fingulx fucceffiuc poft aliani 
veccisexcrcmura B ageret pcr femiflem fpatij B H ,hoc cft, per fpa- 
tium xquale fpatio C G. 

Quacunque igitur adhibita" machina qua rationc potentia maius 
fpatium,quam grauc codem tcmporc decurrerc debct, maioiique 
proinde vclocitacc jeadem maior cuaditcius facultas graue mouen- 
di co qu6d totics rcplicctur, fiuc tot potcntiis fibi xqualibus xquiua- 
lcat 5 quoticsfparium ab ipsa dccurrendum continct fpatiom,quod 
a graui dccurri debct > fiuc eciam qu6 velocibr eft potentix motus, 
quam pondcris moti. Qux ratio fpatiorum, fiuc moruum,eadem 
femper cft cum ratione diftanciarum quibus potentia,8t grauc receduc 
a 1 pun&o firmojcui innititurmachina:qujc ratio( vt demonftratumeft) 
ipfiflima eft ratio j quamgrauc , & potcntia cum diftantiis rcciprorce 
obfcruant.Adeo vt augmcntum virium potentix moucntis petatur cx, 
maiori fpatio, ac maioriconfcqucntcr vclocitacc potentix quam poa- 
deris. Quod nontantum in vccl:e,aut Libra prioris gencru locu» 
habet j fed etiam poftcrioris , & in machinis cx ipio dcductis. 

Nam dum in fecundo veclc poccncia B decurrit fpatium B H . & 
graueDcransrcrtad G : arcusD G dimidia tantum parscft arcus BH, 
dupI6quc velocior eft motus potencix B fpacium B H dccurrentis, 
quam motus pondcris D arcum D M eodem tempore decurrcmis. 
Hxc cx menteffieam farisbenc fumaflccutus ) porius quam ex ver- 
Bis laudati Auchoris retuli , quibus nihil acutius- Quibus addo ex co- 
dem ci taca Cc&.6. ad calcem . 

Si pondusC (infibemAfe vefttifriorit) duarumomninoforcdibia* 
rum ,nihi!6qucminus:auc certe vnius quidem librx fbrct ; fed po» 
icncix B facultas abfoluta forer fermflis vnius librx :cunc in vtraque 
Kac fuppaficione , quia rcplicara potcntia B (qi x duplicataforet ) ca- 
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pax prxcise foret refiftentix ponderis C contranitendi \ rati6que 
tenciae B ad pondus C eadcm prxcise forct > qux reciproce cft 
diftantix A C ponderis C a punfto firmo A ad diftantiam A B po- 
tentixB abeodempunctouuncneutro prxponderante confiftemia 
fiuc xquilibrium inter graue motricemque potcntiam ftatucretur,- 
nec vllus iniretur motus; adquem requintur quxdam pondcris, 8c 
potentixinxqualitas,vc altcrum altcri prxponderarc queat,atque 
adeo motum cicre. Arquc hactcnus nouxdc Machinis Philofophix 
Principium mihi vidcor complexus , circa quod bxc obfcruanda vc- 
niunr. 



Primoqiridem nihil verius ,certiufque cffeconfrat ; quammotricis 
pocentix machina vtcntis mouendi facultatcm ca rationc elTc maio- 
*cm facultatc, qua omni machina dcfticuta pollct : quam obfcruat 
eius apuncto machinx firmo diftantia( omnc cnim quod mouctur 
AuthoreAriftotelcinQuxft. Mcchan. quicfcenticuipiam ,ac firmo 
niti ncccfle cft ) ad ponderis , quod mouetur,diftantiam ab eodcm 
puncto firmo. Quacciam ratione ( qux cx ea diftantiarum ratione , 
vtoftcnfumeft jncccftariofequitur ) fpatium amotrice potentia dc- 
curfumexccdit fpatium,quod eodcm tempore motum pcr machi- 
nam ponduscmetitur : aut ctiam(quod etiam inde fcqui neccfle cft) 
qua ratione motus potentix velocior eft motu ponderis. Adco vt fub- 
tiliflimi noux dc Machinis Philofophix Authoris ratiocinatio VnU 
uerfalis fic, & ad Machinasomncs poflic applicari. In iis fiquidcm 
omnibus ca racione motrix potcntia rcplicacur, eiufque ad rnouen* 
dum grauc vircs augencur ( vndc fic vc dcbilior potcncia pcr hanc re- 
plicationem grauiori pondcn moucndo par cuadat ; ) qua fpaciuni, 
quod decurrit,maius cft fpacio ,quodpondus eodcm ccmporc eme- 
ticur 5 veleciara, qua ratione potcntix mouentis vclocicas,moci poa- 
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dcris vclocitacem fuperac. Scd vt hxc ita finc > attamen. 

Sccundo. Ingcuue fatcndum mihi eft mc nunquam cam aper- 
c^afTecutumcire rationem illam,qua laudatus Author acutuTiauis 
rcplicationcmpotentke fieri aflcrit , Ijcec cam pluribus cxponat , vc 
omni amoca calignc mcns ei pocucric acquiefccrc. Hsfuandi hxc 
occurrunr argumcnta. Si in codcm fchemate ve&is prioris ad cxcrc- 
mtimcius C, pondus ftacuacur duarum librarumjad altcrum vcio 
cxircmumB , pondus vnius librx pofitadiftantia AB,diftantix AC 
dupla j confiftunt , vt cx Authore rctuli , in ncquil.brio duo illa pondc- 
ra , fiue pondus C , & potcnciapariscum pondere B facultatis,eiusJo- 
co fubfticuta. In hoccrgocafu xquilibrij dici vix polTe vidctur iuxta 
Principiumnouxde Machinx Philolbphix, facuhatem fiuc pondc- 
ris , fiue potencix B rcplicari non tantiun in a&u fecundo & cxcrcito, 
fcd necin primo apcicudine ad motum duplo veiociorcm motu 
pondcris C incundum , cum ad quietcm , & confiftcntiam tam pon- 
dusC , quam pocentia B, finchac feruaca ponderis ad potcnciam 
poccncix a pun&o A firmo diftanciac ad pondcris C diftantiam rcci- 
proca ratione , omnino comparata abfquc omni ad motum qucmcun- 
que infita habitudinc : vnde- ncc fpatium maius quod a potcntia B 
( fi ab aliquo agente extrinfeco ad motum cicatur ) xquilibrancc 
pcicurricuri nec maioreiufdcm poccnciacmotus vclocitas quidquam 
maiorisfacultatis potcntiac confert, vc pondcrisC obnitentisiefiftcn- 
ciamxquandi capax euadat. Sicnim potentia abfquc ornni ad mo 
lumordinexquilibrum cum ponderc oppofito confticuendt, tucndi- 
quecapax cuafcric : mulco minus fpatium quod per accidens mota 
dccurret , vel eius mocus velocicas , qux motui adueniunc , ncc ipfi 
funt eflencialiai ad xquilibrandum potencix facultatcmexhibcre pof- 
func: Scd aliundcci obucnirc dicendum vidctur. Vndc porro?ex 
cofcilicccqu6dProp.59.dcmonftracum fic incer duo pondcra C,& 
B,fiue inccr pondus C,& pocenciam B pondcri xqualcm, xquilibriutn 
confticui,fiuc poccncix faculcaccm ponderis rcfiftcntix fore parcm i fi 
diftantixpondcrumC,Bapun&ofirmo A fuerint rcciproce propor- 
tionales.vc ibidem explicatum eft Hac enim pofica reciproca propor- 
cione, fic vcccncrugrauicacis vclex vcroq, pondere, vclex pondcrum 
Altcro,& potencia aliqua alcerius p6deris,viccs fupplcnte copofit^ fu- 
fpcndatur,vcl fuftentetur:Centro autcm grauis cuiufuis quouis modo 
alapfucohibito 5 ipfum graucinxquilibrio conftitui necefTe cft per 
Prop.58 atqucadeo ad omnem ficum , fine difciimine occupandum 
fieriparatum. Vnde pacec racionem adiumenti,quod potcntix mo- 
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crici pracAancmachinae, videri peci dcbercnouexco.quod rcplicctur 
eius robur,ipsaque ope machinx fortior euadaii fedcx eo.quod in tali 
A pun&o flrmo , cui nicicur machina , diftantia exiftens grauc vna* cum 
ponderecomponatj cuiuscentrum grauicacis fic vel ipfum punftum 
firmum, vel eideaa puncto firmo direfte immineac, auc dirc&e ab 
fp(b (ufpendatur; cx qua ccncri grauaacis confticutione fequacur aoqui- 
librium , parque pondcris maioris punfto firmo viciuioris iponde- 
rifque , fiuc pocencix minoris abcodetn pun&o remotiorts ad graui- 
tandum auc ad fuftincndura facultas. 

Illuddemuna, cuius aliquotics iatn memini,ctiam conflarc vidc- 
tur. Nimirum , conftituto arquilibrio , vc&is , V. G. C B prioris ge- 
neris poccnciamB , nulla alia maiori tacultatc cgerc ad motum incun- 
dum , & continuandum, quAmquacei iufficit ad xquilibrium. Cum 
cnim eapar fic refiftentix ponderis , &.ad omnem fitum , quimotum 
fequitur , indiffcrens * non tacultas maior ad motum , fed tantum ap> 
plicatio, & vfuspocentiae accedcre debct : ad qucm agens fiuc rationc, 
fiuc fcnfu tantum duftum fcfc pcr fc determinare poceft. Atquc hxc 
dc ftatice ex occafione corum quaeconfcquuntur,fatis. Nuncadin- 
ftitutum. 

PROPOSITIO LXII. Theorema. 

SI triangula duo A B C , D E F arquales habeanc duos An- 
gulos A & D : quorum vtcrquc diuidacur in duos angulos 
vtrumquc vtriquc«qualcs, nempc G A B , H D E j& GA C, 
H D F : diuidancur & bafes C B , F E proportionaliccr , illa 
in G , hxc in H. 

Qico arquiangula c(Tc duo illa triangula , & fimilia flmi- 
liccrquc pofita. 

Dico prartcrca nullam Iincam in altcrutro duci poflc ad la- 
tcra triangulorum tcrminatam ; quae (imijiccr fcceuir a linca 
angulos diuidcncc , vc bafis BC diuifa cftin G, aut bafis E F in 
H, nifi fucrit hifcc bafibus parallcla. 

Demmjlratio frioris partis. 
Si fimflia non funtduo triangula ADCDEFi angutus A B C vcl 
maioreft, vclmioor angub DEFj fi cnisn duo iili anguli ABC, 

DEF 
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D E F forenc arquales s 
Jv JjJ ' am * ura fequeretur 

per Prop.4 Lib.6.EIem. 
fimilia eflc duo illa 
triangula fiac crgo an- 
gulus ABI aequalis an- 
gulo D E F : eric trian- 
gulum A B I firailc 
rrianguloD EFi&fe- 
cabitur bafts BI in L 

fimiliter^vcEFfcaaeftinH.fiucexbypothefi, vc BC In G. Er- 
go G L parallela eft per Prop. i . Lib. 6. lincx C L Quod cft abfur- 
dum : Conucniunccnim G L & C I in A. Quaredicendum eftan- 
gulos ABC,DEF, eflc arquales s atque adc6 duo criangula A B C , 
D E F eflfe fimilia per Prop.4. Lib.6. & Elcm. fimilicer pofica. Quod 
erac|primo Ioco probandum. 

Demouttrttio fecand* partis. 
Si quacpiam linca RT vfpiam in alcerucro criangulorum duc^ucat, 
quxicafececurin Sa line&AG,vcBC fe&acft inG >nec tamen fic 
linexBCparalIela:ducatureipcr B parallcla B I i quam in L fecct 
refta A G. Icaquc B I fecabicur in L , vc RT ei parallela fccacur iti 
S. SedBCexhypochefiicafecaxurinG.vcRTfccacurin S. Er- 
go BI , in L , & B C in G fecancur fimiliccr. Ergo pcr Prop.z. Lib. 6. 
Elcm. lineae G L , C I , funt parallela quod eft abfurdum , cam in A 
conucnianc. Quarc nulla linea , quae non fic parallcla bafi B C , auc 
' E F duci poceft in his crianguKs , quae fimilicer fccari poilic a linea AG, 
auc D H vt B C fccatur in G , auc E F fecacur in H Ergo fi criangu- 
Iaduo ABC, D E F aequales &c. quod crac probandum. 

PROPOSITIO LXIII. Tbnrtms. 

■ 

CViufuis fc&oris circuli ccntrum grauitatis a ccntro cir- 
culi minus di(Ut,quam duabus fcmidiamctri tcrtiis 
partibus. 

Expojitio. 

Sic circuli quicuncjue fector A E F : qui bifariam diuidacur a fcmi- 
diamecro A D : eric ic&oris centruni grauicatis in hac bifecante linea 
A D 1 vt per fc patec Dicoautem cencrum illud grauicatis , quicun- 

quc 
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que randem flieric feclor, minusdiftare a circuli centro A ,quam fint 
duarcerraepartesradij A D. Hoccft , diuifo radfd A B in tres parres 
arquales , quarumduas complectatur A G : puncltrm jljud G nullius 
feclorisefle poiTe centium gratiitatis, lcd omcium fcclorura id gc- 
ncru ccntra grauitatis cadcre incct G £c A. 

t>emonftriuio. 

Pcrptincfcum D, inquo vadius A D 
circtilmn fccac ,ducator iinea circulum 
cangcns ,1Sue ad A D perpendieWai i^: 
quam duo fc&oris latera AE , A F pto- 
ducfca fcccnc in B & C. Eric tiiangu- 
lum A B C Ifofcclcs , func enim duo 
iaguli DAB,DACiSc duo A D B 
ADCarquales ex hypothefi. Ergo 
8c duo reliqui B , 8c C , ad bafim func 
A-qualc : vndc per Pnop. 6. Lib. i. Eletr.. tiiangulum A BC ftofecles 
eQenecefic cft,quo pofiro. Cum cemrum cuiufuis crianguli pcr 
Ptvp^A.Libvi. ./Equip. Archim. (itinlinea bafim buccante : fic au- 
tcm "am in linea bafi parallcla , quaelarera ica (ccat , vt pars angu!o 
adharrcns fic reliquxpariisduplaperlern. Commandini ad Prop. 15. 
L'b. 1. /Equip. dcmonftrau m : crianguli A B C cencrum neceflario 
eft punctum G. Namlmea ADbitariam (lcatbafimBC in D ; & , 
fi pcr G agerctur bafi paralicla .fccaret laccra , vc fccta cft A D in G. 
Cam vcro ctiam nccG , ficuc ncc linea A D vnquam mucctur ; licec 
duolatcra A B, AC mutcntur, vcl ad A D propius acccdendo, & an- 
gulum B A C femper minorcm contincndo, donec cum ipfa A D am« 
bar coalefcanc j vclab eadcro AD recedcndo , maiorcmque angulum, 
B A C conftiiuendo , donec ipfae A B , A C fibi in direcfcum compo- 
nantur omni carum euancfccntc inclinationc , Si angulo , & fcclor 
ipfeeuadat (emicirculus 5 fit vcro fccloris cuiulcunquc ccntrum gra- 
uitatis , vt mox aperiam ,ccntro A vicinius, quam grauitatis ccntrum 
cuiu(cunquc Ifofcelis trianguli A BC : manircftum cft (cctoris cuiu- 
fiunquecemrum grauitativ minusdiftare ab angulo A fiuc centrocir- 
culi> quam duabustertiis parcibus AG totius lineae A D , fiuc (emi- 
diametti circuti , vr fcrt propofitio. Sed oftcndi debet ccntrum gra- 
uicatis (ccloris (tmper c(Te centro A vicinius, quam centrum G trian- 
guli, Hocautem manifeftum eft per Axioma^ Lib. 1. arquip. Ar- 
cbimedis :quo conftat , fi a graui rnagnirudinc , vt triangulo A B C, 
^uidpiamdematur, velutabeotriaogulodemumur duo mixta trian- 

gula 
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gula D B E , D C F j vt raliquus fiatfector : ccntrum Gtauitatis in op- 
pofitam partcm reccdcre rccedit : ergo a centroG trianguli cuiufuis 
ABC , ccntrum cuiufuisfccloris A EF vcrsus A , ejquc fit propius: 
minu/queabeodiftatquamduabus tertiis AG fcmidiametri circuli 
partibus. Quare cuiufuis fe&eris ficc. quod crat demonftrandum. 

CoroUarmm. 

Hinc fcquttur omnium circuli fcciorum , quos lioca A D bifjriam 
fccct , fcmicircido tum maiorunj ,tum minorum ccntra grauitatis rc- 
periri inlincaG A duastcrtias partescotius fcmidiamctri A D conti- 
mente : coque forc centro circuli A ticiniora , quo maiorcs cxtitcrinc 
fe&oresjdonectandemadcentrum A totiuscirculi ccntrum & gra- 
uitatis , &, magnitudinis deucniatur. 

PROPOSITIO LXIV. Theorema. 

■ 

SI cx quouis quadrarricis pun&o I re&a ducatur ipflus cor- 
nu vcl fupcrius , vclinferius fccans in B ; Axcm vcro A C 
in D:ac pcr B ducacur radius A B , (e&urus in H circu- 
ium ccntro A per I dcfcriptum. 

Dico rcdtam I D ita fccari in 
B a Quadratrice : vt ita fc ha- 
bcat I O ad B D ; vt fe habct an- 
gulusl A C ad Angulum B A Q 
liue , vt arcus I G ad arcum 
HG. 

Demonftratio. 
Ducatur apunfto B ad applicatam 
IF perpendicularis BE , fiue Axi 
ACparailela. Secatur ID in B,vc 
I F fecatur in E } funt enim in trian* 
gulo IFD dux linex FD.EB pa- 
rallcla inter fe. Sed pcr con ftrudio- 
nem Quadratricis , vt fe habct I F ad 
rAC,adanguIumB AC,fiuearcus IG ad 
: I D > cft ad B D : ica tara angulqs I A d 

^ * ad 
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ad angulum A BC quam arcus;i Gcft adarcum H G. Quarc fi cx 
quouis Quadracricis 8cc. qucxlcrat dcmonftrandum. 

PROPOSITIO LXV. Theorema. 

SlntduoQuadratricisradij A I,AB;quorum illc fn ab 
Axc A C rcmotior , quam iftc. 
Dico A I maiorem efle , quam A B. 

Demonflrntio. 

Si A I maiornon cft quam A B 5 erit ifli 
arqualis , aut co minor. Dicacur xqualis. 
Ccncro igirur A pcr I dcfcriptus circulus 
tranfibicpcr B-.Ducacur pcr I & B rccta 
fecans in DAxcm : circulus pcr I & B dc- 
fcriptns fccabit Axem interD& A,vt in 
L. Iraque,curaperProp. praeced. iia fit 
IB ad B D j vt angtilus I A B ad B A D : vc 
aurem angulus I ABadBAD jhafic fcdor 
A I G B ad fectorem ABHL: Item per 
Prop. 1. Lib. 6. Elem. ita triangulum I A B ad criangulum B A Dr 
Erit fc ftor AIGB ad feccorcm ABH L,vc criangulum I A B ad trian- 
gulum B A D. Sed lector AIGB cft maior triangulo A I B. Ergo 
& fedor A B HL maior eft trbngu!© A BD. Quod eft abfurdum: 
ergo A B non eft aequalis A I , mult& minus cric maior. Ergo. 
«ft minor , vt aflertum eft. ' 

PROPOSITIO LXVI. Theorema per-infigne. 

SI iinca quxpiam B D Quadratricem in B tctigcrit, Axcm- 
quc fecucrit in D : fumatur aurcm D Exqualis femilTi li- 
ncarADatangcntcBDabfciiT*: ccntroqueA pcr E circu- 
ks dcfcribitur,qucm in G fecet radius cx A pcr B ciedus : ac 
demumfumpto arcu GFarquali GE,ducatur radius AF, 
vtfiat fedtor intcgcr A F G E ; quem bifariani re&a A G pci 
B^dadiuidir. .f r :_ 

Dico punctum B Quadratricis, cflc centrum grauitatis fc. 
ftoris AFGE, 

Frtfm. 
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Si B noncftcentrum grauitatisfc&oris AFGE:eritfaltemcentruin 
grauitatis fc&oris alicuius fimilis huic fe&ori A F G E , codem fcfco- 
rc A F G E vel maioris > vcl minoris, Sc&or cnim quiiibct fimilisfc* 
&ori A F G E centrum grauitatis in re<fta A G bifariam illura (aka- 
tefortitur. Sitergo primtim punclumB centrum grauitatis fecloris 
AH L I raaioris fectore A F GE. Quo fuppofito erit eins femidia- 
meter A I maior , quam fefqui altera rcctx A D : cum cius fcfquialte- 
tera ex conftru&ione fit A E ( eft enim pofita DExqualis femiffi re- 
&x A D j atquc ade6 A E fefqui-altcra reftx A D ) quod cum ita fir, 
dari poteft aliquis fe&or cirtuli H L I,cuius ccntrum i ccntro A fpatio 
diftet xquali re&x A D per Prop. £3. eiufque Coroll. vbi oftcnfur» 
cft centrumgrauitatiscuiufcunque feftoris cadercinfra pun&um ra- 
di j fe&orem bifariam diuidentis , in quo pun&o radius illc ita (ccatur 
in partcs inxquales , vt pars ccntro A adbxrcns dupla fit reliqux. Sit 
ergo fe<ftor ille AMNI : quobifariam diuifo ducla femidiamctro A.N, 
in-ca fumatur AO aequalis re<ftx A D > vt fit pun<ftum O centrum gra- 
uitatis fe&orrs AMNI. Tum fumpto arcu N K xquali arcui I L dtf- 
catur A K : crit , vt patct arcus L K xqualis arcui N I , vel N M : erit 
ctiamarcusKM acqualis arcui KHiNarn fi ab xqualibus arcubus 
LI,'LH demantur xquates IN , LK j xquaies rcliqui ficnt ar- 
ais KH, LN. Scd arcus LN xqualis eft arcui KM:eo quod , 
fi ad arcus xqualcs LK , MN addatur communis arcus LM> 
aequalcs fiant arcus KM,LN. Ergo xquales etiam funt arcus K H, 
K- M. Vndc fic vt centrum grauitatis fcttoris A H K M , fit in line£ 

JL 3 AK 
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AKipfumbifecancc. Quare fi ex fisctoris A M N I cencro O duca- 
tur per Bccntrum grauicatis fe&oris cotius A H L I , Hnea O B V (e- 
cansin V rectam A K : crit V centrum grauicacis fc&oris A H K M 
per Prop.8.L:b.i. Archim.de ^fcquipond. denique ducacurcx punclo 
B per puncTrum X, in quo redta A O Quadracricem fecac , rc&a B Xi 
quac Axcm fccecin P. His ita poficis , colligicur Thcorcmatis demon- 
ftratio ad priorcm parcem fpcctans. 

Bemonflrntio. 




Cum B fit ccntrum totius fc&oris AHLIj fccloris autero AMNI 
cenrrum fitOi & fecloris A H K M centrum fit Vjductaquc ficlinea 
O B V ccntraillaconne&ens : per Prop.6.auc 7. Lib. 1. Archim. auc 
per Prop.4$. fuper.icaericO B ad B V j vc reciprocc fcdor A H K M, 
cuiusccncrum eft V , ad fcftorcm AMNI, cuius cencrum eft O. Ergo 
per Prop. 1 5 .Lib.^.EIem. icaeciam cric OB ad BV } vt feclor AKM , fc- 
miflis fectoris A H K M ; ad fecWm A M N, fiue ad ANI, aut AKL 
femilTem fe&oris A M N 1 Scd pcr Prop. 3 3. Lib. 6. Elcm. vc fc£tor 
A K M id feccorem A K L > ita eft angulus K A M , fiuc L A N ad an- 
gulumKAL. Ergo ica eft O B ad B V $ vc angulus L A N ad angu- 
iifn K A L , fiuc ad angulum N A I angulo K A L aequalcm. Scd "vt 
angulus L A N ad angulum N AIs iraeftper Prop. 64. rc&a B X ad 
XP. Ergoica eftOBadBV, vcBXadXP. ErgoperProp.62.duo 
Triangula O A V , & A B P func fimilia. Nam angulus V A O arqua- 
IiscftanguloB AP, & cx vcroqueauguloillo aequali cgtjediuncur Ii- 
nca» A B„ A Xcontincnccsangulos B A V ,X A P arqualesjac deni- 
• 'ftem funt rationcO B , B V } 5c,B X > XP. Cum ergo , vt di- 
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ctum eft , Triangula haec O AV, ABP fint fimilia } fit vt Trianguli 
A O V angulus O , aequalis fit angulo A B P Trianguli A B P. Quod 
ciim ita fit. Duo ctiam triangula A O B A B X , cum habcant angu- 
lum B A O communcm } anguli autcm AOB.ABX oftcnfi 
fint .xquales: crunt & ipfa > aequiangula & fimilia. Quarc ita crit 

• A O ad A B , vt A B eft ad A X. Scd A O acqualis cft cx conftru- 
aione Tcftx A D a tangcntc BD abfciiTa:. Ergo ita etiam cft A D 
ad AB, vt ABad AX. Scdita etiamcft pcrProp. 3o.Coroll. A D i 
tangenteabfcilTa ad radium AB , vtradius AB ad Quadratricis fagit- 
tamAC. Ergoper Prop. 9. Lib. j.Elem. arqualcs funt radius AX & 
fagittaAC. Quodeftabfurdum. Nam perProp.65. fagitta AC om- 
nium radiorum Quadratricis breuiffima cft : rcliquorum ver6 remo- 
tiora fagitta , propiore fcmpcr maiorcft. Pun&um igitur B non po- 
tcft cflb ccntrum lccloris AHLI: cuius femidiametcr A I maior fit 
fcmidiametro A E fectoris F G E : quae eft fefqul-altcra lincx A D in- 

• ter ccntrum A &: lincam BD, quac in B Quadratricem tangit. Q^od 
pi imum erat demonftrandum. 




Dicatur fecundo pun&um Quadratricis B efle ccntrum grauitatfe 
fe&oris AHLL, fcftore AE GE minoris. ItafcceturinReiusfemL 
diametcr A 1 , vt A 1 fit fcfqui altcra reftae A R : fit nimirum pars AR 
partis R I dupla. Tum duabnslineis A R, A B tertia proportionalis Z 
wxieniatur. Hxcmaior nccdfario futuracft quam Quadratricis fa-* 
gitta A C. Nam ciim A B fit ctiam per Prop. 30. Coroll. mcdia pro- 
portionalis inter A D a tangcnte B D abfciilam , & fagirtam A G : eric 
QnadraiuBiUnc* A B «cmale ta« rc&angulo lmcis AD , AC , quam 

rcttangu 
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rcftangulo A R , & Z comprchenfo. Cum crgo duo haec re&angula 
flnc aequalia : Ita crit pcr Prop. 1 6. Lib.6. Elcm. A D ad A R j vt Z ad 
A C. Sed A Dmaioreftquam AR. ErgoZroaioretiam cfle debec 
quam fagitta A C pcr Prop. 1 4. Lib.6. Elem. Quare fi ccntro A , 8c 
radioZarcuscirculi defcribacur: is fecabic Quadrarricem in aliquo 
punfto , vt in punftoX. Iam perXducaturtum a pun&o B rcfta fe- 
cans in P Axem, cum a cencro A radium A N : deinde arcui N I xqua- 
lisfumacur N M , ic^mque L K : du&is eciam lineis A M , A K ; deni- 
que fumpta > A O rectae A R xquali ,ex O pcrJJtraiiciaturlinca refta 
radium A K fe&ura in V. 

Hac abfoluta conftrudcione , conftac vt in prxcedentc cafu , arcas 
K M , K H cflc intcr fe aequalcs ; atque ade6 (c<ftorem AHKM bifa- 
riam diuidi a radio A K , & in radio A K ccncrum grauicatis reperiri 
fe&oris A H K M. Quo codcm iurc fe&oris AMNI grauicacis ccn- 
trum in rc&a M N fe&orera bifariam fecantc reperiri debet. 

Ad hasc conftat tam duo triangula , ABO, AXB, quam duoABV, * 
A X P elTe fimilia.Nam cx conftrucYione AO acqualiseft rcclx A R j& 
AX re&ae Z : incerquas cft A B mcdia proportionaIis.Cum|ergoitafic 
vc AO ad ABjita A B ad A X>quae fundatera circa communcm angu- 
lum A : erunc duo Tr i angula A B O , A X B aequiangula per Prop. 6t 
Lib.6. Elem. Eft fcilicct angulus A B O angulo A X B aequalis. Ergo 
& anguli iisdcinccps pofiti , nempc A B V , A X P ,Ulc pcrtincns ad 
Triangulum A B V } hic ^Triangulum A XP 5 funt xquales,aequalcs 
autcm fune ex conftruaione.anguli B A V , P A X. Ergo 8c harc 
duo Tfiangula funt xquiangula , & firailia pcr Prop. 31. Lib. i. 
Elcra. 

Quar cum ica finr. Latus B O Trianguli A B O , ita crit ad B A j vt 
Iatus B X , Trianguli A B X , ad eiufdcm latus A X. Quia ver6 duo 
Triangula A B V,A XP oftcnfa funt c(Te fimilia : ita cft ABad BVjvc 
AX ad X P. Ergo ex arquo ita erit O B ad B V j vt B X ad X P. Sed vc 
B X ad X P jitaeft angulus L A Nad angulum N A I pcr Prop. 64. 
ErgoiucftO BadB V> vt A ngulus L AN ad angulum N A I : vcl 
vc angulus K A M , ad angulum M A N ( funt cnim hi duo duobus 
iliii aequales. ) Ergo eciam ita cric O B ad B V j vt angulus H A M an- 
guhK AM duplus, ad angulum M A I anguli M AN duplum per 
Prop^ij.Lib.^.Elem. Ergo cciamper Prop.33. Lib. 6. ita cric OB, 
ad B V , vc fc&or AHKMad fcftorem AMNI: eadcmcnim cft ra- 
tiofe&orum , & ipforum angulorum. 

Quare ciim totius fe6toris AHLIcx duobus fcdoribus AHKM 

U 
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& AMNI conflaci cencrum grauitatis aflcrarur eflc Quadratricis 
pun&um D : ccncrum auccm fc&oris A H K M rcpcriacur ueceflario 
id radio A K il'um fettorem bifccante $ (icuc 8c grauitacis ccntrum fe- 
doris A M N I in radio A N ipfum bifecante rcperiri debcc : ac de- 
mum ducacui recta O Y per grauicacis centrum B cocius fcstorii 
A H L I ; quainB (ecaturin reciproca ratione parcialium fe&orum: 
ncc alia poflicper Prop.6x.duci pcr B linea re&a.qux in eadem racio- 
ne fccecur : neceirarium vcro ficper Prop. 6. Lib. i. ^quipon. Ar- 
chim. eam in ca rcciproca ratione (ecari , qux pcr cencrum grauis to- 
tius Sc partiumcius ducitur. Concludendumomninocft, &. V ccn- 
trum eile lecroris A H K M , & fedoris AMNI centrum efleO. Vc- 
rum , cum A O pofita ftcxqualis lincx A R ,qux duas certias partcs 
cx hypothcfi continct fcmidiamecii A Icontinebic 6c ipfa AO duas 
tcrtias partesiemidiamctri A N. Ergo fcctoris AMNIccncrum gra- 
uitatis Odiftac a circuli centro A duabus partibus tertiis. Quod eft 
abiurdum i cum per Prop. 63. cuiufuis fe&oris centrum grauicatis, 
mu^u^quam duabus tcrtiis parcibus femidiametri ab ipibcirculiccn- 
cro dillarc ncceflc (ic. Cum cr£o punctum B Quadracricis non pof- 
fic clTe centrum grauicacis feccoris vllius , cuius fcmidiamecer vel ma- 
ior ficquam fcfqui-alceralincx abiciflx iUangcnce Quadratricem»vcl 
eadem minor : dicendum eft cflc cencrum illius fe&oris i cuius femi- 
diamcrereft abfciflx illius a tangcnte, fcfqui-alccra. Quare. Si linca 
quxpi.im B D &C Quod erat probandum. 

A/r.% Dcmonfratio. 

luuat ad Propofitionis tam exi- 
mix firm us flabiliendam, & aper- 
cius cxponendam vericacem, aliam 
eius dcmonftracionem infticuercj 
qux cx Propoficionc 3 i.operis ini- 
cio laudaii dc ccntrograuicacis par- 
ciumcirculi 8c Ellipfis ab eximio 
Geomecra loannedcla Faillc Soc 
Iefu lucubraci colligicur. Si enim 
habcc cx cius lenfu, & pcne verbis. 
St quoltbet circuli feclore AHOC 
btfanam fefto inO , * latere eius A C velut bafi defcriftnmfuerit trtangu- 
lum A B C, dimidio feclori A 0 C aquale , communem cum feclore habens 
emm angulum , qui ad centrum A circuli efl : deinde a vertice B triangult ad 
bafimproduffa linea B D , qu<t priori triangnlo ABC fimile triangulum 

R ABD 
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trici prxftant machirur, vidcri pcti dcbcrc non cx co, qu6d replicetur 
cius robur,ipsaque opc machinx fortior euadat, fcd cx eo,quod in talt 
a pun&o firmo , cui nititur raachina ,*diftantia exiftens grauc vna cum 
pondcrccomponaticuiusccntrumgrauitatis fit vcl ipfum pun&um 
firmum, vcl eidem punfto firmo dire&e immincat,aut dire&e ab 
tpfb fufpcndaturjexqua ccncri grauitatisconftitutionc fcquatur aflqui- 
librium , parque pondcris maioris pun<flo firmo viciuioris jpondc' 
rlfque , fiue potentix minoris abeodcm punoYo remotioris ad graui- 
tandum aut ad fuftincndum facultas. 

Illuddcmum,cuiusaliquoticsiam mcmini.etiam conftarc vide- 
tur. Nimirum , conftituto atquilibrio , vccVts .V.G.CB priorts ge- 
neris potentiamB , nulla alia maiori facultatc egcrc ad motum ineun- 
dum,&continuandum,quamquzcifurHcitad xqutlibrium. Cura 
cnim capar fit refiftentiac ponderis , &.ad otunem fitum ,qui'motum 
fequitur , indiffcrens | non racultas maior ad motum , fcd tantum ap- 
plicatio, & vfus potentiac acccderc debet : ad qucm agens fiuc rationc, 
fiue fcnfu tantum dudum fcfc pcr fc determinare poteft. Atquc hxc 
dc ftatice cxoccafionc corum qua: confcquuntur , fatis. Nuncad in- 
ftitutum. 

PROPOSITIO LXII. Theonma. 

SI triangula duo A BC, DEF arquales habcant duos An- 
gulos A & D : quorum vcerque diuidatur in duos angulos 
vtrumque vrriqucxqualcs, ncmpe GAB,HDEj&GAC, 
H D F : diuidantur & bafcs CB,FE proportionalitcr , i!Ja 
in G , hzc in H. 

Dico arquiangula cflc duo illa triangula,& fimiliafimi- 
litcrquc pofita. 

Dicopnctcrcanullam lincam in altcrutro duci pofle ad Ja- 
tcra triangulorum tcrminatam ; qux (imiliter fecctur a linca 
angulos diuidcntc j vt bafis BC diuifa cftin G, aut bafis E F in 
H, nifirucrit hifcc bafibus parallcla. 

DemenJIratio frioris ptrtis. 
Si fimilia non funtduo triangula ABCDEFj angutus A B C vcl 
maiorcft, vclminor anguk) DEFj fi enini duo iili angult A BC, 

DEF 
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DEFforcnc arquales: 
3 E > am tum fequeretur 




triangulo D E F ; & Cc- 
cabitur bafis BI in L 

fimiliter,vcEFfc&aeftinH>fiucexhypothefi, vt BC in G. Er- 
go GLparallelacftperProp.z.Lib. 6. lincac Cl. Quod cft abfur- 
dum : ConueniunccnimG L & C I in A. Quarcdicendum cftan- 
gulos A B C , D E F , cflc arqualcs : acquc ade6 duo triangula A B C , 
D E F cflc fimilia per Prop.4. Lib.6. & Elem. fimilitcr pofita. Quod 
cracjprimo Ioco probandum. 

Demonftrttio fctmnci* fartis. 
Si quacpiam linea RT vfpiam in alterur.ro criangulorum ducjnuear, 
quac icafccetur in S a linea A G , vc BC fectacft inG , ncc tamen fic 
lincx B C parallcla: ducacur ci per B parallcla BI> quam in L fecec 
re&a A G. Icaque B I fecabicur in L , vc RT ei parallela fecacur in 
S. SedB Cex hypochcfi ica fecaturinG, vc RTfccacur in S. Er- 
go BI , in L, & B C in Gfecancur fimiliccr. Ergo pcr Prop.i. Lib. 6. 
Elem. lincjc G L , C I , func parallcla quod cft abkirdum , cum in A 
conuenianc. Quarcnullalinca, quaenon fic parallcla bafi BC,auc 
' E F duci poteft in his trianguKs , quac fimilicer fecari poflic a linea AG, 
auc D H vc B C fecacur in G , auc E F fccacur in H- Ergo fi triangu- 
laduo ABC, DE F acquales &c. quod crat probanduui. 

PROPOSITIO LXUl Tburem». 

CViufuis fcdtoriscirculi ccntrum grauicacis a ccncro cir- 
culi minus diftat , quam duabus fcmidiamctri ccrciis 
partibus. 

Expojttio. 

Sic circuli quicunque feclor A E F : qui birariam diuidacur a femi- 
diamccro AD : ericfeftoriscencrumgrauicatis in bac bifccancc linea 
A D v vt per fc pacec Dico autcm centrum illud grauitatis , quicuo- 

quc 
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que tandcm fuerit fedor, minusdiftare a circuli centro A ,quam fint 
duarterrarpartcs radij A D. Hoc cft , diuito radlo A B in tres parres 
«rqiiales , quarumduas complectatur A G : punclum illud G nullius 
fectorisctTe pofle centrum grauitatis» ,• fcd ouvcium fectorura id gc- 
ncri> ccntra grauitatis cadtrc intct G £c A. 

DttnonftrMtio. 

Pctpunchim D, in quo radius A D 
circtilum tccac ,ducatur iinca circulum 
cangcns ,*fiuead A D perpendi*waris: 
quam duo fe&oris latera AE , A F pro- 
du&a fccent in B 8t O Erit ciiangu- 
lum ABC Ifufccles , func cnim uuo 
.anguli D A 13 , D A C > 8c duo A D B 
ADC.xquales ex hypothefi. Lri;o 
«**• 8c duo reliqui B , 8c C , ad bafim func 

acquales : vndc pcr Ptop. 6, Lib. i. Elem. niangulum A B C liofccles 
clk neccflc cft ,quo pofiro. Cum icmrum cuiufuis trianguli pcr 
Pi\;p.^. Lib. l. ^Rquip. Archim. fitinlinea bafim bifccante : fit au- 
tcm eW.im in linea bafi parallcla , quaclatera ita fccat , n pars angulo 
adhaTcns fit reliquxp.misduplaperlem. Commandini ad Prop. ij. 
L>b. i. ^Equip. dcmonftrati m : trianguli A B C ccntrum nccelTarit> 
eft punrtum G. N.imlmea ADbifariam flcatbafim B C in Dj & , 
fi per G agerctur bafi parallclajecarct latcra , vt fecta eft AD in G. 
Cum vcro ctiam nocG , ficut ncc linea A D vnquam mutctur ; Iic£c 
duo latcra A B, AC mutentur, vcl ad A D propius acccdendo, 8c an- 
guluni B A C femper minorcm contincndo, donec cum ipfa A D am« 
bar coalcfcant i vctab eadcm A D recedcndo , maioremquc angulum 
B A C conftituendo , doncc ipfx A B , A C fibi in dirccium compo- 
nantur omni earum cuanefccntc inclinationc , 8c angulo,& fcclor 
ipiccuadat femicirculus; fit vero fcctoris cuiulcunque centrum gra- 
uitatis,vt mox aperiam ,ccntro A vicinius, quam grauitatis ccntrum 
cuiufcunque Kofcclis trianguli A B C : manircftum cft feetoiis cuiu- 
fcunque cenuum grauitatis minusdiftarc abangulo A fiuc ccntro *r- 
culi) quamduabusrertiis partibus AG totius linex AD , fiuc femi- 
diametri circuli , vt fcrt propofitio. Sed oftcndi dcbct centrum gra- 
uitatisfe&orisfbmper cfic ccntro A vicinius, quamcentrum G trian- 
guli. Hocautcm manifeftum eft per Axioma^. Lib. i. arquip. Ar- 
chimedis :quoconftat,.fi a grauimagnitudine, vt triangulo ABC, 
^uidpiamdcmacuT, vciut abco triangulodcmuutur duo mixta trian- 
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gula D B E , D G F i vt raliquus fiatfeclior : ccntrum Grauitatis in op- 
pofitam partcm recedcre rcc:dit : ergo a ccntroG trianguli cuiufuis 
ABC , ccntrumcuiufuisfc&oris AEF vcrsus A ,e*.]uc fic propius: 
minufqueabeodiftatquamduabus tcrtiis AG fcmidiamecri circuli 
partibus. Quarc cuiufiris fcctoris &c. quod crat demonftrandum. 

Corollarittm. 

Hinc fcquitur omnium circuli fc&orum .quoslunea A D bifariam 
fccvit,femicircirlotummaioruni»tumminorumccntra grauitatis rc- 
pcriri in lincaG A duas tcrtias partcs cotius fcmidiamctri A D conci- 
meme : eoque fore centro circuli A ticiniora , qu6 maiores extiterinc 
fe&oresidoneccandemadcentrum A totiuscirculi cencrum & gra- 
uitatis , & magnitudinis deucniatur. 

PROPOSITIO LXIV. Theorcma. 

SI ex quouis quadratricis pun&o I re&a ducatur ipfius cor- 
nu vcl fuperius , vcl inferius fccans in B ; Axem vero A C 
in D:ac per B ducatur radius A B , fe&urus in H circu- 
lum ccntro A per I dcfcriptum. 

Dico re&arn I D ita fccari in 
B a Quadratrice : vt ita fc ha- 
bcat l O ad B D ; vt fc habet an- 
gulusl A CadAnguIura B A Q 
(iue , vt arcus I G ad arcum 
HG. 

Demonjtratio. 
Ducatur a punfto B ad applicatatn 
IF perpcndicularis BE , fiue Axi 
ACparallcla. Secatur ID in B, vc 
1F fecatur inEj funt enim in trian* 
gulo I F D duae linex F D , E B pa- 
rallcla inter fe. Sed perconftruclio- 
nem Quadratricis , vt fe habct I F ad 
3nAC,adangulumB AC,fiuearcus IG ad 
'£yc I D > eft ad B D : ica tam angulqs I AC, 
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ad angulum A B C quam arcus|I Geft adarcum HG. Quarc fi ex 
quouis Qu adracricis 8cc. quoderac demonft randum. 

PROPOSITIO LXV. Tbeorema. 

Slnt duo Quadratricis radij A I , A B ; quorum illc fn ab 
Axc A C rcmotior , quam iftc 
Dico A I maiorcm cffc , quam A IL , 

Dcmcnflratio. 

Si A I maiornon cft quam A B j crit ifli 
xqualis , aut co minor. Dicatur arqualis. 
Cencro igicur A per I defcriptus circulus 
tranfibitper B: Ducatur per I & B rcdta 
fecans in D Axem : circulus per I & B de- 
fcriptus fccabit Axem inter D & A , vt in. 
L. Icaque ,cumperProp. prxced. iia fic 
I B ad B D> vc angulus I A B ad B A D : vc 
autem angulus I A B ad B A D > ha fit fedor 
A I G B ad fe&orcm ABHL : Item per 
Prop. i. Lib. 6. Elem. ita triangulum I A B ad criangulum B A Dr 
Erit fe ftor AIGB ad feftorem ABH L,vt criangulum I A B ad trian- 
gulumBAD. Sed fc&Qt AIGB cft maior triangulo A IB. Ergo 
&fe&or A BHL maioreft cnangulo ABD. Quod eft abfurdum: 
«rgo A B non eft aequalis A I , multo minus crit maior. Ergo 
«ftminor, vcaflertumeft. 

PROPOSITIO LXVI. Theorema per-infigne. 

- 

SI linca quacpiam B D Quadratriccm in B tctigcrit, Axcrn- 
quc fecuer.it in D : fumatur autcm D Ea:quaiis femiiTi li- 
ncar AD a tangcnte B Dabfciif» : centioqueA pcr E circu- 
ks dcfcribitur,quem in G fecet radius cx A pcr B ciedus : ac 
dcmumfumpfo arcu GFxquali GE,ducatut radius AF, 
vt fiat fe&oi imcger AFGE j qucm bifariani re&a A G pcr 
Ba&a diuidir. , 

Dko punctum B Quadratricis, cflc ccntrum grauitatis fc- 
ftoris AFGE, 
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Triftrmu. 

K L 



grauitatis fe&oris alicuius fimilis huic fe&ori A F G E , codem fe$o- 
rc A F G E vcl maioris , velminoris, Seetor enim quilibec fimilisfc* 
ftori A F G E centrum grauitatis in re&a A G bifariam illum faka- 
tefcrtitur. Sitcrgo primtirn punclum B ccncrum grauitatis fecroris 
A H L I raaioris fectore A F GE- Quo fuppofiro cric eius femidia- 
mcter A I maior , quam fefqui altera re&x A D : ciim cius fefquialte- 
tcraexconftruftioncfit AE (eftenimpofita DExqualis femiflt re- 
€tx A D i atquc ade6 A E fcfqui-altcra rectx A D ) quod ciim ita fic, 
dari poteft aliquis fector circuli H L I,cuius centrum a centro A fpacio 
diftct xquali rectx A D pcr Prop. 6y eiufque Coroll. vbi oftenfum. 
cft ccntrumgrauitatiscuiufcunque tectxiriscadereinfra pun&um ra- 
di) fc&orem bifariam diuidentis , in quo pun&o radius illc ita (ecatur 



ergo fector illc AMNI : quobifariam diuifo ducta femidiametro A.N, 
in-ca fumatur AO xqualis rectx A D 5 vc fit punclum O centrum gra- 
tiitatis fe&orrs A M N I. Tum fumpto arcu N K xquali arcui I L da- 
catur A K : erit , vt patct arcus L K xqualis arcui N I , vcl N M : crit 
ctiam arcusKM xqualis arcui KHiNam fi ab xqualibus arcubus 
LI, L H demantur xquates IN , LK } xqualcs rcliqui fienc ar- 
cus KH, LN. Scd arcus LN xqualis eft arcui KM:co quod , 
fi ad arcus xqualcs LK , MN addatur communis arcus LM> 
aequales fianc arcus K M , L N . Ergo xquales eciam func arcus K H, 
K- M. Vndc fic vt ccntrum grauicatis fcdoris A H K M , fic in Hnc£ 



in parces inxquales > vt pars centro A adh 
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A K ipfum bifecante. Quare fi ex lcctoris A M N I cencro O duca- 
turperBcciurumgrauitatisfe&oristotius AHLI,linea OBV fe- 
cansin V recYam A K : crit V cencrum grauicacis fectoris A H K M 
per Prop.g.Lib.i. Archim.de;£quipond.deniqucducaturex punclo 
B pcr punftum X, in quo recta A O Quadrati icem fecat , rccra B X,- 
quac Axcm fccet in P. His ita pofitis , colligitur Theorcmacis dcmon- 
ftratio ad priorem partem fpcctans. 

Dcmonftrtttio. 




Cum B fit centrum totius fe&oris A H L I > fectoris autem AMNI 
ccntrum fitO> &feetorisA H K M centrum fit V j ductaquc fit Iinea 
OB V centraillaconnectens : pcr Prop.6.auc 7. Lib. i. Archim. aut 
per Prop.48. fupcr.itaeritO B ad B V , vt reciproce fector A H K M, 
cuiusccntrum eft V , ad fcclorcm AMNI,cuius centrum eft O. Ergo 
per Prop. i j.LuM.Elcm. ita etiam erit OB ad BV , vt feftor AKM , (e- 
miflis fe&oris A H K M > ad fe&orem A M N, fiue ad ANI, aut AKL 
femiflem (ectoris A M N I Scd pcr Prop. 3 3. Lib. 6. Elem. vt fe&or 
A K M ad feclorem A K L > isa cft angulus K A M , fiuc L A N ad an- 
gulum K A L. Ergo ita cft O B ad B V > vt angulus L A N ad angu- 
1if n K A L , fiue ad angulum N A I angulo K A L aequalem. Sed ^vc 
angulus L A N ad angulum N A I > ita cft pcr Prop. 64. recta B X ad 
XP. Ergoita cftOBadBV j vtBXadXP. ErgopcrProp.61.duo 
Triangula O A V , & A B P funt fimilia. Nam angulus V A O acqua- 
lis cft angulo B A P , & cx vtroquc angulo illo acquali egcediuntur Ii- 
ncae A EL A Xcontinentcsangulos B A V , X A P aequalesjac deni- 
qucincadcmfuntrationeOB, B V,- 8c.BX,XP. Cumergo, vt di- 

' ctum 
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clum eft , Triangula hxc O A V , A B P fint fimilia > fit vt Trianguli 
A O V angulus O , xqualis fit angulo A B P Trianguli A B P. Quod 
cum ita fit. Duo ctiam triangula A O B A B X , cum habeant angu- 
lum B A O communcm j anguli autcm A O B ,' A B X oftenfi 
fint arqualcs: crunt fic ipfa , xquiangula & fimilia. Quarc ita crit 
A O ad A B , vt A B cft ad A X. bcd A O acqualis eft cx conftru- 
dione rcclx A D a tangcntc BD abfciirat. Ergo ita etiam eft A D 
ad A B, vt A B ad AX. Sedita ctiamcft per Prop. 30. Coroll. A D a 
tangenteablcifla ad radium A B ; vt radius A B ad Quadratricis fagit- 
tamAC. Ergo per Prop. 9. Lib.^.Elem. arquales funt radius AX & 
fagittaAC. Quod eft abfurdum. Nam pcr Prop.65. fagitta A C om- 
nium radiorum Quadratricis brcuiffima cft : rcliquorum vero rcmo- 
tiora fagitta , propiorc fcmper maiorcft. Punctum igiturBnon po- 
tcft ctrc ccntrum lcctoris A H H : cuius femidiametcr A I maior fit 
fcmidiamctro A E fectoris F G E : qux eft fefqui-altera lineas A Din- 
ter ccntrum A & lincam BD, quar in B Quadratricem tangit. Qnod 
primumcrat demonftrandum. 




Dicatur fccundo punclum Quadratricis B cftc ccntrum grauitath 
fc&oris AH 1L, fc&orc AF GE minoris. ItafcceturinReiusfemL 
diameter A I > vt A I fit fcfqui akcra rcclac A R : fit nimirum pars AR 
partis R I dupla. Tum duabnslincis A R, A B tertia proportionalis Z 
inueniatur. Hxcmaior neccilario futuracft quam Quadratricis /a- 
gitta A C. Nam ciim A B fit ctiam pcr Prop. 30. Coroil. media pro- 
portionalis inter A D a tangente B D abfciilam , & fagittam A G 1 cric 
Quadratusniinex A B acqualc cat» rc&angulo lmcU AD , AC \ qtiam 

rcclangu 
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redangulo AR, &Zcomprehenfo. Cumergoduo hxc rcccangula 
flnc atqualia : Ita crit pcr Prop. 1 6. Lib.6. Elcm. A D ad A R j vc Z ad 
A C. Sed A D maioreftquam A R- ErgoZmaior eciam eflc debcc 
quam fagitta A C pcr Prop.14. Lib.6. Elem. Quare fi centro A , & 
radioZ arcuscirculi defcribatur : is fecabit Quadratricem in aliquo 
pun<fro, vcinpunttoX. Iam perXducaturtum a punito B rcrta fe- 
cansin P Axcm.cum acencro A radium A N : dcindearcuiN Ixqua- 
lis fumatur N M , itemque L K : du<ftis ctiam lincis AM.AK: deni- 
quc fumpta A O re<ftx A R xquali ,cx O perBcraiiciacurlinea rccla 
radium A K fe&ura in V. 

Hac abfoluta conftru&ione , conftat vt in prxcedente cafu , arcus 
K M , K H cflc intcr fc xqualcs : atque adco Ic&orcm A H K M bifa- 
riamdiuidiaradio A K,6cinradio AK centrum grauitatis repcriri 
fcccoris A H K M. Quo eodcm iurc fcftoris AMNI grauitatis cen- 
trum in rccla M N fe&orcm bifariam (ccantc repcriri dcbet. 

Ad hxc conftat cam duo criangula , ABO , AXB, quam duo ABV, 
AXPeflc fimilia.NamcxconftrucVione AO xqualiscft rectx AR>& 
AXre&xZ : intcrquaseft A B media proportionaIis.Ciimcrgoitafic 
vc AO ad ABjitaA B ad AXiquxfuntlateracircacommunem angu- 
lum A : erunc duo Triangula A B O , A X B xquiangula pcr Prop. 6,- 
Lib.6. Elem. EftfcilicecangulusABOangulo AXB xqualis. Ergo 
&anguli iisdcinceps pofici , nempc ABV, AXp,illc pcrcincns ad 
Triangulum A B V j hic ad Triangulum A XP > func xquales,xquales 
auccm func cx conftruclione anguli B A V , P A X. Ergo & hxc 
duo Triangula funt xquiangula , & fimilia pcr Prop. 31. Lib. 1, 
Elem. 

Qux cum ita finr. Latus B O Trianguli A B O , ita crit ad B A j vc 
larus B X , Trianguli A B X , ad eiufdcm latus A X. Quia vcro duo 
Triangula A B V,A XP oftcnfa funt cfle fimilia •. ita cft A B ad BVjvc 
AX ad X P. Ergo cx xquo ica erit O B ad B V j vt B X ad X P. Scd vc 
B X ad X P i itaeft angulus L A N ad angulum N A I pcr Prop. 64. 
ErgoicacftO B ad B V j vt Angulus L AN ad angulum N AI: vel 
vc angulus K A M , ad angulum M A N ( funt cnim hi duo duobus 
illis xquales. ) Ergo eciam ica cric O B ad B V } vc angulus H A M an- 
guh K A M duplus , ad angulum M A I anguli M A N duplum pcr 
Frop.i^.Lib.y.EIem. Ergo cciam pcr Prop.33. Lib. 6. ica cric OB, 
ad B V , vt fe&or A H K M ad fe&orem A MN I : eadcmcnim cft ra- 
tiofectorum , & ipforum angulorum. 

Quare cum cotius fe&oris A H L I cx duobus fectoribus A H K M 
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& AMNI conflati ccntrum grauitatis aflcraturcfle Quswlratricis 
punftum B : ccntrum autcm lcdoris A H KM repcriatur ncceflario 
in radio A K iPum fe&orcm bi fecan te , (icut & grauitatis ccnerurn fe- 
«flori . A M N I in radio A N ipfum bifecamc rcpcriri dcbct : ac dc- 
mum ducatur rc&a O V per grauitatis centrum B totius fc&orii 
A H L I i quain B fccatur in rcciproca" rationc partialium fedorum: 
ncc alia poffit pcr Prop.6i.duci pcr B linea rcc"U,qux in cadcm racio- 
ne fccetur : neceflarium vcrofitper Prop.d. Lib. i. j£quipon. Ar- 
chim. cam in ca rcciproca ratione fecari , qua: pcr ccntrura graulsto- 
tius 5c partium cius ducitur. Conciudendum omnino cft , Cc V ccn- 
trum efle (cftoris AHKM.& fertoris AMNl ccntrura cfleO. Ve- 
rum , cum A O pofua fitacqualis lincac A R ,quac duas tcrtias partcs 
cx hypotheficontinct femidianTctii Alcontincbit & ipfa AO duas 
«crtias partes femidiamctri A N. Ergo fccloris AMNIcentrum gra- 
uicatis O diftat a circuli cemro A duabus partibus tcrtiis. Quod eft 
abfurdum : cum per Prop. 63. cuiufuis fe&oris centrum grauitatis, 
munu<quam duabus tcrtiis partibus femidiametri ab ipfbcirculiccn- 
tro diftare ncccfle fit. Ciim ergo pundum B Quadratricis non pof- 
fit eftecentrum grauitatis feAoris vilius , cuius fcmidiamcrcr vcl ma- 
ior fit quam fcfqui-altcralincac abfciflx a cangome Qftatfratriccmivcl 
eadem minor : dicendum eft eflc ccntrum illius fedcoris > cuius fcmi- 
diamecereft abfciflac illius a tangente, fciqui-altera. Quare. Si linca 
quarpiamBD &c- Quodcratprobandtim. 

Alia Dcmonjtrutio. 

— luuacadPropoficionis tam exi- 

- mix firmlus ftabilicndam, U apcr- 

tiusexponendam veritatcm, aliam 
s '"i /X cius dcmonftrationcm inftitucrc i 

\ ~\ /** \i quxcxPropofitionc 3 i.opcrisini- 
H\ — ^OxT* V "o laudati dc ccntro grauitatis par- 

tiumcirculi & Ellipfis ab cximio 
Gcomerra Ioanncdcla Faille Soc 
Iefu lucubrati colligitur. Si enim 
habet ex ciusfenfu, & penc verbis. 
Si quolibet circuti feclore AHOC 
hf»ri*mfeElo inO,» Utere eius A C velut bsfi defcriftnmfterit trinngu- 
Utm ABC, dimidio fetfori AOC tqunle ^ommmnem cum feclore hubens 
emm nmgnlum , qui ad centrum A circuli eft ; demde n vertice B trinngult *d 
bnfimfrodutfn linen BD,qu* friori trinngnlo AB C fmile trinngulnm 

R ABD 
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JBD confiituat:centroque A fccloris , atius dcfcrtbatur fcftor A F G E 
etufdem anguti cum datojcciore AHO C;cu,us latus A Efit jcfqut-alteru*» 
tmex A D,qua interccntrum circuli A , & concurjum D , tinex BD* ver- 
tue dutlx ad prodnclam bafim A C intcructur. Triangui, ABC vertex B, 
erit centrum grauttatts fcliuris A ¥ G E pofiremo defcripti. Hxc ci\ lau- 
dati Authoris Propofitio, quam acutc, accuraceque probat ex Pnnci- 
piisab iisquxegoadhibui , longe diucrfis : ex qua ica licct argumcn- 
tari Duftoquocunque Quadratricisradio A B , fi ex punfto B dux 
ducantur linex BC,BD,illa ad Quadratricis verticcm Cihxc Quadra- 
trice tangcnsinB:duoconftituunturtriangulaBAD,BACfimiiiaper 
Prop <o Adhxc. Si centro A per verticem Quadratricis C circulus 
dcfcnbatureft fcftor AOC triagulo ABC xqual.s pcr Prop.5 i.Quod 
cumicaGtrccrnis.opinor.hic ohferuatam omnem citati Auinocis 
fuppofitionem. Ex qua candcm fequi concluiioncm neccflc eit. 
Nimirum. Si A D bifariam diuidatur .eiufquc icmifli xquahs pona- 
tur D E , pofitaquefcmidiamccro A E fcftor A F G E conicituatur: 
eritciusfeftorisccntrumgrauitatis punftum Quadratric.s B,quodcft 
vcrtcx crianguli A BC Nihil crgo verius,quam punftum quodh- 
bet B Quadratr cis cflc grauitatis ccntrum fectoris A F G E : cums ra- 
diusA Eeftfefqui-alterlinex ADintcr centrum A,& hneam B D 
Quadratriccm tangcntcm interceptx , & hxc mea Propofitio aflent. 

Aionttum. 

Infmttafunt.mi Leclor, qut fcquuntur tum Coro/Iari* ,tum Schdia 
< v propofitioneprxccdente dcduila. ^uanquam cnim ea obferuattone d,~ 
om»macenfurum te non dubitem sfctto tamen non ntfi tardtus, alfolutojtt . 
lathoctotoopufculoamefuiffeobfcruatasvix vt fatis temport Tjpogra- 
phicts opens tranfmttt, potucrint : vt minme mtrere Jmcque m Prepofittc- 
numfcrtcm , provt fuiffet aptius , tomponantnr ; ncquc adfcqucnt,a,provJ. 
noJinecomp^^^fi^ r oiui ft et > ^poncnda adhtbeantur , qucl, 
tumlocusotcurrct, facde tiecbit aduertcre caporro cuiufmodifint ,acctpe. 

Corollarium T . 

R-petacir Theoremitis prxcedcntis non-nihil mutata conftruftio 
inlnmcmodum. Supponatur refta BD Quadratricem tangerc m 
\\ Axiqneoccurrcre in D : tum fiat A E felquUlcera reftx AD, 
ouamexAxeabfcindittangcnsBD-.centro porro A pcr B c.rculus 
dcfcr.batun qui alterum Quadratricis cornu fecct .n O.per quod 
punftum ex ccntro A radius,cmittatur : codem ctiam ccntro A c.rcu- 
L oer E defcribatur radiis AB,AO produftis cccurrcns in G Sc F.His 
pofitis , cx prxcedente Prop. fcquitur punftum L ccmrum eGe gra- 
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uicatisfe&oris AGEF. Nam iuxtaeamPropofitioncm punftum B 
eftcentrum grauitacij fccloris, qui componerctur ex fc&orc AG E. 
5c alcero fc&ore huic arquaiiex altcra parre radij A G cotlfticuco: cui 
toti fcclori aequalem cfle patct fccrorem A G EF. Ergo ficut B ccn- 
crum cft grauitatis prioris illius fertoris ex citata Prop. Ita L , quod 
jucac punitumBdifht a centro A , c(>ccntrum grauiiatis fcftorh 



xc 



A GEF. Atquc hoc quidcm planum 6c apcrtura cft.. Hoc- porro 

pofito. f //7f 

^ Siftaruatur AP fcfqtii-altcra 

cctx AL ( qu.-c cft diftancia 
ccnui grauitacis fe&oris ipfius 
A G E F a ccntro A ) dico pun- 
ctumPcire centrum grauitati 
\ arcus ipfms GEF fqfCtorem 
AGEF conftitucntis. Huius 
Aftortionis vcritas tum cx 
Thcorcmatc pix.cdcnti, tuni 
ex o^uadam Gukimi noftri Pro- 
pofitione dcducicur j qium rc- 
fcrt , mcric6 mijum in mo- 
dum commcndat infiqms & 
iplc Geomctra Anconius Lalo- 
ucra noftrq itcm Scciecacis Lib. 
j.Prop.i i.Coroll-i.opcris inau- 
dai deCycloide. Hicergo rc- 
fcft ab illo demonltratum , fi 
caiuluis arcus GEF ccncrum 
p auitacis notum habcacur , no- 
. tum fieri (e&oris ipfius A G E F 
centrum grauicacis L : fi vc ccr- 
narius ad binarium , ita fiac cencri grauitatis arcus G E F diftancia A P 
a ccncro A ad rc£Um A L.-ci ic cmm L ,ccncrum grauitacis feclori* 
ipfiusAGEF. Ergoconucrtcndo. Si notum habeatur prius cen- 
ttum L grauitatis fedoris A G E F, fi fiat vt binarius ad tcrnarium,ita 
A Ldiftantta centri grauitati le&oris A G EF acentro A ad A P ,hoc 
cft , fi A P fiat fcfqui-altcra rcclx A L >cric P centrum grauitatis ar- 
cu\< G E F , cui angulus fccroris infiftit. Conftat ergo quomodo ex 
prrccedenti Theoremate, 6v Guldini AiTcrrionc notum cuadere queat 
centrumgrauitatisarcus cuiulcunquc fcctoremconftitucntis. 

R 1 Corol 
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Si ccntroA Quadratiicis cir- 
culus quicuncjuc defcribatur fe- 
cans in B fuperius Quadratricis 
cornu , inferius 3Utem in O , ot 
Axcm inL:ac dcmura Quadra- 
tricis fagitta A C ita diu^datur 
in I , vt ipfa fit fuac partis A I fef- 
qui-altera, fiue , quod idcm cft, 
fitCI iagicta: AC pars tertia. 
Dico pun<ftu*n t"I effc centrum 
grauitacirfetforisABLO.Quod 
fic oftcndo rcpetito (kperiori 
fchemare. >- 

Ciim A E <; rc£x A D > & 
A C , rcctae A I Cn cx hypothc. 
j l\ fefqifyaltera : Rc&angulum 
. > prima A'E & quarta A 1 com- 
r , 4,1 prehen/um xquale cft Recran- 
. M\- -%u\o fccunda A D&tertra A C 
contento.Scd Redtangulum fub 
A D , A«C «quale cft Quadra- 
yto A L , (rtie A B (func enim tres 
hic progArtionalcs per Prop. )o, buius ) 
_ ALcquale.eft Rcctangulum reclis AE, 
ita eft AJUd AL , vt A I. Scd ALeft diftan- 
tiaccntri L grauicacisfector# A G E F acerrtro A. Ergo A I diftantia 
eft ab eodcm cencro &a&iifcrt grauitatis (edoris A B L O iimilis , ilmi- 
Jiterquepo-Iti (ctlafi AG EF j ipsumque pun<ftum I,cum in fcclorc 
A BLO firmliter fetoabeac , vc ie habccccntrum L grauiratis fcctoris 
A GEF^ctugrauitaiis ccncrum -iufdctn fectoris ABLO per Axt. 6. 
LilM^ftjf-quipond. Archim. Quod demonftrandum hk crat. 

CorclUrium 3. 

£' TifJcm pofiiis, Vcrtcx C Quadiatricis centrura grauitatis arcus 
B LO ,cui infifticciufdetn foftoris A BLO angulus. Idapertecon- 
ftatcxprobacioncCorollarij pt imi : cftenim Aldiftantiaccncri gra- 
tmacis fcdoris A B L O acentra A ad AC , vtbinartus ad tcrnarium: 
Ergo C eft ccncrum grauitatis arcus B L O. 
Quicunqueergocirculus ccntro A QuadrattkboWbibaturvtrurn- 




linc.v A D , A L 
crgoeidemC^ 
A I contentum 
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que eiir cornu fccans ( fecabit eniin , cum fagitra ACfit omnium ra- 
dioruni Quadratricisbreuifitmus , reliquorum aucem fagitta: propin- 
quior rcniociore breuior fcmper fit pcr Prop.65. huius ) vt in B Zc O, 
centrum grauitatis fecloris ; qui cx centro A adfe&ionesB & O edu- 
tfisradiisconfticuitur j fempcr crit ponchim I : puntfum vcroC ver- 
tcx Quadracricis,fcmper erit cencrom grauitatis arcus BLO, fiue 
bafcoseiufdem fe&oris. Qua Quadracricis facultacc haud fcio an alia 
aliqua vel iplTus , vcl alius cuiufcunqueciusgcneris curuarum linea- 
Tum admiracione dignior obferuari queat. 

Hincfacili ncgotio folucturProbletna.quod paulo grauiore folu- 
tume(tinferius( fed ibimonitifuperioristnemincris) cft autem hu- 
iufmodi. Dati cuiufms feSoris A GEF (fchematc vtar codem) cen- 
trumgrauitatis , vna cum centro arms , cui infifiit , Jefinire. 

Anguius G A F dati fe&oris bifariam diuidatur : eiufque femiili ad 
pun&um A Axis A C , fiatxqualis angutus G AC dufto radio A G, 
quiQuadratriccmfccecinB. TumccntroA pcr B,circulus dcfcri- 
bacurlecans inO alccrum Quadracricis cornu , eiufque Axem in L. 
lam conftacexprxcedentiCoroll.pun&utnl centrum efTc grauitacis 
fecloris A B L O fimilisexconftructione fe&ori dato A G E F j pun- 
ftum auccm C centru m eflc grauitatis arcus B L O > qui fecroris c i ul- 
dem bafis cft. Fiatcrgo vt radius A L ad A I , ita radius A E ad A L 
( ex fchematis huius conftrudionc A Lcafueftradiusipfc prioris fc r 
ccoris,aliasalitercQnthjgct) erit L ceatrum grauitatis dati fcctoris 
A G E F. Similitcr , fi fiac vc idcm radius A L ad A C » ita radius A E 
ad A P : erit P ccncrum graukatis arcus G E F. Vrumquc conftat ex 
allaco fuperius Axiomacc 6. Ltb.r. itquipond. Archimedis. Tam 
cnim duo pun&a I & L , quamduo C & P i n fimilibus figuris , fc&ori- 
bus fcilicct ABLO, AGEF, fimilitcr funt pofita. Ergo L & P 
funt ca qux inucftigandacrant ccncra grauicatis in daco quouis fc&ore 
AGEF. 

CoroUarium 5. 

In eodcm fchcmatc tangat B D Quadratricem in B, Axi occurrens 
in D : fi ccntro A pcr D arcus HD K defcribatur feelorcm. A H D K 
conftitucns fimilcm fecrori ABLO : crit Lccntrum grauitacis arcus 
HDK, idem quod Prop. antecedente dcmonftratum eft efTe ccn- 
trum granitatisfecloris AGEF,cuius radius AE pofitus cftfcfqui-alcer 
xadij A D. Quod oftendo. 

Trcs Uncx A D , A B fiuc AL,& A C continue funt proportio- 

JL 3 nalcs 
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nalcspcrProp.jo.huius. Cumergo fic AC ad AL, vc AL ad A D » 
pundurn C fimiliter conftituicur in fcclore A B L 0,eiufvc arcu BLO, 
▼c conftitutum eft pun&um L in fcctore A H D K , eiufque arcu 
H D K.Scd C cft ccntrum grauitatis arcus B L O per Coroll.3 .Ergo L 
eft ctiam centrum grauitatis arcu 1 » H D K pcr Axio.6. Lib. 1 . ALqm- 
pond Archimcdis. 

Corqllarinm 6. 

Ex eo vcr6 quod quilibct arcus centro A Qjiadratricis dcfcriptus 
eamqucfccans,qualiscft arcusB LO , fuxccntrum grauitatis in ipfo 
Quidracricis vcrticc C nancifcatur ( eccc nouam e Quadratricis thc- 
faurodcpromptam prctij non exigui gcmmam ) conficitur planam 
ipfam fupcrficiem fius Lunulam BLOC arcu circulari BLO,& 
Quadratricis arcu BCO circurofcriptamjllud ipfum centrum C nau • 
ci?ci grauitatisfuae. 

HancPropofitioncm haud acgrc admi£Turi funt , qui quantitatcm 
ex inJiuifibilibusconflari fibi pcrfuadcnt. Conftarct fcilicct Lunula 
iila arcubus innumcris centro A dcfcriptis : quorum omnium vnicum 
eft grauicatis ccntrum C,& vnicum perpendiculum ad Axcm in pun- 
£to C re&um. Neque vero multo xg\\us candem funt admifluri , qui 
cx faniore Philofophia Quantiratis cx Indiuifibilibus compofitioncm 
illam rciiciunc. Norunt quippe hanc pcr indiuifibilia argumencandi 
mcthodum ,ctfi per fcfola ad aflentiendum minus cuidcntcr cogac 
intellectum i reduci tamen poflcad vera, & a Gcoroctris vfurpari 
folita Principia opera licec pauI6 longiore j cui maxirrocum compcn- 
dio parcitur.vbi pcr indiuifibilia agi poflc conftitcrit : ca fiquidcm 
mechodus, fi miniis Propofitum colligit,cft tamen fignum certifli- 
mum,& characcer manifcftus vericatisdemonftrandae : quod ad aflcn- 
fum fufficic , vt hic fufEccrc mihi concedi velim , vbi obiter cantum 
hacc Corollaria obferuanda fufccpi. Vnum tamcn addo maioriscxpo- 



fitionis gratia. 



Memini in menccm veniatdubitare, quincuiufuiscircularis fuper- 
ficiei ccncrum grauitatis fit ipfum circuli ccntrum : cuius euidentiae 
Argumentum ex indiuifibilium mcthodofacilepoteft explxari , fi ni- 
mirum c'\i< omncsdiamctri atcendantur centrum idem cum circulari 
ipsa fupcrficie pofiidere, omnes fiquidem in co bifarisrn (ecantur. 
Sedapcius idem iuxtaeadcm indiuifibilium Principiaconcipies : fi at- 
tendasciiculosnumeroinfinicoscx codem prepoficiciiculicemro in- 
tra ipfum defcribi : quorum omnium peripjberia? idem cft centrum 
grauicamj atquc adeo totius arcac ipfiuiciicularis ,qua: cx huiufmo- 

di 
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di peripheriis numero infinitis conftare iuxta indiuifibilium metho- 
dum fupponitur. Quod fi attendatur orbicuaris plana fuperficies 
fiue corona intcr duos concentricos circulos intcrceptaj non aliud 
quam circulus iple totusccntrumobtincbit giauitatis proptcr candcm 
rationem. At huiu.sLunuI.e B L O C cum intcgro ciicuto B L O par 
eft omnino ratio : omnes enim arcuscentro A intrxhanclunulam dc- 
fcripti,C Quadratricem fccantes vtrimque , cemrum grauitatis in 
Quadratricis vcrticc C obtincnt. Ergo ipfa fupcrficics lunaris BLOC 
iuxtaindiuifibilia idcm fibi vcndicatgrauitatis ccncrutnC -Nec aliud 
ab illo foret grauitatis ccntrum fupcrficici , qu.im duo arcus ccn- 
tro A defcripti , & ad Quadracriccm terminati intcrcipcrcnt , quem - 
admodum iu coca circulari corona conttngere, p. u 6 ance dedara- 
tum cft. 

Carterum hicnec mirari, nec moucri adco quilquam d.bec , quod 
cx falsa quanticatisex indiuifibilibuscompofitione fuppolica , verita* 
colligatur Gcomccricx Propoficionisj tum quia,vt (uperiii* monui, 
non pcr fc , fcd vcluti ex characterc, fignoquecercilTimo Propofirionis 
huiufmodi vcritas clicitur ope indiuifibilicm , reduclquc potclt ad 
methodum vcre Geometricam pcr illam inita argumentatio : tum 
quia vt hic, ita non rar6 aliascx falsa fuppoficione vcram conclufio- 
ncm colligcrc nouit Geomctria. Quisin dubium vocauic aliquando 
Archimedis ratiocinationes^quibtisper Libram, Parabolam in Qua- 
dratumconucrtit?Quis non miracur, tc amplecYicur inaudita Thcore- 
mata,qucXaloueranoftertum in EIcmcntisTctragonifmicis,tumprq- 
fertim in Promota vetcrurh Gcomctria Archimcdem fccutus adhibi- 
tisLibras Principiis demonftrauit ? An nontam ambo Libra vtuntur 
ornnin6falsa,dura ei appcnfa grauia ad grauium ccntrum terri fup- 
ponunc per lineas ad Librae iugum perpendicularcs , atque adc6 inccr 
te parallelas , quas tamen in ccntro concurrcre neceflc eft ? Scd hatc 
obiter dehacindiuifibiKum methddo cx huius Corollarij occalioqc 
dicta funto. 

Cerollarimn 7. 

SicentroA Quadratricis circulus defcribatur Quadratriccm fc- 
cans in B , & O ; eiufque Axera in L : ex demonftratis patct centrum 
grauitatis fedoris A B L O habcri in pundo I Axisj fi fagitca AC ica 
diuidaturin I , vt A C fcfqui-altera fit refta: A I. Hoc vcro ftatuto 
Aflcro tcrtiam partcm Quadrati ,quod poteft fetnidiamcter A L , ita 
fc habcre ad fccWem A B L , vt fe haljet A I ad Appiicatam B D » 
fiueadfinumrcfturnarcusB L>fiueis fuericmaior, autmiuor Qua- 

drsun 
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drantc circuli , aut ipfi arqualis : quo io cafu Applicata crit B A finiis 
totus , puoctumque D cum ccntro A coalelccc 

AiTertionis huius demonftratio hac cgct 
prseparationc. Centro A pcr Quadratncis 
verticcm C circulus delcribatur ttons in G 
Applicatam primariam , quse fctliccc cft ad 
AxcmincentroA pcrpcndicularis. Tum du- 
canturrectaeGl , G C ,BC. Quibus pofitis 
patct triangulum A G I efle pet Prop. i .Lib.6. 
sj^Xl £icm. duas tcnias partcs trianguti A G C. 
Quod ciim fit , fcmiflisQuadrati (cmidiame- 
tii AC, cric triangulum AGC,pars tertia 
Quadracihuius. His ita paratis Fropofitum 
colfigo in hurc modum. 

Trianguium AGI ita eft ad trianguluro 
A BC \ vt iiliujaltitudo A 1 ad huius alticu- 
dinem B D i cumilli«^5fe[> s AGfichuiu.bafi 
ACxq« alis. Sed perCoroll.i. Prop.jo^boius.triangulum A BCeft 
fectori A P ( cum angulus B A& Jrew ir re&us eft , P congruit 
pun&o G ) xuuale. Ergo trian g^p A GI ita fc habct ad feclorcm 
A C P i vt A I ad B D. Sed criangufum AGIeft tertia pars Quadrati 
fcmidiamctri AC Ergoi» C^R ad BDivr tcrtia pars Quadrati 
icm liamctri AC ad(cdi0«tB/reP. Iam , cutnitafit A C ad A L, 
vtcft rurfus A C ad A L J^fcdor A C P fupvprimam A C ad fe- 
ftorem fimilcm A I^l^pScundam A L j vt cft Quadratum fu pcr 
rtiam A C adQuaxiratumfuperquartam A Lpcr Prop. 11. Lib.6. 




Elem.&pcr! 
ad tcrt>ac 
feftor A C 



lify.EIcm.vt tcrtiaparsQuadrati tcrtix AC 
_adrati quartae A L. Et pcrmutando. Ica crit 
Slterclam partcm Quadrati fcmidiamctri AC>vt fc- 
ftor A L B cft ad tcrtiam partem Quadrati (cmidiamctri A L. Ec iri- 
uercendo. Ita erit tcrtia pars Quadrati feroidiametri A C ad ieccorcni 
A C P > vt tertia pars Quadracilemidiamecri A L ad fcctorem A LB* 
Sed vc tcrcia pars Quadrati fcmidiamctri ACad fedorem A C P j ita 
cft oftenfa rcfta Al ad rcdam BD. Ergo ita ctiam cft tcrtia pars 
Quadraci fcmidiamecri A Lad fcdorcm A L B > vt cft recla A I ad 
rectam B D fiuc fignum rectum arcus B L , aut anguli B A L. Quod 
erat dcmonftrandum. Eadcm planc futura cft dcmonftratio cum con- 
tinget fc&orem A L B cfle circuli Quadrantem,muratls tantum Cha- 
radcribusGinPj&A inD,autfotiusvtri(quceidcm punfto affixis. 

Scholhm 
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Qux proximo Corollario expofui , mc- 
dvtanti mihi , in mcntcm venit non finc vo- 
Iuptatc fingulari Propofitio Vicefima &. vlti- 
ma Lib. 3. Elcmentorum Tetragonifmico- 
rum infignis Georactrx Lalouerx noftri» 
nec minorc fortafle ipfc, aut quis alius Lc~ 
ctor capietur , vbi aduertct quam alicnis a fc 
inuicem Principiis , methodifque eandcm 
vcritatcm Ambo collcgerimus 1 vndc hilcc 
noftris Gcometriciscxercitationibus non pa- 
rum fidei , authoritatifque comparetur. Eccc 
vt fonet citata Propofitio ad fchctna 
mcum appofite. 

Vt fe habet rcfta A l , centrum circuli A , 
rjr centrum gtauitatis ifemtc/rculi ABLO con- 
nctient , ad fcmidiametrum ^ B , ita tertia pars guadrati , quod poteft 
diameter B O eiufdem circuli , eft ad eiufdem circuli aream. Cum crgo 
eadem fit proportio rationis Quadrati , quod potcft diametcr B O» 
ad tocum circulum , & rationis quartx partis illius Quadrati ad quar- 
tam partcm arex totius circuli hoc eft , Quadrati , quod poteft femi- 
diamcter A B , ad circuli Quadrantcm , A B L ( ficut cnim Quadra- 
tumfemidiametri AB eft fubquadruplum Quadrati diamctri BO, 
ita fector fiuc Quadrans A B Left fubquadruplusarcx totius circuli ) 
fit itemper Prop.i 5-Lib.5. Elem.eadem proportio rationistcrtix par- 
tis Quadrati,quod poteft fcmidiameter A B,ad arca Quadrantis ABLj 
& Rationis tcrtix partisQuadrati , quod potcfttotadiametcr BO ,ad 
aream totius circuli:conftat re&am AI ad rcclam A B fcmidiametrum 
circuli,fiue finum totum ita fc habere,vt fc habet tcrtia pars Quadrati 
fcmidiamctri ABad circuli Quadrantcm ABL iuxta Authorislaudati 
mentem. Conftatcrgo in hoc fingularicalii , in quo fcftor A B Left 
Quadrans circulij & Applicataad Axcm perpendicularis ,eft fcmi- 
diametcr , fiue finustorus AB , de quo folo difleruit clarifllmus Geo- 
mecrajquam bene confentiant aficrtiones noftrx, licct ea ,quam 
Corollarioproximoexpofui,ad feftores omnes xque ac ad circuli 
Quadrantcm pertineac. 
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1)6 Lib. 1 1 1. De Quadratrice. 

hac Prop.66. rum prxccdcntibus cx ea dedu&is Corollariis dc ccntro 
grauitatisarcuum lc&orcs conftituentiumexpofui j & intcr ca,qux 
codcm ccntro dcmonftrauit acutiflimus Laloucra , in primis Pro- 
polltione xl. L1b 5.dc Cycloidejcum prxfcrtim obfcruabit mediis a 
lc inuiccm tam alicnis candcm mctam vtrumque noftrumfuifle afle- 
ciitum:vt p.optcrca onlcnfioncm hancpaulo planius cxplicarc(ueqj 
enim cft adco obuia J non abs rc videatur. Accedit quod cx eo non pa- 
rumccrtitudinis&ceuidt. nii.x Atrertionibus vtriufque coneiliabitur, 
•5: Qradracrici noflrx nun patum commcndationis, vtpote qux non 
foiii: 11 iincicjux Helicis Aahmu^lexprimarmfacultatibus, vt ex fu- 
pcri inoiis conlhn , iit infignisi fcd ncc iis carcat.quibus prxftat re- 
cew us exto^uata minor Cvcloido. 

Primo itaquc.fi centro A Quadratricis pcr 
puncla B&0,inquibus generans diamctcr 
a Quadratrice uc.uur deftnbatur fcmicir- 
cuius B LO : ^crtcx C Quadratricis cnc 
ccntrum grauuatis arctu femicircularis 
HLO vtCorollario 3. &4< declaratum cftj 
& Quadratricis lagitta AC erit eiufckm 
ccntri grauitatis C uiftantia a centro ipio A 
fcmicirculi. En vt hoc iis confcntiat ,qux 
citata Prop.n. Lib. 5.dcC>c!oidc aflerurv 
tura laudato Auihore. 

AflTerit enim centrum grauitatis femipc- 
riphcrix B L O diftare a centro A , vnde de- 
fcriptaeft,duplo tcrminifccundi Progreflio- 
nis, quam vocat, fuh&founelA. M«hi igitur incumbit dcclararc fa- 
gittaflrt A C ipfttfftroet eife tcrminnm ilium fcc indum bis itrmptum 
Progreflionis fubmdiuncJ*. Qjjod conficio , fi pj ius qcxuam fit Pro- 
grcliioiila cam adiunfta quam fubadiunfta , expoluero iuxta cius 
icnfumadinitium Libri \. dc Clycloide piopofiium, Aic igfcur, C\ 
#eaturquxdamprogreflvo,< uiusprimus termir,u> fit circuli femidia- 
meter, fccundus vero ciufdcm c'u culi fcmiperiphcria, & iuxta hanc 
rationcm cxtcndatur Progrcflio : ea eft qux AdiuncU dicitur. Quod 
fi codem feruato termino primo , radio fcilicct circuli , aheraProgref- 
/io inftitoatur, ita vt f< cundus terminusad primum , ncmpe ad ra- 
diumrirculi,irjfe habcat ,vt ipfe r?dius fe habet ad femipcriphc- 
fiam,8cficcxtcndaturad quotcunquc terminos Progrcfliorea cft, 
qux ab ipfo vocari ibler fubfidiunti*. Quibus dcclaraiis , fi in Para- 

digmatc 




Lib.1 1 /. *De QtMdratrice. 1 3 7 

digthatenoftro radius A L ftatuacur primus tcrminus , fecundus au- 
tcm femiperipheria B L O : ea cric fecundus terminiis Progrejfonis A d~ 
iuntt*. At vcro fi , vteftradiusA L ad femiperipheriam B LO i ica 
fiacaliusterminusadipfumradium A L,erit alius ille tcrminus ,ccr- 
minus fubadiuntf* ProgrejfionU. Oftcndcndum icaque mihi nunc eft 
(agittam Quadratricis ACefledupIum tcrminum fecundum fubad-. 
iunctoe Progreffionis : fic enim conftabic eandem cflc vcriufquc no- 
ftrum Aflcrtioncm. Id porro fic oftendo. 

Quadratricis fagitca AC , radius AB, & circuli Quadrans B Lfunt 
per Prop. 31. huius, concinue proportionales. Ergo Rc&anguluru 
fagicta A C , & Quadrantc B L in rcclam conuerfo contcntum xqua- 
Aq eft Quadrato radij AB, fiucAL. Sed Rcccangulo fagitta* A C , & 
arcu BLin rc&am conucrfo xquale eft Re&angulum fub dimidia fa- 
gitca A C , & dupio arcu B L , hoc cft , femicirculo BLO contemum 
pcr Prop.14. Lib.6. Elcm. fic enim funt horum duorum Retfangu- 
lorum reciproca latera. Ergo Re&angulum hoc dimidia A C , & fc- 
'micirculiarcu B L O in re&am conuerlo concentum , eft etiam Qua- 
drato radij AL xqualc. Ergo ita cft radius AL ad femiperiphc- 
riam BLO ,hoc eft,primus terminus ad fecundum Adiuntfd Pro- 
grejfumit , vc dimidia (agittx A C ad ipfum radium A L , hoc cft , 
vc ccrminus fectindu* Progreflionis fubadiun&x ad primum. En 
igicur vt Quadratricis fagitta A C dupla fit termini fecundi fubad- 
iuntfdProgrejJionis,aiquc vcinaflignandadiftanracentri grauicacis fe- 
miperiphcrixBLO ab ipfo circuli centro A Ambo concurramus via 
licct Iongiflime diucrsa infiftentcs. 4 

Sccundo. OftcndiProp.3i.circuliQuadrantemBL,radium AB, 
fagittam A C efle continue proportionales. Hoc ipfum Lalouera Pro- 
pofitionis eiufdem tr. Lib.5 . partc fecundademonftrate fuis Princi- 
piis e ftatica dedudis. Oftendit enim fecundum fubadiuntfd Progref 
fionit teiminumbis fumptum ( qucm icauimpcum xqualem efle Qua- 
. dratricis fagittx A C proximfc demonftraui ) 8c radium A B , & arcum 
BL efle continue proportionales. Qux maior pofilc in hoc Coufo- 
nantiadefidcrari? * ' . 

TcrcicY Siccntro A perB > vbi radius generans Quadratricem fe- 
cat , QuadransB P L defcribatur : tum refta ducatur B L i hxc bifa- 
riamfccaturinRaQuadratriceiuxcaProp. 8. huius,& per Prop.3. 
Lib.3.Elem.iun£taAR perpcndicularis cft ad ipfam chordam BL, 
d^emquefcmifliRL eft xqualis propter angulos R AL, RLA 
(cmh-c&os xquales. Iamficcntro A pcr pun&um Quadratricis R 

S x arcus 
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arcus defcribatur RZS: conftat pcr Coroll. 3. Quadrfti 
C efle arcus illius centrum grauitatis : quo habito liccbit pcrCor 
ccnti um grauitatis , cuiufuis arcus arcui Z*S fimilis , hoc cft, circu- 
li cuiufcunque Quadrantis ( cft cnim R Z S. circuli Quadrans ) ccn- 
trum grauitatis definire } arcus , verbi gratia , P L T : fi nimirum fiat 
vt radius A Z ad radium A L , ita fagitta A C ad A V : crit enim V ad 
arcum PLT fimilitcr pofitum,vt pofitum cft Cad arcum RZb : Qua* 
reiuxta Axioma 6. Lib. 1. yEquipond. Archim. vt C ccntrum cft 
grauit uis arcus R Z S , ita V centrum cft grauitatis arcus P LT. ) 

His plane confentiunt, qux a Lalouera 
Coroll. 1 . Propofitionis 1 1 . Lib.5 . aflerunmr. 
Ait enim. Si fiat vt latus Quadrati ad cius 
diametrum ita fecundus terminus bis fum- 
ptus fubadiuncVx Progreffionis ad rcctam 
aliam lineam : erit hstc refla a centro ipfo 
circuli diftantiaccntri grauitatis arcus, quem 
abfcindit rcda circulo Applicata ea conditio- 
ne,vt parsradijad Applicatnm pcrpendica- V • 
Uiris intercentrum &ipfam Applicatam in- 
tcric&a,itafc habcat ad totum radium ,vc 
latus Quadrati ad eius diametrum. Atqui 
cafushic alius, non cft,quam qui eft a mc 
^xim^cxpofitus. 'Eccccmmin mco fchc- 
matc £,Applica*ta B L anfcrtlderjf arcum B P LV ita ftfefcindit in R ra- 
dium A Pad ipfam perpcnoTrularem , vt eiui pars A R ita fc habcat 
ad torrm radium AP,fiue AL> vtlatusQuadrati ad eius diamctrum: 
cft cnim A R latus Quadrati , cuius A L cft diameter , vt .patet, cum 
fint R A , R L Srqunlcs. Vt autcm A R ad A P , fiuc vt radius A Z 
arcus R.Z S > ad radiutn A L arc&s fimilis PLTj ita faJlus cft A C fe- 
■sjtfiadus lubadiunct.t Progreflionis terminus bis fumptus ad A V di- 
^antbm ccntri grauitatis V arcus P LTa centro ipfo A circuli. Patct 
xrgoiniiociingtilaricafu iqui , vt exdi&iscolIigitur,pertinetrantum 
ad Ctrcuii Quadramem , idem obtincri ccntrum V grauitatis arcus * 
P LT tum Laloucra; , tum mea cx Quadratrice pecita methodo. Ar- 
ctis vcrocuiofuisdaticentrumgrauitatis inueftigandi rationcm vni- 
ucrfalcm , quam Coroll. 4. cxpofui , cum idem prxftandi methodo, 
quamlaudatus Author Coroll. i. Propofitionis 1 1. Ltb. j. peti pollc 
monet , cum id fatis planum & expcditum miht non vidcatur , con- 
ferrc pluribus non immoror. ld cgo quidem iurc vidcar pronuncia- 
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rc vix aliam poflc huiufmodi centra grauitatis arcuum quorumcun- 
quedererminandi viam iniri pofte vcl breuiorcm,vcl tutiorcm ; quam 
proxime citato Coroll. a me explanatam. 

Quarto. Non mirum fihacc , pluraque alia, qux illo infigni fuo 
in operelaudatus Author dc Cycloidecommentatus cft, Quadratri- 
ci qnoquo modo conucnire comperiantur. Sic cnim habcto , quod 
qucmadmodum Quadratricis gencratio Hclicis Archimedatx ortui 
affinisfupcris eftoftenfa i &c exca affinitate ncc paucas ncc ignobilcs 
Hclicisfacultatcs fibi vendicarc Quadratrix demonftrataeft.icacciam 
eandfc' proptcr eande gcnerationis cum Cycloide affinitate non paucis 
«auderchuiusornamcntis. Enpaucis inquoeluceatdicta illa affinitas. 

Si Quadratrix BDCi pcr cuius pun- 
ctum D quodlibct, omnium inftar , fiue 
illud citra B ( vbi diameter gcnerans 
Quadratriccm fccat ) fiuc vitra B fuma- 
turi tum radius A D , tum rccta D E 
Axi pcrpendicularis ducantur. Dcindc 
ccntro A pcr Quadratricis vcrticcm C 
circulus delcribaturradium AD fecans 
in I ; per quod agatur rc&a IO ad Axcm 
A C perpendicularis occurrens in F rc- 
dxDE. Dico punctum F cflcad Cy- 
cloidcm minorcm , cuius circulusgcnitorcft C I. Atque ita fi plura 
huiufmodi punCta F rcpcriantur , per ca dcducetur Cydoi- 
des, tranfibitque per C 5c B, eritque eius pars citra B ad A con- 
ucrfii , ab codcm aucria vltra B. Quod oftcndo. Pcr D ducatur 
D G ad Axcm recta ; Ea eft per prop. 36. huius , arcui I C atqualis. 
AcFO,quat pcrl ducitur paralicla rcclar DG,ipfiD G cft xqualis. 
Ergo FOcft arqualis arcui 1 C Ergocx gcneratione Cycloidis mi- 
noris punctum F cft adCycloidcmgenitam ex circulo centro A pcr 
Quadratricis vcrticem C dcfcripto. V ndc patct radium A D , & rc- 
ctam E D,ex quibus Quadratricis generatioabfoluitur,pcrindecon- 
currcrcad Cycloidishuius gencrationcm vnica tantum ducta dc no- 
110 recH linca F O pcr pun&um I , in quo radius- A D genitorcm cir- 
culum fccat , rcdx D G parallcla. Ex his cernisquantum hafcc duas 
inter cuiuaslincasinterfic commcrcium : vndc colligas quarn mulcx 
vtriquccommunes facultatcscx eo poffint dcriuari : quas fi pluribus 
profcquar i nae cgo longius quam par fit , a prxllitutis finibus di- 
grcdiar. Vndc igitur dcclinauit > co curfum rcftituamus. 

s 3 PRO 
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PROPOSITIO LXVII. ProbUm*. 

TRibus Iincis A B, A C , A D fefe in A fccantibus , pcr 
aliquod in carum aliqua datum pun&um linearn cranf- 
ucrfam , & ad excrcmas A B , A D ccrminacam duccrc : qua: 
a mcdia fccccur iuxca datam quamlibcc racioncm. 

Conliruttio frior. 
Daca fic racio EF ad FG : datumque prU 
mo pun&um B in linea A B per quod duci de- 
bcat finea tranfuerfa B D ,qua: a mcdia A C ita 
fccetur in C } vclut E G fc&a cft in F :Secctur 
A B in I } vt in f fedta E G t Tum pcr punc*cum I 
ducaturlC parallcla linese A D, fccans in C li- 
neam mcdiam A C. Deniqueexpunclo daro B 
perC inuencum,ducaturre&a B D. Dico BD 
ita fccari in C j qucmadmodum daca linea E G fe- 

DemonflrAtio. 

Cum linea I C parallcla fit rc&ae A D in Triangulo A B D • Ita eft 
pcr Prop.z.Lib.6.Elem.B C ad C D > vt cft B I ad I A. Scd B I ad I A 
itaeft,vcG FadFE-.fiuc inucrtendo , A I ad IBjvc EF,ad FG. 
Duda cft igicur rcfta B D , ita fcfta in C j vc E G fecla cft in F , vt 
primo loco quarrebacur. 

ConflruBio pofterior. 
Dattim dcindcin mcdialinca AC fic punclum C : pcr quod duci 
dcbeat linea refta ad cxtrcmas A B , A D tcrminata , qux in C ita fe- 
cecur, vc E G fe<fta cft in F. Pcr pun&um C ducatur re&a C I paral- 
lclalincac AD :Tum fiat A lad I Bj vtEFcftad F G: acdcmum ex 
B perCagaturrcftaBD. EricDCadCB,vc EFcft adFG. 

DemonJIratio. 

EftDCadCB.vtAIeftadlB. SedAIadlBex conftruclione 
ita eftivt E F ad F G. Ergo vccftEFadF Gj icacftDC adCB. Daco 
crgopundoCin mcdiacrium jinearum du£h eft recta B D ica diuifa 
in C ; vc in F diuifa cft rccla E G. Quare tribus lineis ficc. Quod fa- 
ciendum erac 
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PROPOSITIO LXVIII. Tbemm*. 

Irculi cuiutuis dato quocunquc fc£lorc:cius centrum 
grauitaris rcpcrirc cft opc Quadratricis. 

Prtparatio , & DcmonHratio. 




flSX 



Obfcrtus fortaftc ctir hxe Propoficio , qusc Problcmacis naturatn 
fapit, in modum cauicnThcorcmacis enunciecur. Quia /ciliccccutn 
lineaQuadiatriccm tangcns ad Problcmacis folucioncm neceflaria fic, 
cuius ducendx , ctfi aliqua , non camen abfoluta ars nobis innotefcit: 
minusapte Problema propofitum merito cenfcrctur i cui dcinceps 
minusbcnc fatisfieret. Dico itaque ope Quadratricis dcfiniri pofle 
grauitatis ccntrum in dato cuiufuiscirculi fe&ore quocunque : qualis 
eft fcclor H L K circuli Hl KT. Sit cnim Quadratrix , cuius ccn- 
trum cx A , & Axis A C; ad cuius cxtremum A , fiue Quadratricis 
ccntrum fiat angulus F A £ xqualis ajpgulo H L K fe&oris daci : vtro- 
qucautcm hocangulo bifariam diudo du£tis lincis LI,AGihxc 
Quidratriccm fccct in B:a quo pun&o duci potc(t(quid cnim obftat?) 
lineaQuadratriccmtangcns BD. Quod fi bifariam A D fecctur> 
partiumquc altera a D vfquc ad E fupcr Axc rcponacur j ac fcmidia- 
mctro A E circulusdefcribatur rcftx A F occurrens in F , ac feclorcm 
A F G E fe&ori dato L H I K fimilem conftituens : erit conftituti fe- 
cloris centrum grauitacis puuctum B Quadratricis pcr Prop.6d. fi igi- 
tur circulu. H I KT xqualis fucrit circulo FG E > radio Quadra- 
tricis A B cx ccntro L circuli H I K luper fcmidiametro L I rc- 
pofito , cric dcfinicum grauitacis ccncrum daci fc&oris. At fi cir- 
culus F G F circulo H 1 K tucrit inxqualis , v t kk j ita fccctur in R fe- 

midu 
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midiametcr LI ; vt fcmidiamcter A G fe&acft inB : critR gfauitatis 
centrumdatifcdoris LHlKjfimilcs cnim figurx , cuiufmodi funx 
„ hi duo fedorcs ,grauitatis centrum nancifcuntur fimilitcr pofitum pcr 
Axioma 6. lib. i . Archim. dc xquipond. conftat autcm fimilitcr pofi- 
taeiTe duo harc pun&a R & B fuis infc&oribus. Cum igitur quocun- 
quecirculodatoliccatpundumReodcmmodo dcfinire , conftat cu- 
iufcunque fedoris centrum grauitatis poflc definiri ac dctcrminari. 
Eigo. Circulicuiufuisdato&c. Quedcratprobandum. 

Schtimm. 

Si fedorprcponatur,cuiusangulusextrarfum vcrgar > fuerit fcili- 
cet fe&or femicirculo maior,qualis cft hlc fe&or L H T K : facilius 
habebitur cius ccnnum ,ii ccntrnm repcriatur feclorU L H I K dcin- 
ccps pofiti fiuc cumipfocirculum complcntis. Inuento eninp ccntro 
R minorishuius fe&oris: fi fiat vt fe&or L HTK>ad fc&oicm LHIK, 
ita R L , ad L S : crir.pcr Prop.S. Lib.i. Archim.itquipond. punctura 
S grauitatis ccntrum lc&oris L H T K. Eft cnim centrum L circuli, 
ipfiusctiam circuli centrumgrauitatis cum crgo duo fimul fcctores 
circulum totum complcant : erunt punda fingulorum S , R , a centro 
communiLamborumdiflitaiuxtareciprocam rationem ipforum fe- 
«ftorum , corundem centra grauitaris. Quomodo autem habeatur no- 
ta ratio (edoris L H T K , ad fedorem L H I K , vt fiat R L ad L S j vt . 
fedor L H T K ad fectorem L H I K : conftat cx Quadratrice > cius 
cnim opc habentur rc&ae lineae^qux ita fe habent ad inuicem j vt ar- 
t cus HTK&HIK, fiuc anguli illrs arcubus ad centrum L infiftentcs, 

aut etiam fectores. 

y • Verum , idem ccntrum S faciliiis obtincri poflc videtur : fi produ- 

^ * cH femidiametroIL, bifariam fecetur fedorLHTK tum vnius e 

fa&is fc&oribus, vt LHMT^centrum O rcperiatur : quod in rc- 
<ftam LNadPrcponatur,acdemum hxcduocentraO & P recK li- 
i « nea O P conne&antur j quac reclam L T fecet in S. Erit enim S cen- 

trumfecToris LHTK femicirculo maioris. Centrum enim totius 
fcctoris ineadcm rccTa linca reperitur , in qua duo ccntra O & P rc- 
periunturperProp.8.Lib.i./£quip. Cum crgo idem totius fccToris 
ccntrum rcperiatur etiam in recTa L T cundcm fccTorcm bifccantc : 
erit necefi^ario communisfccTio SlinearumO P , LT ,centrum tocius 
fecToris L H T K. Quoc induftria in fcquentibus potcrit etiam fatpius 
obferuari. 

Vcrum idem centrum grauitatis fecToris cuiufcunquc fiuc minoris 
fiuc maioris femicirculo, aut ci acqualis aflignare iiccbit methodo lon- 
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ge fcciliore , qujm cxhi. 
bcm deducta cx Propofi- 
tionc 66. Corolluia. Sic 
enlm (cclor quicunque 
HTP minor 1 niaiot vc 
fenvcrculo ( vtrumquc 
cciai iifdem charaderir 
busdcfigno) qui bifariam 
diuidatur recH T K , bi- 
faiiam fecantetam arcum 
HKP , quam angulum 
HTP. Conftac in pri- 
mis ccntrum grau catis 
fccloris huiusin rccla hac 
TK ncccflario reperiri. 
Illud porro lTc definictur. 
Defcnpta habeacur Qua- 
dracrixaliqua,cuius cen- 
trum fit A , vercex C , fagitta autcm A C ita fecctur in i , vt tcta A C 
fe{qui-a!ccra fic partis A I , fiue ( quod idcm cft ) fiat C I tertia pars 
totiusAC. Tum fiatangulus C A B asqualis angulo KT H , ncm- 
pe fcmiffi anguli fcctoris > recla autcm A B Qundr^trici occu rat in B. 
Dcniquc vt A B eft ad A I j ita fiat T K ad T R. Dico punchim R 
efle ccntrum dati fe&oris. 

Nam fi ccntro A pcrB circulus dcfcribacur altcrum Qjjadratrtcis 
cornu fccans in O , ducaturque radius A O : fcctor B A O fimilis cfl: 
fe&oridato H TP. Ergopcr Axioma 6. Lib. r. Archim. de ^quip. 
centrumgrauitatis vtriufque huius fcctoris fitum in vtroque forcicur 
fimilem. Cumcrgo pundum 1 cicaco locooftcnfum fic ccntrum efle 
fcclorisABLOipundum ctiam R ccntrum crit grauitacis fecloris 
THKP. Cum enim ita fic ex conftru&ionc radius TK fe&orcra 
bifariam diuidcns , ad T R 5 vcAB, fiucAL bifariam cciam fefto- 
rcm altcrum diuidens , ad A I : conftac puncla I & R fimiliter in fcdo- 
ribusfuis efle conftituta$ atquc adco cx citato Axiomatc cencrum 
grauitacis fe&oris T H K P occuparc definicum pun&um R. 

Hoccodcmmodo licebic cencrumgrauicatisarcus HKP dcfinire: 
fi nimirum vc eft A B , flue A L ad A C i ica fiac T K ad aliam fuper 
T K a ccntro T repbncndam. Ratio clara eft ex cicatis nuper CoroIIa- 
riisPropofitionis 66. 

T PRO 
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PROPOSITIO LXIX. Problema. 

DAtis duobus cuiufui* circuli fc&oribus fibiadiaccntibus 
datoquc alterutrius ccnrro : ccntrum tum alcerius, tum 
ex vtroque compofiri fe&oris repcrirc,aut dttocx vtroquc 
conflati fc&oris centro , eentra vcriufqnc dctcrminarc. 

Confttttflio. 

tD*ti finefc- 
r^s- AarcsOYM 

Q., OQJTN 
fibi adhgrcn- 
tcs , qui bifa- 
tiam diiiidjn- 
ttw dudis ra- 
diisOMOT: 
tocus ctiam fc- 
dorOYNbi- 
fe<.etur raiio 
dufloOHTu 

adccntrum A cuiufplam Qu.Hiratricis,eiufquc Axem A E fiat an. 
gulusF A E acqualis angulo YONi qui in anguios diftriluatur fin- 
gu'os fiftgulisaeqqples; inquos diftributus cft idcm angulus YON, 
du&is radiis A L, AG &c. Quadratriccm fccantibus crgo poterit 
fe&orreperiri per Prop. 68. cuius centrum fit puniftum B Quadra- 
tricis, inquocam fec.v radius A G ,bifariam fecans angulum F A E. 
Sit UaqucB g-auiratisccntrum fe&oris A F G E cx duobus fcdoribus 
ARS E , ARLE,ciui fimilcsfunt duobusfeftoribusdatis OQT N> 
OQMY, compofiti. ducatur pcr l,in quo radius AS angulum 
R A E bifariam diuidens,Quadratricem interfccat, linea B IP. Tum, 
per idcm punttum B ducatur linca V B Z ad duos radios A L , A S 
terminata,quaMta focatur in B perProp.67. vt BP fecatur in I. De- 
nique linea? OM,OT fecentur in K & X fimiliter j vt radij A L, A S 
fccanturin V &Z. EritKccntrum grauitatis fecloris OYMQjCc 
X ccntfumgrattkaris fcftorisakeriusO QJTN. 

Dcrmnjlratto. 

Certumcftper Ax4oma<>. Lib.i.deaequip. Archim. pun&a K & 
Xccntra efle grauitatis feftorum OQMY,OQTNi fe&orum 

fimilium 





Lib.lll. De Quadratricc. 145 

fimilium ARLF,ARSE cencra fucrinc V & Z. Hoc autcm fic 
oftendicur. Conftac primo centra illa reperiri in radiis A L , A S bife- 
cantibus fc&ores ARLF,ARSE: ciim cnim radij illi dictos fe&o- 
res bifariam diuidanc, non nifi per ccntrum agi poflunc. Conftac 
icem perProp.8. Lib. i. dc i£quip. Achim. lincam conne&enrem 
ccntragrauitatisduorum fe&orum ARLF,ARSE duci per cen- 
crum grauicatis B fectoris A F G E ex duobus illis confiati. Reftac 
itaque probandum Iincam V B Z , quac iu in B fecacur j vt B I P feca- 
cur in I (quacquidcm vnica eflc poteft pcr Prop.di. ) re#e dcfinirc 
fc&orum illorum ccntra. Quod ita oftendicur. Vt fc nabec fedor 
ARLFadfcaorcmARSE,Tclilliusfemi(Us,fedtorALR ad hu- 
ius femiflem , fcccorem ASEjica fe habec pcr Prop. 48. reciproce 
diftancia cencri fe&aris A R $ E a cencro commjni B fedoris A F G E 
ex duobus fe&oribus illis cooflaci , ad dtftantiam ab eodem centro 
communi B,centri fccloris A R.LF. SedkacftZB ad B Vi vt fo- 
dor A L R ( qui fcmiws cft fe&oris ARLF ) fiucci asqualis AGRS 
ad fedorcm A S E , femiflem fedoris ARSE. Ergo V eft ccntrum 
fcdoris ARLFj&Z cftcentrumfe&oris ARS E. Probacur Aflum- 
ptum. Exconftrudionc icacftZBadB Vi vcBleftadlP. Sedper 
Prop.64. vt B I eft ad I P i ita eftangulus G A S ad angulum S A E : & 
vt angulus ille G A S ad angulum S A E i itacft fe&or A G R S ad fe- 
dorem ASE. Ergo ita cft Z Bad B V i vt feccor A F L R ad fctfo- 
rcm AS R E. Quarc V eft illius fe&oris grauitatis concrum i cen- 
trum vero huius eft Z. Quod cum ica fic , ctiam K ccntrum grauita- 
tis crit fe&oris O QM Y > & X centrum fcccoris O QT N. Ergo da- 
tis duobus cuiufuis &c. centra grauitatis rcpcrta func Quod erat fa- 
cicndum. 

Schotium. 

Eadem ferc methodo Problematis huius folutio ope Quadratricis 
colligcretur : fi primo Icco non centrum B fe&oris exduobus datisfe- 
dtoribus conflati inueftioaretur, fed alccrutrius corundem datorum 
fc<5torum:cx eo fiquidcm ftatuto centrum tum totius cx duobus com- 
pofiti fectoris in linea A G , tum alterius in linea ipfura bifccante dc- 
finiretur adhibita linca BP i quae in I fecatur in ratione , quam fedo- 
resdatl inter fe obferuant. Porro aduerte fc<aorcm,cuius centrumin- 
quiritur,Axi A.E adiaccrc dcbcrc, Axcmque eflc vnum fe&oris latusi 
ncquccnim aliterj vtconftat cxProp. antccedcnte,& aliis fupcriori- 
bus , potcft dctcrminari fcmidiaraetcr fc&oris, cum in folo Axe a linea" 
Quadratriccm tangentc dcccrminecur. 

r i pro 
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PROPOSITIO LXX. Problcma. 



s 





Conflruclio prioris pnrtis. 

F„ ^ 



N X M Y : qui primo fit femicirculo miuor. In circulo ,cuius cciv 
ttum fit A idcmcum Quadratrieis ccntro , repcri. tur per Prop. 
fcctor A FGh firnilis fectoii NXMY.& cuius grauitatis centrum 
fit , in quo puncto radius AG Quadratriccm inrerfecat. Tum ex 
codcm puncto B ducatur B D Quadratriccm tangcns,& B L ad Axem 
AE pcrpcndicutaris. Dcindc rccta A O pcrpendicularis ad chor- 
dam F E , qua: fegmcntum abfcindit , ita fecetur in R } vt A O f t fcf- 
qui-alrera reclx A R. Acdcniquc fiai vtDLad L A > itaRB ad BS. 
DicoS eflc fegmcaii F G E ccntrum grauitacis. 

Demcnflratio. 

Cenrro Adcfcvilxuur arcusB I: &. a pun&o G ducatur tum GK. 
ad Axcm pcrpcndicuiaris, tum GV re&ae BD,qua; Quadratricem 
laogil , parallela. ConJiat primo per Prop.5 z. fc&orem A B I a;qua- 
Icinefie trianeulo A B D. H.nc fecundo conftat fcctorem AG E 
triaogulo AG V aequalcmelTe. Nam tam fe&or A G E feclori A B I 
fimliseft ,quam triangtilum A G V triangulo A BD fimile j coquod 
G V duitificlineatBD parallela. Ergo candem habenc inter fe ra- 
tioncm Triangulum A B D,& fc&or A B I quorum eft idem latus A B; 
quam habcnt pcr Prop. 1 i. Lib.6. Elem. triaogulum AGV,& fcctor 
A G E quorum eft idem larus A G homologum iateri A B } quorum 



vtrumquc 
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vtrtimque duobus latcribus aefquiualet : funt enim & triangulorum , & 
fcctorum fimilium latcra. Hincdcinccpstertio fcquitur,vc tam trian- 
gulum G K V fcmifcgmcnto GOE ,quam triangulum BLD fcmi- 
iegm.nco B L I fic xquale : fi nimirum ex xqualibus inter fe fe&oribus 
& triangults xqualia iiuc communia dcmantur triangula AGK * ABL. 
Hxccum ica fint: vt fe habet criangulum B LD adtriangulum BLAf 
irJbfehabct femifcgmentum GQE triangulo GK V oftenfura xqualc, 
ad criaguium GK A,liuc ad huic xquale triangulum AOE. Ergo etiam 
pcr Prop.i5.Lik5.Eletn.i1a totum fcgmentum FGEad totum criangu- 
lum A FE. Scd vc triangulum B L D ad triangulumBL Ajitacftbafis 
LDadbafimLA. ErgovtLDeftad L A > itaelHegmentum FGE 
adtriangulum F AE. Scd cx conftructione vtLD eft ad L A j ita 
ftatuca eftRB ad BS. Ergo vt fcgmentum FGE ad triangulum 
F A E > ita cft rcciproce R Bdiftancia centri R trianguli F A E a ccntro 
Btotius.fccloris A F G E , acTB Sdiftantiam puncti S ab codem ccn- 
troB. Ergo pcr Prop.f». Lib.i ../Equip. Archim.vcl Prop;48.huiu*. S 
cft cencrum grauicacis fegmcnti FG E. Quod cum ita fit , fi cuiufli- 
bct fegmcnti fegmentoF G E fimilisfiigitta, fiue lineafubtenfam bi- 
furiam.ficad angulos rcclos fccans (qualis eft PM)ita diuidatur in- 
T,vt OG diuifa cft in S:crit T centrum grauitatis dati fegmenti XMY 
pcr Axioma 6 Lib. 1 .yEquip. Archim.ItaqucopcQuadratricis affigna- 
tum eftgrauitatisccntrum (cgmcnti fcmicirculo minoris-.qux eft prior 
huius Propoiirionis pars. 

Conftritniopjflericrii partis rropcjttionif. 
Datum iam llt (cgmcntum F Z E iemiciteulo maius redalineaFE 
acirculo ablciifum , cnius ccntrum grauitatis quxritur. Supponatur 
inprimis repertuni eflcccntrum S fcgmenti FG E fcmicirculo mino- 
ris : ad cuius inveftigationcm ducta fuic re&a B D Quadratriccm tan- 
gcns in B ; vndc demifla cft ad Axem perpendicularis B L. Tum fiac 
vt angulus G AE ad ungulum G A V,(iuc vt arcus G E ad arcum G V, 
cjui fcmicirculum complct ( quod ope Quadratrick. abfolui facile po- 
teft , vt Prop.z. & 6. conftat } ) ita A D ad aliam lineam , cui ponatur 
arqualis L H. Dcniquc fiat vc A H ad L D j ita A S ( qux cft diftan- 
tia ccntri STegmcnti FG E a ccntro circuli A ) ad A Q,. Erit Qj:en~ 
trum g: auitatis fegmenti propofiti F Z E femicirculo maioris. 

Demonflraih. 

Conftat primo arcum G F V xqualem efle arcui F V Z , fiuc an- 
plura, aut fectprem G A V efle anguIo,auc feclori F AZ xqua- 
lem. Eftcnim angulus GAE a^uajis angulo VAZad vcrticem: 

T i fcd 
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fcd G A F xqualis eft 
angulo GAE. Quarc 
fi addatur communis 
angulus F A V : acqua- 
les fient anguli G A V, 
F AZ , fiue fc&orcs, 
quoium illi funt anguli. 
Conftar iccundo ex 
prioris partis probatio- 
nc ita efle. triangulum 
A B L , ad triangulum 
LBD , vc cft triangu- 
lum AOE ad femife- 
gmcntum O G E. Ergo 
componendo. lta cft 
ABL triangulum ad 
triangulum A B D > vt triangulunTA O E ad fettorcm A G E. Er- 
goctiam itaerit AL ad AD, (funt enim triangula ABL,ABD 
eiufdcm altitudinis ) vt triangulum A O E ad feclorcm A G E ( fiue, 
duplis aflumptis , vt triangulum A F E ad fe&orem A F G E : ) fed vt 
feftor AGEad fe&orem A V F G > ica pofita cftADadLH. Ex 
acquo igitur ita eft AL ad LH, vt triangulum AOE ad fe&orem 
A V FG , fiuc ad feclorem huic aequ ilcm A F V Z j fiue , vt triangu- 
lum AFE crianguli AOE duplum.ad fcdorem AFZE fecToris AFVZ 
duplum. Ergo componcndo.Ica cft AL ad AH;vt triangulum AFE ad 
fegmentum F Z E. Et inuertcndo. lca efl A H ad A L , vt fcgmen- 
. tum F Z F ad triangulum A F E. Eft autcm vt A L ad L D>ita trian- 
gulum AFE ad (cgmentum FGE. Ergo ex xquo. Itacrit AH 
ad L D j vt iegmcntum F Z E ad fegmentum F G E. Quac cum ica 
fint. Cum cx conftruclione ica fit S A ad A Qj vt cft AHadLDj 
itacrit S A ad A Q^, vt reciprocc cft fegmcntura F Z E ad fcgmen- 
tum FGE. Cum crgo A ccntrura circuli fit ccntrum communc 
duorum fimul fcgmentorum : fit autcm S ccntrum fegmcnti F G E: 
cuius diftantia S A acentro communi A itafc habct ad A Q^, vt vicif- 
fim (egmentum F Z E Cc habct ad fcgmentum F G E : crit pcr Prop.6. 
Lib.i .de ^quip.Archim.vel pcr Prop.48.fuperiorc, punclum O gra- 
uitatis ccntrum fcgmcnciFZE fcmicirculo maioris.Hoc autcm ccntro 
Qravnofemelfegmenco dcfinito : omnium fimilium fcgmentorum 
ccntradcfiuiuntur i func enimin iis omnibus centra fimilitcr pofita 

pcc 
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p cr Axioma 6. Lib. 1 . dc >£quipond. Quare in altcro circulo , cuius 
fcgmenci XMY fcmicirculo minoris , JwiuTque fegmento F G E, 
cencrumTdecerminatumcfti rcperietuf ciewrum fcgmcnti X V Y 
dcinceps pofiti : fi fiat , vt S A ad,A Qji*«TNadNR: erit 6quidcm 
R centrum grauitacis fcgmcnci X VY fcmicirculo maioris. Itaque 
fiuc fcgmencum fueric femicirculo minus , fiue maius tcius cencrum 
grauicatis inueftigatum eft. Quod facicndum crat. 

PROPOSITIO LXXI. Vroblcma. 

SI triangulo Iforccli N V Z infcriptus fucrit circuli fe&or 
X M Y ; vi fiant criangula duo mixta M V X , M Z Y: 
amborum ccntrum grauitatis aflignarc. 

Conjlrutfio. 

<p Iuxca obfcruatam in 

prxccdentibus metho- 
dum fic Quadratricis 
alicuius cencrum A : 
qtiod ftacuatur ceo- 
trum fecloris AFGE 
fcccori NXMY daco 
fimilis : cuius centrum 
^rauitatis fit B i fit nimi- 
CXD £Ot im iemidiameter AE 
lcfqui-alteralincjc AD, 
quam abfcindit B D tangcns in B Qundratriccm , vc fupra Prop. 66. 
dcclaratur. Tum fumatur A R xquaiis recla; A D a tangente B D 
abfciflx, ac tandem fiat ( ducH G O Quadratricem tangcnti B D pa- 
rallela ) vc TO ad O A i ica B R ad RS. Eric puncrum S centrum 
grauicatis duorum mixcorum triangulorum G E T , G F P. Quo ab- 
foluco, fi radius N Mdacum fectorem N X M Y bifariatn fccans ita 
in P diuidatur , vt eiushomologa A G diuifaeft in S, pritfticum fuc- 
rit,quod proponicur.Oftendcndum itaque cft quomodo S fit ccncrum 
grauitatis duorum illorum mixcorum triangulorum G F P , G E T. 

DemnftrAtio. 

Ccntro A per B circulusdefcribatur Axcm Quadratricis fccans in 
I Conftat crgo primo pcr Prop. 5 o. tfianguKim A B D fe&ori A B I 
cfie aequale : vadc fcquitur ic&ori AGE^ualc ctiam cflc triango- 

lum 
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lum AGOjtsm cnim 
feclorAGEfeftoriABI 
fimilis ,'quam triangu- 
lum AGO cfr fimile 




trutvj;. 



co 



!o ABD 
qu6d cx conftruclionc 
GOlmexBDparallcla 
fit : fic ai tem pcr Prop. 
n. Lil>. 6. Elem. vt lc- 
ctor A B I ad iriangu- 
lum A BD j ita fedor 
A G E ad triangulum A GO : func enim hx quatuorrlgurx fupcr la- 
tcra AB,AG proportionaliain ratione xqtialttatisA Bad AB>& AG 
ad A G conftructx. Quod ciim ita fir, cr.t trianguium G O T xquale 
triangulo mixco G E T.Si cnim ab codcm trianguio A G T demantur 
duxquancicaces xqualcs, fc&or A G E triangulum A G O : qux 
reliqux fiunt ( triangulum GOT,& criangulum GET mixtum ) 
rion nifi xqmlcs elfe poifiint. A J hxc conftat punclom R cencrum 
efTe grauicatis trianguii A P T : pofita fiquidem eftAR xqualis rcclac 
AD jcuiusA E , fiuc AGcftcx conftru&ionc fefqut-alcera. Cum 
ergo AG bifariamdiuidac bafim P T , erit R ccntrum rf ianguii APT 
per Prop. 14-Lib. 14-yEquip. Archim. His ica confticutis. Cum ex 
conftru&ione ira fic R B diftantia cenrri B fectoris A F G E , ad RS> 
vcTO ad O A : vcaurem cft TO adOAjitaper Prop^ i . Lib. 6. 
Elem. eft criangulum T G Ofiue criangulum mixcum TGE trian- 
guloT G O xquale ad (cctorcm A G E : & duplisafllimptisjita trian- 
gula duo mixta G F P > G E T nd fcclorcm A F G E : ita cric R B ad 
R S } vcduo illa mixtacriangula ad fcAorem AF G E. Cum crgo R 
fitcentrum totius crianguli A P T , & B ficcencrumfeclorisAFG E: 
cricScencrum duorum fimul mixtorum triangulorum per Prop. 6. 
Lib.i.i£quip. Archim. aucProp.48. rcftaenimlineaperduo cencra B 
& R , fe&oris A F G E , & crianguli A P T cranficns , tranfit cciam pcr 
ccncrum reliqux quancicacis , duorum fciliccc crianguiorum mixtorum 
per Prop.8. Lib. 1 . ^quip. Archim. illiufque diftancia a communi ccn- 
tro R ita debec efTc ad diftantiam ccntri fcftoris Bjvc reciproce fe- 
&or ipfe AFG Eeftad duofiraul illamixca criangula,hoceft , vt AO 
ad O T, quemadmodumdeclaratumcft. Accx conftru&ione ita efl: 
RSadRB, vtAO ad OT:tribus fiquidcm lincis TO,0 A,8c 
BRquarta proportioaaJis RS ftatucacft. Inuenco autcm centro S 

duorum 
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mixtorum triangulorum GFP,GOT> rccte inuencum eft ccntrum 
P criangulorum M X V , M Y Z. Quod crat faciendum. 

PROPOSITIO LXXIL ProbUma. 

» 

ALtcrurrius c duobus mixtis criangulis GFP , GET, 
cjuoi um ccntrum proxima Prop. inucntum cft, ccntrum 
inueftigarc. 

Conjlruffb , & DemonjlrtnQ. 

Sit itaque centrum 
mixti ti ianguli G E T in- 
ucftigandum. Rcpcria- 
tur in lcmidiametro AG, 
amborum ccntrum S : 8c 
per S ducaturad AG pcr- 
pendicularii. Certumeft 
in ea perpcndiculan rc- 
perlri vtriufque huius 
trianguli ccntra. Gum 
enim aequalia , & fimitta finthxc duo t i mgulaidcbent eorum ccn- 
tra , fi triangula inter fe coaptari concipiantur , fibi etiam inuiccm 
coaptaripcr Axio.j. Lib. i. itquip. Archim. Vtergolineaillareaa, 
quxpcrcommunecentrum S amborum ducitur ( linca cnim recta 
per ccntrum commune tranfiens , tranfit ctiam pcr vtriufque cen. 
trum pcr Prop.8.Lib. i. v£quip. Archim. ) poflit coaptari,dum trian- 
gulum AGP circa A G conucrti inreIligitur>donec triangulo AGT fu- 
perponatur , nccefTario pcrpcndicularis eife debet ad AG : alias cen- 
trum ccntrominime congruerct. Hoc itaquc fuppofito,rcpcriaiur - 
ccntrum trianguli AGTdiuisa fcilicst bafi GT bifariam in B,du- 
taque A B ita diuisa in C , vt tota A B fit fefqui-altera partis A C : crit 
C centrum grauitatistriangtili AGT pcr Lcm. Commandini ad Prop. 
i5.Libi.^£quip. Archim. Sitetiam repertumper Prop.68. centrum 
Lfccroris A GE. Tum hxcduoccntra L & C rcda linea connc- 
dantur : qux produ&a occurrat in D lincx ductx per S perpendicula- 
riadAG:erit centram grauitatis propofiti trianguli mixti GET. 
Patct , huius enlm trianguH ccntrum reperitur , vt oftcnfiim cft , in li- 
nea percommuneduorum triangulorum mixrorum ccntrum S du&£ 
ad A G perpcndiculariter per S : idemque rcperitur in linca L C con- 

V nc&entc 
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nedcntc ccntra L & C fedoris AGE,&& crianguli AGT pcr Prop. 
8. Lib. i . vEquip. Ergo aliud cffc non poteft , quam D , in quo dux 
lincx S D , L C D fefe intcrfecant. Dati crgo huiusgcneris triangu- 
\i mixti ccntrum dcfinitum cft. Quod crat raciendum. 

PROPOSITIO LXXIII. Prcbltma. 

SEmifcgmcnci fcmicirculo minoris G O E ccntrum graui- 
ratis dcfignarc. -~ 

ConftruEih. 
Rcpcriatur in primistotiusfcgmenti FGE 
centrura S in rccta A G \ ad quam ducatur 
pcr S linca pcrpcndicularis in ca cnim per- 
pendiculariccntruradicli femifegmenci re- 
pcriri necefle eft , vc Prop. proxima declara- 
cum eft. Inucftigetur itern per Prop.tf8.ccn- 
trum L fettoris A G E > ac demum ccntrura 
C crianguli AOE, ducla nimirum A B bifariam fccance cius bafim 
OErqujeicadiuidacurinCvc cota AB fefqui-altera fic partis AC. 
Si enim per hacc duo ceucra L & C rccTalinea agatur , fcftura cft iam 
du£hm per S ad AG pcrpendicularem,inDcencrodaci femifcgmen- 
ti O G E. Cumenim L ccncrum fic fe&oris A G E , quanticacis fcili- 
ccc cx fcmifcgmcnto G O E , & ex criangulo A O E conflatx , crian- 
guli autcm cencrum fic C , per Prop.8 . Lib. i . ^quip. linca conneftens 
haecduocentraL&C cranfitpcr rc.iquat partis<qua. eftfcmilcgmcn- 
tum) grauitatiscentrum. Ergo concurfus D Iincarum SD, &C LD 
cft ccntrura femifegmenti quaefitum. 

EpilogM. 

Habctis , Geomctriae Cultores , non tam induftrix , quam inefle 
mihipertenucmmcnonlatcti quam mci fpccimen conatus ad da- 
tam initio praeftandam fidem : quam vtrum ex voto veftro meoque 
pracftitcrim, cx tabulisha&enus a meprolacis Vos ipfi iudicatotc. Mi- 
hi quidcm ccrte primo & alterohuius opufculi Libro, quod propofi- 
tura crat , vidcor aftecutus : nimirum ,fententiam aduersus cclebrcm 
iilutn circuli Tctragonifmum ab infigni Gcometra R. P. Gregorio a 
S. Vincencio cxcogitatum, non tancumex scquo iure , lcgibufquc 
tum Geomccricis cum Arithmeticis alias in Examine Quadraturae a 
me fuifle latam , (cd etiam candcm hknon lcuijcer efle confirmatam i 

duiru 
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dum,quae aduersus cam a ftrenuo Quadraturarum fautore R.P.A yn- 
fcom in fua earum deductione Argumenta funt allata ( certum cft 
autem allata fuiflc , omnium quac excogitari potuere , grauiflima, cum 
dccausa vlcimodecernendum foret) oftenfa funt, vetcrum ,ipfius 
etiam Geometriae Parentis Euclidis placitis non minus , imo magis 
aduerfari ; quamquas ab ipfo Autbore primum addulta fiierant, a me 
in cicato Examine non fine communi Geometrarum approbationc 
difcufla,rtiectaq>. In quibus illud non in poftrcmis perpendcndum fc- 
fcobtulit ,quodab vtroque hoc Authorc pronunciacur j nimirum , fi 

2uxde Angulispofteritatitradidit Euclides admittantur,nequc ipfum 
biconftareporfei ncquealiaquxdam Geometrica Principia, qualia 
(unt definiciones tertia, & quiuta Libri j. Elcmentorum , inter fe 
conucnire. Quod ciim ab aliis quibufdam Geometi x fcriptoribus 
aflcracur , ne noca hacc Euclidi , totique Geomecriac inufta fupcreffet 
faluaqueforethacrenus iliibata vcriufquefama: pluribus mens Geo- 
metrix Parcntisexponcndafuit:iuxtaquam nihil aptius cohacrcre, 
nihil firmius ftarc , quam hacc , altaque omnia nobiliflimac huius di- 
fciplinac fundamenta,euidenter oftenfiimcft. 

Quidquid crgo labis ex nouis illis Principiis , Geomccriac impen- 
debat , longius depulfum cft. Vcrum , non fatis inftituto fecifle vi- 
dcar,nifi ctiamcidem difciplinse nouiornamcnci quidpiam ad ean- 
dcm Tctragonifmi materiara pcrtincns , collatum hic fuerit. Ad id 
vix pocerat aptius, quam Quadratrix, Argumentum alTumi. Ea enim 
a prima ipsa lucc , in quam antiquiflimus eius Author Dinoftratus 
ipfamedidit .tantaobliuione fcpulta latuit, vc vix eius meminerinc 
aliqui j nullufque , quodacccperim , eam , licec infignium facultatum 
fons fit vbcrrimus , penitius fcrutandam fufcepcrit. Quam fclicior 
rcccntius cxcogitatx Cycloidis forscxticic ! quam vix natam cxccpc- 
re , fuifque vigiliis excolucrcclariflimatcmporis huius Gcometrarum 
Lumina. Quac vc fpcro, his paucis,quaepro modulo,librohuiusopu- 
fculi tcrtio complexus fum , mentcm induccnt ad plura & reconditio- 
ra huius inflcxac Lineac inueftiganda my fteria.adeoque cius opc ipfam 
circuli tam cxpetitamQuadraturam> adquam vix planior, aperci6r- 
quc aditus patcrc pofle videatur 3 pracfertimex quo ipfum Quadratri- 
cis verticem dcfignari poflc dcmonftrauiopc lincac rectac , quac quo- 
uis inpuncto ipfam cangatj cuiufmodi duci pofle aperte dcdaratum 
cft : quqd caput vcl vnicum probet euidcnter minimc inancm , fidc- 
que maiorem ad frontem totius operis appofitum eflc titulum : v t alia 
«onpauca taccam nihilo magis nota , quacquc Paradoxum {apiantt 
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qusc hoc toto tcrtio Libro profecutus fum. Quibus,fic habctote, 
ncc pauciora , nec veftris vigiliis , lucubraiionibuique , Gcometrac 
do&ifGmi, minusdigna, fedmcis viiibus fuperiorajdum harc,quac 
veftri iuris fcci,meditarer,obitcr obferi.arc licuit ; ad euoluenda fi tc- 
nue hoc opus mcum mcntes vcftrascomparauerit , ftudiaque acucrftj 
naeego me de Geometria non male meritum efie , mihi ipfi gratula- 
turus fum, eoque impenfius Diuinam Sapicntinm Diloplinarum om- 
niumfontcmcclcbraturusjcuius vnicam Glori*ni vt tfl cacteris, ita 
in his fpeclare & xquum,&conftitutum cft. 
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LIBER SECVNDVS. 

*Dc Angulo contingcntu. 

PROPOSITIO L Theorems. 

Vo iurc quis aflcrucric quanticatem infinice cxtcn- 
fam dari poflc , codcm quancicacem infinicc dirni- 
nucam poflc dari dcbcc admitccrc. 

DemonflrAtio. 

Quancicatem infinicc diminucam, fiue infinice paruam hic voc« 
quancicaccm illam , quae licet fsepius in infinicum repecica,afllgnacam 
quamlibec eiufdem generisquacitarem adarquare, fiueexhaurirenun- 
quam poceft. Hauc ergo admicci abco neceifario debere afTcro, jL 
quo admiccicur quanticacem dari poflc cam excenfam , vtaiTignata 
quadibcc quancicas fsepius in infinicum repecica eam nunquam ad- 
acquare queac*. Huius prima quidem racio ex eo deducicur, quod 
quancicacis incrcmencum permulciplicacioncm ex acquofemper op- 
ponarur ciufdem decremcuco per diuifioncm. Ecce quancicas A, (i 
fibi addacur, fiue per x. multiplicctur i fadcique , rurfus 
mulciplicctur pcr & fic fefnper fiat , vt confticuacur 
Geomecrica progreffio per rationem duplam extenfa 
( pofTec eciam per aliamquancumque rationem progrcflio conftirui, 
per quam data quanticas A in infinitumaugeretur ) maiorfemperfict 
injnfinicum quancicas Aperhanc concinuam mulciplicacioncm. Ac 
cadem quancicas A non minus apta cft in infinicum minui per diuifio- 
nem concinuamper t Inftitutam,vc Gcomecrica rurfus progreflio 
dupla: proportionis inftituatur : cuius termini priores , fiue radici A 
Ticiniorcs fint pofteriorumfemper djuplici, atque itaminores femper 

X minorcs 
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minoresininfinirum fimhuiusprogrcJGonistcrmim : ficut pri&s pcjr 
mulciplicacionem maiorcs femper ficbant in infinicum. Vnde patcc 
candem quantitatcm A non minus apcam efle dccrefcere per diu.fio- 
nem contimiam , quam pcr continuam multiplicat.onem augen. 
Qu6dficoncipipoflitquantitatcfnillam A,infinuam euafifle per in- 
fimtasduplicationes,necitaaudam pofle vnquamadxquar.percon- 
tinuam repetitionem eiufdem quantitatis A : eodem modo conc.pi 
poterit eandem quantitatem Apcrinfinitas bifediones inhnitc par- 
uam euafiflc i nec poffe particulam huiuimodi ctiam infimties repeti- 
tam exhaurire quantitatem aflignatam A : vnde infinitc paruamen- 

tpdicidebeac. . ,. r 

Ac dices, fucceflkia illa quanticatis A tam duphcatio, quam biiectio 
ad cius infinitatem tam per augmentum , quam per decrementum ali- 
quando pcrucntura concipi non potcft. Kefpondeo non xgrius con- 
cipi pofle infinitasdupiicationesqnantitatis A, quam ipfam efle inrr- 
nitc auaam, vtrobique eniminfinitas quxdam concipienda reperi- 
tur. Deinde,cum infinitum admittatur, & fupponatur : poft in- 
finicum tcmpus, quale ab xtcrno eflec elapfum j nonne dup.ltcatio- 
ncs quantitatis A infinitas , quibus magnitudo gcnita fbrct infinica, 
totidcmqueeiufdembifeaiones,quibus in particulam infinite par- 
uam cuanuiflet , concipere licerct xque vtrafque abfolutas? Ergo 
etiam vtrafque infinitasinftanti vnico ( cum iiseflentialis non fu fuc- 
ccflio ) abfolui , diuina faltem potentia , non fine fundamento fuppo- 
nerclicct. Tunc autcm,vt quantitas haberetur infinita cx infinitis 
quantitatibus A fimul additisconflata , ita etiam ex infinitis eiufdcm 
quancitatis diuifionibus fimultaneis haberetur particula infinite par- 
ua, qux repctita fxpius & fxpius nunquam poflet totam* quantitatem 
A adxquare. Quo ergo iure quis afleret dari pofle quantitacem ma- 
gnitudine infinitam ; eodcm paruicace infioitam quantitatcm dan ad- 
rnictere debct, vt vult hxc propofitio. 

Secundo. Hoc idcm potefteuidcntcr colligi ex Theorcmate quo- 
dam fanc mirabili ,quove nullum in tota Gcometria reperiacur para- 
doxum omni opinione maius > quodproponit & demonftrat fubtiltf- 
fimefuo modoR.P.Gregorius Lib.6.0per.Geom.Prop.i3<>.Eftau- 

tem ciufmodi. . 

Sint dux linex B A,BC Afymptoti Hypcrbolx F G H : dux iter» 
D A , D E ( quarum hxc paralleia fic linex B C ) finc Afympcoti Hy- 
pcrbolx akcrius IKL , priori &fimilis & xqualis : ducatur auccm 
quxlibcc C E patalklaJUympcoco B A,ficque fiac paralleiogrammum 

D C A flc 
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D C Aflcric fummus illc Geomecra huic parafleldgrammo D C 
aequari fpatium intcr duas Hyperbolas FGH, 1KL incerccpcuro, 
daufumquidcmex vna 1 partc lineaHL,ac ex alcera partc versusF 
&I infinice porrec*lum , nec pofle tcrminum vllum huic excenfioni 
prxfinirii quin praefinico fpatio,& vtrimquc ita daufo oftendacar 
parallelogrammum D C maius. Aliquid fimile in folidts demonftrant 
Cauallcrius , & Torriccllius non ignoti Geometrx : Scd his omiflis, 
fpacio illo Hy pcrbolico planniori ad rcm mcam vtor. 

_ Itaque ftatuco fpa- 

f ? . tio illo Hyperbolico 

! j versiis F 8c I infinite 

\ \ extenfo, quod aequale 

• \ fit Parallclogrammo 

\ \ D C : Si in co poft in- 

\ **• , m finicam excurfionem, 

**•... a emenfamq, fpacij hy- 

" perbolici infinitl lon- 

\ q. I gitudinem inchoacam 

~J E » ^inea H L, in qua 

*'*•• fpacium ex ea parcc 

j H terminacur i aflignari 

1 concipiacur parcicula 
L aliqua illius fpacij, pal- 
maris,cxempligratia, 
longicudinis 5 ca efle non potcft nifi pars infinite parua parallelogram. 
mi DC, cum cfle non polfic nifi pars infinite parua fpatij hyperbolici 
eidem parallelogrammo aequalis. Si enim aflignaca parcicula illa pal- 
maris rursus Hyperbolarum initium H L iemper rcpecerecur in infi- 
nicum , nunquam longitudincm carum ab e£ particula inchoatam 
poflec exhaurirc,Sc adaequare j cum ca longitudo infinita fupponatur: 
multo minusciufdcm particulxarca, aream cxaequarct fpacij hyper- 
bolici inccr aflumpcam eandem particulam, 5c eius fpatij initium H L 
interceptam. Nam fingula fpatia palmaria verfus initium H L co 
fcmpcr funt maiora , quo magis ad inicium acccdunc , cum corum la- 
ticudo fcmpcr maior fit : duae fiquidcm hypcrbolae FGHiKK qu6 
procurrunt longius , co magis ad fc mutu6 acccdunc , vc idem cicaco 
locooftenditGcomctra. Ergomulc6 minus parcicula parallclogram- 
miDC,quac aequalis fbrec palmari illisfpatio,exacquarct infinities 
repetica ipfum paraUclogramraum D C : quod maius eft (patio hypcr- 

X 2 bolico 
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bolico iotcr aflignatam in eo particulam palmarem , & initium H L> 
cumex toto fpatio , cui eft xquale parallelogrammum D C, dematur 
pars eius illa , qux vlcra particulam palmarem aflignatam excurrk ad- 
huc in infinitum. Conftat ergodaripofle particulam paruitate infi- 
nitam parallelogrammi DC-.fi, provt fcrt propofitio , concedatur 
hyperbolas F G H, U I K L in infinitam longitudinem abire poflc > vc 
neceflari6 abire, probari manifefte videturex eo, qu6d fpatioin 
longitudinem infinitam cxtenfo xquale prxbcatur paralielogram- 
jaium DC. 

Objicies , quod paflim afleri apud authores non vltimx notx repe- 
rire eft. Nimirum quantitatcm quamlibet , fi infinit ; cs repctatur , in 
magnitudinem cxcrefcere infinitam,necpofle inquauisquatitate afli- 
gnari particula eius vl!am,a qua fxpius repetita,adxquetur vel non ex- 
cedatur:Item,Quantitateni nullam poflc conftare partibusxqualibus 
vni certx infinitis non communicantibus , quaies admittendx forent 
in fuperiori , verbi gratia , Parallelogrammo C D : in quo contine- 
renturpartes infinitx, xquales palmari illiparticulx hyperbolici fpa- 
tij. Rcfpondetur. Cum euidcnter demonftratum fit a citatis Au- 
thoribus , quibus annumcrari etiam debct Vallifius illicprxter miflus, 
infua Infinitorum A rithmctica > varias dari quantitates tam planas 
( qualiseft illa a P. Grcgorio obleruata ) quam folidas, vt a Geomctris 
Aliis adducuntur , qux, cum fintlongitudinis infinitx > ccrtc tamcn 
& aflignatx , tcrminifque notis vndiquecircumfcriptx quantitati fme 
xquales.-Illud vtrumqj.quodobijcitur quod tamablurdu hadenus vi- 
fumeft,finc vlloabfurdu incurrendi pcriculo admitti neceflarium efle. 
Conftare nimirum quantitatequamlibetpartibusinfinitisaliquotis, & 
non coramunicantibus : & (quod ex eo fcquitur) particulam dari,qux 
infinitics repetita & aflumptj,magnitudinem infinitam non producat> 
fed aflignatam quamlibet quantitate finitam.Si enim vna aiiqua quan- 
titasdctcrminata.qualecft parallclogrammum DCfupcrioris fchcma- 
tisjccjualis fitcuipiamaltcriquantitati longitudinis infinitxtetiam huic 
xqualisfuturaeftquxlibctaliaquantitas , vel xqualis huic Parallclo- 
gramrno , vel aliam quamlibet cum illo Rationem obferuans vc pacer. 

Ca:teriim , hxcParallelogrammi C D ( dc cxtcrts idem efto iudi- 
cium ) in Lnfinite protenfamfuperficiemillamduabusHypcrboiis in- 
terceptam commutatio haud adeo mira ei videbitur > qui attende* 
ritfpatium illud hyperboltcum ca rationc fieri anguftius,qua pro- 
du«aius tadeovttunc futura fit cius latitudo infinite parua,quan- 
do eiufdera lojigitudo euafcric infinite magna. Vnde conrirma- 

cur 
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tuPoonleuiteraddu&apropofitio. Pofita fiquidem fpatij longitudi- 
nc infinita > infinite paruam eius Iatitudinem poni nccefle eft : vt qui 
illamadmiferit , & hanc eum admittere oportcat. Similc quidpiam 
in Rc&angulisobferuarceft. Nam Reclangulum quodlibet in aliud 
xquale commutari cx Elemcntis notifllmum eft : fi , qua rationc Ion- 
gitudo maiorei aflignatur ,eadcm , minor cidcm tribuatur latitudo. 
Adeo vt fi longitudo aflumcretur infinita, latitudo aflumenda forcc 
infinite parua. Tam verum cft , vt quo quis iure quantitatcm infini - 
teextcnfamdariaflerucriti eodemquantitatem infinite paruam dari 
poiTe aflerere dcbeat. 

PROPOSITIO II. Theor. 

INfiniti ad finitum, vd contra, finiri ad Infinitum nulla 
Ratio poteft obfcruari. 

Demonflrntio. 

Propofitionem hanc tam claram pcr fe non pauci cenfent , vt 
eam Principij loco habeant. Verum , cum mcdio quo probetur , non 
carcat , quidni Theorematibus annumerctur. Illud porro mcdium c 
dcfinitionc 5 .lib>. 5 .Elem. petitur : qua conftac ncceflarium cfle ad hoc, 
vtduxquantitates Rationcm aliquam intcr fc habcre dicantur , vt 
nontantumciufdem fintgencris (quod definitione 3. iam ftaiuerat 
Geometra) fed etiam, vt multiplicntx fefe mutuo fuperare pojjwt. Cum 
crgo finita quantitas,quacunquecontinua & fuccefliun multiplicatio- 
ne inita , quantitatcm ciufdcm gcncris infinitam adxquare nunquam 
poflincx coconcludcrclicct inter huiufmodi quantitatcs finitam (c 
infinitam, & fi fint gcneris ciufdem , Rationem interccdcrc nullam 
poflc. 

Probatur fecundo cadem Propofitio. Si quantitas finita ad ajreram 
infinitam habcrct Rationem aliquam : cam Rationem efle,aut irra- 
tionalemoportercr. At neutraefle potcft. Cum enim omnis ratio- 
nalis Ratio rcperiri tantum poflit intcr quantitatcs commcnfurabiles, 
quxfchabent vt njmerus ad numcrum per Prop. 5. lib. 10. Elcm. 
quantitatis autcminfinitxpcrtiumnullus poflit ftatui numcrus (nullus 
enimcrcatur numerusnifi percontinuam vnitatumAdditioncm,qux, 
Ci vnitates fucrint multitudinc infinitxpercurrendx,abfolui nunquam 
poteft ) patet Rationem illam non poflecflc Rationalcm. Scd nequc 
Irrationalis eflc poteft. Ea cnim reperitur inter duas quantitatcs in- 
commcnfurabiles. At poteft quidpiara cx carum altcra detrahi , vcl 
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alteri quidpiam addi » iravt vcl rcliqua, velconflaca, fiataltcri quan- 
citati com m e nfu rabi 1 is , & ita fc habcat ad alteram , vt numerus ad 
numcrum. Quodcumica ficjex quantitatc finiti quidpiam dctra- 
hacur,vc fiat infinita: comracnfurabilis : tunc Ratio finici ad infinicum 
darecur , qux Racionalis forcc,Quod iam reie&um eft. Cum ergo 
finicas quanticas ad infinicam Racionem habere non poffit , vcl Rario- 
nalcm , vellrrationalcm j nullaque Raciodari poflic , quae vel raciona- 
licnonfic^vellrracioaatiszfequicurRacionemnullamefle pofle inter 
finitum & infinitum. Quod crat probandum. 

Obijcics. Cura Propolitione antecedcntc diclum fit fpacium hy- 
petbolicum dari pofle fincfincprotenfum : quod zquale fit Parallelo- 
grammo D C > quod ad aliud rc&ilineum Rationem habcrc poceft: 
An infinitum ad illud ctiam nbn habiturum cft Rationcm ? Refpon- 
deturfpatium quidem illudhypcrbolicum infinice protenfum Ratio- 
nem habere ad aiiud quodcumque finitis cerminis circumfcripcum pla- 
num , non fecus quam Parallclogrammum C D fuperioris fchemacis 
fpatio illi hyperbolico aequale : longitudinem tamcn illius ,quae infini- 
ta cft , ad longitudinem vel Parallelogrammi C D , vcl altcrius cuiu- 
fcunque plani tcrminati , Rationem non habcre. Dcbct cnim longi- 
tudo cum longitudinc , & planum cum plano comparari, cum quanci- 
taccs, vc Rationem incer fe habere dicantur, debeant efle eiufdem ge- 
nerisper definic.3. lib.5. Elem. 

PROPOSITIO III. Theorcma. 

NOn tantum inter finitam & infiniram quantitatem nul- 
la poteft,vt proximc oftenfum cft,Ratio intcrcedcrc;fcd 
nequcintcr finitasquafdam,a!iafque itcm finitas quantitatcs. 

Dcmonjlratio. 

Ulas quidcm folas quantitates ,quae fint eiufdcm generis ,decernic 
Euclidcs definit.3. lib. 5 . Rarionis interfe capacescfle : non tamcn eas 
omnes huiufmodi , Rationem admitterc declarat defiuit.j.dum vult, 
vt vna faepius multiplicata alteram fuperare poffit : qua quidem adhi- 
bita cautione , Rationis iure carere certum eft duas quancitaces , qua- 
jum vna finica fic , alcera Infinica : Sed prccerea alias defignac quanw- 
xates,quxfinitaf cumfint jnullamtamen Rationem intcr fe haberc 
poflunt : cuiufmodi tunc eruntjcum vna (-cpius repctita, altcram adae- 
,-quarc non poteric. Quas rcpcriri pofle facis declarac Geoinctra,dum 

illam 
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iH am multipIicacionem,vt certiflimumRationis inter quantitates inter- 
cedentis fignum , aflcritefle :cuius haudquaquam mentionem vllam 
fecifletj fi percam folas quantitates defignaflet j quarum vna finita 
foret, altera infinita : clarius enim eas in terminis , vt promptum crar, 
exprefliflci. Voluit ergo praeter finitx quantitatis ad infinitam, etianv 
finita: ad finitam, habitudinem ea dcfinitione citata complccti. Quse- 
nam autem finc quantitates eius gcneris finita? , vt vna ad alteram J v j- 
tionem habcre nequeat , non alias ab Interpretibusadduci compcrics: 
quamcontingentia: Angulosad Angulos Rectilincos, vel alios quof- 
dam mixtos , comparatos. Dc quibusprolixiordcinceps habendaeft 
difputatio. Nunc intcrim certum ac ftatutum fit dari finitam quan- 
titatem ,auc( fiminusplacetAngulos,quantitatcs appeUare ) quanti- 
tatis iurc potiencem : qux ad aliam eiufijcm generis quantitatem fini- 
tamex mente Geometrac , eiufque Interprctibus Rationem habere 
nonpoffit, vthac Propofitione aiTertum eft. Qua: tunc euideniius 
conftabit , cum ipfas eiusgencris quantitates inrerius exhibebuntur. 

ObijcitP. Aynfcom Prop. 4. Capitis l.de natura rationum in Re- 
fponfionc ad Amicum , quem vocat , Geometrara : cuius nomen iu- 
feriusinPrima ,quam cxpouit ,circuli Quadratura pag.90. non fine 
meritiflima commendationc prodit : Illum cnim amicum Gcometram, 
non aliumeflemihi conftititex Ipfiufmet Literisquam quem vocat 
R. P. loannem haptiftam Giattinum , virum in Phtlofophicis&Theologicif 
folide datfttm : Lattnx , Graca >H*braic* , Arabica literatura bene peri- 
tum ; in fultilitatibm Mathemattcis oculatiffimum. Cui encomio co li- 
bentiusfubfcribo,qu6plura&cuidentioraabeodcm cdita funt ha- 
rum omnium infignium facultatum fpecimina. In Refponfione igitur 
ad obie&ionem quandam a tanto viro quoad Angulos contingentiar 
propofitaro : harc habet. P. Aynfcom , qux cum hac Propofitione 
mca nonfatisconucnirevidentur. Inquit cnim. Suppono , inter duat 
magnitudines aliquam ejfe Rationem> idemejfe ac duas magnitudines fecun- 
dum quantitatem poffe comparari : Rurfum illas magnitudtnes fecundum 
quantitatcm pojfe ccmparari , de quibtts dicipotefthac maior , aut minor ejl 
illA : vnde conjequens ejl , magnitudinesillasiuxtadepn.y lib.j .Eucl. eiuf- 
modi ejfe , vtvna aliqitoties Jumpta pojfit alteram aquare , velfuperare. 

At inquam Ego bona cum tanti Gcometrac venia , fi inter duas ma- 
gnitudines aliquam eflc Ratione idemeft,acduas magnitudines fecun- 
dum quantitatcm pofle compararijld eft,vc Ipfemet exponit,de quibus 
dici potcft : Hxc maior,aut minor eft illa»vnde neceflario fcquatur(vc 
Idemcolligit) vtvnaaliqucrtiesfumpupoflic alteram xquare vel fu- 

perare. 
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perare. Si ,inquamhxc itafe habcant. Quxro Quorfum Euclides 
poftquam definit.3. Rationem definiuifleteflc habitudinem duarum 
magnitudinum eiufdem generisfecundum quantitatem , hoc eft , fc* 
cundum quod vna maior eft, auc minor alcera , aut ei xqualis > vnde 
.eonfcqucns eflcc , vt vna aliquotics fumpta xquarc vel fupcrarc altc- 
ram poflct.vt vultP. Aynfcom:quintaillam dcfinitioncm adiunxiflec, 
qua declararec , quxnam dux quantitates eiufdem generis Rationem 
inter fe habere poflenc , cafque folum pronunciaret Rationis alicuius 
mucuxefle capaccs ) quibus eaconditio conuenirct, vt vna aliquotics 
fumpcaaicerampofiecxquare,vel fupcrare?Nunquid duarum qua- 
rumlibet quancitacum propofitarum vna aut minor alccra, aut ci xqua- 
lisefle poteft ? Acque ade6iuxcafencenciam & expoficionem Patris 
Aynfcom nunquid earum vna aliquoties fumpta aiteram poteft vel 
xquare, vcl fuperarc ? Ne igitur Geomecricx Parencem definicionem 
illamquintamdefinitionicertixperperam (qui ne fyllabam quidem 

Serperam cradidifle eft vnquam obfcruatus) appofuifle cenieamus'. 
icendum eft aliud cfle , duas magnitudines gencris eiufdcm pofle 
comparari fecundum quantitatem , fiue fecundum exccflum & defc- 
clum , aliud , vnam aliquotiesfumptamaltcram pofle xquare, vel fu- 
pcrare,atque adeo habere inter (e Rationem. Poflunc fcilicctdux 
quantitateseiufdemgeneris fecundum quancicacem , hoc eft , fccun- 
dum maius & mintis comparari , ncquetamenRationcm habcre in- 
ter fe : neceflarium quidem eft , vc dux magnitudinesRationcm inter 
fe habeantaliquam , vt finteiufdem gencris , & fecundum quancica- 
tem , hoc cft , iecundum maius & minus , auc xqualc comparentur,vt 
exponitdcfinitio 3.non ftatimtamcn vtconftiteritduas magnitudincs 
icacomparari pofle, vnamquealcera aucmaiorcm,auc minorcm dici> 
conftabiceas Rationem aliquam habere, nifi etiam confteciuxcadcfi- 
nitionem quintam vnam aliquoties fumptam xquare, vel fuperare 
poflealteram. Et vero Quis fiuc P. Aynfcom , fiuc Alius negarc po- 
teftquantitatem finitam minorem efle quantitatc infinita,vcl hanc 
illa maiorem 5 nullam camen incercasquancicaccs Rationem interefle 
faccnrur omnes. Quare ne fupponac laudatus Author duas ma- 
gnitudines aliquam habere Rattonem , idcm ejfe ac duas magnitudines 
fecundum quantitatem pojfe comparari , ftue fecundum excejfum & 
defe&um i quo vna dicatur maior aut minor alter* > vnde confequa- 
**r magtitudhes illas iuxta defut. 5. lib. 5. tales cffe vt vna altquoties 
f*»»ft* aUerampojfn aquare, vcl fuperare. Id enim & ab Euclidis men- 
^>c»ufqucIntcrpretumomnium,& avcro alieniflimum eft, vc cx 
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di&ispacee,dicendifque pacebic. Certumitaque fixumque fit,Inter 
duas quafuisquancicates finitas non femper incerccderc Racionem. 
Quod hac Prop.aflertum cft. 

PROPOSITIO IV. Definitio. 

PLanus Angulus eftduarum linearum in plano fe mucuo 
cangcncium , & non in dire&um iacencium alcerius ad 
alceram inclinacio. 

Exfofttio. 

Hxc eft ipfamecab Euciide Anguli plani allacadefinicio lib. i. de- 
fin. 8. buc affumpca , vrpotc continens ruturx tradationis funda- 
mencum. Ouarum crgo cuiufcunque gcneris linearum in plano ad 
vnum aliquod pun&um concurrencium Inclinatio, Angulus a Geo- 
mecra , ciufquc Incerprecibus appcllacur. Itaque fiue dux linex re- 
&x non in direchim pofitx ad vnum pundumconuenianc ■> fiue dux 
curux , fiue curua 8c re&a , fibi mutuo in pundo quomodocunquc 
commiccancur feauccangendo aucfecando : Angulum vcrum & pro- 
prie di&um cx menre Euclidis , cxterorumque nominis alicuius Geo- 
mctrarumconfticuunt ,vcexlociseius aliquoc facile licec obfcruare. 
Nam Idcm dcfinic.57. lib. 1 . quafi duo genera Angulorum diftinguens, 
poftftacucam Angulidefinicioncm, pronunciac Angulum Reftilineum> 

tllum cffe qui reftis lineis continetur. 
-A . EL Quemergo curuilineum(fieodc- 

inccps perinde eguiflec , vc Recti- 
lineo) di&uruserac, nifieum,qui 
curuis lincis confticuerecus > Dc- 
inde ,nonnecelebri illa Propofi- 
cione 1 6. Libri 3 . linex rcetx cum 
circulari concur(um,Angulum vo- 
catjqualis eft in appofito fchemacc 
concurfus pcripherix C L B, & rc- 
ctx lincx A B ipfaro pcriphcriara 
in B tangentis > Quaiis item eft 
concurfus eiufdem peripherix C 
L B cum circuli diamecro B G : 
quemvocatfemicirculi Angulum, qui fpecies eft Anguli fcgmcnti , 
quecn defia6. Lib.j . (kfiDicrat cumcflc , qui fub rc&alinca' & circuli 

Y periphe 
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periphcria 4 comprehendicur : cuius alias fpecics nominac Prop. j i, 
Lib.^.dum ait Angulum roaioris fegmenci (fcgmenci fcilicet maioris 
fcmicirculo)qualis eft angulus C B V S, rccki C B, & peripheria B V k S 
contentus, maioremeflc Angulorecro: Anguium vero legmcnci mi- 
noris , vt Angulum eadem re fta C B , 8c arcu C L B coinprchcnfuro,. 
Angulo re&o minorem afTcric. 

ExhishabesquidGsomecrixtum Parenscum Culcoresdc Ango- 
lo plano definicrinc. Vnusabhis dcfcifccre vifus eft Pelecarius >qui 
conca&us Angulum ,quem Icilicet linea reeca A B cum arcu C L B, 
quem cangit in B ,comprehendic ; non Angulumifcd nihflum efle 
fomniauit , fic ftabiliie conacus eft. Sed pro eo ac merebantur , huiuf- 
modi fomnia a clatiioclauiana , hoc eft , matura Y folidaque cenfura a 
verx Geomctrix ftatuiis cxpun&a pridem fuere. Ex eo tamcn,qu6d 
mirerc , non-nemo Acadcmix Oxonienfis Mathefcos Profcllbr noa 
iropericus Vallilius Pelecarianarum hallucinatiocum patrocinium fu- 
fcepit : fcd hincnon abfcedemusqum euidcntcr pateat,qusim prx- 
ftet tutam cricamque a Maioribus veritatis viamincedere^ nouamquc 
per abrupta non tentare. 

Efto incerim certum & conftirucum , Eudidem hac Libri r. dcfini- 
tione8.nontanium Angulumduabus rectislineis in plano coeunci- 
busconftantem volui(Te comple&ii fed eciaro Angulum quemlibec, 
quem re&alineapcripherix circuliquouis modooccurrens, fiuecan- 
gac , fiue fecec , comprehcndic. Nocum itcm cfto , ac dcfinitum om- 
ncs Gcomctras tum Antiquostum llecenciores vericatis & obfer uan- 
tix gratia Euclidisfcntentix fubfcripfifle. Quanquam Vallifius ( quo 
du&us ftudio , melatec , Ipfe vidcrit ) aflTcrcrc non dubitarit ad calccm 
Capitis i. Difquifitionis de Angulo contaclus , Recentiorum aliquot 
magnosviros , dr exvetertbm fortaffe nonnullos de Angulo contaclu tt.i 
locutos r(fe , ac Ji haberet Anguli qttantitatem adedque de Angulo femicir- 
t*li tanquam minori , quam Jit Angulm recfus reBiltneus. Sed ArgumentU 
hac in re y inquit , agendumejl non Authoritatibus. 

Quisex Antiquis , Vallifi ,quis ex Rccentioribus prxter Peleta- 
jjum illum Cliencemtuum ) quorumcopiatum horum,tum illorum 
panca cft, rantaque Euclidem Interpretandi faculcasj de Angulocon- 
ta&us, &circuli (cgmentorum alitcr ,quarnipfemet Euclides locucus 
cft ■ Qu' s m dubium reuocauit ,qux de eoab Euclide fuiflent confti- 
tuta? Aquo dc eodcm vel minima eft inita difceptatio ? Vt dixeris* 
Recenciorum aliquot , nonnull6(que Antiquorum umum, non aucem 
i Euclide Sc fcnfine , & locutoicfle : ncque ftandum eorum. 

* Authori 
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Auchoricati , fcd ipfis folis Argumcntis & Racionibus. Quxnam finc 
illacanti ponderis Argumenta tua : quibus , vt miflofa&o Euclidc, 
eiufque cultoribus , Peleftario ftudcrcs , perfuafuscs j cxpcndccur in 
fequencibus. Adquxpergo. 

PROPOSITIO V. Principium. 

NVlIus Angulus vcraeft Quantitausipecics : veraetamcn 
quanticacis facultatcs Anguli omncs fibi vcndicant. 

Exfofitio. 

Cum Angulus quilibct fic duarum linearum cocunrium Inclina- 
tio , q ux Inclinacio aliud non eft , quam quidam alcerius ad alteram 
(icus , 8ccompoficio : facis pacec Angulum ad Quancicatcm non per- 
tinerc , fed ad fuum : auc cciam , fi magis lubcac, ad qualicatcm : c6 
quodduac quxcunquelincx fefe in punAoconcurrentesiniciumquod- 1 
dam finc figurx ; & vcr6 intcrceptam fuperficicm ita , aut ica modifi- 
ccnc , auc figurenc : figura au:em quxlibet « non ad quanticatcm 3 fed 
adQualitatisgenuspertincr. Eftcrgo Angulus non Quantitas,fed 
Quantitatis quidam cantiim modus , vc ctiam Lib.i. Prop. 17. Exami- 
nisQuadrag. cxpofui. . j 

Actamcn. Quamuis Angulus nullus ad Quantitatis gcnus percinc- ' 
renullomodopoflit: nonideo dcbecomnifaculcatc jqux quantttatis 
propria fit,cique primario conueniat , priuari i codem iure , nc dicam 
potiori ,quo aliaEntianon pauca illam fibi vindicancquafi fibi cum 
Quamitatecommunem , vtfufcipiant magis& minus >quod a quan- 
titate abefle non poteft. Sic cnim motus , fic tempus , fic relationes 
quxdam, ficqualicaces non paucx magis & miniis fufcipenTnatxfunr. ' 
Quoddixiad Angulos potiori iurc pertincre propcer maius ipforum 
cum veraQuanticacecommercium. Ipforumenimquancicas ( falcem ; 
Rc&ilineorumomnium ) pcrveramquantitacem ,arcusfcilicec circu- 
lorum mcnfuracur. Eorundem matcrialc, lincx videliccc Angulum' 
confticucnccs, vcracft quancicas. Nonminorcorum Ratio in Geo- ; 
mccriaquamlincarumhabcripoccfti ncc minus eft eorum cogmciV 
neceflaria , quam eos concincncium linearum. Qux cum pcr fe pa- 
reancjcciam pcrfcconftac Angulos vcrx quancitatis faculcaces fibi 
vindicare , quarum conccmplacio ad Georaccriam fpeclec, ' 

Obferuandum porr6 eft. Etfi dixerim Angulos omncs,cuiufuis 
fcilicec generis , verx quancicatis faculcacesTibi vindicarcj haud ca- V 
mcnidiuimdligcndumcflcjVtquilibec Angulus propricratcs omncs 
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quanticatis fortiri poffit : quibufdam cnim omncs compecent , non 
omncscompctcntaliis. Illud quidcm ccrtum , Angulis omnibus , vt 
oftenfum cft, proprictatcm conuenirc,quaquantum quodlibct,quan- 
toalccromaius,velminus, velei xquale dici poccft. Qux quomodo 
concingant > contcmplandum cft. 

PROPOSITIO VI. Tbcorcma. 

QVilibeC Angulus alium aliqucm includcrc , vcl ab co 
iacludi pocert, coque nominc dicicodem maior, vcl 
rnmor. 

DemonJifAth. 

Quod ad Angulos quidcm Re&ilineospercinet: nifi tanquamPrin. 
cipium per fe nocum admiccatur Angulum re&ilineum , dici po(Te 
alcerum icem redilineum Angulum includerci acque includenccm 
inclufo ede maiorem i non vidco quodnam Principium notum per 
ie in Geomccria* reperiacur ; cum aliud nibil per illud afleracur , 
quam totum efle parcc maius , quo quid per fe euidencius > Eo 
ccrte nemo vnus non paffim vfus eft haccenus Gcomecra poft Gco- 
mecrix Parencem , vc primo & certio Elcmcmorum , & atias vbique, 
quocics occurrit Angulu* per rcclam tineam diuifus , obferuare eft : 
totiesenim Angulum diuiium maiorem e(Te vcrouis per diuifioncm 
faclo Angulo tanquam cocum parcc,, abftjue alia probacione fup- 
ponic. 

Nec mihi admodum probari poccft Patris Aynfeom fcnccncia, 
cap.x.Prop.4.Q.ujcft.4,dcNat.Rationum aflerenris ica omncm quan- 
ticacis racionem ab Anguto quours rc&ilineo alienam clTe , vt compa- 
rari hfterfefecundum exccffum & dcfcclum nullo mod$ fojfmt >niji frovf 
fttnt ,inquit ,terminativel terminahiles fer tommuncm mer.furam , qu* 
eji arcm circuUrk. Vnde^cknrButlideSy cxtertqtte Geometr* Angulmn vnrnn 
ntlUineum minorem maioremuc dicunt altcromihil mliud volunt^uam An? 
gulumvnum , maioremvel mimremtntercifcrc arcum circuli ,quam ulttr 
incodcmcirculointcreifiat. Mihi inquam, non probacur hxc fenten- 
tiat Ncquecnim Angulorum menfura communis cfle poteft,arcus 
circularis ; cum mcniuram omnem mcnfuraco homogcneam eiTc ne> 
cetfefit: vc Angulus non nifi Angulo,& arcus non nifiarcu,& K- 
nea rccia rc&a iccm linca mcnlurctur : omnis fiquidem menfuratio 
aon nifi pci menfurx applicationero inftituci po*ejk At, qut hxc 

Applicatio 

_ * 
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Applicatioabfoluatur, fi hetcrogenca aflumatur mcnfura? Dcinde, 
cum Euclidespaflim citatislocis condudit Angulum cjucmpiam rcdi- 
lincum altcri Angulo re&ilinco, xqualemefle,auteodem maiorem, 
velminorem. An oftendit ( oftendere neceflarium erat) arcus ab 
his Angulis intcrceptos xqualescfle, vcl vnum altcro maiorem efle, 
velminorcm? Cum ne arcuum quidem vfpiam mentionem faciat, 
fcd includentis tantutn & inclufl Anguli : cx qua inclufionc colliga- 
tur tanquam cx Principio pcr fc noto vnum altero cflc maiorcm. 

Dcnique, vt euidcntiffime conftet ex Euclide, Anguios re&ili- 
ncos non arcubus , fed Angulis ciufdem rationis menfurari dcbcre* 
eofque inter fe , non rationc arcuura , quos imercipiunt , fed rationc 
fux proprix extenfionis , comparari : perpendatur Propofitio 33. 
Lib.6. Elem. qux ita habct. /* tqualibtn ctrculis Anguli eandem habent 
Rattonem cum periphcrtis , qutbus injijiunt ,Jiue ad centra ftue ad perifhe- 
riasconftttuti tnftjlant : Inluper vero & Jeclores , quippequtad centracon- 
JiJtunt.Ccrriis igitur vt Geometra tam Angulos,quam ie&orcs candem 
Rationem babere dicat,quam habcnt arcus,quibus infiftunt>nec 
vllam ftatuat quoad Rationem , fiuc mutuam comparationcm , intcr 
Angulos&t Se&orcsdifcrcpantiam. Quemadmodum crgo Arcus,qui- 
busfccloresconftituuntur,non funtic&orum menfura, fcd indicant 
tantum quxnam fit Scclorum inter ie Ratio : ita etiam ex mente Eu- 
clidisiidemarcus menfuranon funtcommunis Angulorum 5 fed can- 
demcum Angulis Rationem habcrc dicuntur,fiuc eandem fecun- 
dum quantitatem habitudincm : ita vt , licet Anguii , non pcrinde 
vt fectorcs,fint vcrx quantitates ( funt enim fcctores planx fupcrficies 
ad fccundumquantitatisgenus pcrtincntes jfcdquantitatis facultatcs 
obtincant ,vtfupra dcclaratum efti non minus tamen Rationem ha- 
bcant inter fe, quam fcdorcs ipfi 5 & poffit Angulus quilibet rc<fti- 
lineus , ad Angulum alterum item redilincum comparari non tantiim 
quoadcxccflum & defe&um genericum , fiue maius & minus ; fed 
ctiam quoad talcm vcl talcm fpccificum cxceflum , vel dcfeclum : in 
quo Rationis cflentia inter duas quantitatcs ciufdem gencris con- 
fiftit. 

Vis aliud fuper hac re Euclidis tcftimonium apertius ? Confule 
Propofitionem 30. Lib. 3. Elem. In qua Geomctra modum tradic 
datam peripheriam bifariam fecandi. Difces cuidenter ex demon- 
ftratione,quaro fuxconftruclionis aflfert , quam ab ea fcntentia alie- 
nus fit, vtvclit Angulos interfccomparari non poflc fecundum fejfed 
catcnus tamum > maia periphc»*, quibusinfiftunt , funt intcr fe coro- 

Y 3 parabilc» 



170 Ltb . / /. De Jngulo contingentU. 

parab les. Demonftratenim datam peripheriam efle duas in parres 
«quales refte diuifam , e6 qu6d A nguli duo arquales ( nempe recti ) 
admedium chordac datam peripheriam fubtendentis punclum pcr 
conftrudionem conftituti finc. Caufaergo arqualicatis duorum ar- 
cuum , inquosdiuifaeftdata peripheria j cft ipfa Angulorum acquali- 
tas , ac proinde prior omni arcuumacqualitate. Vt vere per fe ,nu!la 
arcuum habita ratione .anguli fintdicique debeant aquales ab co t 
qui nolit Geometrix Parentcm alicuius ( quod abfit , vt abfuit hacle- 
nus J ofcitantixaccufare : idcm enim per idcm alioquin diceretur. 

Statiuumcrgofixumqucfitnonminu/*angulos,quam arcus intcr 
fecompararipoflc , cftoperarcus corum quantitas menfurari qucarj 
adeoque Angulorum rectilineorumalios aliis efie maiores, aliofque in 
aliis, mirioresiumaioribus includi pofle. Quodcum de Angulis rc- 
&ilincis probatum fit,conftatquiddecuruilineis, mixtifquc Angulig 
(cumnonminus,quamrcclilinei fint duarum linearum inclinaiio ) 
diccndum fit. Nihilominus fupcr hac rcGeometram confulamufc 

Vndc probat EuclidesProb. 1 6. 
A R. Lib. 3. Angulum fcmicirculi C L 

B G Mi Supcriori Diagrammate 
maiorem efleomni Angulo acuto, 
nifi cx eo , qu6d Angulus femi- 
circuli omnem Angulum acucum 
rc&ilineum ampleclicur , & inclu- 
dit ? Vnde Angulum concingcn- 
tia:C L B A omni acuto re&ilinco 
clTc minorcm,nifiquiaomnis acu- 
cus recrilineus Angulus illumcon- 
tinct ?Propofitione autem 3'i.eiuf- 
dcmLib. 3. Vnde concludic An- 
gulum C B V S maioris fcgmenti 
maiorem efle Angulo re&o CBS , nifi quia hic ab illo includitur? 
contra vero AngulumS B V S minoris fcgmenti rc&o Anguloefle mi- 
norem> nifi quiare&us Angulus GBR Angulum illum minoris fe- 
gmenti intra fc comple&itur? 

Patetergo quamvcrum fit Geometram , eiufquc lnterprctes om- 
ncs ( omnes cnim ica (unc loca cicata intcrprctati ) aflercre Angulos 
Angulis aliis efle maiores , & aiios ab aiiis contineri, inciudique pofle* 
ac proindeinccrfc fccundum quanticate,hoc cft,fecunduexccflum,& 
dcrcclfj polfc coparari-C^uo collirnat h$c Propofitio liccc dc Angulorw 

foia 
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fola cominentiamentionem faciat,cum ex ea ncceflTario[confequatur 
luxtaftylum Euclidianum, exceflus corum , veldefeclusadinuicem. 

Necaudiendi videntur Pclctarius, eiufque fautor Vallifius cap.i. 
fuxde Angulo contactus difquifitionis. Dum aflerunt nihil mirum,fi 
Euclides Propofitionc illacclebri 1 6.Lib-3 .dixerit Angulum conta&us 
minorcm cfle omniAnguIo acuto reftilineo:cum Angulus ille,necAn- 
gulus fit,nccquantus. Nccaliter, inquic Vallifius,fenlille Euclidem ex 
Euclide colligi poceft. At vcrba ipfa Propofitionisquxfo,Valiifi,iecita. 
Semicircult quidem Angulm quouii Angulo acuto reclilineo maior e(t. Pet - 
gc, reliqum aittem , quis reliquus ? Equus Troianus? reltqnus autem, 
Angulus conta&us , minor. Ergoex Euciidc Angulus conta&us , An- 
guluseft j & quiaex codemminorcft quouis acuto Angulorcdilineo} 
cx codem quoquequantus cft , non autcm nihil : abfurdifiima cnim 
foret , & a fummo viro alieniflima comparatio s qua duorum Angulo- 
rum vnum, quemquantum fupponerct ,altero qui nihil rcale forct, 
maiorcm aflcrcrct , ac nihilo maiorcm pronunciaret. Non crat , mihi 
crede, diale&ices Prxccptorurn tam nefcius magnusEuclidcs,vt igno- 
raret Totius diuilionem iniri non pofle nili in partes prxexiftcntcs, 
totumque rurfus aptas conftituerc. At Totum, vt in diagrammatc 
fupcriori angulum ce&um A B G , fi diuidas in Totum, ncmpe Angu- 
lum fermicirculi C LBG( hicenimex vallifioxqualis eft Angulo ipfi 
reclo A B G J & in nihilum, nempe Angulum conta&us C L B A : quid 
abfurdiuscommitti potcft?nifi forte hocipfum dicas.vt dicit Vallifius, 
ab Euclidc comifllim.Vcrum hicdehisfatis,quc pluribus aCIauioco- 
traPelctarium mcthodofolidiflima,doc1i(Timaquc pertra&ata rcperics. 

Ncc ctiam omninoplacet, quodaflcrit P. Aynfcom. cap.i. Prop.4. 
dc Natura Kationum. Nimtrum Euclidem , dum ait femictrculi Angu- 
lutn C L B Gmaiorem effe qucuis acuto recltlineo Angulo ,vt LBG\ rcli- 
quumvero Angulum contacfus C L B A quouis acutominorem : nihil aliud 
vellc ,quamquodpriore Propofitionis eiufdem 16. Lib. 3. parte ajferuerat: 
nempe , quod inter contingenteni A B ,cjr peripheriam C LB , nulla reffa 
cadere pojfit , quincircu/um fecet. Hoc autcm ideo aflcrit laudatus Au- 
&or , vt occurrat obiedioni , quam fieri pofle , nec finc fundamcnto, 
arbitrabatur. Nimirum , cum Euclidcs comparct fecundum quantita- 
tcm Angulum femicirculi ,& angulum contingcntix cum Angulo re- 
&ilineo acuto ; huncenim Angulo fcmicirculi minorem,anguIo autcm 
contingentix maiorcm pronunciat : qux comparatio eft fecundum 
maius& minus ,quod cft proprium quantitatis. Ergo contra quam 
iffccumP. Grcgoriofentiat,AngulitamrecViIinci , quam mixti , fe> 
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micircuU>& contactus ,funt quanti ex mcntc Euclidis. Huic,i«- 
quam .obieclioni vtoccurrat , afleruit fecundam partcm Propofitio- 
nis , qua aitGeometta Angulum contaftus C L B A in (thematc, efle 
minorem omni angulo re&ilineo i aprimaparte ciufdem Propofitio- 
nis non eflediueriam :cumque tantum velle intcr tangentem A b\ 
& pcripheriam C LB , reclam lincam ad punclum Bduci non poflc. 

At tantorum Gcomctrarum bona cum venia dicam Refponfio- 
nem hanc admitti vix poflc. Non pofle, inquam ,admitti fecundam 
partcmPropofitionisillius 1 6. Lib.j.cflcex mente Euclidis eandera 
cum priore. Cum cnim Euclides in fccunda parte inferat Angulum 
contacr.usminoremefle quouis Angulo acuto rcclilineo ,exco, qu6d 
in priorc parte oftenfum eflcc intcr contingcntem A B & periphcriam 
C LBduci nullam pofTc rectam lincamad punclum B ;quin circulum 
fecct(hoc enim a rgumento probat primam illam parte)ex quo deinde 
per fe confequatur quemuis Angulum acutum,vt L B A.includcre.fiue 
cxcedcre Angulum contaclus CLB A , fiuc,quod idcm eft,hunc (emper 
efle illo minorem: fi hunc femper efle illo m i nor a(quae eft fecunda pars 
Propofitionis,qux iofcrtur) idemforct,ac nullam pofle rcclam lincam 
duci ad contactum B inter tangentem A B, & peripheriarh C L B, fiue 
quamcunque duclamlincaminfra lineam tangeotem AB,circulum 
fecare > nonne nugatoria viderctur Illatio itla ? Inferreturenim nullam 
duci poflere&amlineam tangente AB inferiorem ad contactum B, 
quin circulum fccct j ex eo quod nulla duci poteft re&a linea tangcn- 
tc A Binfcrior ad conta&um B ,quin circulum fccet. Re&e autern 
infcrtur Angulumconta&usC L B Aquouis acuto Angulo rc&ilineo 
L B A eflfe minorcm > ex eo quod nulla rc&a linca L B inter tangcn- 
tem A B , & peripheriam C L B ad conta&um B duci poflit , quin cir- 
culum fccct, fiuc Angulum conftituat reclilineum, Angulum conra- 
Cfcus C L B A includcntem , fiue Angulo contaclus maiorem. 

At inftatcitato loco P. Aynfcom. Cum in fecunda parte Propofi* 
nis aflerit Euclidcs Angulum contadus quouis Angulo acuto rectili- 
neo efleminorem : itaintelligi non poteft, vtduosillos Angulos, Rc- 
&ilmeum & conta&us , fecundum quantitatem comparet. Haec 
enim comparatio cxigit communem aliquam vtriufque menfuram 
fecundumquarnpoflkiniri comparatio : Sed nulla cft in Gcomctria 
communismenfura inter Angulos Rcclilincos , & mixtilineos jcrgo 
necvllum fundamentum cos inter fe comparandi. Quod cum ita 
fir ; cum infccunda parte Propofitionis fuae Euclides aflent Angulunt 
conta&us quouis acuto Angulo reeiilinco cfle minorcm , cum omni 
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Angulos illos fecundumquamitatem, fiucfecundum maius & minus 
comparandi fundamcnto carcatjalio aliquo fenfu debct intclligi, iuxca 
qucm nullam comparationcm inter eos Angulos fecondum maius & 
minus ficri neceflfe fit. At nullus aptior fenfus occurrit , quam vt di- 
catur Euclidcs, cum afleruicin fccunda parte Propofitioois fcmicir- 
culi Angulum quouis Angulo acuto rcctilinco efle maiorem,reiiquum 
autem Angulum conta&us minorem > nihil aliud voluiflc quam in lo- 
cum inter re&am lincam A B tangcntem & pcriphcriam CLB com- 
prehcnfum altcram rcftam lincam non caderc , vt habet f ars prifca 
Propofitionis. H*ccft totiusa citato Authorc initx tatiocinationis 
tota vis : quam cx dictis fupcrtus infringcrc prompciflimum cft. 

Nam ctfi Angulircdilinci^fiC 
mixtilineiomni prorfuscommunt 
mcnfura carcant j nec proindc 
poflint inter fc comparari fccun* 
dum vllam Rationem fiuc ratio- 
nalcm, fiuc irrarionalcm ;ad quam 
comparationem ncceflaria eft 
quacdamciufdem generis mcnfu- 
ra ,quacvcrique applicari poflit: 
vt pcr cam applicacioncm ( qua; 
inRationalibusprjccifa cft, in Ir- 
rationabus inadarquata ) habitu- 
docorum Anguloruminnotefcati 
quaeipfamcccfteorum Ratio.Ta- 
mcn alia poceft corum Angolorum attcndi comparatio fecundum 
quantitatcm, fiuc fccundum maius & minus abique omni prorfus 
mcnfuricommuni,quac vtriquc quatxttaci , vcluc vtriquc homoge- 
nca, applicctur. Iuxta quam comparacionerafecundum maius & mi- 
nusingenere,dicetur Anguius rcdilineus raaior vel minor Angulo 
mixtilineo. Eatamenmaioritas & minoricas generica ad Racionem 
aliquam confticucndarn noti fufficici vc pluribus Prop. 3. Superiori 
iuxta menccm Euclidis dcclaracum cft : lufficic tamcn , vc quantura 
aliquod altetoquantomaiusdicatur, vt quancum infioicum finito ma- 
ius rc&edicicurjcumtamcn inter infinicum & finicum nulla Ratio 
poflit incercedcrc , ficut ncc vlla mcnfura vmque coramunis. 
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PROPOSITIO VII. Theorema. 

DVorumfemicircuIorum fefc interius tangcntium Art- 
guli (unt ioxqualcs : maiorque cft Angulus femicirculi 
maioris, mihoris femicirculi Angulo. At Angulus conta&us 
maioris femicirculi minorcft Angulo conta&us minoris. 

Demonftrath. 

Eft hacc Propofitio praecedentis cantum corollarium : cuius vericas 
cx ipfa conftru&ione (ola cuaclit manircfta. Sinc crgo duo femicir- 
culi G C B maior , & F D B minor fcfe in B tangentes ; ad quod pun- 
ftum dirigicur per vcriufque centrumacladiamecer communis G B. 
Quiaigicur Angulus GBLC maioris femicirculi,Angulum FBOD 
fcmicirculi minoris includit : hocnonpoccft nonelTe maiorperProp. 
proxime antecedentem. Qua etiam conftat Angulum conta&us 
CLB A maioris femicirculi minorcm cfle Ansulo contacl.us D O B A 
lcmicirculi minoris , hic cnim illum includit. Duorum ergo femicir- 
culorum intcriiis fefe tangentium 5cc Quod crat oftendendum. 

Scholtum. 

HuicmeazPropoficioni rococonacuobfiftunc duo clariffimi Geo- 
mecra: P.Grcgorius , eiufque Inccrprcs P. Aynfcom. Quorum Ille 
LiKS. opeiisGcom.quieftde Proporc. in explicatione Principij pri- 
micomendic nullum Angulumcuiufcunquegencris vllo modo quan- 
tum dici poile ; nifi fimuladmitcacur ( quod abfurdiflimum eft) cocum 
parti elle acquale , vnde , inquit , Prkicipia Gcomccrica fe(c deftrue- 
renc : quxciim lint perfenotiffima, omnis xngulis quibufcunque de- 
ncgandacft QuantitarisRacio. Quomodoaucem admifla aliqua An- 
gulorum Quancicatc futurum fit,vt Geomatrica Principia, quibus 
nihil firmius, fefe dertruant, cxponit probatione faoe acuta , tanicV- 
qucGeomeciadigna. Verum Lib.i; Prop.17. Exam. Quadrar. non 
adco ftabilit.\mdcclaraui,vt admittenda viderctur ,cuiusobicctionis 
meae,eiu{qucprobacionisne mencionem quidtm vllam fccic in fu£ 
Quadracurumdedu&ioncP. Aynfcom:ade6 vt hoc cius filencium 
confenfus teftimonium non immerico vifum fuiflec : nifi denuo ean- 
dem Ipfc adduxiflcc probationem quafi integram &. inconcuflam, 
quaP. Gregorius vfus fuerat ad Abfurdum illud,cuius memini,ex 
admifla Angulorum quantitatc concludendum. Quareego quam ci- 
tatoloco Examinisattuli, huiusdifliculcatisfolutionem denuo rcpo- 
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namnon fincnouacalicuius confirmationis acccffionc : vc , fi fas fue- 
rit, haecde Angulorum Quantitatc momenti non lcuis controuerfia 
dirimatur. Siccrgo Prop. 3. cap. x. de Nat. Rationum ratiocinatur 
iuxta mcntem P. Gregorij. 

Duo femicirculi fe tangant in B , in quo eofdcm tangat rcfta linea 
A B. Si igitur Anguli cenfenturquantitate aliqtia prcditi >erit Angu- 
lusfemicircuUC LB GmaiorAngulo minoris femicirculi D OBFj 
hicenim in eo includitur: quoeoderq iure Angultis conta&us DO 
BA maiorerit Anguloconta&usCLB A. Sed& AUguli illi duocon- 
ta&us , 8c duo (emicirculorum Anguli aequales oftenduncur hoc mo- 
do. Diuifabifariam inC (eraicirculi maioris pcripheria ,ducatur re- 
da B D. Rurfus , diuifo arcu C B bifariam in L , ducatur re&a B L, 
&. fic tcrcio , & deinceps diuifis bifariam arcubus , reftae linex per di- 
uifionum puu&a apun&o B emittantur : hac linex , vt arcus bifariam 
diuifi ruere,itaAhgulos re&ilineos.quostangens ABcum illis lineis 
continet , bifariam diuident 3 vt Angulum A B G bifariam diuidit rc- 
ttaBCiacre&aBLbifariamrurfus diuidit Angulum ABC & ita 
deinceps. 

His pofitis. Conftattam cx An- 
gulo femicirculi CLBG, quam 
ex Angulo femicirculi DOBF, 
demi Angulum C B G 5 qui cura 
fit azqualis Angulo C B A , qui 
maior eft tam Angulo fcgmenti 
C L B C , quam Angulo (egmcnti 
D O B D , vtpote includens in- 
clufo. Dempto AnguloC BG cx 
Angulis fcmicirculorum , dcmi- 
turexiisplusquam dimidium. Ec 
ruifus eodem modo, fi dcmatur 
Angulus LBG( qui asqualis eft 
AnguioLB A)cx Angulofegmen- 
ti CLBC,&ex Angulo fegmcnti DOB D, plus quam dimidiutn 
ex vtroque demitur:cum dcmacur Angulus aqualis Angulo LBA, 
qni maior eft Angulis fegmcntorum L B,0 B rcliquorum. Qua: fub* 
tra&io angulorum rcchlincorum cx Angulis {egmentorum per ar- 
cuum perpetuam bifeclionem cum poffit in infinicum continuari : 
conftatex duobus femicirculorum propofitis Angulis C L B G , D O 
B F dcmi pofle partes xquales in infinituro , non minores dimidio 
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Angulisfegmentorum fingulorum. Ergo per Propofitionem i.quam 
cap.i. de Natur&Rat. affert P. Aynfcom velut Corollarium Propofi- 
tionis i itf.Libri i. Oper. Gcomet. fcqualcs funt Anguli femicirculo- 
rum CLBG,DOBF. Quibus fublatis cx Angulo rcflo A B G, 
fcquitur Angulos ctiam contactus ABLC , ABOD efle xquales. 
Curo crgo fi Angulis Quantiutis ius aliquod conccdatur , Anguli 
duorum inarqualium fcmicirculorum arquales fint, vt proxime often- 
fumeftj & fintin.xquales ,eoqu6d Angulus maioris femicirculi CL 
B G , inciudat Angulum D O BF fcmicirculi minorts: quod foret ab- 
fuidilfimumj abfurdifllmumetiamcffcnecefle eft illud , vnde hoc fc- 
quitur , Auererc nimirum Angulos quantitate noncarcrc. 

Hacc eft Katiocinacio , qua citati Geometrx pcritiflimi probafle fibi 
videnturnullos Angulosquantoscfle pofle. Veriim difficultates pa- 
titur vix ,ac ne vix quidcmfolucndas tam harc Aflertio noua ,quam 
eius allata probatio. ac in primiscertum ac pcr fc notum Principium 
apud Geometrasha&enushabitum cft, Angulos reueraquantosefle: 
Quid enim in Gcometriciscrebrius pcrfonat , quam Angulos Angulis 
acqualcs ? Angulos Angulis maiorcs , aut minorcs ? Confulantur ipfa 
primaGeomctri.T Elemenca In iis , quis appeliatur Angulus rechis, 
niliqui dcinccps fibi appofitum scqualem Angulum nancifcitur >qute 
acutusi nifi qui rc&o minor : quis obcufus , nifi recto maior cft ? At 
arqualitas, cxccflus, & defc&us incer Angtrlos quomodo reperiri pof- 
funt, fi quanticate carcant,cumhz fint quantitatis pafliones maxiroe 
propriac. Ad harc. Quis toc imer accamos Geomerras ,qui ab ipfa 
Gcomctria partd floruerunt ,fui« aliquando rcpertus , qui Principiura 
hoctanquam certum & euidens non fuppofuerit , adcoquc manife- 
ftum , vt ne eius quidcm mentionem raciendam cenfiierit. Quod 
cumitafic Qnid dc Aflertione ,qua Anguli quantitatecarcrcdicun- 
tur> quiddc eiufdem Aflertionis probatione aliud cenfeatur ,quam 
quodaGeomctrisdici non raro contingit ? eam fcilicct impoflibilem 
eflc & abfurdam : cum cx ea abfurdum quid, & impoflibilc confcqua- 
tur , quippcquod Principiis pcr fc notisopponatur. 

Nunc porro quarras quonara vitio clegantiflima iuxta ac fubtilifli- 
ma Argumcmatioillalaboret .^Illud Lib.i. Examinis Quadrat. Prop. 
27. apertiflim£ dcclaraui. Atquc vtinam illa mea folutio Patri Ayn- 
fcom vcniflet in mcntcm,quando ad ea,quae a me contra hanc P. Grc* 
gorij de Angulorum quanticacc fcntemiara obiiciebantur , parabat re- 
fponfionem : vclenim mihi fuiflet aflenfus •. vcl faltem aliquid dc no- 
uoprotuliflet,vode,quzcicatolocoame allata func ,conflrmare li- 
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ccree. Dixi igitur ibidem, in eo paralogifmum committi j Quod Au- 
thoroperisGeomctrici.dumpartes dimidio Angulorum tum femi- 
circuli , tumdeincepsrcliquorum fegmentorum , non minores dcmi 
iuberet > id lineis re&is , B C , B L &c. pcrfici vellct : nec ab ca mcnte 
ftuftus eft alienus P. Aynfcom. Veriim , pacc vtriufque dicam , id fa- 
necx aequo nonpraecipitur. Cumenim in mixtilineis verlemur,cur 
pattes illas Angulorum dimidiomaiorcs, per curuas lineas aufercndi 
facultas mihi denegetur ?Dcindc,fi abfque omni effugio intentum 
velis colligere , Aducrfarij arbitrio iniri debct omnis illa fubtraclio 
Anqulorumdimidionon minorum,hoc enim ad eum ius pertinet: 
quo Ego nunc iterum hic vti volo. Volofcilicctcx Angulo femicircu- 
It C L B Gpartem dimidio illius maiorem demere defcripto circulo 
inBrcliquos tangcntc,& inter vtrumque poftto,qua|is cftBZT: 
dematur itaque lcmicirculi Angulus TZBT cx femicirculi Angnlo 
G CB G,cuiusdimidioilleraaioreft(cum Angulus rcdilineus C BG, 
quo maior eft angulus T Z B T ^maior ftt dimidio eiufdem anguli 
fcmicirculi G C B G ) hoc pofito. Qua rationc dcmi poterit ex femi- 
circuli AnguloFDBF AngulusTZ B T , maior fcilicet ex mtnorc? 
Ciim crgodemi nonpoflintex vtriufque femicirculi Angulis GCBG, 
FDBFacquales AnguIidtmidiomaiorcs,vt cxigit Propofitio i.cap.2. 
de Natura Rat. vclProp. 1 16. Lib. i. Opcr. Gcom. haud quaquam 
colligi poterit per citatas Propofitioncs , aequales efle duos femicircu- 
lorum Angulos GCBG,FDBFi ncque quod ex co fequebatur 
abfurdum,xqualcsfciliceteflceos Angulos vt probabaturjfic inaequa- 
les, vtfupponcbatur, dumquanti fupponebantur Anguli. Certum 
igitur eft , ac manifeftum & duorum inaequalium femicirculorum An- 
gulos , &duos itcm contactus Angulos , quoslinea inarquales circulos 
tangens conftituit , inarqualcs cfle iuxta duas proxime antccedentes 
Propofitiones: ncque ex iis vllum confequi vcl impoflibilc, vel ab- 
furdum. Quod idcminferius confirmabkur , ncc paulo cuidentius 
exponetur, cum Vallifio rcfpondebitur , Angulos conta&us nulla 
conftarc quantitate fuadcre quoquc conanti. 
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PROPOSITIO VIII. Theorema. 

DVx magnicudines inarquales , quarum difcrimcn calc 
cft, vt quancumlibec multiplicacum , ncutram poffic 
vel fuperare , vel adaequarc :nullamintcr fc Rationcm ha- 
bere poflunc. 

Demonjlratio. 

— — Duae Jinc magnitudines inxquales , A B 
maior , k C D minor 5 fit autem' 1 B exccf- 
fusmaioris fupra minorem huiufmodi,vc 
ininfinitum multiplicatus ncutram earum 
poflicfuperare vel adjequare : qualis rbrec, 
fi , vc Prop.3. explicatum eft , fupponerctur 
efle earum quanticatum particula paruitatc infinita. Dico magnitu- 
dines A B, C D nullaminccr fe rationem habere poflc. Si quam 
cnim haberenc , caneccflario forec , aut Rationalis , auc Irrationalis. 
Scdneutraefle poteft. Non Rationalisicum cnim hxc rcperiatur 
tantum intcr magnitudines , qu«e fe habcncvc numerus ad numcrum: 
numcrusautemquilibetaltcroquouis maior hunc non nifi numero 
fuperare poflit : exceflus I B ad vtramque quantitatem A B , C D fc 
habcrec, vc numcrus ad numerum. Sed numcrus quilibec alium 
quemlibec per multiplicationem apcus cft fupcrarc. Ergo contra fup- 
pofitionem, exccfliis IBfupcrare, vel adaequare poteft vtramque 
magnitudinem A B & C D. 

Neque ctiam dici poteft Rationem A B ad C D efle Irrationalem. 
Nam ,cumeaRatio reperiatur tantum incerquantitates,quarum nuL 
iaeftcommunis menfura : exceflus I B maioris fupra minorem , neu- 
tram metietur ( forenc alioqui contra fuppofitionem magnitudines 
A B , C D inter fe commenfurabilcs ) demi tamcn cx co quidpiam 
nihil vetat , quo dempto vtrique coramenfurabilis euadat. Tunc ve- 
ro reliqua fa&a cx A B ad minorcm C D , Rationem habebit rationa- 
lem ,8c vt numerus ad nomcrumj& exccflus carum,qui minor eft 
poft fubtra&ionem illam , quam l B , numerus quidam crit : qui mul- 
tiplicatuscxcedct, vcl adxquabitipfamC D numero expreflam. Er- 
go multo magistocus exceffus IB multiplicatus cxccdet vtramque 
A B & C D quod eft abfurdum , & contra fuppofitionem. Cum ita- 
quc necRationalis , ncc Irrationalis incer magnicudines A B , & C D 
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Ratio intercedcre poflitjincercedcre nulia poteft : curn Rationem om- 
nem aut Rationalem, aut Irrationalem,efle ncceflc fit.Quare duaz raa- 
gnitudines ina:quales,quarum difcrimen &c. Quod erat probandum. 

Scholium. 

Propofitionis huius veritas ex eo etiam conftarc poteft, & quidem, 
vt videtur a priori j cuius iam aliquoties contigit mentionem fieri. 
Quia fcilicct Ratio > fiuc habitudo intcr duas quantitates mutuam 
quandam dicit menfuram , qua vna alteri vel asqualis dici poflit > vcl, 
ti vnam alcera maiorem efTc conftet , tanto , aut tanto maior innocef- 
car. Hoc enim ipfum e"ft , quod Eucl. defin. j. Lib. 5. exigic, prascer 
id , quod defin.3. ad Rationes conftituendas neccflariumetfe pronun- 
ciarat : vt fcilicec magnitudines ciufdem gencris forcnt , & fecundum 
quantitatem ,hoceft , fccundiim maiusfic minus , aut arqualc confer- 
rcnturingencre :quod fufficit vt vnadicaturmaior velminoralterl 
At vt tanto vcl tanto maior,auc minor vna,quam altcra ftatuacur;& vt 
certaintereas maioritatis, & minoritatis habitudo, fiue Ratio defi- 
niatur, ncceflceft, vcquacdam inter duas magnitudines menfurain- 
tcrcedat:qua in (pecie tantavel tanta maioritas vnius, vel alterius 
minoricas conftct. Qu6d fi omnisratiomenfurae ab huiufmodi quan- 
titatibus fic aliena, hoccft, fi vnafarpius rcpetita alccram fuperare, 
vcl aequare ncqueac , in quo flca eft roenfura* applicatio ; nullam habc- 
re poflunt magnitudineshuiufmodi Rationcm iuxta dcfin. 5. Lib. y. 
citatam,licec vnadici poflitmaior altera.Accodcm modo omnismen- 
fura: raciocollitur incer duas magnicudines eiufdem licet generis, fi 
earumdirTercntia vtcunque multiplicata neutram poflit fupcrare , ncc 
quidem ada-quare. Hoc cnim in cafu etfi noueris duarum quantita- 
tum altcram rcliquaeflcmaiorem ) qua tamenfui parte maior fit , ne- 
quaquam pronuncics : cum exceflusilie nulla vnquam parsefle poflic 
carum quantitatum determinatar denominationis, fiue fpcciei : efto 
conftct eum vtriuique partcm efle , cura vtraque quantitate fic reuc- 
ra minor. Quae inueterminatio omncm prxlcindit Rationem , dum 
omncm roenuirac modum rcfpuit ad Rationcm aliquam conftituen- 
dam ncccflarium. 

Corcllarium r . 

Ex hac,8c Propofitione 3. cuidcntcr conftat ad quas pcrtineat 
magnitudincstumPoftulatum Libri 10,. Euclidis,cum ciufdem Lihri 
Piopofitio 1 . vtrumque enim iis folum irugnirudinibusconuenirc po- 
tcft,iifque folum applicac Geomccrias Parens,qux Rationera ali- 
quaminterfehaberepoffunt. DumenimcoPoftulato conccdi pcci. 

tu 
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tur qtstmltbet mugnitudinem toties fojfe multifliettri , donee qunmtibet mts- 
gnittsdittemeiufdemgeneris excedtst. An non maniteftum eft multipli- 
catam illam magntudinem , magnitudincm cx ea multiplicacione 
conflatam mctiri ? & ex ea faepius repetitamenfurae applicationc ccr- 
um, &decerminacamhabitudinem intcrquantitatem multiplicacam, 
& ex multiplicationc genitam , conftitui , quac Ratio dicitur ? fimili- 
ter Cumprima illaPropoficione Lih.io.^ScrkorduAbmmngnitudinL 
but inttqntslibmfrofofitis ,fin rnaiore auferatur mttitts quam dimidinm > & 
ttb eo , <j u od reltqunm efi , rurfm detrahntur mtsim quam dtmidium , rjr hoc 
femfer fiat i relinqui tttndem quttndtsm mttgnitudtnem , quti mimr erit fro- 
fofitdminore mngnitudtne. Haud quaquam fupponic Eucl. duarum 
propofitarutn inacqualium magnitudinum minorem huiufmodi , vc 
nonpoflicfacpiusrepeticaacquace, vclfupcrareraaiorem: vt patet cx 
Preparatione ad Propoficionis huius demonftracionem neceflaria. 
In ea fiquidem iuxta Poftulatum paulo ante adduAum,minorem ma- 
gnitudinemtotics iubct a(Tumi , donec magnitudincm conftituat ma- 
iorem alteradatarum raagnitudinum , quae raaior eft. Ergoex mente 
Euclidis rainor data magnitudo illa alteram maiorem > iuremulto po- 
tiori fuperarc potcric,fi iaepius repctatur.Dc iiscrgo folis magnkudini- 
bus agit Eud.qujeRationem inccr fc haberc natac funt : &quas dcfin. 
5. Lib.5. eaappofitaconditionedetcrminauit, vcpoflcntmultiplicatx 
fefe mutuo fuperarc. 

Ex his refpondcri facile poflet non cam Peletario ( huicenim Cla- 
uius Clauio digna refponfione cumulate fatisfccit) quam Vallifio > qui 
Pelecarij veftigiis in llftens ,auc Euclidcm in apercam concradiccioncm 
laplum efle j auc xngolo* conca&us carerc quantitate pronunciauic. 
Verum praeftat omrria ,quac vndiquo colligit in Pclecarij fui derenfio- 
ncm non taaa numero.quam pondere exigua Argumcnta in vnum 
fimoUocuro , quem fuo ccmporc adibo, rercrre : vc in illud vnum im- 
penf& tuncopera ,8c apertius proponantur, & excutiancuc accura- 
tius. 

Corollnrium j . 

Conftat prxterea ex hac eadem, &tertiaTropofitione nihil verius 
aflcri poflc, quam quod apud R.P. Aynfcom cap. i.dc Nac.Rat.Prop.4. 
aireruic vir docl:iflimus,quem cacito nominc Amicum Gcomctram 
appeliat : cuius fentcntia cum fummi Gc apud me ponderis , iifquc, 
qujc de Angulis haccenus a me ailaca fune, vel funcin pofterum affe- 
rcnda, adeo fic accommodata ; nec ea , nec eius nomen hfc a me prae- 
termitti dcbcnt. Is cft R. P. Ioan. Bapt. Giattcnus a mc iam fopra cj- 

tacus: 
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tatus : qui apud di&um Authorem fic fatur. Propojitio 116.de Progref. 
fionibus inopere Geom. non efi veravniuerfaliter. J%jti* innititur Propofi- 
tione i . Lib. i o. Euclidisineo fenfu , in quo non dixit Eucl. in qucm cttam 
errorem incidit Pelctariut t vt optimeobferuauit Clauius in ly./tb. 3 . ca enim 
Propofitio folitm valet quoties quantitates funt tales , vt vna fapius rcpeti- 
ta alteram aquet. At angulus contingentta , vt demonfirat Eucl. cum fit 
minorquoltbet angulo rctlilinco minorttatc diucrfa rationis\non potefi <tqua- 
re retlilineum. guare quando affumitur in probatione dtcla propofitionis % 
quod fi auferantur partes nonminores dimidio tandem deuenitur ad aliquid 
minus ; nego hocpojfefieri , nifiquantitates fint tales , vt illud miniis fit au- 
feribile per eam dtuifionem a maiori , quod non euenit in cafu prafenti. Ec 
alia , quac addit in eam fentenciam accommodatiffima,quac ex eius 
fcripto rccitac P. Aynfcom , vc ca deinde rciiciac j fed non facis firmo, 
vc ex fuperioribus conftare videtur , cum rundamento. 

Namnihil verius,vthicoftendi ,quam Propofitionem 1. Lib. 10. 
Elcmencorum ad eas folum quancicaces percinere , quos fcfc mucuo 
fuperare poflunc , fi multiplicentur > quacque iuxca dcf. 5 . Lib. y. Ra- 
tionem aliquam incer fc habcre nacx func Quod nec Angulis con- 
ta&usad Angulosre&ilincos rclatis conuenic, nec duobus quibufuis 
Angulis fegmencorum incer fe comparatis. Quorum difcrimcn (quod 
cft Angulusduabus peripheriis fcfe cangcncibus comprchenfus ) fx- 
pius repecicum neucrum poccft fuperare vel adacquarc j eorumquc 
propcerca mucuam habitudinem , eo qu6d indefiniiac fit mcnfurar, 
omni Racionis iure & faculcacc priuacridqs folum iifdcm Angulis con- 
fert,vt alter alteromaiordici qucac.Debuic crgoPropofitioilla 1 i6Ae 
ProgretT. quae vniucrfalitcr proponitur, ad casreftringi magnicudines, 
quac racionem inter fc haberc pofllint , & tum ab ca , tum a Corolla- 
rioa P.Grcgorioibidemcollecto, & aP. Ayfcomcap.i.Prop. 1. rcpe- 
cito.quantitates excipi :quarum difcrimcn lacpius repctitum neu- 
cram poteft fuperarc , vcl acquare : cuiufmodi funt duorum quorum- 
libct fcmicirculorum Anguli , & fiquac funr aliac ciusgencris quanti- 
tates , dc quibus Propofitio 1 . Lib. 1 o. intelhgi non potcft ; nec proin- 
de , quac ex ca dcducitur , Propofitio 1 1 6. de ProgrefT Quod racile 
tum a P. Grcgorio,tum ab cius inccrpretc P. Ayhfcom admiflum 
fuiflet : nifi certo fuiflec ipfis perfuafum ( quod Propofitio 3 . & Pro- 
pofitio proxime expofita falfum demonftraui ) duas quaflibet ma- 
gnitudines , quibuscompetcret interfc comparari fecundum maius fic 
minus,eoiploRationem aliquam intcrfe habere: Sc quia,quac Ra- 
tioncmaUquamhabcn^debentperderlnit. y Lib. yfek mutud fu- 

Aa perarc 
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perare (ita enim debet illa definitio , vt definitiones omnes fo!enr ; 
conucrti ) fi ficpius repetantur : ideo eciam cenfucreduabus quibufli- 
bcc propoficis magnicudinibus , quarum vnadiccretur maior , vcl mi- 
noraltera ; dici perindc debere , fi mulciplicarencur ,fefcmucu6 fupe- 
rarcpofie ; adeoqueiifdera applicaripofle,tumPropofitionem[i.Lib. 
t c. cum Propoficioncm 1 1 6. de ProgrcflT qux cx ea colligicur. 

Atque hoceftincerquanricacesinxquales difcrimcn : quod folidif- 
iimus Clauius concra Pclctarium agens obferuauic i cum , vcP. Ayn- 
fcom referc , afleric Angulos concingencix 8c fcmicirculomm ica inae- 
qualescfle, vcmaioricas& minoricas linc diuerfigeneris quoad Ra*- 
cionem , amaioritare &minoricacc carum quancicacum inxqualium r 
qux pofluncmulciplicacx fcfcfuperaic,& iuxca defin. 5. Lib. 5. Ra- 
tionemhabercincerle. Ac hxc Clauij diftincliominimc placuic Pa- 
tri Aynfcom. aic cnim cap.i. pag. 1 z. malc ajferi angulum contaclus ejfe 
minorcm quouis Angulo acuto recftlineo minoritate dtucrfa rationis ftue Jpe- 
ciei. guis cnim neget lineas reclas , & curuas effe eiujdem Jpcciei ? ttetn 
flana recltlinea , & curmlinea eiufdeme(fe rationis y cum comparari inter 
fe pojfint ? Atqtti anguli omnes cum fint ejfentialiter duarum linearum inclt- 
natio,qua linea qualefcunque fintjpccie hondtfferunt : in eadem qucque r»a- 
nent Jpecieinclittationcs aque ac ipfa linca, quarum funt iuclinationes. ^ued 
fiverum ejl^non pctefi angultss cvtingcntta dtctmmor angulo acuto reclt/ineo 
minorttate ^/^ryij^m>/&c.Vcrum,ncqjClauius,nequeGiatiinus,neqi 
Leoraudus(fi cancis viri$hicadiungi me*«atur)aflerent vnquam lineas, 



j re&ilinea , a quibus , & 
a. Nequc iidem aflcrcnt 



«I curuas , vcl recte autpUua curu 
in quibus anguh couttituunttir.generc 

Tnquamlnclinattoncm linearumcuruarumgcncris etfe diuerfi ab In- 
clinationc linearum re&arum quoad fitum, ad quodPrxdicamentum 
pertinctquapuUlinearura quarumcunque Inclinatio. Nequc ctiam 
aflertuduintmaiorcm harum linearum Inclinationcm cum minori 
carumdcm Inclinationc non pofle comparari fecundum maius & mi- 
nus. Ncgaturicamenfunclnclinacioncsomncseiufdcmefle gcncris 
'quoadRationem. Aliud enimeftlnclinationisgenusi cum inter ma- 
iorcm &minorem InclinationemRacioquxdamintcrcedicicum fci- 
Iicct minor Inclinaciomulciplicacamaiorcm poccft exccderc ,quales 
funtlinearumrccl;arumInclinationesomnes,fiue Anguli omncs re- 
clilineii vtdcf. 5. Lib. j.dcclaratur. Aliud,cum dux Inclinariones 
inxquales nullam intcr fe Racionem habere poflunt : cum fcilieet mi- 
Borquomodocunquemulciplicaca maiorem attingere nunquam po- 
tcft : quo in cafu ncr candem defin. Lib. y omoi Ratiopis intcr fe 

kabendx 
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habendxfaeulcaceexcidunc , vt iam non fcmcl dcclaracum eft. Nec 
vcro , vbi de Inclinacionum , vcl Rationum gencre , vcl fpccic ngicur, 
attendcndaeft ipecicslincatum inclinatarum, aucgcnus : tum ex ad 
quantitatem pertineanc,dicique poflinc iccundum quancitatem ho- 

mogcncx : Inclinationcs veropcrtineant ad iitum-.qui propriis fuis 

noncarct, 6c gcneribus,& fpccicbus non fccus quam rlgurarjctli 

aileandcm ipeciem pertincant. Quoad quantitatem, vtTn'anguli>m, 

Quadracum,Ctrculus &c. funt eiuidem generis quanticatis funt enim 

planxfuperficies:tamcnquoad tcrminationcm cv circumfcriptioncm, 

diuerfe funt fpcciei : Triangulum cnim ipecie differt a Quadrato : • ■ 

Quadratum a Circulo &c. Eodcm modo Angulos duos planos, li 

pi xcise fpe&entur linex , quibus conftituuntur , omnc» eiufdcm gc- . 

neris^fuiehomogeneoseacjdiccmus: at fi Ratio corum fpeccetur, 

fpeciedirTerre compcrientur, gcnerifque eflcdiuerfi : & aliosquidcm 

dicemusRationem aliquam habere inter fe , alios nullam. Quarc 

labori parcere poterat Vallifius.quo fefc diuexauit; vt contra Cla- 

uiumallerentem Angulosre&ilineos alreriusefte fpcciei ,quam cur- 

uilincosquoadRationem,oftenderetcire homogcncoi cx eo quod 

quantitaces.quibusconfticuuncur, homogenex finc jhomogencxicera , 

lintquanticacum Inclinationes : Attendi enira debent Anguli quoad 

Rationem. QuxRelacionis genus quoddam eft tura a qaantitatc, 1 

tumaiicu ( ad quem Inclinacio linearum Angulum confticucntium 

percincc) longe alicnum. Acquc hxc cft,Va!Iifi, ixtpy&nuk illa, 

quam nequc Clauium oftcndere , neque te lomniare pofie ailcris. 

Crcdidcrim. Nequcenira macurx.fanxque Euclidis Incerprcratio- 

nes { qnalis cft hxccclebcrrimx illius definiiionis 5 . Lib. 5 . ) fomnian- 

dooccurrunt, vcl ofcitando. Quomodo autcmeam Clauius , Giati- 

nufquc oftendant , euidentcr opinor , declaraui ; cx quibus colligas, 

ctfi Angulis contingentix fua tribuatur quantitas , nullo modo irrc- 

conciliabileseflc definitioncs tertiam 6c quintam Lib 5. Euclidis; vc - 

cumSauilio,quemrerers ,arbitraris. . t 

Dicat fortaflc non-nemo ( nc quid omittam) fingularem qustu- 
piam Angulumconca<ftus,vcin fuperiorilchemate Angulum A BLC, 
toties pofie rcpcti , vc Angulorum canta multitudo coaceruetur ; vc 
fimul fumpta , ecfi ex ea Angulus vnicus non- coalelcac , fupcrec An- 
gulumquempiam rcclilineum , vt Angulutn ABL. Ergo Angulus 
ille conta&us , & Angulus recrilineus A B L Rationem inter fc . 
habcrc poiTunc : neque cnim minus obferuacur condicio defi- . 
nicionc 5. lib. 5. requifica , ctfi Anguli otunes concadus in vnum 

Aa 1 non • • 
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non coeanc Angulum , qui fupe^ 
rec , vcl arquec Angulum recti- 
lineumj fufficic enim vc cota fi- 
mul eorum Angulorum conca- 
dtuum mulcicudo etfi difcrcta, 
maior fic Angulo redilinco ABL. 
Rcfpondeo cancam vim Angu- 
lorum conca&us ( quod admira- 
tioncm moueac) coaceruari nun- 
quam poflc , vc vel minimum 
Angulum rcftilineum ABL pof- 
fitaequare. Ratioeft,quia,cum 
AngulusABLfit in Infinitum 
diuifibi!is,poflibile eft iilum di- 
uidi in toc Angulos reftilincos , quoc Anguli contadus coaccruati 
func. Tunc aucem cercum eft fingulos illos Angulos partiales rectili- 
ncos maiorcs efle fingulis Angulis contactus. Ergo totus Angulus 
ABLrecYiIineus maiorcft omnibus fimul fumptis Angulis illis conta- 
dus: quodconcipi potcft argrius , quam dcmonftrari. 

PROPOSITIO IX. Theorema. 

PRopofitis tribus magnitudinibus , G prima ad fccundarn 
Rationem habcat j habcatautcm fccunda Rarioncm ad 
tcrtiam : prima quoquc ad tcrtiam habcbit Rationcm ; imq 
&ad compofuamex fccunda& tertia. 





Demonjlrttio. 
Sint magnicudines cres A , B , C : quarum prima 
Adicacur Rationem habere ad fccundam B;hax 
vcr6 Racioncm habeac ad ccrtiam C. Dico pri- 
mamARacionem quoque haberc ad cerciam C. 
I Nam cum priroa A Rationem habcac ad fccuodam 
Bj pocerunc A & B-multiplicacx fefe mucuo fuperare per conucrfam 
definit.j. Lib.y. eodem modofefc fupcrarc potcrunt B, C. Si iginir 
concingactam primam A , quam ccrtiam C cfTe fecunda B minorcs: 
ciim Amultiplicatafupercc B,potioriiurefuperabiccerciamG mino- 
remfecundaB. Inhocergocafu percicacam definit A & C Racio* 
• fc habcbunc. Quod fi maior fupponacur, auam fecunda B: 
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cum B multiplicata pofiic fupcrare C maiorem (Rationcm enim ha- 

bcnr B & C cx fuppoficione ) poflic autcm A multiplicaca fupcrarc B, 

atque adcd omnem multipliccm eiufdcm B i quae mulciplcx fuperare 

iam fupponitur ccrciam C : cciam A candem C fupcrarc poccric Er- 

go 6c Racionem aliquam cum \\\i habere. Eodem modo,quoiibcc 

alio in cafu i vc fi B minorforcc quam A, & C minor, auc maior quam 

Bi fcmper oftcndencur A&C mulciplicaca* fefe mucuo fupcrarc poflci • 

acqucadecrRacioncmaliquamiaccrfe habere>vt vulcprior Propo- 

ficionis pars. 

Quod aucem eadcm prima magnitudo A ad compofitam cx fccun- ' 
da B, U certiaC , Rationcm habcat eadem fcruata fuppofitionc , ma- 
nifcftum eft. Nam A , fi minor eft , quam B U C ,multiplicatafu- 

perare poceft cam B , quam C. Si itaquc multiplcx quancicacis A fu- ' 

perans B addacurad multipliccm ciufdem A fuperantem C i fict mul- 

tiplex primas A maior duabus fimulquantitacibus B & C : ad quas pro- 

ptcrcafiraul compofitas Rationcm habebit. Eodcm modo, quocum- 

quealio in cafu , fiuc A alterucra' , aut vtraque B & C maior ponatur, 

Rationem ad compoficam cx vcraquc haberedcmonftrabitur opc dc- 

Hnitionis illius 5. Lib.y.EICm. Quare propofitis tribus magnitudini- 

bus&c. Quodcratprobandum. 

Corcltarium. 
1 Hinc ctiam colligi potcft : qu6d fi magni- 
tudo aliqua A Rationcm habcat ad aliam 
magnitudincm B D : qua: diuidatur in C in 
duaspartcsquarumvna ad alterara Ratio- 
ncmhabcatreandem cciam magnicudincm 
A Rationcm habcrc ad vtramquc partcm % 
BC&CD. Tunccnimtrcscrunt quantitates A,BD,6c BC,aut- 
G D feruantcs hypothcfim huius Propofitionisv 

PROPOSITIO X. Tbeorema. 

m * k 

ANguIi.fegmenr.orum fimilium nullam inter f c Rario* 
ncm habcre poflunt. 

DemonJlrAtio. 

Hanc Propofitionem , ciufque probationcm obitcr fuperius attigi 
Coroll.i.Propofitionis 8.fcd prxftatldcm in ordinem Propofitionum 
reponcrei vc tota hxc Angulorum contcmplatio tradatur ordinatior, , 
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6c nbfolueior. Quoad Angulos femicirculorumduorum inaequalium, 
vtBCG ,BDF (qui {untfegmencaquaedam fimilia ) fatis tuse dc- 
cerracumeft.&faciscuidenteroftcnfum Anguloshuiufmodi nullam 

habcre pofle Racionem intcrfe. 



Scdncc alia fcgmcnta fimilis 
vilam habcnc proptcr candcm 
caufam. Ineodem cnim Dia- 
grammace , in quo duo circuli 
B C G , BDF fc cangunc in B, 
recta B C quaecunquc a conta- 
&u B intra circulos du&a cx 
vcroque circulo abfcindic fc- 
gmenta fimiliatam BLCBODi 
quam BGC , BFD , vt cx 
Prop.3 i.fic dcfin. i o. Lib.3. Ele- 
mcnt. facile colligitur du&a rc- 
cH A B circulos in codem pun- 
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croBtangence: funtcnim inalceriusfegmemis vcriufquecirculi An- 
guli sequales a linca B C fecance cum canecnce B A conftituci , ex quo 
per cicacam definic. concluduncur di&a legmenta cflc fimilia. Qui- 
bus poficis. Cumcirculi maioris fegmentrAngulus C LB C , minoris 
circuli fegmcnci Anaulum DOBD fupcrcc Angulo C L B O D dua- 
bus peripheriiscirculorum fefeinB cangcntium comprchenfo , ciuf- 

3uc Anguli nulla iniri poffit repctitio tam multiplcx, vt Angulum cao- 
emefficiatvclacqualcm , velmaiorcm Angufo fegmcncorum , vc fu- 
pri pluribus explicacum eft : concludendum eft per def 5. Lib.5 . duos 
illos fimilium fcgmcntorum Angulos nullam incer fe Racionem habc- 
repofTe. Qua eademdc caufa nec fegmencorum fimilium BGC, 
BFDfemicirculo maiorum Anguli Racioncm habcrc pofluntrcum 
eorum cxceflus fit Angulus conta&us eorundem circulorum. An- 
i ergo fegmemorura fimilium &c. Quod erat demonftran- 
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PROPOSITIO XI. Tbeorema. 

ANguIiduorum fcgmencorum inxqualium ciufdcm cir- 
culi:& Aneuli fegmcncorum diflimilium ad diuerfos 
circulos pcrrincnrium , Rarionemincer fc habcrc non pof- 
func, 

Demcnpatio. • 

Primus cafus adduo fegmentaeiufdem circuli fpeclans , ita proba- 
tur. In eodem Diagrammatc lineaB C circulum BCG in duo fe- 
gmentainarqualia difpcfcit, vnum fcmicirculo maius , alterum minus: 
maioris Angulus cftCBGCj minoris autem C B L C. 0ico hofcc 
duos Angulos nullam habcre Rationem intcr fe. Habcant cnim fi 
fieri poteft Rationem aliquam. Appliceturin circulore&a B Saequa- 
lis rccteeB C :qu:e per Prop. 14. Lib. 3. Elem. abfctndet fegmentum 
B V S arquale fegmento B L C;eruntquc proindc Angulicorura acqua- 
les,ita vt Angulus recHincus C B S fit cxceflus, quo Angulus C B V S 
maioris fegmcnti fupcrat Angulum C B L C , fiue ei asqualem S B V S 
minoris fegmcnti. Ergo Angulus C B L C minoris" fegmenti , ficuc 
8c Angulus C B G C maioris legmenti ad hunc Angulum re&ilincum 
C B S Rationem aliquamhabent. Si cnim neuter horum Angulorum 
minoris , maiorifque fegmenti ad hunc Angulum re&ilineum C B S, 
quointcr fedifFeruntduorum fcgmcntorum Anguli , aliquam Ratio- 
Dcm habcre pouet: ncque etiam inter fc Rationem aliquam habc- 
rentduo Angulifegmentorum contra fuppofitioncm. Debet enim 
vtraque duarum magnitudinum inter lc Rationem habentium ad 
difFercntiam ,qua intcrfe di(crepant,Kationem habcre, vt fupra ex~ 
plicatum eft : fi enim difirrimen illud ncque certum , nequc detcrmi- 
natum eft > qui potcrit eflc habitudo inter eas quantitates ccrta & dc- 
tcrminata 5 qualis ad Rationem conftituendam exigitur. At fi fc- 
gmcnti C L B C Angulus Rationem habet ad Angulum rc&ilineura 
CBS : ctiam ideru fegmenti Angulus CLBC Rationem habe- 
bitad Angulum re&ilineum CBA) ad quem Angulus rectilincus 
C B S Rationem habet pcr Propofitio 9. At hoc abfurdum eft. Nara 
AngulusCB Arcclilineus Superat fegmenti angulum CBLC an-. 
gulo conta&us : qui muitiplicatus non potcft xquare eundcm Angu- 
luna. C B L C. Quarc ncc idcm Angulus Rationem vllam habcrc po* 
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teft ad Angulum C B S Galtcrius fegmcnti circulieiufdcm , vt habct 
primus cafus. 

Secundus autemcafus ita probatur. Sit Segmcntum B O D circuli 
vuius,8cfegmentum BSGC circuli altcrius. Dico Angulum DOBD, 
ad Angulum S V BC nullamhabere Rationcm.Siquam cnim habcat: 
negari non poteft Angulum qucmpiam re&ilineum , ad altcrum An- 
gulum rc&ilineum Rarionem candem habcre poflc } quam habct An- 
gulus fegmcnti DOBD ad angulum fegmenci S VB Cjhaec cnim nccef- 
lario cft Racionalis vel Irracionalis : cuius vcriufq; capaccs funt Anguli 
roftilinei Sic ergo Angulus re&ilincus A B L ad Angulum redilineum 
L B Sjvt Angulus DOBD fegmenti ad Angulum S VBC altcrius fc- 
emcnti.Ergo pcrmucando.Icacric Angulus ABLrecliiineus ad Angulti 
fegmenci D O B D j vc Angulus reAilineus L B S ad A ngulum S V B C 
fegmencu Ergo Racio aliqua eflc poccft inccr Angulos re&ilincos, 8c 
Angulos fcgmencorum circularium. Quod cft abfurdum , vt cx pro- 
bacione prioriscafuscolligicur. Si enim Angulus fegmcnciDOBD 
ad leailineum angulum ABL Racioncm habcre dicatur aliquam: 
aliquam etiam Rationcm haberediccndus eft ad rcailincum Angu- 
lum A BC > qui ipfum fegmenti BOB D angulum fuperat Angulo 
conca&us A B O D. Quod antc reiefhim eft. Ergo Anguliduorum 
Ccgmentorum &cc. Quodcracprobandum. 

PROPOSITIO XII. Tbeorema. 

. Vo arcus duorum circulorum arqualium in eandcm par- 
'ccmcaui fcintcrfccantcs, Angulum comincnt curuili- 
ncum ci rc&ilinco xqualcm; qui continctur a circuloium 
diametris pcr fec"tioncm omiflis. 

Expofitio. 

Duo circuli xquales fefe mucuo fcccnt in pundo A : a quo pcr co- 
rum concra B & C emittantur diametri AD , A E dico Angulum 
curuilineum ad A confticucum,quem concinenc arcus AF,AG in 
eandem parcem caui ( vcl , fi mauis , in candem parcem conuexij 
xqualemefle Angulo re&ihnco D A E a diametris AD.AE circu- 
lorum comprchenfo. 

Demonjtratio. 

Cum duo circuli xquales ponantur : erunt duo femicirculorum 
Anguli DAF, E AG xquaks. Dcmpto igitur communi Angulo 

mixco 
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mlxto G A B ( alias communis hic angulus.auc alius quilibct ctiam 
mixtusaddendus addendus foret , provc Angulus D A E maior , aut 
minor fuerit ) quem arcus A G , & linea recla A B dontinenr, ab vtro- 
que Angulo lcmicirculorum : remanct Angulus curuilineus G A F, 
arcubus A G, AF comprehenfus^ acqualisangulo rcctilineo D A E, 
quemad fectionem Aeirculorumconftituunt eorundem circuloruin 
diametri. Quare. Duo arcus duorum circulorum &c. Quon erat 
probandum. 

PROPOSITIO XIII. Tbeorema. 

Ilfdcm pofitisfi ccntro A, in quofccirculi interfecant, cir- 
culi quicunquc defcribantur : dummodo circulos (c in A 
fecantes intcrfeccnt , vt cos intcrfccant K I , F G j aut tan- 
gant, vt D E(qui vnicus duci poteft , cuius radiu* elt dia- 
metcr AD, vclAEfe fecantium circulorum ) fimilcs crunt 
omnes arcus F G , K I , D E inter perjpherias in candem par- 
tcm cauas intcrccpti : erunt autem a:qualcs arcubus intcr dia~ 
mctros A D , A E intcrceptis. 

Demonftratio. 

Emittantur e pundo A ad cir- 
culorum fcctiones lineae reclx 
A F, A G i item A K, A I. Quo- 
niam igiturtamdux lineac A K, 
A 1 y qudm dux AF, A G func 
inter ie arquales i tam duae A K , 




A I j quam duce A F , A G , ab- 
fcindcntex circulis scqualibus ic 
in A fecantibus fegmenta a*qua- 
Ha per Prop. 13. Lib. 3. Elcm. 
Ciira igitur fegmentum K F A 
arqualefit fegmcntoIG A : crunteorum fegmentorum Anguliad A 
azquales. Si igitur ab hoc vtroque Angulo fegmentorum dematur 
AngulusfegmentiT A ( inaliis cafibuserit hicangulus interdum ad- 
dendus vtrique fegmento ) vtriquecommunis 1 reliquus fier Angulus 
curuilincus K F A G l , fiue arcubus A K , A I contcncus, atqualis A n- 
gulo redilineo K AL Similicer. Cum Anguli fegmcncorum A F, 



■ — -^ni 



U^gilized Google 



i 9 o Liber II, De aAngulo contingentU. 

A G xqualium fint xquales : fi iis addatur Anguiusmixtus G A F, ar- 
cu G T A & recla lincaF A contcntus : flet rurfus Angulus curuili- 
neus F A G arcubus A G , A F comprehenfus , xqualis Angulo re&i- 
lineoG A F. SediderrtAnguluscuruilineusoftenfus iam efl: xqualis 
AngulorcdilincoK A L Ergo duo Anguli re&ilinei KAI,F AG 
funt xquales. Ergc duo arcus I K , G F lunt fimiles. Quod ciim dc 
arcu quolibet intcrduosarcusfe in A fccantesin candem partcm.ca- 
uos eodem modo dcmonftrari queac : conftac vcram eftc priorem 
Propofuionis partem. 

Nec minu.sclaraefteiufdem Proprofitionis pars fccunda, nimirum 
arcus K I, F G inccr pcripherias circulorum leic m A fccantium intcr- 
ccptos ,quos omncs incer fe fimilcs euTe proxime dcmonftraui,xqua- 
lcseiTearcubus fingulos fingulisP M,0 N intcrcirculorum diamctros 
c puncto A cmiftas intcrcepcis. Namoftcnlumcft prxccdenci Thco- 
rcmace Angulumcuruilincum G A F xqualcm cflc Angulo recrilinco 
D A E interdiamccros intcrcepto. Cum ergo cidem Angulo curuili- 
nco G A F oftenfus fit Angulus G A F recYtlincusxqualis : erit Angu- 
lus rcclilineus G A F Angulo DAE xqualis.Ergoarcus G Fcritxqua- 
Iis arcui O N.Eodcm modo arcus K I xqualis oftendetur arcui P M,5c 
cxtcri quicunqtic quibuicunquc cxtcris. Nec difpar cric ratio arciis 
D E centi o A dcfcripci : qui vtrumque circulum tangit , vnum in D y 
akcruminE. PatctcnimarcumD E inter peripherias A K D,AIE in 
candem partcm cauas intcrcepcum non tancum fimilcm cfic arcubus 
Kl,FG &c.vthabetprimaparsPropofitionis : fcd ctiam xqualcm cile 
arcui D E , hoc cft , ipfummct libi ipfi intcr diamctros A D , A E in- 
tcrcepto. Quarc. liidem pofitis , fi ccntro A, itu]uo &;c. Quodcrac 
dcmonftrandum. 

Scholium. 

Vtapertiiisadhuc exponatur arcuum illorum IK,GF&c. fimi- 
litudo ,quosperipherix A K D , A I E in candcm parcem caux , in- 
tercipiuntj Sc xqualitas etiam arcuum IK, PM;GF,ON, ncc 
nonxqualicas Angulorum recYtlinci D A E, & curuilinei a pcriphcriis 
K F A, I G A fefe in A fccantibuscomprchenfi ; Imo vchxc totaPro- 
pofitio curuisaliis quibufcunque lineis applicctur : concipiatur dia- 
mcter A Ecum fibiadiaccnteicmicirculofuo AIE ( pcrindc foret (i 
loco (emicirculi , aucEIIipiis , aut Parabola, autalia quxuis curua It- 
nca aiTumeretur) circa immotum cius extremum pun&um A circum- 
duciidonecadpriftinumjlocfuvndedifccrreratjrcftituta fucritvnacunx 
femicirculo : qui 8c ipfe griftinum iocum occupaturus cft. Hoc crgo- 

ia 
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in motu obferuare eftomnia , & fingula fcmicirculi pun&a circulum 
defcribere, maiorem, vel minorem j provt magis, vel minusdiftanca 
cencro A. Vc punc"cuml circulum defcribit M I K integrum , & ab- 
folutum ciim diamecer A E emcnfo toto circuitu refticuitur ad locum 
ipfum A E , vnde primo difceflerat. Punctum etiam G circulum 
fuumcodemmotu , eodemquetemporis fpatio defcribic , fcd mlno- 
rem ,eo quod Gaccntro A minusdiftccquam I. Cumergo punfta 
tam remotiora a coramuni centro A,quam eidem propiora eodcm 
temporis fpatio fuas conuerfiones abfoluant,& in priftinum locum 
refticuantur : manifeftumeftcademomnia puncla fingulis temporis 
partibus proportionales fuorum circulorum partes dccurrere , adeo- 
que arcus fimilesemetiri. Vndeluceclariuscuadic,quodprimafron- 
te fidem fuperare videbacur , arcus oranes cencro A defcriptos , & in- 
terduas peripherias AKD, AIEin eandem partem cauas interce- 
ptos,qualesfuncI KfGF, e(Te fcmperfimiles: vndefequatur, vt aii- 
guliad centrura A ipfisinfiftcntes fint acqualcs j atquales autem finc 
omnes Angulo DAEa diametris A D , A E concento j co quod co- 
dem motu diameter A E tranflata fit in diametrura A D i quo I ad K, 
& GadFperuenere: Iidem vero omnes Angulire&ilinei fint acqua- 
lesAngulo caruilineoj qucm ad A conftituunt pcripherix KF A , 

IGA in eandcm partem cauae 
fcfe in A interfecantes : eo 
quod fingula fegmcnta, eorum- 
que Angulieodemraotu ad alia, 
6c alialoca progrediantur non fe- 
cus quara ipfi feraicirculi. Ex 
quibus planum fit, quomodo An- 
gulus re<ftilineus habeacur An- 
gulo curuiiinco sequalis conftitu- 
to a duabus curuis lineis arqua- 
libus , & fimilibus, cuiufcumque 
fucrint curuitatis , vt fupra fupponebarr. 

PROPOSITIO XIV. Definitio. 

DVarum linearum cuiufcunquc gcneris, concurrcntium 
Inclinatio^quali^vniformis^authomogenca Dicirurea; 

in qua fi duo quchbcc puriftain lincis concurrcntibusc^quali- 

B b 2 tcr 
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tcr aconcurfu diftantia defigncntur ; eomm ab inuiccm rc- 
cefliis, receflui vtriufque a pun£co concurfus eftproporciona- 
lis. Vnde patet cjuxnam linearum Inclinatio > Inxqualisy 

anomala , auc hetcrogenca diccnda fit. 

Exfofmo. 

In eodcm diagi ammate duae linca; rcctac A D , A E concurrunt io 
A , & quandam intcr fc Inclinationcm habent , fiue Angulum conti- 
ncnt. Si igitur pun&a omnia vtriufque arqualiter a concurfu diflita, 
( cuiufmodi funt P & M , itcm O & N ) ci ratione intcr fe diftent, 
qua diftant a concurfu A : hoc eft , fi linca P A ad lineam P M ( nasc 
cnim metiturduorumpun&orum P & M diftanriam ) eandcm Rc- 
tionem habcatjquam habet CVA ad rc&am O N:eaquc Ratio quibul- 
cunque dcfignatis pundis in lincis AD,AE, fcmper obfcructur: 
diceturhaecduarum linearurn AD,AE Incrmatio acqualis , regu- 
laris , homo gpnea. 

Eodem modo. Si in Pcriphcriis AKD,AIE in A concurrenti- 
bus pundtaquarlibeciasqualiter aconcurfu A diftantia defigncntur,. 
qualia funt K & I , itcm F&Gi & linea A K fiue A I eandcm Ra- 
tioncm habcat ad rc&am 1 K diftanciam pundorum I , K, mctien*cm, 
quam habet AF vcl AGad re&amGF inter G&.F imerie&am } hoc 
eft ,lineac I A , IK fintduabuslineisG A ,G F proportionalesj idque 
du&is quibufcunquc lincis femper conttngat : dicctur Inclinatioduo- 
rum arcuum A F K,AGIfcfein'A fecanrium>«cquaJisregularis*8c 
homologa. 

Quod fi lineae I A , I K proportionales non fint duabus lineis G A,, 
G F i anomala , irregularis , &. inxqualis crit carum Inclinatio» 



Duaergofuntlnclinationumrcgularium fpccies. Prima percinet 
ad re&as lincas : in quibus lineac propottionalcs communem habenc 
angulum A i aquoedu&aclineacreclae in lnfinitum produci poflunc: 
eadem feruata Inclinatione , fiue angulo ad concurfurrt A conftituto. 
Altcra pertinctad lineascuruas quaflibet , inquibus Angulusquidcm 
curuilineus in concurfu A conftitutus , idcm femper eft •• at Angull 
recYilineici aequales,quique lateribus clauduntur proportionalibus,. 
funt , femper diuerfi. Ita vides duos Angulos I A K , G A F Angu- 
lum communcm ad A non retinere>retinere tamcn femper jequalem:: 
quo fit , vt Inclinatio illa dici fempcr pqfllt homologa , 8t regularis. 

Hicporroobferua(quanquam ad rcm mcara- minimc pcrtinere 

vidcatur 
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videatur ) cximiam horum circulorumxqualium fc mucuo feeamiutn 
propn etatcm , qux eft huiufmodi. Si linex I K , G F producantur, 
coibuncomnes in altcracirculorum communi fcccione V , fectioni A 
oppofitx. RatioeftjquiaAnguli AKI, A F Gfuntxquales.Ergofunc 
per Prop. 1 1 . Lib. 3 . Elem. in eodcm fegmento circuli A K D. Ergo 
dux linex K I , F G concurrunc in aliquo pun&o peripherix A K D. 
Rurfus. Cum Anguli A G F , A I K fint xquales ; xquales func eciam 
deinceps pofici A G V , A I V. Ergo linex F G , K I produclx coi- 
bunt per citatam Prop.in aliquo punclo pcriphcrix A I E. Cum crgo 
cocanc in codem pundo vtriufquc pcriphcrix : casin punfto vcrique 
peripherixcommuni.quodaliudnon eftquam fedio communis V, 
conucnirenecefleeft. Ex quoprxtcrea fequitur lineasomnesVlK, 
V G F c punfto V cmiflas ,abfcindere cx duobus circulis arcus A F, 
A G > itcm A K , A I xqulcs. Sed hxc , ccfi iucunda, minus ad rcm. 
Ad rem ergo. 

PROPOSITIO XV. Theorcma. 

NVllat dua: hncar , quarum vna Cit curua, altcra rc<fta ; vcl 
diucrfse fint curuitatis,fcfc mutuo intcrfecantcs : Incli- 
nationem habent aequalem > homogencam,autrcgularem, 
fcd inccrtam & anomalam. 

Dentonjfratio. 

Primo. Linca re&a A B, & curua ADC 
fc incerfccenc in A > curuicas vero fic ad re- 
&am AB conucrfa j defcribantur quilibcc 
arcus B C , E D > cum ducacur reda A C ad 
punclum C , in quo arcus quifpiam fccat 
curuam lineam A D C. Cum crgo arcus 
B C , E H fint fimilcs > erunc arcus B C , & 
E D diflimiles. Acque codem modo arcus 
omnes centro A delcripcos , & incer recram 
lincam AB,& curuara A D C incerceptos,- 
diflimilcsefle demonftrabitur , qui arcuscum finc mcnfura inclinacio- 
ntsharum duarum lincarum curux & rcclx : anomalam illam eflc 
arguunt , 8c fingulorum punttorum diuerfam. Quod cx co cciarn 
concludi poccft : quod dudcis lincis BC,& ED 5 non funt BCB A, dua- - 
busE D > L A proportionalcs i ncc vUx alix poflur t eflc proporciona- 

Bb 3 losi- 
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les. Nam cas inter re&as AB,AC incercipi necefle eft. E rgo per 
Prop.14. Anomala,&injeqiialiseft harum linearum mutua Inclina- 
tio: ita vtfingulapunctafuam propriam & peculiarem habcant ln- 
dinacionem. Ncc aliteroftcndctur Inclinatio lincx rectz ,& curux 
cfleinxqualis& anomala j quando curuam lineam a rc&a auerfam 
eflc contigcrit : cuiufmodi funt eadem curua A D C , 8c rcda A G F. 
NamarcusFC,GH,func fimiles. Ergo FC ,G D diffimilcs cflc 
necefle eft. Nullaergo re&a lincacum curua in pun&o concurrcns, 
fine cam fecet , fiue tangat i Inclinationcm ad cam habcre poteft 
certam>& rej»ularem,fiueYcd fempereandemjfed femper diuerfam,&; 
insequalem &. anomalam. Vthabct pars prima Propofitionis ad lincas 
reclam 8c curuam pertincns. 

Secundo igitur. Sint duz curruz linez, 
diuerfz curuitatis A D B , A IC , fcfe in A, 
vel tangentes, vel fecantes. Sinc,cxem- 
pli gratia , arcus duorura circulorum ina> 
qualiumfquodenimincirculisoftcndetur,ad 
lineasaliascuruas applicabitur facile : prz- 
^ tcrquamquod przcarteris curuis lineis cir- 
culariumhichabcndaeft ratio.) ac primo 
fcfc tangant in A : quo ccntro duo arcus quicunque defcribantur , qui 
circulos fcfe tangentcs fccent in B , D , & I C. Oftendi debet arcus 
B C , arcui D I diffimilis : hinc enim deindc colligemus , vc patebit, 
anomalam efle horum circulorum Inclinationem. Ductis ergo lincis 
A D , A I , & A B , AC: quia zqualcs funt lincz A B , A C , aufc- 
' rcntcx circulis fefe tangcntibus in A fegmcntadiffimilia.maiufque 
eritfcgmentum A IC minoris circuli j quam vt fimilc fit fegmento 
A b B maioriscirculi. Ergo Angulus A I C in fegmcnto A I C maior 
cft Angulo ADBinfegmencoADB: vndefitvt ftatuto fuper bafc 
A C ( quz zqualis eft rectz A B ) triangulo A L C zquali , triangulo 
A D B Angulus D per 1 1 . Lib. 1 . Elcm. cadat intra triangulum A I C 
Atqucadeo Angulus I AC maior erit angulo LA C , fiuc D A B. 
Quodcumitafit. Si ad angulum communem O A I addantur inz- 
qualcs Anguli D AO ,1 AE , fict angulus D AI minor ,quam An- 
gulus O A E , fiue B A C Ergo ctiam arcus D 1 per Prop. 17. Lib. 3. 
hlem. minor erit arcu O E : qui ciim fimilis fit arcui B C : arcus D I 
rninor crit , quam vt fimilisefle poffit arcui B C. Eoque modo femper 
oftendcnrurarcusrcmotioresintercUiaspcripheriasfcfe tangentcs in 
A intcrccptii fcmperelTeproprioribuspun&ocontt&us A, maiores. 

Ad 
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jid haeccutn AnguIusD Alminor fic oftenfus Angulo BAC>maior 
cric Raciolaceris AD , fiuc A I ( quaecftdiftantia pun&orum D & I 
apuncto con a<fcus A ) abbafim D 1 , crianguli D A I , fiueaddiftan- 
ciam punctorum D , I : quam fit Racio laccris A B , vel A C , fiue di- 
ftantix pun&orumB&C a puncto A, ad bafim BC crianguli BAC, 
quxmetitur diftanciam pun&orum B C jincerfc. Ergo pcr Prop. 14. 
praeccdencem , inxqualis cft , & anomala Inclinatio duarim periphe- 
riarum A D B , A I C fefe tangcntium in A , vc aflcritur in hac Propo- 
litionc. 

Quod fi duo circult 
iniqualcs AIC, ADB 
fe mutuo interfecent in 
A : eorum mutuam In- 
clinationcm codcm fere 
modolnarqualcm efle,& 
Anomalam probabimus, 
quo illud probatum cft 
proxime,cum fefe tan- 
gunrcirculi. Hictamcn 
quia duplex fit Angulus * 
curuilineus ad verticeni 
A, dum duofe fecantcir- 
culi , de vtroque Idcm 
oftendctur eodcm fere 
modo. Ccntro igitur A 
circuli defcribantur B C, 
D I fecantcs peripherias 
A I C, A D B, tam quan- 
do minoris circull fc- 
gmcntum A I C extac 
extra maiorem circulum 
ADB; quam quando intracundem includitur : qui funt duo cafus 
vccunquediuerfi. Dcindcducantur linca: Al, A D; & AC,AB> 
ducantur ctiam re&a: CB,lD:illa; metiuntuc diftantiam puncto- 
rumC,B,&I,Dapdn<5co A concurlus : ha: metiuntur diftantiam 
corundcmpundorum ab inuiccm: atque hasdiftantiasoftendcndum 
cftproportionalesnouefle. Quod ita aMbluitur. Rccca A C arqtia- 
lisreclaEABabfcindicex circulo minorem fegmcncum AIC,quo«* 
Buiuscft, cfuamvc Omilc ftt fegraento A D B abfciflb ex majore cit- 

«u>, 
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culo. Ergo Angulus AIC (ducUrccla I C ) in fegmcnto A I C ma- 
ior eft Angulo A D B in fcgmcnto ADB. Ergo fi fuper A C tan- 
quam bafc ftatuatur triangulum A D B : ftatuetur Angulus A D B in- 
tra triangulum A I C pcr Prop. 1 1 . Lib. j . Elcm. Ergo Angulus C A I 
maior crit Angulo B A D. Iam^cum circuli minoris fegmentum A 1 C 
extracirculummaiorem ponitur.addanturduoinxqualcs AnguliCAI, 
BAD adcommuncm AngulumDAG,fictangulusDAI maiorangulo 
G AL,fiuc C AB.Ergo arcus ID maior critarcu GL : ciim autcm arcus 
GLfimilisfitarcuiBC:maiorericarcus IDquavtfimilisiit arcuiCB: 
maiorque crit Ratio Laceris A B , fiuc A C ( quodeftdiftantia pun&i 
concudus A a pun&iscirculorum C & B ) adbafimB C ,quamlateris 
AI,fiue AD ad bafim 1 D, trianguli I A D : func autem re&ae C B, I D 
diftantix punclorum C, B & 1 , D. Ergo diftantix A C , A I a puncto 
A proportionalesnon funtdiftantiis pun<ftorumC,B, & ID.Iygo per 
Prop. 14-Anomalaeft indinatio duarum fcfc in A fccantiu pcriphcria- 
ril AlC,ADB,in cocafu,inquocirculi rainorisfegmentumextrama- 
iorcmcirculucadit.AC,quando fegmentum minoris circuli intra maio- 
remcirculum cadit,ica abfoluecur demonftratio , aftumpta eiufdcm 
diagrammatisaltcra parte, iifdem Characteribus infignita. oftenfum 
cft Angulum C A I maiorcm eflc Angulc B A D. Ergo addito com- 
muni Angulol AL, raaior eric Angulus CAL,vcl GAL,Angulo 
I A D. Sed Angulus GA Left idcm cum a ngulo C A B. Ergo arcus 
C B maiorcft ,quam vt fimilis fic arcui I D i & Ratio A C , vcl A B 
diftantix pun&orum C , B a fe&ione Acirculorumad redam C B mi- 
nar cft, quam Ratio A I , vel A D diftantix puri&orum I, D, a circu- 
lorum fettiooe A ad rectam I D:quz eft diftantia inter puncla I 8c D. 
Ergo Inclinatio doarum periphcriarum AIC AID concurrentium 
in A jcumcirculiminorisfcgmcntumintra maiorcm circulum cadit, 
fiue , cum eius conucxum ,circuli maioris concauum refpicit , inac- 
qualis cft & Anomala. Cum crgo fiue inxqualium circulorum pcri- 
phcriarle tangant.fiue fe inccrfecenc, pun&orum carum omnium 
di ftantia: a puneto concurfus, & diftantix eorundem ab inuicem nun-* 
quam fint proportionales : incerta , inaequalis , & anomala cft earum 
peripheriarum Inclinatio. 

Dcniquc in eodcm Schcmatc oftcndetur Inclinationem j quamin- 
ter le obicruantduat periphcrix A D B , A I C ad fe inuicemconucr- 
ix i quarum fcilicct cauum vtrumquc fibi mutuo rcfpondet & obiici- 
.twr, inxqualem cfle, &C anomalam fiue ic (ecantcs circuli acquales 
rucrint , fiue inxquales. Si cnim ducca; cancipiancur rc&x lincx B C, 
... »' DI 5 
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' D I ; L G. In criangulo 
D Alminoreftracio La- 
ceris A D , vcl A I ad ba- 
fim D I i qu£m Lateris 
ALvelAGadbaGmLG 
crianguliLAG. Scd vc 
ALadLGiitaABadBC: 
minor eft ergo Racio A D 
ad D I, hoc eft > diftancix 
pun&orutu D , I , a corr- 
\A curfu A, ad diftanciam ab 
inuiccm corumdcm pun- 
doram D , I > quam fic 
Racio A B ad BC, fiuc 
diftancic. pundcorumB,C, 
ab Incerfeftionc A , ad 
diftantiamcorunde pun- 
ftorum B, C, ab inuiccm. 
Inxqualis ergocft,&ano- 
niala haec Inclinatio in» 
ccrna horum duortt fiuc 
arqualium , fiue inxqua- 
lium circulorum. Idem oftendi poteft dc Inclinationc cxternaj 
quam iidem fiuc xquales, fiue inxquales circuli obferuanc, dum 
vcriuIquccircuJiconuexum fibi refpondcc Vcracrgocft quouis ca» 
fu propofico ftacuta Propofirio. 




PROPOSITIO XVJ. Tbarem*. 

Vllusangulusdiuerfa? fpeciei iineis comprchcnfus, ad 
alium qucmuis ahgulum Rationcm vllam habcrc 



N 

poteft 

Demonflratio. 

Cumduo qusclibct Quanta, vc Racionetn ad inuicem aliquam 
habcre dici qucanc, certx, fixae , ac determinacx quancicacis , ac 
menfurx cfle debcanc: vcfcilicec innocefcac, dum incer k comparan- 
cur , eorum habicudo ; xqualicasnimirum , fi xquaiia elTc concigerir, 
auc inxqualitas certa ac dcfinica maioricacc , auc minoricacc conirictxa 
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( ncque cnlm quanta quaelibet inaequalia , Racionis iurc potiantur, rt 
non fcmel in fupcrioribus dcclaratum cll ) Angulus autem lineis di- 
uerfse tpecici comprehenfus , fiue duarum linearum diuerfie fpcciei 
concurrentiuminclinacio,nullius fic ccrtac ac definitx menfurx,vt 
Prop. proxime anceccdence oftenfum cft : quara Angulus huiufmod» 
ad aliumqucmcunque Angulum , fiuceiufdem , fiue diuerfae fpeciei 
lineisconftitucumRationem haberc qoeat ? Nullus ergo Anguliis di- 
ucrlie fpecici lincis &c. Quod crat probandum. 

Stholium non Itue. 
Non leue.inquam , imo grauifllmum fchoIium:in quo & om- 
nium , quae ha&enus ailata fucre , breucm Anacephalaeofim inire > fic 
exeis ( poftremis praefertim Propofitionibus ) Angulorum de quibus 
agimus , naturam non nihil adhiic enuclcatius exponcrc ■> ac dcnique 
difticultatcs , non paucas, quas obiici, vcl contigit, vel contingcrc 
dcmum potcft, cuidentcr folucre, & maturc praeuercere propoft-*... 
tum fit. 

Primo ergo ccrtum , ac ftatutum cfto , quod a nullo non admifium 
eft hactcnus Geometra , duarum fcilicet quarumcunque lincarum 
fiue rccliarum , fiuc gencris cuiufcunque curuarum concurrencium 
Inclinationcm , fiue ad fc inuicem ficum,verc ac propric 8t cuc, 
&dici Anguluraj & vc reale quidpiam adinicti debcrc,vcluc Prop.4. 
declaracum eft. • * , 

Sccundo. Anguli ad nullam quidcm ucrae quancitacis fpecicm per- 
tincnc i neque cnim lineae funt,vel fupcrficics , aut corpus ; colquc 
libi vindicatvclQualitatis praedicamencum , fi fupcrficici Anguli la- 
tcribus terminatx &. nguracac habcatur ratio > vel Pracdicamencum fi- 
tus , fi ipfa fola fpectetur latcrum concurrentium Inclinacio : Attaracn 
non proinde carent omnibus quanticaciuis facukacibus. Quis enim 
negauithaftenus Angulum Anguloeflcpofie maiorem, vel minorem, 
autei aequalerajdum magis, vel minus,aut arque obliqua ftacuitur 
4aterum eos comprehcndcntium Inclinatio ? At hae funt quantitatis 
affe&ioocs : quibus non Anguli folum gaudcnt > fed etiam Encia alia 
nonpauca,quae ad Quancicacem perinde vt Anguli non pertinent. 
Nunquidcnim grauicasgrauiratcmaior, minorverefte dici poteftj 
maiusaucminus pondus j maiusautrainustempus?& cactera htriuf- 
modi , quae maius 8c rainus , non (cctts quam verae quanticatis fpccics 
nata funt fufcipcrc. Confulc Prop. 5 . & 6. Libri huius , aut Prop. 1.7. 
Xib.i. ExaminismciQuadrat. Quac vcr6 his opponipoflevifafiuit 
^ndrcac Tacqueto noftro infcrius 6i rcrcram > & rciiciam. 
s . Tcrtio. 
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Tcrtio. Expofui, idqucProp i. quomodo , quave de cauftquan- 
titatisfinicacadinfinitamnuUafitRacio:ctfiquacdamficillius ad hanc 
fecundum quancitatcm habitudo , fcilicet fecundiim maius & tomusj 
quod prxcisenon fufficic ad eam duarum quanticatum relacionem, 
quae Raciodicidebeac.praecerhanc enim habitudinem duarum raa- 
gnicudinumfecundum quancicacem , quam Eucl. def. j. Lib. 5. requi- 
rit } aliam conditionem necefTariam aflcricdef 5. vt fciliccc dua: m.i- 
gnicudines calcs finc,vc mulciplicacac fcfc poflinc fuperare.hoc eft, 
vt vna alceri applicaca , U quoties opus erit , repetita vcluti cius mcn- 
furaeam poflic a:daequare , vel excedercj adcovtadhocvt vna ma- 
gnitudoad aliam habcre Rationcm dicatur ,neccfle fit.vt vna ali- 
quotics rcpetica alterammetiatur prascise , fi eius fbret aliquotajvel 
ccrce meciacurmagnicudinemip(aalccramaiorem. Quod fi confti- 
cericduarum magnicudinum vnam non pofle altcram,vcl aliam ipfa 
maiorcmmctiri j fiue id concingac, quia illa finica eft , hacc vcro infi- 
nita, fiuequiavnaeiuseftnatura:. vtalteri tanquam menfura appli- 
cari non poflit : conftabit etiam huiufmodi raagnitudines , licet fint 
amba: finita: , & eiufdcm generis , omni rationem aliquam habendi 
iure carcre : quod duabus poftrerais Propofitionibus demonftracum 
eft circa Angulos lincis hcterogeneis comprchenfos : quarum inclina- 
tio nufquam vna eademque cft , fcd in infinitum pcrpetuo minor, 
quopropiiis ad earum coocurfum acceditur: hxc autem inclinatio 
ram multiplex , ad aiterius inclinationis menfuram, qux vnica &cer- 
taeftedebct , ineptaeft >ncceftmagisapta,vtquamuis aliam men- 
furam admittat > adeoque nullius ad aliam quamlibet Indmationem 
racionis capax efle poteft- Efto fit (quod femper rcpcto ) ea maior,vcl 
minor.Atvero fiambo Anguli,lateribus,velrectis,velcuruis curuitacis 
acqualis, & in eandem partcm poficar , concineancur > nihil obftac , quo 
minus Racioncminterfehabcre poflint : alcerenim alcerum cxccdcre 
multiplicacuspoteft,fiucipfummeciri,auc alium ipfo maiorem , vc 
ad Racioncm confticucndam cxigicur. 

Haccquanquaraccrta, & hoccoco Libro declaraca,8c confirmaca 
omni dubicationis periculo vacare videantur : poftquam prarfercim 
oftensu eft ame cum hic Prop.j.fic 7.tum Prop.17.Lib. i.Exam.Qua- 
drat. nihilabfurdicontraPrincipiaGeomctricacomraitti, vt rebancur 
Greg)arS. Vinc. ciufque Interpreces Aynfcomclarus vcerquc Geomc- 
tra /fiquodam Quantitatis Iurc donencur Anguli quibufcunque la- 
teribuscomprehcnfi. Actamen Andreas Tacquetus noftrx & ipfe 
Socictatis,cuius induftria fingulari gemmis rariflimis e Cylindricis 
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& Annularibus cxpifcacis dicacus cft GeomccriaE Thcfaurus : hic, Fo- 
cjuam , alio ex capicc iure omni quancicacis carcre cenfct Angulos onv 
nes. Dcriciac haec mea exercitatio , fi earum rationum non mcmi- 
nero,quae Geometram non vulgarem in eam fententiam adduxerunc. 
Duplicem abeoafferri obferuo in fcholio Propofitionis \6. Lib. 3^ 
Elementorum j alteraeft a poftcriori deducfca, altcraa priori. Vcranv 
que perpcndo. 

Prior itaque ab co colligtcur ex abfurdis,8c impoffibilibus.qua: con- 
fequuntur,fi angulosquantoscfleau^erarur.Abfurda illa& impo(Tibilia> 
non alia adducit , quim Paradoxa illa a Geomecris non paucis nec no- 
minis obfcuri ex citari Prop. 1 6. Lib.3. Eucl.deduci folita : quae falla- 
cia atTcric , ac plane incomprehenfibilia. Primum ac fecundum in 
ipfo cexcu propoficionis illius \6. Lib. 3. Eucl. habentur, quanquam 
fubdubicet Tacquccus ab alio Aliquo ea ad Euclidem addita ftiifle: 
fed, vt mihi quidcm videtur ,gratis dubitac,& ne Geomecriae Pa- 
rcnciaduerfaricredacur: cum omncscum Gracci cum Latini codices 
hifce conftcnt,nec vnus(cum eorum tantus fic numerus ) Euclidis 
Interpresea omifcric ha&cnus. 

Primum crgo cx Euclide petf- 
A R tum Paradoxnm citato Auchori 

incomprchenfibile vifum , ita ha^ 
bet. Angulut contingentia AB L 
efi omni angulo acuto mtnor. 

Secundjm. Angulut femicircu- 
ItLBG ejl omni angulo acuto mu- 
icr. Hoc ex priore probaco , vel 
prius ex ifto fecundo per fc , vc 
pacct , confequitur : vt vnicum 
ccnferi poffic. 

Tertium. Angulus quicunque 
reclilineut infinitos angulos conta* 
Stuscotinet^eifc^maiorefi infinities. 
Quartum. AngulutcontatJurAB Lejlverafars anguli recTi ABG: 
nequtt tamenvllafui multiplicatione fuum totum adtujuarc , ac froinde 
infinitati9ualia addita ncn ejficiunt Infinitunu 

Quincum. Tranjttur A minoriad maius , ejr per omnia media neque 
tamen per ttqualia. Si cnim rc&a B G immoto cius excremo B fluere 
concipiaturperfemicirculum GC B fcmper angulum acutum cum. 
dbmecro B G confticuec,quamdiu non perucncnc ad cangencem B A, 
r hoe 
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hoc eft , minorcm angulo C L B G fcmicirculi : at , cum primum cum 
B A coalueric, cumcademBG confticuec angulum re&um , hoc eft$ 
maiorem angulo C L B G femicirculi. Ergo eidem xqualem nun- 
quamcooftituit. 

Atquecafunt Paradoxa illa,qux mcntis humanx captum,om r 
«emque probabilicatisfpeciem fuperarc afleric laudacus Author:vc 
proptcrea non nifi ex aliquo abfurdo , falfoque Principio deduci con- 
cludac : quod aliud inquit ,efle non potcft , quim qu6d Anguliquanci 
cdclupponancur : hocenim pofito Angulos alios aliis cUc maioresmi- 
norefve,aut inter ie xquales fateri nccefle efti ac deinceps ex ca 
Quantitatis afreftione confcqui illa Rationi rcpugnantia Paradoxa: 
quae omnia , vbi anguios quanticate carere conceperis , concipies eua- 
nefcere. Si cnim quanci non funt anguli , inferc idem, ncc vnus alte- 
ri arqualis dici potcric , vel cius vllapars,aut cundcm fupcrare poflc, 
quantumlibetmultiplicatus:codcmqueiure Angulus concaftus baud- 
quaqua dici poccric pars Anguli recti,ficut nec Angulus (cmicircuH,aut 
hicmaiororoni angulo acuto, & illcminor: vndcreliqua illaimmania 
ParadoxaaGeomctriscolleftafunt. Ea fiquidem Prxdicata ad (bla 
Quanta pertincnt , & cx folaQuantitate emanare manifeftum cft. 

Quodautem Anguli quanrinon fint( Authorts mcntcm fidcliter,. 
hauditcm vcrba rcfcro ) quanquam Paradoxa illa a rationc omnino 
ahcna,quxpofita eorum quantitate perfe neceflario confequuntur, 
fatis perfuadent : Rationcm tamen a priori prompcum eft aperirc. 
Eam offercipfa Anguli Euclidiana definitio S. Lib. 1 . Anguluseft dua- 
rumlinearumfetangentium, &non in dire&um iacentium alcerius 
ad alteram Inclinatio. Scd Inclinatio duarum lincarum non cft Quan- 
titas, fed medus tantitm Quamitacis , quam ltneac concurrcnces in. 
cludunt 6c dcterminant. Practerca cam Inclinationcm , aut lincam 
efle , aut fupcrficicm , aut Corpus neceflc forct : at horum nihil eam 
efle conftat. Ergo Angulum nullum , cflc Quantum. 

Quod fi obiiciasneminem vnum ex tanto numero Geomctram 
ha&cnusexciciflc : qui , curn dc Angulishabccur fcrmo , cisquancita- 
temtribuercoon vidcacur : paflim cnim angulus angulo maior, auc 
minordicicur jfecacur inparces dnas ,trcs &c.iuxcadacamquamcun- 
quc Rationem:quac & alia fimilia quantitace faj?iunt,ncc nifi de quan- 
to poflunt cnunciari. Refpondct Tacquctus Gcometras non proprie, 
fedanalogiceloquijidemqueefleangulosdiccreaequales & inaequa- 
les, ficdiccre fimileseflc ,acdiflimiles. Anguluscnim ,inquic,cft dua- 
tumlinearutn Inclinatio , qux cum non fic quancicas ,fcd quanritatis 

Cc 3 tantum. 
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tantum modus 5 fi vna cum altera conreratur , gcnita relatio non 
aequalitatis dicetur , aut inxqualit atis , quxex folis quantitatiuis gigni 
porcft 5 fcd fimilitudinis, aut diflimilicudinis : diccntur autcm proprie. 
anguli ilii fimilcs,qui mutuo impofitis eorumlateribus fibicongruunr. 
improprie vero dicerencur xquales, & inxquales. Eodem modo, 
ciim Angulusdicituralteriusanguliduplus, triplus&c. haud ica ac- 
cipiendum cft quafi vnus akcrum bis,ter &c. contineat, id enim 
quantitaciuorum proprium eft : fcd ica , vt angulus vnus dudta vna, 
autduplici&c. lineainduas ,vel tres Inclinationes fimile* diuidatur. 
Hxc & bis fimilia adducit idem Author , quibus probec foienncm il» 
lum de Angulis,quafi forencquanti, loqucndi morem Geometrarum, 
infenfum pofle adduci fuum , adeoque nihil pondcris ad quantita- 
tem angulis aflerendam ex eo pofle pcti. 

Hxc funta docriflimo Geometra fux de Angulis fentcntix ipfi 
cum Grcgorio a S. Vinc. U Franc- Aynfcom communis peculiaria 
fundamentatquxiuxtalnftitutumameperpcndi neccflc nunc cft. 
A proxirae propofico inicium facio. 

Aflero itaque Geometras retro omnes ita de angulis locutos , vt 
nonnifi concraeorum apertam fencentiatn,quam obferuare ac ve- 
nerariparcft, iusquoddam quantitatis ipfis dencgari poflic. Nam 
prxcerquam qudd nihil xqualicate cc inxqualitate angulorum rre- 
quentius rcpctitur , null£ , quam obferuarim , eorum fimilitudinis 
aut dirtirriititudinisfadamcnciqnc: cafus quofdam obleruare eft,in 
quibus ipfaveraeorumxqualitas fic inxqualitas, qusc quantitaciuo- 
rum cantum proprietaseft , neceflario defignatur, omni prxcifa fimi- 
litudinis & diflimiiitudinisanalogia. Vnam , omnium inftar, Propo- 
- fitionem 33. Ubrirf.Eucl.lubetcxhibercnnqu&anguli fiue ad ccn- 
trum«iiueadcircumferenciam,rationem eandcm habere dicuntur, 
quam habent arcus , quibus infiftunt. Ergo Anguji , non fecus quam 
arcus , qui funt verx quantitaces , habenc intcr fc rationcm , hoc cft, 
jsabhudinem quandam(ecundumquancicatemiuxta defln. 3. Lib. j. 
Elem. aliqvio ergo quantitatis iurc gandent. Ad hxc cum onlnis fimi- 
litudo difcrimcn aliquod inccr res , qux fimiles dicuncur, fcmper fup- 
ponat (nequc cnim kiblato omni difcrimine fimilitudo forcc, fed iden- 
ijtas auc xqualitas ) nullum autcm difcrimcn obfcruare liceat intcr 
duosangulos,quorum latcra fibi mutuo impofita congruunci non re- 
&c , mea quidem fcncencia, illi anguli fimiles dicuntur ab Authore 
cxknio , quornm lacera impofica fibi mucu6 congruunc: recl'ii: di» 
*eris eos , auc oofdem c flc , aut xquales. Quemadmodum duo arcus 

ciufdem 
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ciufdcm cittuli , qui fibi mutu6 impofiti congruun t , nequaquam fi - 
miies dici debent > fcd iidcm, aut xqualcs j ob defc&um fciiiccc di- 
fcriminis alicuius , quo fublato tojlitur ratio fimilitudinis , & ftacuicur 
ratio xqualicatisauc identitatis : retfte vero ac propriearcus fimilis di- 
centur illi ,qui in circutis inxqualibus eodem centro defcriptis a duo- 
busradiisquibufcunque intercipiunturj ncque enim carcnt dtfbrimi- 
ne ( inxqualitatc nimirum ) ad fimilitudinem neceflario. Ergo , in- 
ferataliquis , nullivnquaraanguli fimilesdici debent i nam duo qui- 
cunquc anguli , fi fuperpofici congruunt , xqualcs funt j fi non con- 
gruunt,funtinxquales,neceandemhabenc ad quatuor angulos rc» 
ctos racionem , vnde fimilcsdici queanc> fecusquam in circulis con- 
tingac ; in quibus arcus fimilesdicunrur , qui ad totam fuam pcriphe- 
riam habenc eandem racionem. Illationem illam, atgre^ licec , co» 
quod viri docWirai fencentix plane fic oppofita, eamque labcfa&etj 
Ego admitto , admittetque quifquis ratiocinationem paulo ante alla- 
tara pro merito perpendcc 

Kationemnuncconcemplemur ex ip(a Anguli definitione, atquc 
ade6 a priori aclarifiimoGeometraaliatara , qua Angulorum quanti- 
tas ei vifa eft euidenter impugnari. Angulus eft duarum Hnearum 
fefe tangcntium&non indire&um iaccntiura IncIinatio,vt habetur 
Lib.i. defin.8.EIem. Sed Inclinatio ,inquit,duarum lincarum non 
eft quancitas : crgo nec Angulus quancicas cflc poceft. Ergo nec 
quanticatis Prxdicata vlla, vtxquale , &c inxquale , maius & minus, 
pars bC cocura, Angulis poflunt conuenire : firailitudo tamen & difli- 
roiiitudo , fi eos incer fe comparari concingac , iis coropetit : fimiles 
auterafunt, fiimpofita Iatcra congruunt, fin fecus, diflimilesjncc 
vnusalteriosparsnifi analogice vocabitur. Huic Argumento tura 
hic , tum alias in examine Quadrac.vc fuperihs mcmini , abunde fa - 
ftum cft facis. Admifliim , afferrumque non femcl iam eft a me nul- 
lum Angulum,fiue Inclinationem duarum linearum efle quantita- 
tem t feo pcrtinere tum adqualitatcm,tum adfitum diuerfa rationc, 
vt hauditamulcoante expofui.omni tamen non carere quantitatis 
proprietate , ficutnccaliamultaEntia ad varia Prxdicamenta perci- 
nentia. QuareAnguIus dicitur maxime proprie Angulus pars,& 
vnus xqualisaltcri , vel mxqualis, quin imo , vt oftendi , non nifi im- 
proprie , & analogice vnusalteri fimilis dici poiTe videtur : quod Au- 
thorishuius fententix opponitur ediametro. 

Reftat ArgumcntumeParadoxis illis fupcrius memoratis pctitum: 
qux,quia humanc memb acie ludcrc vila funcinfignj huic Geomccrc,, 

ipfum 
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Ipfumin eam adduxerunc op inionem , vcAngulos omnes omni ca- 
rere quanticacis racione iudic aric : nullus enim modus ad ea de mcdio 
tollcnda , & Principij , vnde nafcuncur , faflaciara declinandam eidem 

occurric expcdicior. Ac vcr6 , ecfi hxc admiranda plane func , vc alia 
non paucaquancicatisarcana , eoque magis humanx nientis hcbctu- 
do dolenda ; quo dcnfiores cenebras in rcbus patitur, quibus nihil ma- 
gisobuium fcnfibus occurric : haud ideo tamcn vc inania,auc ralfa 
condemnanda , cum ratiocinatione tam cuidcnti c Principiis colligan- 
turcertifTimis. Nunquid vnus aliquisGcomecra in dubium reuoca- 
uic hactenus parcem illam Propoficionis 1 6. Lib.3 . Euclidis qua proba- 
tur incerlineam tangencem A B(in fig. eadem)& pcripheriam C LB 
aliam duci non polTe rcctamlineam , quin circulum feccc? Ac hocad- 
miflb » vc non potcft non admitti , ea omnia Paradoxa pari iurc ad- 
mitci neceflecft , quippequxcx eo perfe confcquuncur manifeftif- 
fime,vt patetcxipfo Euclide , qui vbi probauit intercangencem A B, 
& peripheriam C LB cadcre non pofle aliam re<ftam,collcgic per 
Axioma, quod Includcns Inclufo maius fic , Angulum mixtum AB L 
minorem effe omni angulo acuto \& angulum femicirculi LBG omnt acuto 
maiorcm. Nequccnim , vc fupraconrendi , nifi gratisdici poceft hxc 
duo Corollariaad Euclidcmadie&afuifle ab alioquopiam Gcometra, 
ficutncc adic&aadPropofitionem 3 1. eiufdem Libri 3. cenfendafunc 
haec alia duo cxcodem Axiomace colkcta. Angulus maioris fegmenti 
rt clo quidem maior ejl j mimris autem fegmenti angulut , minor eji reclo. 
FuerefemperGeometriae cultorcs erga Geometriae Parenccm obfer- 
uantiores , quam vt cius opus tam abfolutum quoquo modo temcrarc 
non vererentur. Quodergo aflcruicacdcmonftrauic Euclides , quod 
oivinesgrauiflimi eius Intcrpretesapprobaucre:haudfallacia: cuipiam 
obnoxium efle ; haud aliquid, quod a Principiis luminc naturali, ac per 
fc notis fit alienum ex eo confcqui xftimandumcft. Ncc ver6 adeo 
mencishumanxfaculiacemfuperancharcduoab ipfo Euclide propo- 
fitaParadoxa.a quibus cseccra deducuntur \ vc pofthabita omni ea 
percipicndi fpeinfola ipforum admirationeconquiefcac. Quis cnim 
curuutn cum rcclo congruere nunquam pofle non pcrcipiac euiden- 
ter ? Ac , fi actendas, nihileoobfiruriusproponicur; cum Angulus con- 
tadusomni acuto RecHlineo minor cfledicitur. Rcm ,ecfiex fupe- 
rioribus hm fatis patcat euidentcr ,quoad cius obfcuritas paciccur, 
exponam 

An^ulusconcadus A B L ( in eadem fig. ) Angulus quidero eft ,e6 
quodduabuslineisrcclaB A,&circultri BL concurrcntibus conti- 

ncacur: 
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neatur t quarum vcraque in fuas (pecie fimplex eft , ac regulariflima. 
Atcamcn fi inclinatio vnius ad alteram pcrpendacur , nihil magis 
anomalum , aut irrcgularc repcrias > femper cnim quo propiii;. ad 
concurfumB acccdunt, co minorcm forciuncur indinacionem > nul- 
laque poccfttam paruaaflignari.quin minor in codem angulo con- 
ca&iV poflicexhiberi : omncs fiquidcm poflibiles inclinationcs habere 
nacaeft lincacircularis-aucalia quaelibec curua cum tangcncc Iinea 
rccta. Quemadmodum igitur lincacuruapartibus conftac quancita- 
tiuis eiufmodi, vt nulla fic minima,fiue vlcima,6c qua minor dari 
non poflit ( alias pars illa minime fbret quancitas , nec vcram quanti- 
tatem componerc apta ) itaetiam nulla-eftciusad cangentcm reclam 
Iineaminclinatiominima,oC vicima, aucqua minor dari non poflitj 
aclu tamen omnino omnes continct. Obferuandum cft prarce- 
rca, abcodempunfto , inquo linea re&a curuam cangit , aliam rc- 
ctam duci non poflc infra cangentem , quar infra curuam non cadati 
ica vtcurua inter vtramque mediainterccdat-quodquidcmabEucli- 
de quoadlineam circularcm dcmonftratum cft cuidentcr jidem ca- 
mennon mirtuseuidencer verumeiTe conftatin curuis quibuflibec, 
quas , qua concauae func , a recHdefleclerc ncccile eft. 

Hxcqui attencius pcrpcnderit , nullam maiorem prac aliis circa 
Quanciraccm occurrere folitis , difficultatem in hac de angulis diferta- 
tione ,eiufque folutioncecm palTurum exifiimo. llla quidcm certe 
Paradoxafuperiusallaca , admiratione digniflima , aitau.cn nec a vc- 
riratc aliena , nec a falfo Principiodeductaccnferi debent : illud enim 
cft vnicum,quod nimiru Angujusconcaclus omniacuto rectilinco mi- 
norfic:quod ab Euclidc ipfo demonftratu efti& anomala illa fuperi&s 
cxplicatacurru* cuiufuis ad re&am tangentc minor femper in infini- 
tum Inclinacio oftendic apertiflkn&. Hocauccm poficoconftat^»^»- 
lumfemieirculi maiorem effe omni angulo acuto, hoc eft,omni angulo> 
qui rc&o minor fic. Quia fcilicct eius a rc<fto dirTcrcntia , angulus 
comadus ,minoreft quouisangulo rectilineo acuto. Ergo reliquus, 
nempcangulusfemicirculi,acucoquouismaior cft. Quod eft Para- 
doxum fecundum. Tcrcium autcm quod Angulus qutcunqtte rctfili- 
neus infnitos angulos contatfuscontineat quid abfurdi aflcric ? cum angu- 
lus contactus infinite paruus,& infinities infinite paruomindr exiftatj 
non fecusqu^m linex curux pars infinite parua , 6c ihfinities infinitfc 
mfnoradpunclumconcurfusaim rccti linea' tangente conftituict*-, 
Quarcum , qu6d Angulus contatl&s verafars pt Anguli retli , nec tame» 
foffivM fut multiflicationc fuum totum adaquare ,ac fmndc infnit* 
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aqualia non effciant infinitum,y\x differt a tcrtio. Eft fane pars an- 
gulirecti : quia fieomulteturangulusrc&us fic rcliquus angulus fc- 
micirculi reclo minor. Nccabfurdumcft Infinitos angulos conta&us 
non cfHccreangulum infinitum , ficutparsquancitatispalmarisinfini- 
niteparuaiuxtaProp. i . infinities fumpta non efficcrct quantitatem 
infinitam > fed vel palmarcm ,autetiam palmari minorem. Quimuro 
dcniquc ita habet. Tranfitur * minori ad maitu , tjr peromtia medta , ne- 
que tamenperaquaiia. Parquidemin hoc cum cxccris admiracionis 
caufabtet,at minimemaiordiirlcultas : Nam , vtexeodem cura cx- 
terisPrincipiodeducitur } ita ex eodem cius cum cxteris veritas clu- 
ccfcit. Dum enimrc&aBG eiufdem fchematis fupcrioris , immoto 
eius extrcmo B rerri concipitur per ambitum GCLB,doncc ad 
TangentemB A perueDiat, &curaea coalcfcat:conftituit ipfa qui- 
dcmomnespoflib.leslnclinationes tam cum tecta BG,quam cuni 
Tangente B A,qux rec"tis lineis continentur :atqueadeo datocuinis 
angulo acutd rcclilineo xqualem alicubi exhibebit > nec dici potcrit 
eadcrn rccta BG fic fluens,tranfire a minori angulo quam ficdatus illc». 
adangulum eodemmaiorero , quin aflcri perindc poffit ,«idcm xqua- 
lem conftituere. At ver6 , fi angulus mixtus cx rccla 8c curua linea 
datus fit , qualis eft angulus femicirculi G B L > vel aiius quilibet an- 
gulus fcgmcnti maioris , fiue rfrinoris , haud quaquam ei xqualem ex- 
bibitura eft fluens Imca B G per ambitum lincx curux , exempli gra- 
tia G C L B > quandiu enim B G redacuruamdccurrit , ab illa refugic 
huius finus:fcdvbi primum totam curuam eracnfa fuerit , & cum 
B A coaluerit > angulum rcclum ABG maiorcm agulo femicirculi 
G B L conftituac neccflccft : quia , vt fupra oftenfum cft, aiiqua fera- 
per eftlicetanomala, linex tangencis B A cum arcu BL Inclinatior 
quxcft complcmentum ad angutum femicirculi GBL.vt fiat rectuj 
angulus G B A. Dcnique huius Paradoxi non adco occultum vide- 
tur efle rundamentum > ciim aliud non fit, quara quod re&a Jinea cum 
curuaB LCne minimo quidem fpatio congruerc poflit , vt cum rc- 
cla B Gcundera angulum vtraque conftituac. 

Cumergocautba&enus cxpofita Angulorutn caufiisvc ex quo* 
daraquantitattslureipfisconceflbnon raodo nihila lumine naturalt 
alicnum,fed ncc ade6 ipfi abftrufum confequacur ; quin facilius quaro 
alianonpaucainquantitateoccurrere(blica,conctpi poflic:quod ius 
fi iifdem dencgetur , grauiora quxque ac maxime neceflaria tot Geo- 
naccrixluminum monumenta , quibus bancdhciplinam nobilifllmam 
nobis pepercrunt > analogico > xoniuoco , & lt oitendi*op polito fen- 
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fu accipicnda fi nt non fine graui cot tancorumque Authorum iniuria, 
rerum conrufione,di(pcndi6queGcomecria: ftudiolorum : baudqua- 
quam veteri , veraque de Angulorum propria quancitate (entcntia 
omifla, rccenciorera hanc licec Gcometris non vulgaribus ,quibuf- 
cum ha&enus difputatum cft , accepciflimam opinioncm vt ampk &c- 
rcr adduci potui. Quam mcntem meam non mcdiocritcr ftabiliuit 
Vallifij Geometrx alioqui non impcrici diiquificio dc Angulo conta- 
cl us : in qua Pelecarij pridem rcie&a Placita nouis Argumentis rcfti- 
tucre conacur $ fcd quibus difcere liccat quanti fit pcriculi Antiquo- 
rum faftiditis Principiis noua comminifci. Quod vcconfteteuidenter; 
nihilaue , quod occurrerit , omittam , quando id ago, huius gencris 
anguWum nacurae explanandx vtilc, fingula laudati Authoris Ar- 
gumenta.liceceafereex di&is diflblucrc promptum fit , cxcuccre, 
ereforc vifumeft. 
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ARGVMENTVM PRIMVM. 
Vo VaUtfitu Angulum contingentia oppugnat. 



Non conflatde Artguto ccntnftus Eucttdu fcrtt cnti*:qu*re ad eurn ncc jln- 
tuendum , nec reiiciendum , quidquam confert eim Authoritas : nec ab eo 
diremfta efihac controuerfta , nec ex eo dirtmi potefi. Ita fcntit cap. i. ci~ 
tatus Author. 

I r* .Refimfo. 
Ant Angufi contiiigenti.-e realttas vcra, & pofitiuaex Euclidcconftat: 
aut cx Buclide nihil vnquam cerci , & manifcfti conftare poteft. An- 
gulum conca&us, Angulum vocac Euclides. Angulumcontactuscum 
Angulorc£tilincoacutocomparacEucl. Angulum contac>us parrcm 
efle Angulire&i ,cuius alccrapars fic Angulusfcmicirculi aflcric idcm 
Euclides. Si Angulus eftcx Euclidc Anguluscontaclus } cx Euclide 
realcquidpiameft ficusfcilicctduarumlincarurn inclinacarum mutuo 
concurrencium. S ab Euclide cum poficiuo angulo re&ilinco acuto 
comparccurj&ipfumab Euclide ccnferi pofuiuum ncccfle eft. Si 
idem Angulus conca&us pars ab Euclidc dicacur Anguli re<fti , qui rea- 
li.scft, & ipfeabeodem realisdici debcc>nifi grauKfimumGeometrix 
Parcncem hoc in Argumcnto nugatum cflfe & incptiitte prattcr debt- 
tam eiobfcruantiam afferamus.Corifulc,Quae Prop.-f^.fic aliis,in hanc 
rcm allata funt , 6c fufiits explicata : quae hic perperam repccancur. . 
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Ltk II. De Anguk contingentU. 
ARG VMENTVM SECVNDVM. 



^^AHifijaduerfttt An^ulum contingentU. 

Argumcntum hocaPcletarioprimumexcogitatumcft : quod qut- 
dcm a Clauto eft cuidcnti ratiocinationc Jongiiis reie&um , non ita 
tamen.vt al> oculis Vallifij iliud fubduxcrit>evmque,quamuis', vt 
ipfe ratetur cap.4. extremo , non ignoraret hanc Pelctarij feneentiam 
xgrius antehac aiTenfum inucniiTe,ab eo refumendo non tantum 
deterruerit > fcd animosetiam cidem fecillc videatur , idem , fi fas fb- 
ret , rcftituendi , conflrmandique : adeo vt aflcrat hocin Argumento 
veram cr genuinju» Anguli contailus caufam contiaeri , ade&que a friori 
demor.firari. Hancergocaufam, hanca priori demonftrationcm ex 
orc Valiifij audiamus ; & dcinceps , vt par fucrir > cxcipiamus. 





pttahut , inqiu; cap.4. ex mente Pclcttrij , AB CD lineu fe musuo 
fecantibns in E ad angnlos , reSos \ fi intettigatur re#* C D ,funBo £ fix 0 
mcttmuolui: vbi ferueneritad fttum TG % ex angulU rcciU punt ohhqui: 
qui fent adhuc magU obliqui , eumpcrucntum fuerit ad fitum HK,& fic 
deinceps donec perueniatur ad A B > tttnc emm ceffabit interfe£fio y cr fimul 
nngulty euanefcet i quoniam non iam incUnsbitur nd rectam A B ,fcd in 
ipjdiaeebitimmerfa. Nequefecmtft in euruo. Si enim DE fer centrum 
tirtult atta & ferifhcnam jetems iu 4 Jufcr eo circumducatur ,fient an- 
guli continui varij cum ferifheriA, donec ceffante fecJiooe , Hnca E D facJn 
fitE K : atque iam itnea ED,vel E K non mclmata wtcHigitur ,fed im- 
merfa in iffa fcrifheri» BAC> quantum ad angulttm atttnct jm tUiter 
quamfi tffaBAC effet Umcn re8a\ 

Hxc 
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Hxc qaafi cx Pclctario rcfcrt Vallifios. Quibus quid idem addit 
dc fuo ? ecce. Illud , credo ,vult Peletarius. RecJam E D cim peruentum 
c fl , ad fitum £ K , non iam inclinari ad pcripheriam , fcd fuper tpfam 
aKXim; iacere , & cointidtrt cum ipfd , to vfqut ( nota ) dum pertpheris 
fupponitur eandem Intlinattontm retinere , quam habuit in ipfo punfto A. 
Tum paucis interiectis. Ipfim peripherta intlinatio , qua in funtto A 
nutta erat : cum primimt ab ipfo A reeeffum efi ,fit aliqua. 

Idemcap.3. exfuaipfiusrv.ente, fuifque verbis poft alia quaedam 
iis non abfimiiia , fubiungit. Angulus quem facit ea peripheria B A cum 
diametro A D , non afiimandus efi fecunditm inclinationem , quam habet 
pertpheria a punfl* A remotidr :fed fetundum illam, quam habet perimeter 
infuiparttculacoptiguA,ftup(TttM in ipfo puntfo A concurfus. Hacc eft 
Vallifij oratiode fcmicirculi Angulodiflerentis. Qnibus fimilia ad- 
ducit cap.6. de Angvrio contaclus in bttC verba. Ego mtgo pertpheriam 

5 A , & retfam tangentem EKmdfc tntlinm falum^mad fmn&mm ccn- 
turfus A , totntidtmt tnim , non inclinantur. Sed & Peletario affirmo 
tas folum Itueas inciinariin puntto concurfiis; qua ,fi producantur -,fe mu- 
tubfecabunt. Harc citatis locrs Valliiluscx quibus.cum quxdam fibi 
minuscoh^rentiaaflerantur,vix percipiattjr vtriAfque huius Autho- 
ris de Angulis aamadus, & fcmicirculi fentc_kia , ciufque decla- 
ratio. 

Refionfio. 

Miror fane cur apud Vallifium tantx fucrit Authoritatis,ac venera- 
tionis Peletarius : vt cum Peletario maluerit ajfirmare , vt proxime retu- 
li , tasfolum lineas inclmari m funfto tonturfus , qua ,fi producantur ,fe 
mutuo fttabunt . quarn cum Euclide fentire duas quaflibet lineas quo- 
modocunquc concurrcntcs, mutuo inclinari ; fiue,quod idcm cft,An- 
gulumconftitucrc : quAm cum Eucl.Prop. i 6.L\b.y Angulum vocarc 
angulu contadusrquamcum Euckdefinit.S.Lib.i .Aneulum dcfinire, 
Inclinaiioncmduarumquarumllbctlincarum fe mutuo tangentium» 

6 non indirc&umiacentium. An non fc tanguntin fupeiiori figura, 
re&a A E , & periraeter A B ? An in dircctum iaccnt ? An non agno- 
uitipfc Vallifius.vtcx cius orationc cap. 3. conftat,ca vocc vfum 
efle Euclidcm ( confulto (cilicet , vt dcccbat Geometrias Parentcm) 
quatcuilibetduarum linearum concurrentiae , fiuc fe tantum range- 
rent, fiue fecarent, aequc conucniret? Eft nimirum Angulus apud 
Eucl. Lib.i.definit.8.duarumlincarumaV]ofify_y fefe tangen- 
tium Inclinatio : vt perperam vclint Pclctarius , & qui cius partes tuc- 
lur , Vailifius , ad Angulum conftitucndum ncceflariam cfic Iineai um 
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feftionem.nectaftumfolumad id fatis cflc. Quod vt aflcruciinc, 
pofterior prxfertim > qui priorem a Clauio egregifc exceptum non 
r norab3c,caufanonpoiuicnongrauiiTHiiaoccurriflc. Quam haud 
iam efleccnfeo ,quam cam.quam ait Vall. vcram & gcnumam efle, 
: a priori nacuram AngoU conraau> & fcmicirculi demonftrare. 



lgnor 
al 
8c 



&c a pnon nacuram nngim tumdtmi .wu.,whv U . ~- — ™ 

Quamamporr6cacfic poteft,tam occulca,vt Euchdem , cxterdt- 
que eius AlumnoshacT:enuslatuerit , Eccc , cam profert Vall. & qui- 
dcm nonaliam,quamquacaPelecarioallatafuerat. Eftautcm huiuf- 

modi. 




ln Supcriori diagrammate linca C D ad alteram A B perpendicu- 
larisin pun&o E , circa illud immocum conucrcatur, doncc ad ipfam 
AB perucniat-.cunc nullum amplius aiigulum cum ipsa efficiet ,ait 
Vall. Ergo ctiam , infert idcm , recta E D per centrum circuli du&a, 
& eius perimetrum fccans inA fi circa punclum A immocum conucr- 
tatur donec ad tangentcm E K pcruenerit : tunc nullum angulum 
conftituctcum ( caucat Vall.quid di&urus fic)cum pcrimctro A B, 
inquit : at cum pcrimetro non coincidit conuerfa E D , fed cum recla 
EK?perinde eft, rcfpondct > coincidit cnim conucrfa ED cum 
pcrimetroB A fccundiirrt pun&um A- At num cciam ibliqua E A 
pcr A tranficns, cum pcrimetroB A fecundum pun&um A coincidit? 
Ergo nullum ctiam Angulum recla E A , vcl alia qujelibct rcfta per A 
tranficns, , cum pcrimetro B A conftituct. Idne admifliirus cft Vall. 
Vtadmitcatporro neceflceft ; fi quo inincafu linearum coincidencia 
fccundumpun&umfufficiac ad angulum de medio collcndum , ne- 
ceflariaqueminime fitlinearum ipfarum coalefcencia,quaIcin cxigic 
cius Argumcncum. Aitenim , tunc cuancfcit Angulus in priori figu- 
r^cumconucrfarcclaCDcircapunftum E fixum,pcrucnit ad re- 

ftam 
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ttam A B , &c cum ea coalefcit. £rgo eciam in iccunda figu ra e uanc- 
fcet A ngulus , cum rc&a E D conuerfa circa punctum A fixum per- 
uenietad perimetrumB A,&cum ea coalcfcct(id enim exigit Ar- 
gumentumhoc a fimili dedudkum. ) Atquandonam refta cum curua* 
lineacoalituraeft > dicat Vall. tumdemum enim & Angulum femi- 
circuli re&o angulo rectilinco acqualem , & Angulum contaclus nihil 
c ilc cum ipfo nuilus non cenfcbifGeomecra.' £n igitur vt haec allata 
fitnWixudoveramefgenuinam rei caufam ( cur Anguluscontadus nihil 
fit ) contineat , adeoque apriori demonjlret f Scd paucis adhuc hic lubcc 
Vallifiumconuenirc. 

Quarroitaque quofcnfu haeccius vcrba pofflnt intelligi ? LineatK 
d.K\ntif fuper ipfam peripheriam S ASiacet, & cumipfacoincidit edvfque 
dumperipheria fupponit$r eandem inclinatimem retiftere , quam habuit i» 
ipfo punclo A. Tum ibide (wbdxz.Jpfm peripheri* inclmaiio qux m pttntto 
A nulla egatfum primum ab ipfo recefsu ejtfit altqua.LhiCA crgo EK rccta 
aliqud vfquecum periphcriaconincidit,hoceft,non in folopun&o A 
conta&us coincidit,fcd per aliquod fpatiu. Ergo per aliquod fpatiu rc- 
£tum curnu efti8c curuu rcctum.En in terminiscontradictio. V is aliam? 
cccejappertiflimam. Peripheria BAS coincidit cumreffaE K ev vfque dum 
fertpheria fupponitur eandtm Jnclmationeretinere,qua habuit inipfo punffo 
A. Recinec ergo peripheria eovfque dum,\d cft,per aliquod (paciu quam 
habuit inipfo punffo A. At his quomodo cohaerent qua: fcre immedia- 
te fequuntur. Jpftm peripheria Jnclinatio , qua in pvnflo A nulla erat. 
Eft crgoaliqua peripheria; Inclinacio in pun&o A>& in punc\o A 
nullacft periphcria: Inclinatio. QuarduarPropofitiones fibi in ter- 
miniscontradic^orie- opponuntur. Ad hacc. Quacroex Vallifioquar- 
nam poflit efle pcripherix Inclinatio ad Iineam tangentcm in ipfo 
puncto^iqux aliquo vfquc rctineri fupponatur ? An fupponit pun- 
&um A parteshabcrc ? fine illiscnim Inclinatio nullaeflc potcft. At fi 
pun&umdicatur partes haberc jdicatur nccefle eft^pundum non 
efle pundum. En ergo tcrtiam adhuc contradi&ionem. Denique 
cccevt ventatis fplendor caligine obrui tam denfa nunquam poflit > 
quin emicet. Quibus enim apertioribus verbis,vcl Clauius, vel Alius 
quifpiam Angulorum contaclus , & femicirculi Aflertor vti poflet ad 
eorum conftitutioncm i quam quibus vfus eft Vallifius ? Peripheru, 
inquit , inclinatio , qua tnpunffo A nulla erat , cum primhm ab ipfo receffum 
e(l,ftaliqua> adlineam videlicctE Ktangentem, aut etiam ad dia- 
roetrum A D : inclinatio cnim vnius lineac non nifi ad alteram haberi 
dic%u e potcft. Ergo fit Angulus ad punctum coneuxs&s A a periphc- 
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ria BA fic linea cangcnte E A contentus:quid enim aliud eft inclinacio 
aliqua pcriphcrix ciim priraiim receflum eft a pun&o A?rvur(us, cum 
fiac aliqua pcripheiix inclinacio adcangencem E A vel fi mauis a can- 
c»ence E A declinacio,cum primura a punclo A concursus rcccflum elt: 
lequitur nccelTario concra Vall.Angulufemicirculi DABcfle Angulo 
reclo DAE minorcm : dcclinac cUim periphcria B A, vc afleric Vall.a 
re&a cangcnceEA,ftacim'vt apun<ftc?A recefsueft. Ergo eriaex VaU. 
cum primum a punfto A receirum eft , fic aliquis peripherixB A ac- 
ceflus ad diamecrum AD:quo acccflli minuirur Angulus rcctus D AE: 
quofic vc AngulusDAB fcmicirculirainoreuadac Angulo rectoDAE. 
Quo nihil verius, nihilconfulcius a Vallifio dici potcrat. Sed cccc, 
vc huica fe ftabilicx vcricaci cenebras ofFundar. Hxc a me ex ipfb 
fupra recicatafunc vcrba. Egonegopcripheritm B A reclnm tangen- 
tem EK *dfe inclinari fMtem quo/td punclum concurfut A. H ic omifla fu- 
periusobleruara, quam commific Vallifius ,concradidionc> i4 lolura 
mincquxio , qui incelligipoflic periphcriam BA , & cangcncem E K 
non inclinariquoad punctum concuilus. Enim vcro cuius inclinacio- 
nis pun&um A concursu.scum parcibus careac.capax efle poccft,vt 
dicacur in noftro cafu nullam in eo fieri inclinacionera?Ergo in alio ali- 
quocafu inclinacioncm aliquam in punclo ficri fatcndum forcc:fci- 
liccc facendum aliquas puncti parces abaliisciuldem puncti parcibus 
abfcedcre > alicerenim quxuis inclinatio concipi non poceft,cum fic 1 
vnius ad alccrum. Ac quodnam candempun&i genus , iftud eflec, 
quod parces haberet? 

Ex his,qux paulofufiiis profcqui libuic c6 qu6d, vc aiebac Vall. 
vcram Scgcnuinam rei caufjm concinercnr , & a priori demonftra- 
renc l cumulac'e fadum facis reor Argumcnco huic a Pelacario quidcm 
primum allaco ,acdcindc a Vallifio repctico : a qua repccicionc abfti- 
nuiflcc hauddubie fi graucm a Clauio dac?m aducrfus Pelctarium 
Refponlioncm attenciiis pcrpendiirec. AJ alia quxdam cranfco ab 
eodem propofita Argumcnta. 
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ARGVMENTVM TERTIVM. 
Vo yalhfiui /inguium contaftttJ impugnat. 



Angulum concaelusconfigerc conatuseft Pelccariuspecitocx ipfius 
EucHdispharecraiaculo:quodidccn validiiis corqueix facagic cap. 5. 
difquifionisfg* Vallifius adfcico cciam Archimcdis brachio in hunc 

crgo 



Lib. 1 1. De Jngulo contingtnti*. 2. 1 * 

crgo fcnfum agic. Si Angulus conca&us quancus cft , & poficiuus : ci 
aequalis,auc eciam minor dar i poteft Angulus re&ilincus. Scd hoc ab~ 
furdunrcft. Ergo Angulus conta&us quancus non eft,fcd imaginarius. 
Minor clara cftex Prop. 1 6.Lib. 5 .Elem.qua con ftat Angulum cotaclus 
cucomnianguloacuto rcdUinco minorem. Maior autcm clara eft, 
inquiunt , cx Prop. 1 . Lib. 1 o. Euclidis. Nam pcr hanc Propoficionern 
fi Angulocentaftus, & Angulore&ilineo propofuis , dematur fcm- 
per,vtderainihil vetat,cx Angulo reetilinco dimidium,auc plu£ 
quamdimidium ; relinquccur candem Angulusrc&ilineus maior An- 
guloconca&uspropotico. Iccm aflcric Archimcdes Prop. z. lib. i.de 
fphcra & Cylin. D*tti dmbui magnitudinibus i»dt[ualibm fojflbsle effe 
duAS reftas dtfintre : quarum minor ad msiorem , habeat mtmrem Ratso- 
nem , qn*m habet mmgnitudo minor sd maiorem. lcaquc propoficis duo- 
bus Angulis inaequalibus Angulo fcilicct re&ilineo maiore, & Angulo 
concaclus minorc , poflibile eft duas rc&as definire : quarum minor ad 
matorcm minorem habeatRationem,quam Anguluscontaclusad An- 
gulum rectilineum.Scd quam Rationem habet linea minor ad maiorc, 
candem habere poteft Angulus quifpiam rec"cilincus ad Angulum 
redilineum maiorem dacum. Hoc cnim vc Principium pcrfc nocum 
^Geomccrispaflim vfurpatur. Quod fi verum eft , vc vcrum cflc ne- 
mobon fatebitur:potcricdari Angulus redilineus quifpiam Angul<» 
""contadusminor. Vcenim Angulus rc&ilincusad Angulum Rccltili- 
neum datum , minorem habeatRationem , quam Angulus conta&us 
ad enndcmdatum Angulum rectalincum : neceflecft , vt Angulus re- 
clilincusminor fit Angulo conca&us, pcr Prop.8.Lib-5. Eucl. vtfci- 
HcctminorcmhabcatRationem ad Angulum rcclilincum poficuntj 
quamadcundem habcc Anguluscontaclus. Ecce igitur vcdari poflic 
AnguIusre&ilincusAngulo conca&us,minor. His Euclidis & Ar» 
chimedis prxfidiis frecus VaU. quibus firmiora vix reperias ,quafi de 
Ttcloria fibi , fuoque Peletario parta fecurus Hoftem prouocat auda- 
cius. Quid inquit,GUuiosadhacc?Clauio digna, Vallifi, qu.-e mi- 
nus bene a te pcrcepta, in tui gratiam rurfus adducamthanc enira 
difHcultatemdilui fuperius Prop.8. eiufquc Cor. quam mcmcnti non 
inanis efle oportcti cum ca&laclariflimi Gcomctrx P. Grcgorius , 8c 
P. Aynfcom pctfuafi a Clauio , ab Euclidc , a caetcris magni nomini* 
Geometris defciuere, 

Refionfio. 

Huie Argumento iam fupra ,vt proxime mcnaini, rcfpondi e* 
«cntc Clauij , Prop. fcilicct 8. Scd ex co Relponfioni iUi non parue 
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fafta eft cum Iucis , tum firmiracis acceflto ex Propofitionc \ 6. eiuC 
queCorollario. Dixi igitur cum Clauio , 8c euidenter oftendi Pro- 
pofitionem i.Lib.io. Elem. non mfi de magnicudinibus intelligi de- 
bcre , qux Rationem interfe haberc funt natx : quas Eucl. definit. j. 
Lib.j.declarauit:quq fcilicetmuluplicatefcfc mutuo fuperarc poflunt. 
In cuiusairertionis fidcm confulcndam monui ciufdem Propofitionis 
Libri 10. demonftrationem , in qua adhibet Geometra quantitates 
folas , qux multiplicatx fefc fuperant j & ver6 prxparationcm ad de- 
monftrandum adhibet 5 qux multiplicationem minoris quantitatis 
fupponitdonecreueramaior fupcretur. Vidc,qux fupra fufius in 
kanc rem adduxi Prop. 8. eiufquc Coroll. Quibus addcnda ftint qux 
Prop.16. ficCorollariocx ea 1 dcdu&o declatata ,probataque funt ni- 
mirum Angulosquoflibctmixtos,&quam plurimosfimpliciter cur- 
uilincos j omnes fcilicet iis cxccpcis , qtios excipi deberc docui Prop. 
1 z.qui (cilicetairuiscontinentur lineis eiufilem curuitatis > adcoque 
Angulisrc&ilincisfuntxqualesj nullam Rationcm ad alium quem- 
«juam angulum habcrc pofle : non folum quia eorum differencia eft 
aliquis Angulus contact&s , vel ad eam perratiocinationcm poteft ad« 
duci vt Prop. 1 1 . fa&um cft ( quibus in cafibus omnis prxfcinditur Ra- 
tionismodus,pcrdefin.y.EIem.) Sedcciam quiain Angulis huiufmodi 
yel mixcis, vcl fimplicitercuruis curuicatis inxqualis , Inclinatio ano- 
malacft,& indeterminata>vcpotc fempcr minor,quo ad puncKim cou- 
cursus propius acccditur : qux indetcrmiuatio Angulos cius gencris 
ad alios quofuisRacionerhaliquatnhabcrcnon paticur certam & dc- 
tcrminatam : quod tamen non obftat . quin Anguli huiufmodi a!ij 
aftis maiorcs dtci dcbcantjcutn alij alios includant. Quas porro 
Affcrtioneserwa^efinitionum 3. & 5. Libri 5. Euclidis Intcrpreca.- 
rione&perius addufta, & apertiflimc probaca, in fupertoribus collcgi.. 

Habes igicur, Vallifi,quam rccle, & erudite uro more Clauius 
aflcrat Angulosomnes , ctfi homogcncos in gcncrc Anguli , fiue fitus 
duarumlinearamconcurrentium > tamcnquoad' Rationcm non efle 
generis eiufclem omncs. Etfi cnim omncs Anguli , vt Rarionera ali- 
quam inter fc habcant , ciufdcm gcncris quantitatis eflc dcbcant , dc^ 
bcant fcilicct eflc Anguli iuxta dcfinitioncm3. Librij. non tamen 
fcquicur omncs Angulos Rationcm inecr fc habcrc pojle iuxtadefini- 
tionem 5 • Lib.5. quam , vt i uperius iam monui , nemo affcrat ab Eu- 
clide pcrperam , & abfque neceflitate definitioni tcrtix adtun&am 
fuifle, Ccd vt quantiwteseiufdemgenerisin duas fpccics quoad Ra- 
tdoncm diftinguerx t : quarum vna cas quaatitaies eiufdcm gencris- 

complc: 
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comple&eretur, qux Rationcm haberc poflent inter fc : ad alcerara 
percinerencquancicaceseiufdeniicidem gencris , qux racionem inccc 
ic haberenon poflenc : ad quarum quancicacum fpcciem (ad quam vix 
alix praccer Angulos , quancicaces percineanc ) Angulos concingencix 
Clauius confulciflime rcuocauic , eofque diuerfi generis ,fiue Jpeciei quoai 
Rationem ab Angulis Racionis capacibus eflc prouunciauit :non ca- 
men negauic intereosefle pofle alios aliis maiores,vel minoresrad 
hocenim neceflarium non cft , quemadmodum neccflarium c ffc ad 
Rationemaliquam certam couftituendam , vc quanca vcl quanca fie 
maioritas , vel minoricas dccerminccur : qui cnim maioricas , vcl 
minoricas illius quancicacis prx alia , decerminaca eflc poflic : cuiuff 
quantitas ipfa omncm refpuit determinationem ? hxc autcm indcter- 
minatiooritur.vtfupracum fentcntiam P. Aynfcom cxpenderem 
Prop. i f.cx anomalaarcu.s ad rc&am lincam , vcl alium arcum curui- 
tatis inxqualis , inclinatione , fuic vario & indeterminato fingularum 
partium xquaiiter aconcurfu diflitarum reccflli abinuiccm. 

Quid igitur tam mnUis difleruit Vallifius cap. 5 . 6. 7. vt contra Cla- 
uium probarct Angulos tam contingencix ,quam alios quofcunquc 
mixtos, auccuruilincos eiufdcm gcncrisefle fccundura quantitaccrn 
( id enim vnum omnia ad vnum eius probant Argumenta ) cum id fa- 
tcntem haberec Authorcm grauiflimum. Probatum oportcbat eos 
Angulos eiuldcm cfle gcncris feamditm Rationem , quod negauerat 
Clauiusiuxta mcntem Euclidisdefinit.5. Lib.5. eiufque Intcrpretum 
omnium : quorum communis confenfus , & in primis erga Euclidem 
obferuanciadetcrrcredebueratagraui illa intautum Gcometrix Pa- 
rentem,ciufquccultorcsferendacenfura,quam ad calcemcapicis 8. 
pronunciac , & iSauilio aliasconcepcamreferc :qucm aic fenfijfe defi- 
nitionem 3. ejr j.Libri 5. irrcconciliabiles effe. Tum fubiungic dignara 
eo Iudicefcntenciam. Et quidem ego idem prorfm fentio (cum Sauilio 
fcilicec) nempe fi fiaiuatur Angulum contatius vtrtun Anguli quantita- 
tem habere ( id porro ftacuic idem Euclides vt euidenccr fupra Prop.tf. 
declaracum cft ) definitiones iJIas duasfmulveras effe nonpojfe. At fi con- 
cedatur Angulum illum , Angulum ejfe tantum imsginarium : neque inter 
fe pugnabunt.UU diu definitiones 5 nequt cum Propofitione \ 6. Librt 3 Etem. 
ncquecum 1 . Libri 1 o.aut cum aliAquauu ,<ptam velapud Euclidem ,vel 
Archimedem vel alios vfpiam extare fcio. Sic taraen habeco , Vailifi, 
neque cibicontra Euclidem, &L apertam verUatem conceffum iri i 
Gcometrix fchola, Angulum conta£ti\s efle imaginarium i nequc 
proptcreadcfraercvcriflimascfle dcfinitionesillas terciara.,& quin- 

Ee 1 cara 



1 1 6 Lib. 1 L De Angulo contingentu. * 

tam Libri Elcm.ncquc, vcl fccumambas,auc cumProp.iS.Lib.j. 
aut cumi. Lib. 1 o- auc alia quauis apud Euclidem , vcl Archimcdem 
pugnaturas. 

Adillud vcr6,quodexProp.i.Lib.i.dcfphacra & Cylin. petitur 
Argumcncum , quid reponi dcbeat 5 ex dictis poteft facilc colligi. Ar- 
chimcdesenim , non fccusquam Euclides,vc cx ipfis verbis patct, 
dc quancicatibus" loquitur:quac Rationem inccr fe haberc poflTunt: 
quxfcilicec iuxtacclebremillam definitioncm 5 . Lib.y. Elem. mulci- 
plicatacfcfe po/Tunt fuperare , vel quarum quancicas dctcrminata eft 
quoad Rarioncm. Quod ncc Angulis contadus , ncc carteris , quos 
dcfignaui , conu c nircpotcft. Obiicit dcmum Vall. cap. 4. fint duo 
ciufclcm circuli quaccunquefegmentaacqualiacom- 
A muni linex AB adiacentia , U angulum curuili- 
neum C A D conftituencia. Quid clarius quim 
hunc AngulumC A D Racioncm habere duplam 
ad AngulummixtumCABfcgmcnii>&fiarcusCA 
[D ad lincam rcclam A Binclinacioanoroala fit , & in- 
deccrminaca ? Quod idem in aliis Angulis mulcis 
obfcruarc cft. Ergo malc ius Rationem aliquam 
habendi , faltemduplam,dcnegatur Angulisomni- 
bus mixtilineis , 6c Angulis quibufcunque curuili- 
neis,quosc6cinenclineac curuaccuruicatis inacqualis. 
Refpondco Angulumcuruilincom C ADadAnguIum CAB fc- 
gmcnti , eodemnominc Rationem habcrc duplam i.quo crcs Anguli 
Angulo C A B acquales , ad cundcm CAB Ratioucm habent tri- 
plam j & quatuor , quadruplam &c. Trcs autem Anguli ita Ratio- 
nem habcrcnc triplam ad corum vnum,non vt funt quantitas vna 
continua , Ccd vc (iinc Encia cria , fcu crcs vnitates diftinctac , quac ad ens 
vnum liue vnitatcm Rationem habcnt triplam , vt numcrus fciliccc 
3 . ad 1 . Quac Ratio pertinet ad quantitatem difcrctam aptam nume- 
rarc quafcunquc vnitatcs quarumlibec Encicacum , quac macexialc tan- 
tum funt numeri. Atque ita Angulus C A D dicctur Rationem ha- 
hcrcduplam ad Angulum CAB: vtin abftracto numcrus i.ad i.Ra- 
tionem habetduplam. Eftcnim pcraccidens, quodduorum fegmcn- 
torum Anguli C A B , D A B ita poffinc fibi mutuo applicari , vt vni- 
cum Angulum C A D couftituant :fi cnim ex natura fua,& vt cft 
Angulus, Rationem duplam haberct Angulus C AD ad Angulum 
CABj aliasangulus adcundemhabcrepOMCC codcm ittrctriplam, 
quackuplam,aucqiiamcijnqucaJiam. 

Ex 
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Ex di&is igitur habetur vera folutio Argumcnti cx Euclide & Ar- 
chimcde pctiti contra Angulos nullius Rationis capaccs : quod quident 
Ego , vt fupra roonui , in hac matcria poti/Gmum ccnfco nihilominu* 
aliaquxdam ab eodcm Vattifio addudanonomituminmaiorcm co- 
rum , qux ha&enus deduxi ,confirrrutioncm. 

AR.GVMENTVM QVARTVM. 
p^Pttixfto excogitatum adutrfm Angulum cont&ftus. 

Argumentnm hoc proponit Vall. cap. 1 1. fuae Anguli contaftus diC- 
quificionisin huncomnino fcnfum paucioribus , nec paulo clariori- 
buscomprehenfum. w 

Quod eft omni poficiua 1 quantitatc minus , illud cft non quantum. 
Sed Angulus conca&us efl omni pofitiuo Angulo minor. ErgoAn- 
gulus contaclus non eft quancus , hoc eft , iroaginarius folum eft , mc- 
rumque ac-purum nihil. Maior tam vcra eft , quam vcrac funt dc- 
monftrationes i nnumcrar , quac tum ab Euclidc Lib. i l.tum paflim ab 
ArchimcdcLib.de dimenfione circuli , dc Ouadracura Parabolac, 
& alibi , tum ab aliis per exhauftiones inftitui folent. Hoc fiquidem 
demonftracionumgcnusex co totam concludcndi vim habet:qu6d 
Polygonorum tam infcriptorum circulo , aut aliis figuris quam circurn- 
fcriptorumdiffcrcntia a circulo,aliifvc figuris mioor cft quauis propo- 
ficajquancicace. Hinccnim fic,vteadiffercntiaquanta non fit.adeoquc 
nihil s quo pofito colligicur circulus ( idcm dc rcliquis figuris cfto iudi- 
cium ) eflcaequalis akeri figurac , vt triangulo re&angulo a radio & 
porimctro circulari , comprehcafo. Aiinor ergo tantum probanda 
fupcrcft, ncmpc Angulum conta&u^pmnipofitiuoAngulo efTe mi- 

norcm- En quomodo id probet Vall. An- 
guluscontaeuiseft differcntia Aiguli rc- 
SiabAngulofcmicirculi. Scd haccdiffe- 
rentia eft omni pofitiuo angulo minor. 
Ergo Angulus conta&us cft omni pofitiuo 
Angulominor. Pcrfc patct maior. Mi- 
nor crgo probatur. Sit Polygoni cuiufdam 
circulo tnfcripti latus ABtquod bifariam 
pcr diamctrum,atque adco ad Angulos 

reftos fccctur in L > iungaturquc radius C A. Ergo Angulus C A L 
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erit rc&o minor , eiufquc a re&o differcntia crit Angulus A C L* 
Quo fit , vt AngulasC A L c6 magis acccdat ad rc&um , quo Angu- 
lus A C L fuerit minor. Si igitur concipiaturcirculo infcribi Polygo- 
numlaterum infinitorum : erit Angulus LCA infinite paruus:qut 
cum fitdifFerentia Anguli C A L ab Angulo recto C L A : difleret An- 
gulus C A L in cocafu ab Angulo redlo C L A , fiue C A D ( ponitur 
cnim A D circulum tangcrc ) Angulo infinite paruo , ifquc eft Angu- 
lus L A D hic enim aequalis eft Ahgulo L C A. Ergo fi tunc Angulus 
L AD infinite paruuscft j rrlulto potiori iurcinfinite paruuserit An- 
gulus conta&usl A D. Scd qnod infinite paruum cft , hoc quantum 
non cft , fiue nihil cft. Quod fi Angulus contactus I A D nibil eft. 
Ergo A ngulus C A I femicirculi rce>us cft : fi cnim ab Angulus rcfto 
CAD nihildematur, vt nihil demitur^cum Anguluscontac"tus I A D 
dcmitur haud dubium quin pcrmancat integer Angulus rcctus. Is au- 
tem eft Angulus femicirculi C A I. Ergo Angulus femicirculi rc- 
<Ftus eft. 

Hxc cft Vallifij ratiocinatio , & quidcm haud paulo planius propo- 
fita:cius cnim vis tota pendet ex perpetuaduortm angulorum LC A, 
L A D aequalitatc > dc qua tamcn apud Ipfum nulla fit mcntio. Hanc 
porro ratiocinationcm fuam multis confiimarc conatur Vall. fcd pai is 
funtomncsciusconfiimationesponderis. Hoc cft , nullius , aut mi- 
nimi: parura ccrteGeometriam fapiunt : vtcx eafola, quam proxime 
retuli , coniiccrc licct. Quod paulo diftindius declarandum cft. Ita- 

<JU£. 

RffponJJo. 

ln primis vix bene percipio , quo fenfii 
L> maior illa Propofitio Intelligi poflit. guod 

omni fofitiu* quantitAte minus ejl , Argu- 
mcntaturVall. lllud qumtum non efi. Si 
quid cnim altcro minus cft , aliquid eft : & 
quidcm eodem iure,quo alterum, quod 
quod maius dickur. Nequc cnim maiu« 
quidquam altcro realiter eft ,quin realiter 
exiftat minus. Videat ergo Vall. num fc 
ipfos dcftruant cnunciationis illius tcrmini. Verum ne huic exa- 
minandac Propofitioni immoremur, admittamus tanquam Geomc- 
tricas , vt Geometrica: omnino funt , omnes illas fummorum Geomc- 
trarumdcmonftrationcs.quar pcr cxhauftiones abfoluuntur $ & fimul 
admittamus in ea Argumcntandi pcr exhauftiones methodo Dullara 

quantita 
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qaamitaccmaffignaripofle.cma pofita abfurdum non fcquacur, ex 
quo legitime concludatur nullam ab Aducrfario affignaridcbcrc (quae 
foicVallifijmcns,etfipaul6minusbencenunriata) atquc ade6 ab 
co admitti tanquam vcrum 3 quod ab Argumentantc afleritur. Hac 
ergo Propofitionc maiorc iuxta debitum fenfum admifsa , minorem 
perpcndamus. 

Haec autcm cft minor illa Propofitio.Swf Anptlm contatfus eft omnipo- 
fitiuo Angulo minor.Sl aliud nihil velit Vall.quam quod voluit&dcmon- 
ftrauic EucI.Prop. 1 6.Lib.3.nimiru Angulum contactusefle omni pofi- 
tiuo Angulo rcciilincominorem: id quidem non fecusquam Euclidi, 
concedi Vallifiodebct. Attamencxeo concludi non poteft,Angu- 
lum concaccus nihil eflc : nifi probet Vall. nnllum alium Angulum prae- 
ccrrcAilineum, autrcciilincomaiorcm,atquc ade6 nullum Angu- 
lum concaccus dari pofle. At hoc in quxftione verfatur ex concefTio- 
ne,&animi tantum gratia: cum ex Euclide ipfo conftet Angulo* 
concactus &dari,& eflequouisrec"cilineo minorcs ,imo 8c 'inter fe 
inxquales.Tunc igitur ad Principiu recurrorec Vall. & Angnlum con- 
ca<fcus non quantum,fiue nihil efle aflercrct. Ex eo quod nec quantus, 
nec aliquid eft. Ad hacc cum idem in haec vcrba loquatur ,fed Angulne 
contatfus eft ornni pofttiuo Angulo minor. Merito cenfeatur Angufos om- 
nes concactu.s fupponere efle arqnales : quod namo ipfi finc probatio- 
ne concedat : imo quod ncmo ip.fi non oftendateflc falfum. Quare* 
ecfi Anguluscontactusquilibcc omni Angulo re&ilinco fit minon non 
tamen propterea omni pofitiuo Angulo cft minor : crit cnim oblatus 
quiliber Angulus concatKrs , vt minor infinitis coxuactus Angulis 5 ita 
aliis eiufd cgeneris infinitis Angulis erit maior. Vnde aflererenunqua' 
licebit quempiam Angulum contacluse6paruitatisdeucnifle,vcomni 
pofitiuo Angulo dicatur minor. Quod fi per impoflibile fupporiacur 
dari pofle Angulum omni poftciuo Angulo minorem : non ftatim ta- 
men fequeretur non cfle Angulum , vel non quantum , aut nihil. 

lam vcro fl probationes accendamus , quasidem Authox adhibec ad 
Angulumconcactus c rcrum natura abolendum , & ad fpatia Imagi- 
nariacum chymxris amandandum j riihil obferuari poteft debilius» 
nihil quod Gcometriam fapiac minus. Ecce cnim vc paul6 ance ratio- 
cinantem audiuimus. $i cenfeatur Poljrgonum circulo AIB infciibi inf- 
nitorum laternm j Angulus L CA( ducti femidiametro C A ad latcris 
Ulius tcrminum A , ad cuiusmedium L ducitur C L ( id enim ita exi- 
gic eius fuppoficio ) erit infnite faruw , hoc eft ,htpit ,itihil, & nort 
Iftnntut : grgo ctirn Angulm LAD, Angulo LCJ *$ua!ti> mn eft quan- 
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tm futurus > fed merum nihil. Ergo multo mugit Angulm contsclus JA D 
minor AnguloL ADmn quantmfuturuseft. Sed attende amabo , Val- 
lih , dum fupponis Polygonum laterom infinitorum circulo infcribi» 
cane latcra non quanta , an quanta ciTe ccnfes ? fi quanta cflc non vis: 
ciim fimul cuanefcant cmnes Angulicum(uislatcribus,adquid mcn- 
tionem infers Anguiorum LC A , L A O , I A D > Tunc enim cua- 
nefcic recta L A > & C Acum C L corigruic , & A D tangit circulum 
in I. Qmiod fi fingulis illis lateribus multitudine infinitis aliquam 
tribuas quantitatem : vide fis primo nc tua a temetipfo deftruantur 
Principia > qui aflerucris , quodinfinite paruumeft ,efle perinde non 
quantum. Dcindcquincgabis duaslineas LC , AC tantiim in pun- 
flo C cocuntes Angulumnon contincre etfi infinite paiuum,cui fic 
rqualis Angulus LAD? quo pofico ctiam Angulus contacVus I A D, 
quantusruturuscit,nonautemnihil. Ncque cnim tibi primo con- 
ceiTum iri fine alia probatione, quara quod ita tu «fentias , rftimarc 
dcbes, infinitum nihil vel magnitudioc , vcl paruitatc dari pofle : quo 
tibi nonconceflbPrincipio, cuius momcnti fiitura cft harc tua tota 
contra Angulumcontac\us Argumcntatio? 

Atquehxcplusquam faris ad 
hoc Vallifijdiflbluendu m Argu- 
mcntum. Verum non nihil fu- 
pcrcft circa quafdam quas addu- 
cic, cius confirmationes obfcr» 
uandum ; ne quid queratur ob- 
fcruationc dignum practcrmif- 
fum. Quid porro illud eft ? Ecce 
vt num. 5. cap. 1 1. ratiocinatur 
( cius vtar verbis , ne quid fibi 
imponiqucri poflit,meo tamcn 
fchematc.) 

Suiiungsm , inquit , huic Argu- 
mento etiam hanc fpecuUtionem 
mndfmilis nttur*. SiAngulustmtaffus ASLftt veri AnguUs , tum 
& refidum LBR *d duos rcetfes erit verc.Angulus , neque erit refis 
M.B in direclum fofit* cum peripherid BLCs Jtcut nec retl* AB cum 
feripherikB VS. Athoc comejfomulto mugjs dicendumeffet (6 Argumcnr 
tum omni Achillxo grauius • ) dum pcripheri*s CLB , SVt Angu- 
iumcontinere. £uod ftLB Vnon ftt Angulus t fed fit xm* line* continumt*, 
+ t* dirctlum pofit* >provt concedi foU$ *b ommkus :^ue erit ABVS 
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aut RB L CAngulus,fed fotius /incamdireflum fofita : & confequenter, 
neqnt ABL Cncque RlVS Angulus triti fed fotius linta coincidenttr t 
quantum Jcilicet ad iffum funttum contaclus attinet. Hxc ille. Ex quibus 
corollarium deducit , cui par intota Geomecria non rcperiatur : Eccc. 

Atquchtnc ohittr dtfcere licet , quofacJodua diffmi/cs line* futa curua 
& rccJa , vel fertfheria & farabo/a , quacnam praecerea ? vel etiam pe~ 
rifhertjt matoris & minoris circuli , hxue tantum ? aut etiam conuexa & 
concaua , pcrge ? &c. id cft , re&a B R cum duabus fimul periphcriis 
B L C , B O D maiorisSc minoris circuli. Id eft pcripheria S V B cum 
iifdem duabus fimul periphcriis BLC ,BOD 8c cartcra huiufmodi. 
Siup paclo, inquit , hutufmodi linea continuarifojfint. Sed heus tu , Val- 
lifl , qu«im difpar eft hxc tua Anguli conta&us fpeculatio ab iis , quas 
vcl in Inflnicorum , vt vocas , Arithmecica , vel in fectionibus conicis 
inftituifti leoncvel in Pelecarium ftudium,vcl in Clauium odium 
te abduxic , vt & tui obliuifcercre , & vcritatis. Et in quod Abfur- 
dorum barachrum ccdemerfic percinax illatuacontentio. Vis lineam 
curuam linea: rciftar in dire&um efle poficam i fiuc eodem , quo cepc- 
rac , du&u concinuar i. V is etiam Periphcriam circuli maioris pcriphc- 
riac circuli minoris efle in diretfcum : eft crgo peripheria vnius circuli» 
vtinfchematcpcripheriaS VB ,duabus)peripheriisB LC , BOD, 
imoinfinitis,in dirc&um. Quod adco abfurdum cum fit:vereor 
nctualitcr quam Euclides Lib. i. Prop.14. vel Lib.6. Prop.3 2. voccm 
illam in direftum accipias. Ipfc vidcris. Eam ccrte in eum fenfum 
tum Euclides , tum cius Inccrprcccs accipiunc : vc fi duarum linearum 
alcera , vel vcraque vlcra pun&um , in quo iam conuenerunc , fcftquc 
mucu6cangunc,producacuri coalcfcac in vnam vcraque fccundum 
omncs parces. Ica rec"ta in re<fcam incurrcns c dircclo in direclum cft: 
ica peripheriacircull in folam eiufdem circuli Penpheriam in dire- 
clumeflcpoceft: vtnonmale direclionem illam duarum fibi incur- 
rentium linearum itaexpliccnt : vc in concursus pun£o ( noca Vallifi) 
nullamhabeant adfe inuicem Inclinationcm , hoccft , Angulum nul- 
lum conftituant: conftituant vero aliquem,fiue Inclinationcm ali- 
quam ad inuicemobferuent , fi produ&ac , non in eandem lineam coa- 
refcant > fed a fc abfccdant poft conta&um , vel feclionem , & aliorfum 
digrediancur. 

Vnde apparct quantiponderiscenfcridebcat Argumentum a Val- 
ltfio propofitum concra Angulum contactus. FerifhcriaLBinferifhc 
riam B Veiufdemcirculi incurrens in direclumiffi iacet ,necv//um angulum 
conjittuit , co quod arcus L 3 froduclus cum arcu B Vcoincidit t ttque irnmer- 
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gitur. Ergo inquic , multo minus idem arcm L B cum retta linea B R, 
angulum conflituet,& incluiatiomem hahebit. Quid? Arcus LB vlcra 
B produclus , an queraadmodum cum arcu B V coalclcit j ica etiam 
•oalefcit cum refta BR , ipfiqueeft in direaum pofitus, vt cum ipfa 
Angulumnon conftituac?confticuit omnino,8c taraen cum arcu 
BV non conftituit. Quod adco verum eft, vt non tantum arcus 
vnius circuli in eiufdcmarcumincurrcns non habeat aliquam inclina- 
tioncm 5 fcd necetiam arcus Ellipfis, aut ( quod mirum magis eft ob 
flexum magis irregularcm ) arcus Parabolre , aut hypcrbolx cum arcu 
eiufdcm Ellipfis , Parabohe , aut hyperbola. cx aducrfo occurrcntium , 
Angulum conftituat,aut inclinationem habeat:vtnuquc enim produfti 
arcus harum trium conicarum fc&ionum licet curuitatis inatqualis, 
nonfecus quam duo arcus circulieiufdcm,coalcfcunt, fibiquc indire- 
ctumfunt pofitL 

Aliam addit idcm Author 
A _R £ap.ix.num.6. Argumenti fupe- 

rioris confirmationem , cuius 
idem eft cum carteris pondus, 
ad probandum Angulum femi- 
circulieflca.qualem Angnlo re- 
&o re&ilineo.Qu» fic habet.l\fo- 
tum eft t inquit , aream figur* re- 
gularis laterum quotcunque dqua- 
iem ejfe reclangulo : quod femiperi- 
metro , ejr reffd a centro fgura ad 
perimetrumperpendiculari ( ad la- 
tus, inquam, aliquod Polygoni 
V perpendiculari neque cnim ad 

omnia fimul latera, quibus conftat perimeter Polygoni , vlla linea 4 
centro poteftefle perpendicularis) continctur. At iiem o&endit Archi- 
mcdes Prop. 1 . de dimenftone circuti , de circuU : nempe aream circuli dqun~ 
lem effe rcttangulo fub radio^r femiperipheria.EjligiturRadws adperiphc- 
rtam perpcndicular* :ftue ai Angulos rcftos reftts lineis aquales. Ergo AtK 
gulus CLBG femicirculi reBus , eft retla Angulo ABG aqualis. Ergo Ar>- 
gulus AB L CcontacJus , nec quantus , nccaliquid e(r. 

Admitto aream figurae, fiue Polygoni cuiufcunque regnlaris,*qua^ 
Iem cfle Re&angulo , quodfemipcrimcterPolygoni , & linea acentro» 
ciufdemPolygooiad vnumaliquod eius htus perpendicularis contx~ 
ncnc Adi3iitu> ctlam areajn ckculi xt^ualcm jcjfc tcclangulo ^quod 
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continCnt radius circuli , ciufque lemipcrimeter : fcd cx his ita admit- 
fi>,nequaquum fuadebic Vallifius, admittcndumcflc Angulum femi- 
circuli elfc Angtilo recto rc&iiineo xqualem. Vndc cnim S£ quomo- 
dohocex illis praxognitis , & prsfuppofiris concluditur. Rc&an- 
gulum coofticuo ex radio,Sc rccl.i linca , quae fit icmiperiphcrix 
circuli a:quaiis, a:qualc circulo. Quid ad hocconfert Angulus (cmi- 
circuli ? Qux mcncioncm illius facicndi neccflitas ? concipi fortaflb 
vulc circulum { ncqucenim alia occutit conncxio intcr Antcccdcns 
tc abeo deductum conlequens ) quafi Polygonum , vt radius a ccntro 
ductusad vnum aliquoueius latus litpcrpcndicularis. At huiufmodi 
fiippoficio prtmum forci abfurdiftimarcirculus cnim ncciateribuscon- 
ftat , necangulis. Dcinde Radius a ccntro ductus ad circulum nc- 
quaquam elfet ad peripheriam perpendicularis 5 ficut ncc ad perimc- 
trum totam Polvguni reguiaris , pcrpcndicularis eft rcfta a centro ad 
vnum aliquodcius latus perpcndicularitcr duda: fcd tantum ad hoc 
vntim cius latus ; ad rciiqua vero eius latcra, ca re&a forcc obli- 
qua adco vccx eacirculi & polygoni fimilitudine ( qu.l fola vt medio 
vci poceft Vall. ad contlufionem fuam infercndam , ciim alia nulla fic 
incercamfit PnemilVasconncxio)liccat apertecolligere Angulumfc- 
micirculinonefle rcciutn. Quo porro modo ? Eccc. Linca a ccntra 
Polygoni reqularisad vnuLnciuslatusducla pcrpcndicularis , ad latc- 
ra duohinc,indcbtcriiIli adiunda,noncflpcipcndicuIaris ; fcd obll- 
quajdquefcmpcr in infinitumcontingct , quo plurafucrint Polygo* 
ni latcra , doncc tandcm Polygonum euaferit in circulum ( probabit, 
opinor, Vallifius hanc raciocinandi mcthodum , cum nullaalia ci fic 
magis familiaris ) tunc autem fi ad periphcriam ducatur radius circulij 
ncquaquam is futurus eft ad partes proximas , fibiquc adharrcntcs 
perpcndicukris : hatcnim inrk&untur vtrinqne , vc infledi 'olcntcu- 
iufuis Polygoni lacera duo,mcdium latus cui adhxrdnt , obfidcntia. 
At incirculo nullum cft latus,inquics, ad quod radius ducatur perpcn- 
dicuIaris?fateor,funttamen partcs circularcs , & inflexa?, feu con- 
uergenteshincindeaRadio pofitxiad quas non potcft radius ilie 
cfle pcrpcndiculari?. Quod quidem dcbct Vallifius admittcrc : curo. 
yt fupra retuli cx capite 4. fua: difquif aflerucric ir.clinAticnem peripbe- 
riA ejr line* Ttngentk , qux in punclo concnrfns nnffa emt , cmn frhmm ab 
copur.clorecejfumcjl , ahqnam fiert. Si enim fit aliqua inclinatio peri- 
phei ia: & lincx Tangcntis , hoc cft , pcriphcria a Tangentc diucrgit, 
cum primum apun<ftoconcursus,inquoradiusa ccncro circuli duclttl 
cumTangeiue reclos Angulosconftituic, rcccflumeft : fatendum nc- 
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ceflario eft pcripheriam cum primum a concurfu receflum eft , ad ra- 
diumillum,fiuccirculidiametrumacceflifle tanto fpatio, quanto a 
tangence receflic Ergo diamctcr cum periphcria Angulos reftos con- 
tra quamfcnciat Vall. nonconftituit : nifi fortc idcm velit abfurditatcs 
ha&enus notacashacnouacaeterisnon minorc cumularc : vtdicat ra- 
dium iiucdiametrumcirculi rectum Angulum conftitucrc cum ipfo 
folo prarcise punclo peripheriae , nuilaeius partium curuarum puncto 
adhacrentiumrationchabita. Quod quidem vltro , vt opinor, admik 
furuseft i vt potc qui aflcruerit ( vt fuperiiisannotaui , &cuilibct eius 
hunc tractatum legcnti , promptum cft obfcruarc ) in ipfo punclo 
concursiislinearrcctar pcriphcriam tangcntis, vcl duorum fcfc ran- 
gentum circulorum , & non vltra illud Angulum conftitui. Quod 
cap. 1 1 . manifcftiflimum cft , fic cnim illic habctur. Non enim magnitu- 
do AnguU ( duorumfcilicet fcfc tangcntium circulorum ) nfiimanda ejt 
€x ea , quam habent crura diuaricatione extra punclum concurfus : fed ex 
edquamhabentinipjoconcurjuspunc7o. Alia func in hoc traclatu loca 
huicnonabfimilia. Quaeomniaabfurditatem non vulgarem conti» 
ncnt , vt patet : quae cnim diuaricatio in punclo, cuiusnulla: funt par- 
tcs , concipi potcft ? Attamcn aut illud admittat neccfle cft, vtradium 
circuli ad phcripheriam Angulos rectos rcclis Angulis rectilineis arqua- 
les conftituere dici poflitj aut oppofitum conccdat , nempc radium 
cum pcriphcria Angulos recto minores cfKcerc j dum pcripheria,cum 
primiim a concurtu , vt idcm ait , rcceflum eft ,aliquam inclinatio- 
ncm cum tangentc obtinet >atque adeo ad radium , fiuc diamctrum 
acccflit : caque approximatione Angulus diamctri cum pcriphe- 
ria , qui eft Angulus femicirculi , redo minor effedus cft. Vn- 
de patct quanti fit roboris hoc Argumcncum ad angulum fcmicir- 
culi rccto rc&ilineo xqualcm , & confcqucnter Angulum conta&tis 
non quantum conciudendum. Sed videamus, fi quid mclius, & Geo- 
mctria magisdignum , cxcuticndum fupcrfic. 

ARGVMENTVM QVINTVM. 
^^Fb Angulum conuBtus adorttur Pallijttu* 

Ego quidem , inquit Vallifius cap.9. Omntm non video quo patio figu- 
yjt ftmiles , dicipojfunt , ntji & Utera homologa habeant proportionalia , & 
Jimiliterjits. At quonam patto , qua Angulos inaquaUs faciwt , adeoqut 

inaciuaUi 



LthAL DeAngulo contingentti. ii$ 

injtquules hahent ad Inuicem inclinationes , interim ftmiliter ftta Mcantur, 
ego prorfus non intelltgo. 

Hanc fuamfcntcntiamtum citato cap. tum duobus fcqucntibus 
io.&u.multisconfirmat:fcdqua:omniafapiuntiliam cius ratio- 
cinandi mcthodum j qua , quae vnius quantitatis iunt propria , ea in 
aliam transfcrt , in quameuafiflc ,aut , vt ipfe loquitur , euanuifle vi- 
detur. Ita , inquit , circulus circulo fimilis eft : quia fi vtrique circulo 
Polygona fimilia plurium , & piurium in infinuum iaterum infcri- 
bantur ■■> tandem in circulos definent : qui erunt Polygona latcrum iu- 
finitorum : Quo fit , vt qucmadmodum Polygona illa omnia, cum 
fint fimilia , latera habcnt proportionalia circa aequales Angulos: ita 
circuli ipfi , aut fcmicirculi inaequalcs , aut circulorum inarqualium 
fcgmcnta fimilia , latcra ctiam habcnt proportionalia, & Angulos 
Iateribus proportionalibus contentos , aequales. Anguli ergo omncs 
femicirculorum quorumcunque funt sequales , ficut & Anguli fimi- 
lium omnium fegmentorum. Quod fi ita eft < cadem mcthodo Vall. 
concludcre licebit (quanquam id minime prxftitcrit ) omnes Angulos 
femlcirculorumcfle re&os. Si enim in fchematc Propofitionis n. 
vcl 1 1. contipiantur dcfcribi circuli maibrcs in infinitumfcfe tangen- 
tcs in B i euanefccnt illi tandem in circulum infinitum , hoc cft , in Ii- 
neam re&am A R tangentem in B circulos j ad quam eorum diame- 
tcrcommunis,eft perpcndicularis. Alia non pauca,qux ad hanc 
Angulorum curuilincorum xqualitatem probandara congerit Vall. cu 
tatbcapit. cumnonnifiex congrucntiis , fiuc conucnientiis quibuf- 
dam , & dcfincntiisfuis hauriant firmicatcm , lubens practermitto , vt 
a Geomctria pcrquam alicna. 

Refionjto. 

Agnouit , fateturquc Vallifius Euclidem alitcr fimilia fcgmenta cir- 
culorum , aliter figuras rcdilincas fimiles definiuifle. Has Lib. 6. 
derinit. i . ait efle , q ua rjr Angulos ftngulosftugulit aquales hahent , atque 
latera , qua circnm angulos aquales , proportionalia. Illa vcr6 Lib. 3 .dcfi- 
nit. 1 o. afleriteflc £>tu Angulosjcafiunt aquales. Quaercrem a Vallifio, 
nifi , vtperfpicax e ll , ipfc fibi obicciflet. Cur Euclides figuras fimi- 
lcs re&ilineas a curuUincisdiftinxit,dum vtrafquc dcfiniuit ? Cur An- 
gulorum , quibus conftant re&ilineae mentioncm fecit,& Angulos 
curuilinearum fiientio praetcrmifii; ? Aliquid fane difcriminis infignis 
intcr vtriufquc huius gcneris figuras oportuit Geomctram oUfer- 
uafle : quo vt eflentia,ita & definitione difcreparc dcbcrent. Ait Val- 
UfiusEucLidcm fegmcnta fimilia pcr Angulos,quos capiunt,potius 
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quim per Angulos , quos eornm arcus 8c fubtenfo concinent , defini- 
uiflc . Non quafi ftmilium fegmentorum Angult effent inaquales : fed quo- 
nic.m ,vbi poflea de fimilitudine fegmentorum agendum ejfet yfacilius ejfet 
quantitatem Anguli in fegmento , quam Anguli fegmenti demonjlrarc num 
aliud aliquid f pedalfe oportuit Euclidcm, dum diuerlas haice duas dc- 
finitiones tradidit ? fpe&auit omnino. Neque enim Author oculatif- 
fimusdcfinitionem fuam primam Libri(5. ad folas reftrinxillet figuras 
rcdiimcas , fi eadem vllo modo ad curuilineas pertinere potuiflec ; ne 
fcilicctdcfinitumdcfinitione laciuspatcrec,non fine vitiograui,quod 
in magnos illos fcientiarum Parcntes haud quaquam cadcre poterat. 
Etfi non ncgem allatas interdum ab Euclidc minus eflemiales defini- 
tiones ,cum pofletmagis proprias exhibere s quiaadea , quac tracla- 
turuscrac,has,quam illas , minus accommodatas cfle cerncbatjita 
tamcn , vt altcra alteram non cxcluderct i fcd vtraquc , fi luberet , ei- 
dem definito poflcc applicari. Id ab co accuratc obfcruatura cuidcn- 
tcrcerni poceft definit.6. Lib. ^.cVidefinic. xo. Lib. 7. In priorejfil^ui- 
dem definicioncdeclaracquarnam magnicudinesdici dcbcant propor- 
tionales his verbis. In eadem Ratione magnitudincs dicuntur effe prtma) 
ad fecundam^ejr tertia ad quartam - } eitm prim* tcrtia aquemultipltcia 0 
fecunda (jr quarta aqucmultiplicibtu/vtrumqi ab vtroque,velvnA dejiciunt, 
velvnaaqualia funt y velvnacxcedunt. Quanquam autcmaliam numc- 
rorum proporrionalium magis propriam dcfinitioncm , quam difcrecae 
quancicacisgnacuraeifubminiftrabar,eflecrradituros : hancfcilicec.JVw- 
meri proportionales funt y cum primus fecundi >tjr tertius quarti aque mul- 
tiplex ejty vel eadem pars t vcl cadem partes. Non tamen dtfcrecam 
quantitatem in illa cxclufic j cilm cam difcrecae, quam continuae quan- 
titati conucnirct : nec , fi exclufiflet , vitio caruiflet illa dcfinitio , c6 
quod ipfodcfinico fuiflct anguftior. ln noftro paritcr cafu,ncqua- 
quamEucl.fimilitudinemplanarum figurarum dcfiniturus dcfinic. 1. 
Lib.6. Re&ilinearum tantum figurarum mcntioncm fcciflet exclufis 
curuilineis ; fi aequk curuilineis, ac rectilineis cam conucnire pofle 
fcnfiflct : fenfiflet nimirum figuras omncs planas tam curuilincas , 
quamreftilineas cfle CimWcs iqua ejr Angulos ftngulos fingulis aqualcs 
habent > ejr Jingulalatera circum aquales angulos frofortionalia: quamuis 
fingulaiidcfinirione nerope 10. Lib.?. fcgmcnta circuli fimiliacxpli- 
cuiflet. Vndc vel cx co ( alia cnim funt eiufdcm in hanc fcntcntiam 
teftimonia , quae fruftra pluribusprofequamur ) apcrtc patct Gcome- 
trarn Angulos fimilium fcgmcntorum inacqualium inaequales cfle fup- 
pofuifle : quodnon leuitercoufirmatur ex eo, quod rcuera (cgmen- 

cormn 



Lib. IL De &4ngulocontingentU. 117 

torum fingulalateratam duo recta , quam duo circularia , quibus an- 
guli fegmentorum concinencur , func proportionalia , vt prompcum 
iorct dcmonftrarc : ade6 vcper folos Angulos ftcc , rion aucem per 
latcra, qno mious dcfinitio illa prima Libri 6. fegmentrs fimilibu* 
conuenire polfic , co qu6d xquales cfle nequeant Anguli. * 

Nolim hic ad hanc Angulorum fegmentorum fimilium inxqua- 
licacem probandamPrineipium iliud 8. Lib.i. Elem. affcrre ,quo cui- 
dencius eft nullum. Qua: fibi mucuo congruunc , func xqualia , inx- 
qualia ergo , qux fibi lecundum omncs parres fuperpofita ( multa 
enim funt xqualia , qux propcer figuram fuperponi apta non funt) 
non congruunt : crgo Anguli fegmencorum fimilium , quorum minus 
maiori cotum fupcrponi poteft coiicm modo, quo fcmicirculus minor 
maiori, vc pacec in fchemate Propoftcionis n. in quo duo fegmcnca 
BLC, BOD fimilia funt , & minus cocum maiori fuperponitur* 
inxquales cffc demonftrancur confulc Prop. 6. qux & ipfa ad boc 
apprimefacic. 

Ac Vallifius non videt quo paclofigur* fimiles dici pojfunt , nifi 
& latera homologa habeant proportionalia , & fintiltterfita. Ncque Ego 
quidemid vidco.ncquealium quenquam viderc polfe reor:figura- 
rumcnimfimilicudo,£cparciumpropQrcionem,£c fitum earundem 
partium inter fe , 8c ad totum exigic fimilcm. Ac quod fubdic fe pror- 
fusnonintelligere quonam p*clo,qu/t angulos ina^aales faciunt ^adeoque 
inclinationes inaqua/es habentjtd inuicem y fimiliterfita dicantur\ neque 
quifpiam prorfus incelligec , vbi de re&ilinearum figurarum cancum 
agecur fimilitudinc Vcrum , fi dc figuris curuilineis fimilibus ha- 
bcacur quxftio , non paulo alicer nemo fencicccum anomala fic arcus 
ad fuam fubftenfam inclinacio , totque finc inclinationcs diuerfx , 
quot limt diueria puncta arcus fubtcnfi, vc fuse in fuperioribus eft 
declaratum i non mirum fi ad duorum fcgmencorum fimiltcudineca 
non requiracur irregularis huiufmodi inclinacionis xqualitas , niii 
quatenus irrcgularicas illa ad regularicacem reduci poccft ope li- 
nearum reftarum U angulorum reailincorum. Vt cccc in diagram» 
mate iam fxpius adhibito , certumeft lineam B Ca punclo B in quo 
duo circuli B L C , B O D fe tangunc , edu&am abfcindcrc ex illis cir- 
culis fegmenta'fimilia : quorum proinde punfta omnia non tancum in 
arcubus B L C , B O D aflignaca > fed eciam incra vel excra eadem ie- 
gmenta, aflumpca, eundcm in vcroque fcgmenco ficum , fiuc pofitio- 
»cm occupant Excmpli gratia , ducH reda B L , arcus fccantc in L» 
& 0> pujitULci 0 Uatin nroquc fegmcnto fimilicer fica ad omni* 
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pun&afui fingula fegmcnci. Nam fi duccrcntur rcctae C L & D O, 
triangulaBLC ^B O Dforent fimilia, & fimiliter pofitaluper ba/es 

BC, BD j&pundum L cundcm fitum habcret ad puncla C &. B 
comparatumiqucm habet punchim O comparatum ad duo pun&a 

BD. QuodfidiccrcmurapundisL&O perpcndwulares ad bafim 
communcm B C , 8c B D , vel aiio quouis Angulo ad eandcm bafim 

BC vel BD, inclinata :: fimilia 
conftruercnturTriangula, &: eo- 
demmodopofitaj & in fimihbus 
illis triangulii duo pim&a 6c L O 
fimilitcr fita forenc. Quod ciim 
eodcm modo comingar , qu«c- 
cunque ducatur recta B O L : pa- 
tcc omnia puntta arcus B L C 
eodemmodo , fiue fimiliccr cfic 
fica , ad aliud qudcunque pun- 
ttum fegmcnti B L C compara- 
taj acficafuncomnia pun&a ar- 
cm BOD, ad aliud pundum, 
quod punclo refpondcr in fe- 




gmentoalteroBLC, aflumptocomparaca femper enim triangula fi- 
milia, & fimiliter pofita in vtroquc fegmentoconfticui pocerunc, qu 
rumlatera fempercruncproportionalia circum aequales Angulos, ; 



o- 
ac 



proindccorum puntta omnia fimilicer fita: quod fufficic , ipfo cciam 
teftcVaIlifio,vcha!cduo fcgmcnta dicancur fimilia,eciam fi nulla 
fiac Angulorum fegmentorum mentio, fiue fint arquales, fiue inx- 
qualcs , cum praefertim nulla ccrta & dcfinita fit corum quantitas , fcd 
omnino irrcgularis : qux , vt oftendi , dcterminaturopc triangulorum 
in vtroquc fegmento fimiliaro , & fimiliter pofitorum. 

His vnnm adhuc addam , quo cumulatius propofito a Vallifio Ar- 
gumcnto fatisfict. Altud fortafle , quam prima fronte apparcat , de- 
fideratur a Pclctarij fautore ad fegmentorum fimilicudinem , cum fc- 
graencorum fimiiium Anguloscxigicaequalcs : nifi forte hicetiftm ve- 
lit hanc Angulorum mixtorum xqualitatem in ipfo puncto concursus 
B duorum arcuum C L B , D O B , & linex rectx C B , vel G B cou- 
fticui. Quod abfurdum ita mentcm mcam perceilit , vt tametfi ncc 
femcl.nec obfcurre ,' & vero ctiam difcrti/Hmc hoc in Argumcnco 
op. io. id pronuncict, vix tamcn mihi perluadeam eo prolapfum 
GeometrixProfeflbrem , vtita (eufcrit. Qjia: cnim in puncto , linca- 
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«im inclinatio ? quac diuaricatio ? quac Angulorum differemia ? Quid 
plura ? Quod fi hacc & aliaabfurda tam grauia confequantur, fi quis 
Ahgulum qucmpiam in ipfo concurs&s punclo praccise fieri pronun» 
cict: noninleuioraforuflciscenfebiturincurrere, qui ad Angulum 
conftituendum praetcr concurs(is pun&um ( illud enm abfolutc ad 
Angulum ucccflarium eft ) lincasab eo profilientes admiferit j & fi- 
mulaflerueritduos Angulosduorum fegmentorum fimilium ,qualcs 
funt in codcm (chematc duo Anguli C B L , D B O , acquales cflc pof- 
fe. Cumenim vnum ,quo Angulicontinentur, latus C B fit vtriquc 
communejaltcrumctiamcommune , idemqucefle neceflecft ferua- 
tk eoruro acqualiiate , quodcunque tandcm tatus illud fupponatur j par 
enim in omnibus eft condicio. Sicut ergo fi duo Anguli rcdilinei 
arquales fupponantur, vnumquc vtrique communc latus ftjtuaturj 
alcerum latus cum altcrocoalcfcerc , & congrucre necefle eft propter 
Angulorum atqualitatem : itactiam in Angulisfegmcntorum.fi xqua- 
lcs dicantur , nccefle cft contingerc : ncc poteft latus redum , vc 
C DB, vtriufquc congruerc } quin vcriufque curua latcra B LC, 
BOD, falua Angulorum acqualitate, etiamcongruant , idemque 
latus omnino fianc , non quidcm fecundum longitudinem (longitudo 
enim linearum Angulos continentium non fpe&atur , nec Angulos 
mutat ) fecundum curuitatcm , 8c diuaricationcm. Quod ciim ade6 
notum fit , vt Principium vix habcatur cuidentius , iam artendat qui£ 
quis fegmcntorum fimilium ( fiuc ca fuerint fcmicirculi , fiue alia 
qujclibet) Angulosacqualeseflc contcndit,in quod fefc inducat ab- 
lurdum. Ex eofcilicetadmitterecogituromniumcirculorum (quod 
prma frontc haud ica obuiurn inicio monui ) flexus & curuaturas 
cflc acqy a!es , quod abfurdiflimumcft > ucc mtnus , quod cx eo fequi- 
tur , abfurdum fbret , circulos omncs aequales efle. Si cnim vcl minl- 
maarcuumduorumparticula (hocco dico,quod intcrdum videatur 
Vallifinsparticulasquafdamlihcarum Angulos continentium punclo 
eoncursus adhacrcntcs aflerere modo candem , modo diucrfam ad 
fc inuiccm inclinationcm habcrc ) ciufdem fit curuitatis , cum cx eo 
fcquaturidcm cflc vtriufquc ccntrum , fcquetur etiam eofdcm cflc 
illarum particularumcirculos inccgros. Non vacat plura , quau occur- 
rcrent , in hoc Argumentum incommoda congercrc , nam iatis multa, 
fatifque grauia,ha£cnusallacavideri poflum. 
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ARGVMENTVM SEXTVM. 

Ontra eundem Angulum contaclus. 

Eodem , quoad fieri poteft , 
diagrammate vtor,quo faciltus 
fiepius repetitum concipiatur. 
Sicergo eo affumpto. Vallifius 
Argumcntatur cap. 1 3. vc Angu- 
lum conta&us annihilet. Si cir- 
culi diamcter B G flucre conci- 
piaturpcr pcnphcriam femicir- 
culi B C G immoto fixoque pun- 
&oB,ita vc fenfim ftacuatur in 
B C , in B L &c. doncc pcrue- 
niac ad cengencem B A , & cum 
ea coalefcac : conftac cadem ra- 
cione Angulum reftum GBA 
minui , qua m'nuicur pcriphcria fcmicircularis BCG> donec cmenfo 
toco femicirculo diamecer B G cum cangentc B A conucneric , & cam 
Angulus re&us GB A,quam fcmicirculi G C B pcripheria euanucric. 
Eritautem, inquic Vali.inhoc cafu,m quo fcilicet euanuit peripberia, 
ejr mllim euafit magnitudmis $ ftcut euanuit Angulm retlm , & mtlius 
euajitmagnitudinis , Angulmille , vel iffe Angulm contaftus , vel faltem 
nonipfominor. Ergo Angulm contaftm mlltm efl magnitudinis ,Jiue non 
Angulm. Jguod erat demonjlrandum. 

Bejjfonfio. 

Dcmonftrafti, Vallifi, pcr illam diametri B G conuerfioncm doncc 
cum cangence BA coa!efcac,Angulu rectum GB A cuanuifle, & nuflius 
euafifle magnicudinis:demonftrafti icemeodem cempore pcripheriam 
GCBcuanuilTe&jnullius enafiflcmagnicudinis.ScdAngolu contaclus 
A B L cuanuiifc , quomodo demonftrafti ? Angulm iUe inquk , in hoc 
tafu , cumdiameterB G cttmretla S A coaluit , efi Anguius contatfus. Id 
quomodo demonftrafti ? quomodo vt aflereres , mencem fubiit cogt- 
tatio ? cuanuic Angulus reclus coalefcencc B G cum B A, & nihil cua- 
fic 5 & hocipfum nihil vocas Angulum concactus , auc cciam ipfo non 
minus ? Hic ne eciam fortalTe vis, quodiam non femel ce alTerere, ncc 
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fine aliqua exiftimationis tux nota contigit , rc&am folam A,B fii\e 
vlloarcu( omnem enim peripheriarn euanuifle fupponis)cum ip 3 a 
concurrentc in pnn&o B ,Angulum contadtis cmcere?Te /cilicct 
latere potcftad Angulum qufcmcunque conftituendum duasefle ne- 
celTariaslineas,quxfimuIconcurrant, & non in dircctum iaccant? 
faniora . quasfo Vallifi , 8c qux Geomctriam magis fapiant, 

ARGVMENTVM SEPTIMVM. 
^lufiem Autboru contra Angulum conU&m. 

Nonpoteratde Pclatario meliiis mercri Vallifius,ciufque tucri 
exiftimationemftudiofius: fi cnim Anguium contaclus , quem pcr- 
ftringere conatus fucrat illc , hic non omnmo confccit , eius cercfc di- 
lig<*ntia in conquircndo , congerendoque vndique ad id auxilia mini- 
me dcfideracur. Ecce etiamcatoptricamconfuluitVaH. vt ad inten- 
tum , aliquid cx ca opisconfcqucrctur. Quid dcmum rctulcrit, pcr- 
pe ndamus. 

Sit fpeculum Parabolicum B A S : cuius 
axisfic AZ. Huic parallclus quidam fit 
radius O P a Lucido , folc , v. g. emiflus. 
Radius hic ad lineamTP C fpeculumcon- 
\ tingcntem in P pun&o incidentiae refle&i- 
V tur ad xquales angulos , & quidcm ad pun- 
« &umFaxis,quemfocumdtcunc optichica- 
T . ° Z vtduoAnguliOPT,CPFadcontingen- 

tcm finc acqualcs. At oporcuic oftendifle 
nontam Angulos O P T > C P F ad concingcncem ra&os , efle a:qua- 
lcs > quam Angulos O P B , F P A ra&os adTpeculum , Angulos fcilicet 
Incidetiae &rcflcxiorMS,*quaIesforc.Vel igicur ajqualitas Angulorum 
ad reclamcontingentem,inrerc cqualicatcm Angulorutn ad fpeculum, 
vcl dcmonftracionon procedic concra quam fenciant optici omnes. 
Diccndum jgicur eft tam^uos Angulos O PT ,C P F ad cbncirigen- 
tem fa&os , quam duos O P B , F P A fa&ds ad fpeculqm , eflc aequa- 
lcs. Ergoper 3. A*xiomaLibri primi Eucl Anguli concadus TP B, 
C P A vcl aequales funt , vel pocius nulli. Vnde eciam patet fi horum 
Angulorum alcer alceri fuperponi intelligacur , itavt duo lacera recla 
P C , P T congrnant > reliqua duo latera minime coitura ob diucrfam 
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corum curu itatem. £t»od cum itu fit , etium mantfefto Uquet ( cius funt 
verba ) crurnilU ,qu&extra puntfum concursus vurie diuaricuntur , fojfc 
tamen *quaies unguios continere. 

Rejponfio. 

Paucis toti huic raciocinaciont Vallifianac poccft facisfieri cum cnim 
cx eiusproxime recitatis verbis manifeftum fic ex ca lequi abfurda 
duograuiflima , qux ab eo iam non (em-l aflerra, hic etiam repccun- 
tur,quaequefuperiusreic&afunc jfatis pacecquo rundamenco totaea 
ratiocioatio niti poflit, ca autem ( vc obitcr memoriam rcfriccm ) (unt 
huiufmodi. Primum in eo vcrfatur , qu6d aflerat duo* Angtilos con- 
tadus Parabolici T P B , C P A fibi fuperpoficos latenbus rcftis P T, 
P C congruemibus, non tamen congruentibus reliqnis duobus para- 
bolicis , efle nihilominus acquales. Quod fupra oftendi efle longe ab- 
furdiflimum , vel quia inclufum includenti forct arquale > vev quia 
Vtriufque latcris parabolici curuitas , vna cademque foret vt ^rgu- 
mcntoquintodeclaracumeft. Altcrumabfurdum , vr prmum cuitari 
quoquo modo queat Jncurricur :quod & ipfum iam non femel nec- 
ita pridcm , proximo fcilioct Argumenco fcxco, vc in refponfionc 
oftendi , commiflbm eft. jfcqualicacem cnira Angulorum huiu<modi 
oiixtorum , quos lineac diuerfae curuitatis, & proinde a* fe imucem 
abfcedenccs comprchendunc j ica ipti concurslis punclo alligac Valli- 
fius, vtecficxtraipfum crura diuaricentur , & diuerfam 8c inaequa- 
lem vc ip(c agnofcic , incant inclinacioncm > non idco camen eos An- 
gulos ccnfeat inacquales , quia intpfo pun&o concurscisea non diua- 
ricancor. Sed quarn abfurdum illnd fic,quanqnam per fe pacct , itv 
fciperioribus obfcruare licct non femclrcioftum^ 

Exhis quidem abunde conftac, nihi!o> 
plus detrimcnti ex hoc Argumcnto ab 
opticis pecico ,qua.mcx aliis in Angulumi 
concaclus profici(ci.. Vcrum caraen lubec. 
\ ctiam obferuare numquidpiara inipfoAr- 
\ gumento contraPrincipia opticacommif- 
g fuuvfic.. Aflcric Vallifius radiumOP axw 
A Z fpecuii Patabolici parallelum re flecli 
non. capcum arangenccT P C Parabolam», 
ita vc Angulus FPCrefTcxionisajqualisiit Angulo> O PI incidenci.r,, 
vc in opcicis demonftrant Hucl. & Vicellio , fed eciam -a itnea Parabo- 
1 ic.i B P A ica vcAngulus mixcus F P A reflexionis , acquaJis ftc A ngu- 
lom-xtuOP liiiiadcntia:. Axapudqueflkopcieca AjJthoiem id vel- 
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dcmonftratum,vcl aliquando aflbmptum obfcruauit Vallifius ? An 
non nouit , quod expericncia perpetua & conftantiflima tcftatum cft, 
quod rationc multiptici confirmatum } omnc Agcns naturalc necefla- 
tium lineas tahtusn rc&as vt fimpliciflimas, vt dctcrminatas, vt vnifor- 
mes, vt breuiflimas , in agcndoobfcruarc ? Hinc fit vt radius O P im- 
pingcns in fpcculi Parabolici pun&um P } non aliadire&ionc ad reflc- 
xionem dctcrminctur, quam ca ,quam ci prxbct planum rc flexionis, 
& in co plano rcdalinea T P C parabolam tangcns in pundo P , ad 
quodappellitradiusincidencix OP. Quare,cum pronunciat Valli- 
fius An»ulosmixtosOP BFP Aillum inridentiae, hunc rcflexionis 
jequales^efle : attcndat a fc primo pronunciari,& tanquam Principium 
fur conclufionisimmcdiatum fupponi , vt cx allata cius ratiocinatio- 
ne conftat,quod quidcm Ipfi probandum incumbit 5 fcd quod probari 
vetat.vt proxime memini.namrxad vnum, quod compcndioCflimi m 
fibi , & maxitne cxpeditum fit , detcrminata agcndi facultas > ac pro- 
indcredamfolam viamomni linearum curuarum , quac ad cundcm 
alioqui cerminum ducere poflent, circuicu pratternvflb, infifterc «a- 
ta. Nihil ergo ex opticis colligi potcft : quod Angulum contactus de 
mcdio tollcndum fuadcar. 

Accipe , antcquam ad alia pcrgo , brcucm corum , qua: hoc fccun • 
do Libro percra&ata funt , Anaccphaheofim. 

Acpriraoquidemprimisipfis aliquot Propofitionibus declaratum 
eft,quafnam inter quantitates vera Ratio poflit interccdcre ; quafnanv 
inter intcrccderc non poflit : probatumquenontantum intcr finitara 
quantitatcm,oCinfinitam,8Lationcm nullam efle pofle i fcd ctiam imer 
quafdamquantitatesfinitas,eiufdcm licet generis quantitatis (quod 
quidcm ad Rationem omnino neccflarium eft iuxta definitioncm 3. 
Lib. J. Eucl. ) Id tamen non fufficit , nifi etiam repctitae fcfe poflinc 
mutuo fuperare iuxca definitioncm y cx cuius cxplicationc quam 
Propofitionctumtcrtia,cumoc*taua, aliifque paflim tradidi , conftac 
quam minim&ea ficcum dcfinitionc 3. irrcconciliabilis ,ctfi Angulo* 
contingentiaraliquidcfleQuantitatis conccdacur. Conftacitcm ean- 
demdcfinitioncm ^.longealiofpc&are jquam vte£ tantum cxpona- 
cur , quacnaux finc eiufdem gencris Quantitates. 

Secundo. Suum Aoguliscuiufcunquegencris aGeomctriacParen- 
rc cributum ius, fic acxtcris dcinceps Geomerriac cultoribus hacte- 
nus aflertum , cxponitur , aflcricur , & confirmatur : oftenditurque». 
ctfi fumniainter Angulos >&arcusquibusinfiftunc.conucnientia in- 

Gg 3 Krccderc 



J 



1 3 4 Libet II. De oAngulo contingentU. 

terccdere vidcatur > longe tameneflcdiuerfam vtrorumque quiddita- 
tcm confule Prop.4. 5 . 6 . & alia paflim loca. 

Tertio. Declaratum eft Angulos non paucos curuilincos non tan- 
tiim circulares , fcd ctiam cuiulvis alius curuitatis lincis conftitutos, 
Rationisad inuiccm iurcnonfecusquam 11 re&ilinei forcnt ,potiri}fcd 
nec pauciores eodcm priuari propter incertam,ac multiplicein, ncc fibi 
conftantemlinearum concurrcntium Angulos conftituentium In- 
clinationem : quam origincm & caufam a priori efle aflerui Prop. 1 6. 
Cur Rationc carcrcnt quam plurimi Anguli curuilinei : quorum ali- 
quot mentioncm fcci tum Prop. 1 o. tum aliis. 

Quarto. Diflblutum eft fecundo paulo pluribus ( vt paulo pluri- 
bus , quam ab cius Authore P. Gregorio in op. Geom. propofitum 
erat , ab eius Intetprcrccxpofitum eft ) fubtiliflimum illud Argumcn- 
tum : quo Angulosomnes tam femicirculorum , quam continccntia; 
vel aequales efle> fi quoquo modo quanti diccrentur 5 vc! ( quia atqua- 
les eflc aflercre abfurdum/oret , cum altcr altcrum includat) cfle exrra 
omncm rationem quantitatis cft , inquam , fecuudo hlc Prop. 7. & 8 
folutum i cui primo rcfponfum a mc iam fucrat Lib.i.Prop. 17. Exam.' 
Quadrat. 

Quinto, acvltimo. Vt vcra omnium haftenus retro Geometra- 
rumdcAngulis,prx(ertimcuruilineis , fentcntia nitcret fplendidius: 
puluifculus omnis , quem in eam effudcrat non rudis alioqui Geomc* 
tra Vallifius, nonlcuitercxcufliis cft. Atquc demum his omnibus 
datas initio fidci cumulate eft fatisra«aum. 
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